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Typographus. 


CUM  Petrus  Vi&orius , 
magnis  propofitis  prae- 
miis , Galliarum  Regi  Opera 
fua  dicare  polTet  5 maluit  ho- 
norem hunc , pro  illis  mori- 
bus minime  vulgarem , Ni- 
colao Ardinghello  homini  do- 
£to  & amico  fuo  deferre . Sci- 
licet non  omnibus  omnia  con- 

a a veniunt, 
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veniunt , fed  aliis  alia  . Jam 
fatis  intelligis , SapientifTime 
Jane  , cur  ego  , inftituta 
colleftione  hac  ex  omni  lit- 
terarum & artium  genere  * 
quaeA&is  Lipfienfibus  con- 
tinentur, viros  quaefierimdo- 
ttrinae  & eruditionis  laude 
praedantes , quorum  nomine 
volumina  fingula  ad  aufpi- 
cium  exornarem  . Sed  illud 
quoque  vides  * opinor , ex- 
eunti mihi  paullo  longius  co- 
gitatione, & Italicas  perlu- 
ftranti  Academias , non  po- 
tui fle  te  non  ftatim  occur- 
rere , quem  pro  fufcepto  con- 
filio  patronum  & aufpicem 

advocarem.  Hominem  quae- 
rebam , 
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rebam  , qui  infignem  ali- 
quam naturae  cognofcendae 
operam  dedilTet ; & in  magna 
Italiae  luce  ejus  arcana,  five 
ad  Medicos  ufus  , live  ad 
difputandi  exercitationem  a- 
periret  . Eftne  aliquis  faecu- 
lo  noftro  , qui  fe  tibi  in 
hoc  induftriae  genere  confer- 
re audeat  ; qui  plura  quae- 
lierit , notari t * adverterit  ; 
qui  partes  omnes  non  mo- 
do humani  corporis,  fed  ani- 
mantium quoque  ceterarum , 
atque  adeo  illorum  etiam  , 
quae  £ao$lrret  Graeci  dicunt,  di- 
ligentius perpenderit  ; ver- 
bo dicam  , qui  maria  fua 
terrasque  curiolius  excufle- 


rit  ? Hoc  confilio  infignem 
naturalium  rerum  thefaurum 
domui  tuae  coi legifti;  ut  ap- 
paratu ipfo  ad  faeculi  inge- 
nium compofito  fciendi  cu- 
pidos alliceres ; additis  etiam 
ex  omni  antiquitate  monu- 
mentis , ne  quid  deefTet  ad 
illam  3 quam  multi  requirunt, 
encyclopaediam . Scio  , talia 
quaedam  interdum  ab  iis  ven- 
ditari, qui  fpecie  fallere  ftu- 
dent , & videri  malunt  3 quam 
ede  * Sed  tu  quidem  & edi- 
tis per  nos  libris , & priva- 
tis publicisque  difputationi- 
bus  , & quibuscunque  rebus 
occafio  tulit,  quis  quantus- 
que  effes,  fatis  fuperque  o- 

ftcndi- 


ftendifti . Proinde  nihil  mi- 
rum , fi  , cum  Anatomi- 
cum {ludium  Senis  reftituen- 
dum  effet,  in  te  unum  Re- 
gii Confilii  Proceres  oculos 
conjecerunt;  teque  patriae  tuae, 
conditione  quavis  retinere  co- 
nanti,  paene  dixerim , eripue- 
runt. Verumtamen  viri  do- 
fti , non  fibi , nec  fuis  folum , 
fed  toti  humano  generi  fua 
bona  debent ; complexi , qua 
late  patet  animorum  com- 
mercium & focietas , immen- 
fa  terrarum  fpatia  , quibus 
fapientiae  latices  effundant  . 
Patiantur  non  aegre'  cives  tui 
ad  alias  quoque  civitates  fua 
commoda  pertinere ; fibique 


' 


ipfi  gratulentur , quod  pro 
fumma  foli  Ariminenfis  foe- 
cunditate  dare  potius  debeant, 
quam  accipere . Tu  vero  in- 
terim perge,  ubicumque  eris, 
Phyficam  Medicamque  facul- 
tatem colere  & amplificare; 
illudque  pro  certo  habeas  , 
nihil  me  libentius  typis  meis, 
quam  tua  , vel  tuo  judicio 
probata  commiffurum . Vale . 
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GLANDULA  NOVA  LACHRYMALIS 

una  cum  du£lu  excretorio  in  cervis  & damis 
aD.  Joh.  Jacobo  Hardf.ro  P.  P.  Bafileenfi 
jlnno  proxime  elapfo  detcBa  & in  binis  literis  ad deferipta. 

Ecum  communicare  volui  , quz  cum  falivz  feru-  AcI.EruJ. 
linio  , tum  eiiam  lachrymarum  in  cervis  fonti  , Jj/V?94- 
ab  aliquot  annis  intento  , anatomicz  luftrationcs  M*Fel>r- 
mihi  detexerunt,  Aftis  Vcftris,  fi  meruerint,  in- 
ferenda . De  lachrymis  cervinis  equidem  in  Scho- 
liis  Obfervat.  obiter  quzdam  commemoravi  , Ab 
illo  tempore,  SereniJJimi  Principis  ac  Domini,  Domini  Friderici 
Magni  , Marchion.  Badenf.  & Hochbcrgenf.  Domini  mei  clc- 
mentiffimi  gratiofifGma  liberalitatc , capitibus  cervorum  cerva- 
rumque compluribus  potitus,  in  halce  ipfas  inquifivi , & affer- 
vatorium  fcu  mavis  receptaculum  ipfarum  examinavi  , num 
forte  vel  elandulolz  aut  porofx  texturz  ratione  , concurrente 
vaforum  (anguiferorum  & c.  difleminatione  , taliter  elfrt  extru- 
Tom.III.  A ftum, 
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AdhErud.  ftum  , nt  pro  fonte  primario  commodum  agnofei  pofTet . Aft 
A11.16P4.  tunc  temporis  , przter  fubflantiatn  dcnlam  & ligamentolam  , 
M.Febr.  diflin£\ius  nihil  deprehendere  potui;  de  qua  pariter  ac  de  muf- 
culis  in  ejus  feparatione  falis  conlpicuis,  erudite  jam  diflcruif* 
fc  video,  Helveti*  noflrae  Coum,  Celebcrr.  Wepfcrum  Obf.  tt8. 
An».  6.  Dec.  ».  Epbemtr.  German.  cui  incolumem  iene&utem 
animitus  precamur.  Inde  magis  incenius  fui  ad  fontem  difta- 
rum  lacrymarum  inquirendum  : praeprimis  quod  in  oculorum 
cervinorum  anatome  glandulam  reperi  infigncm  , amplam  la- 
tamque,  & ex  pluribus  aliis  conglomeratam,  fubrubram,  ( fe- 
P ag.  50.  cus  ac  reliquae  oculorum  glandulz)  fubflanciz  friabilis  ac  mol- 
licellae, qua  damz  gaudent  pariter  ac  cervi,  quzque  fita  efl  in 
interiore  orbita  ocu’i,  in  peculiati  cavitate  pone  mufculum  o- 
culi  adducentem,  occaftone  cujus  quid  animadverterim,  paucis 
addam.  Menle  Oclobri  proximi  anni,  cum  denuo  hanc  ipfam 
perveftigarem , incidi  in  du£lum  ex  hac  ipfa  , fub  glandula  vul- 
go , fed  male  , di&a  lachrymali  pergentem  , quem  cum  glan- 
dulam verius  perlequerer,  ejus  inlignes  ramificationes , ceu  to- 
tidem duffus  laterales  diftinflc  commonflravi  , exitum  autem 
& terminationem  certo  offendere  non  potui  . Poflridie  hinc 
cum  ad  alterius  oculi  examen  pergerem  , du£lum  eundem  e 
glandula  exorientem,  fub  przdi&a  lachrymali  glandula  ( citra 
ullam  cum  hac  communionem)  progredi,  & circa  initium  mem- 
branz,  vulgo  ni&itanti,  fele  orificio  fatis  confpicuo  exonerare 
deprehendi  , ceu  etiam  adjeftz  figurz  docent  , evidentibus  in 
coniinio  poris  excretoriis  duobus  e glandula  lachrymali  vulga- 
ri provenientibus.  Cujus  rei  tcflcs  funt  Viri  clarifllimi,  & prz- 
flantiffimi,  D.  D.  Eman.  Konig,  Acad.  Cur.  Soc.  D.  D.  Stoe- 
hr  linus  , Dn.  Kofcrlin  , Dn.  FefT  , Dn.  Spieffius  ,.J)n.  Rom- 
berg,  Dn.  WeifT  aliique  Philiatri. 

Infcquentibus  diebus  damz  capite  potiti , duftum  eundem  , 
immilTa  per  orificium  feta  , citra  oculi  exfedlionem  , aditanti- 
bus demonftravimus.  Vergit  illud  orificium  verius  canthum  o- 
culi  interiorem  , atque  animali  hoc  pronis  oculis  pabulum  quz- 
ritante,  menfc  przprimis  Auguflo,  quo  lachrym*  cervinz  co- 
piolifTimz  deprehenduntur  , commodum  lachrymalem  lympham 
ifiliare  videtur,  qoz  mora  in  fupra  nominato  receptaculo  , in 
ejusmodi  ceruminofam  materiam  concrefcit : quam  conje&urani 
adhuc  magis  verifimilem  depilis  crena  , cantho  interno  proxi- 
ma , in  iuperiori  receptaculi  parte  , ceu  canaliculus  (ludio  ex- 
tru£fus,  efficere  polTet  : ipfo  vero  zflivo  illo  tempore , «fi  Deus 
vitam  concefferit  , fontem  hunc  lachrymalem  denuo  luftrabi- 
mus  . De  du£libus  quoque  falivalibus  inferioribus  aliqua  jam 
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addemus  . Ductus  falivalcs  inferiores  bini  funt  , quorum  alter  AA.Erud. 
Warthonianus,  a glandula  vulgo  maxillari  inferiori  exoritur  , 
alter  vero  ex  fublinguali  glandula  oblongiufcula  emergit  , (ceu  ‘ c " 
etiam  ClarilT.  Rrvinus  vefter  pridem  notavit)  uterque  in  vitu- 
lo peculiari  ofliolo  five  papilla  fele  offendit  : holce  ipfos  au- 
tem in  variis  animantibus  varie  ludere  deprehendi.  Emmvero 
circa  falivx  fontes  in  cervis  occupatus  reperi  ductum  lublin-  p-  5,_ 
guali  glandula;  communiter  addiftum  , cum  altero  iocio  e glan- 
dula Warthoniana  exurgente  conjungi , unciae  unius  circiter  di- 
Itantia  ab  hujus  terminatione,  line  papilla  ordinaria,  atque  u- 
no  communi  odio  fatis  patulo  utrumque  fefe  exonerare;  quod 
ipfum  etiam  in  lupis  oblervavi  , in  quibus  duttus  e glandula 
fublinguali  ad  radicem  linguz  incipiente  & ad  hujus  medium 
fere  pertingente  emergit  , hocque  ipfum  emenfus  uncias  tre* 
circiter  a papilla  communi  didantia  , live  odio  communi  , in 
du£tum  Warthonianum  inferitur  , fecus  ac  in  cervis,  in  qui- 
bus glandula  fubtinguatis  duplex  ede  videtur,  una  mulca , pojli- 
ca  altera  i cx  hac  ductus  fuum  fumit  exordium  , indeque  pro- 
tentus per  glandulz  anticx  uncias  tres  plus  minus  longz  me- 
dium pergit  , modoque  fupra  dicto  cum  altero  combinatur  , 
du£tulos  laterales  haud  dubie  in  itinere  idhoc  na£tus  . Cxtc- 
rum  dubius  Warthonianus  amplus  ed  , amploque  principio  e 
glandula  , vulgo  maxillari  , infigni  prodit  , quz  cum  parotide 
conglomerata  ar£te  fatis  ed  connexa  , immo  prout  repetitum 
in  cervis  examen  me  docuic  , glandula:  parotidi  fubdernitur  , 
opeque  plurimarum  intercedentium  membranarum  ne&itur,  & 
verius  aures  expandi  cernitur  ; licque  conncxz  hz  glandula; 
dudlui  falivali  utrique  , fuperiori  nempe  glandula  fupenor  five 
paretis  conglomerata  , inferiori  autem  glandula  fubflrata  inferior 
five  maxillaris  originem  przbent. 

Obfervationibus  autem  meis  dc  glandula  lachrymali  nova  in 
cervis  8c  damis  , quas  transmifi  , fequentia  adhuc  dum  adden- 
da habeo.  Glandulam  in  diftis  animalibus  a me  inventam,  no- 
vam & peculiarem  elTe,  vel  hinc  quoque  elueefeie  , quod  de  il- 
la Authores  taceant , quodque  in  aliis  animantibus  , quantum 
quidem  feire  datum  ed,  non  reperiatur,  imo  neque  cum  glan- 
dula innominata , neque  cum  lachrymali  -vulgari  , quarum  utra- 
que cervi  ac  damz  gaudent,  commercium  habeat,  fed  in  infe- 
riori orbitz  parte  fita , atque  copiofa  vaforum  ferie  iudrufta , 
per  duftum  excretorium  proprium  , quam  fecrevit  lympham  , 
eruftet  , & quidem  eo  copiofius  , quo  di£tas  binas  glandulas 
magnitudine  multum  fuperat.  Lympham  hanc  magna  fui  par- 
te materiz  ceruminofz  , in  receptaculis  lachrymarum  concen- 
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A&Erud.  13  , natales  praebere  , per  conjefturam  vcrifimilem  & maxime 
M*  Fehx"  Pr°bJbilem  Gatui,  eo  quod  alius  fons  ha&enus  non  fuerit  da- 
temus, forte  etiam  non  detegetur.  Neque  obdat,  quod  in  o- 
Pag.  51.  viura  genere  fimilia  receptacula  live  Gnus  videre  liceat  , in 
quibus  mucofam  materiam  ipfe  deprehendi  , qua;  tamen  glan- 
dula ejusmodi  carent  : enimvero  iinus  ilii  parvuli  funt  & an- 
gulii,  neque  video,  undenam  materia  hifce  commodius  fuppe- 
ditari  poflit  , fi  lachrymas  per  crenam  depilem  ceu  canalicu- 
lum illuc  fiillantes  exceperis;  glandulofi  enim  in  illis  nihil  ob- 
fervatur  , praeter  foraminula  tantillum  madentia  , quae  autem 
radices  potiffimurn  fovere  videntur  . Quod  fi  ergo  in  fnus  di- 
flos  in  ovium  genere  lachrymarum  portio  aliqua  exsiliet  , 
quidni  copia  longe  major  in  cervis  &c.  quam  peculiaris  glan- 
dula fubminiftrat  tnfuper  in  receptaculum  amplius  & robufium  t 
aut  aliae  demonfiranda;  erunt  via;. 

Figura  I.  Glandulam  Cervorum  & Damarum  lacbryma- 
lem  novam  exhibet,  ab  oculo  feparatam. 

A.  A.  glandula  nova  lachrymalis  in  cervis,  bbb.  du&us  in- 
fignis  cum  fuis  lateralibus  e glandula  emergens,  cc.  feta  in  o- 
rificium  hujus  duftus  e tunica  nittatoria  exiens  intrufa  . d d. 
foraminula  ad  glandulam  lacbrymalem  vulgarem  ducentia  e e e. 
vafa  fanguifera  ad  glandulam  di£lam  pergentia. 

Figura  II.  Glandulam  eandem  cum  Oculi  bulbo 
delineat. 

A A.  bulbus  oculi  . bb.  feta  in  orificium  hujus  duftus  per 
tunicam  niflatoriam  ccc  intrufa.  dd.  glandula  lachrymalis  val- 
go difta.  ee.  duftus  e glandula  nova  emergens,  fff.  glandula 
Uchrymalis  nova  ex  plurimis  aliis  conglomerata,  ggg.  muf cu- 
lus adducent  , quo  agente  glandula  comprimitur,  hn.  nervus 
opticus . 


Tab.  I. 
Fig.  1. 


Fig. 


PHAENOMENON  ANNUUM  VESPERTINUM» 

detecium  Neriitrga  a G.  C.  ElMMARTO. 

Pag.  jS.  ‘E’  Xhibuimus  in  Aftis  Eruditorum  A.  1683.  pag.  13?.  Ph*- 
X_i  nomeni  coeleGis  a celeberrimo  Caffuta  deteftt  deferiptio* 
nem  . Geminum  illi  videri  poteft  Phaenomenon  a nobiliffimo 
Eimmarte  Noribergat  e fpecula , quam  inGrumentorum  appara- 
tu inGru&iiOmam  habet,  continuatis  multorum  annorum  vigi- 
liis obfervatum,  led  nuperrime  demum  fub  titulo,  Urant*  Nt- 
ric*  Stuna  facra  Trianguli  cttltjlii  , a M.  C.  I.  Glafero  cum 
' AGro- 


1 

; 


1 

1 

1 


Digitized  by  Google 


I 


Digitized  by  Google 


•°fL  ffflr  r~ 

s i' 

$ : I.; 


.j 


r^v.v^- 

jr*/  i > 


ud  A 1^ 


►****m»- 

«Wi» 
•!^lh 
lt<l  • if J 
» untwtA  - 


ized  by  Google 


Aftrophilis  communicatum.  Nobis  digniflimum  hoc  quoque  vi-  Aft.Eruii, 
fum  fuit,  cujus  notitia  in  Aftis  hifce  noftris  latius  per  Orbem  An.  1604. 
Eruditum  propagaretur;  quem  in  finem  & figuram  exhibemus, 

& ipfa  Eimmarti  verba  huc  tranfcribimus. 

Annus  jam  fextus  vertitur  fupra  decimum  , quo  Urania  Norica  Tab.  I. 
facra  facientibus  apparere  folet  JpeBaculum  ccelefle  mirandum  , pau-  Fig.  3. 
cijfimis  cognitum  , dtgnifftmum  tamen  , ut  lux  ejus  tandem  aperia- 
tur in  luce,  & palam  omnibus  fiat,  quibus  opem  DEI  in  fuperio - 
rit  Mundi  machina  incomprcbenjibili  , «0«  tam  ingenti  puroque  gau- 
dio contuenda  , quam  folerti  cura  , pro  module  mortalibus  concejjb  , 
perfcrutanda  magni  a/limantur . 

TraBus  eft  nimirum  albicans  , ipfis  K alendis  Januarii  primum 
confpicuus  , ab  Horizonte  occiduo  oblique  ajfurgens , figura  plana  trian- 
guli fcaleni , apice  fuo  ultra  cornua  Arietis  extenfus , qui  lauguefcen- 
te  tandem  lumine  ufque  ad  Plejades  in  latitudine  paulo  Aujiralitri 
excurrit , latere  fuo  verfus  Auftrum , quoad  extrema  debiliori  lucula 
iudifcriminatim  diffipatus  , latere  vero  ad  Boream  fatis  candicante 
nota,  a reliquo  calo  feparatus , & /iringit  eodem  latere  exa&e  duas 
fltUas  in  Pegafo  , Markab  (T  Algenib  , cujus  Horizontalis  punBi 
fefho  ab  Occaju  JEquinoBiali  ad  Boream  , ( quando  ftella  Markab 
habet  altitudinem  circiter  1 o.  gr.  ) divergit  praterpropter  t 5,  gr. 
ita , ut  tunc  ferme  parallelum  idem  latus  incedat  Aquatori . Abhinc 
figura  fua  latitudine  ad  plurimos  Horizontis  gradus  verfus  Auftrum  , P*g-  5?- 
ubi  tandem  vaporibus  , ut  plurimum  eandem  plagam  in  Horizonte 
noftro  inflar  nebula  occupantibus  , cum  termino  valde  dubio  expan- 
ditur. 

Ceffante  Crepufculo , duas  tresve  horas  aere  defecato  fuperftet  eft , 
uec  , nifi  eum  primo  Mobili  , iisque  fixis  ubi  in  mucronem  obtufio- 
rem  definit  , tenaciter  adbarefcent  , occidere  folet  . Anno  1688.  ut 
tT  89.  91.  tT  jam  elapfo  93.  diebus  ia.  t5“  14.  Febr.  ferenijfimo 
talo  , glifeentibus  aflris  innumeris  , tanta  claritudine  Pbanomenon 
ha:  illuxit  , ut  non  fotum  ftella  minutijfima  intra  complexum  ejus 
dilucide  cernerentur  , fed  & albore  ac  pelluciditate  fua  Galaxiam 
longe  fuperaret , duravitque  in  tam  faturo  luminis  vigore,  ufque  ad 
extremum  cufpidis  fua,  qua  Martem  anno  88.  includebat,  occafum . 

Cumprimis  autem  circa  hoc  Pbanomenon  notatu  dignum  fuit,  quod 
proxime  elapfo  anno,  die  19.  Martii , Luna  pbafi  quarta  crefcente , 

C in  media  traBus  hujus  albicantis  area  barente  , tum  etiam  fatis 
luculenter  ac  terminate  a reliquo  Calo  difeenebatur  , nec  non  die 
It.  Apr.  adhuc  evidenter  cufpis  noflri  Phaenomeni , Juper  arcum  Cre - 
pufculi  prominentis , ad  Jovem  ufque  terminabatur . Prater  quotidia- 
num , communem  five  diurnum  occafum  , durare  folet  boe  Pbanome- 
non plerumque  tres  & amplius  mtnfes  confpicuum  , ficuti  praterttit 


6 


Acta 


Afl.Erud.  a unit  l68t.  & 8*.  at  & proxime  procedenti  , ad  Aprilts  ufque 
M1"  ^'em  **•  IHPr*  convexantem  crcpufcularis  luminis  extautem  cufpidem 
e * albicantem  contueri  di/hn&e  licuit . Animadvcrjum  ejl  autem  Pbano- 
menon  b»c  , nafcente  menfe  Februario  , ubi  circa  extrema  debiliori 
radio  vifui  Hiabitur  , & in  mucronem  evanefeit  , non  femper  unum 
ctmdemque  J itum  ad  vicinas  fixas  fervare  , fed  latus  fuum  Boreate 
nonnihil  mutando  , quaft  ad  nutum  Solis  dirigeretur  , propius  ad 
Plejades  , Boream  ver  fu  s convertere  , quod  Jubfequentium  tam  die- 
rum , quam  annorum , iteratis  ftpiusculc  obfervattonibus  , affevtr an- 
tius confirmabatur  . Namque  arca  medium  Februarium  illam  ipfam 
luminis  extremitatem  , Borealem  latitudinem  , Plcjadum  refpeclu  , 
tantam  quidam  , quantam  prius  Auflralem  babuiffe  , evidenter  fatis 
accurate  depttbenjum  fml. 

Hac  ejl  fida  Pbauomeni  noflri  cum  fuis  circumflantiis , quotannis 
Ji militer  femper  obviis  , te/limonio  aliquot  fide  digmjfimorum  fpefla- 
toruns  corroborata  enarratio. 

GODOFREDI  KIRCHII 

Calendarium  Caeleste  novum. 

Pag-  ??•  "\T  On  femel  fagaciffimi  hujus  ARronomi  folertiz  in  A£li» 
-L\  hifce  cum  laude  meminimus  . Ncc  reticenda  nobis  im» 
przfentiarum  eft  ejus  opera  , quam  in  concinnanda  nova  Ca- 
lendarii forma,  ab  ha£lenus  ufitatarum  , Julianz  & Grcgoria- 
nae  , defeftibus  immuni  , & motibus  luminarium  exa£le  con- 
fcniience,  quam  diligentiffime  collocavit.  Cum  enim  orbe  Chri- 
fliano  indignum  reputaret  , temporum  computum  Judaeis  , cir- 
ca res  ARronomicas  tantopere  alias  caligantibus,  cxaflius  con- 
Pag-  94-  liare  , atque  nobis  , in  tanta  fideralis  fcicntiz  luce  hodie  ver- 
fantihus:  fludiole  confuhis  luminarium  motibus,  & anni  civi- 
lis rationibus  ad  eosdem  dextre  accommodatis,  Novum  Calen- 
darium AJlronomicum  adornavit , quod  coelo  examuilim  conve- 
niret , nec  ulla  poRcrorum  temporum  corrc£lionc  indigeret  . 
Calendarium  vero  hoc  fuum  a cyclorum  involucris  (quibus  ne- 
gotium hoc  pro  eo  ac  decet  perfici  non  poflc , ipfi  eorum  au- 
tores  confcffi  iunt  ) ad  calculum  Allronomicum  revocavit,  cum- 
que difficultatibus,  quibus  juxta  receptas  methodos  involvitur, 
compendiis  a fe  excogitatis  ita  expedivit  , ut  ad  confummatio- 
nem  ejus  nihil  fibi  videatur  reliqui  . Nec  dubitavit  ejus  ali- 
quem guRum  anno  1878.  & 169^.  in  Calendariis  ChriRiano- 

Judxo- 
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Judzo- Turcicis  , qualia  quotannis  edit  , publico  przbere,  eo-  Aa.Erud. 
rumque,  quorum  hzc  fcire  intereft,  vel  accendere  cupiditatem,  ‘L94’ 
vel  judicium  provocare.  Anni  ratio  longe  Antori  facilior  , Sc  Mar' 
intercalatio  commodior  , ac  quzcunque  alia  hucufque  propoli- 
ta  . Hujus  enim  periodus  perpetua  eft  ta3.  annorum  , inter 
quos  Bifextiles  funt  jt.  intercalatione  oftava  , dccimalexta  , 
vigcfimaquarta  Sc  t rige  fima  prima  in  quintum  a priori  annum 
incidente,  cztcris  quarto  quoque  iteratis.  Palchalis  autem  com- 
puti  rationem,  tum  tabulis  ad  eundem  necelTariis,  tum  propo- 
litis  aliquibus  exemplis  , in  memoratorum  Calendariorum  po- 
fteriore  expofuit . Speramusque  eum  , ubi  laborem  ftudiumque 
fuum,  przfertim  Eruditis,  acceptum  deprehenderit,  non  gra- 
vate accuratam  hujus  inventi  fui  defcripcionem  propediem  pu- 
blicaturum . 

G.  G.  L. 

DE  PRIMA  PHILOSOPHIA  EMENDATIONE, 

CT  de  Notione  Subjiantia . 

Video  plerosque  , qui  Mathematicis  do&rinis  delcflantur  , Pag.  110. 

a Metaphyficis  abhorrere,  quod  in  iliis  lucem,  in  his  te- 
nebras animadvertant.  Cujus  rei  potiffimam  caufam  effe  arbi- 
tror, quod  notiones  generales,  Sc  quz  maxime  omnibus  notae 
creduntur  , humana  negligentia  atque  inconffanria  cogitandi 
ambiguae  atque  obfcurz  (une  faftz  ; & quz  vulgo  afferuntur 
definitiones,  ne  nominales  funt  quidem,  adeo  nihil  explicant. 

Nec  dubium  eff  in  cztcras  disciplinas  influxiffc  malum  , quz 
primx  illi  atque  archite&onicz  iubordinantur.  Ita  pro  defini- 
tionibus lucidis  natz  nobis  funt  diffin&iunculz,  pro  axiomati- 
bus vere  univerfalibus,  regul*  topic* , quz  fzpe  pluribus  fran- 
guntur inftantiis  , quam  juvantur  exemplis  . Et  tamen  paffim 
homines  Metaphyficas  voces  neceffiiatc  quadam  adhibent  , & 
fibi  blandientes,  intelligere  credunt  , quz  loqui  didicere.  Nec 
vero  fubftantiz  tantum,  fed  Sc  caulz,  & aflionis,  & relatio- 
nis, & fimilitudinis , Sc  plcrorumque  aliorum  terminorum  ge- 
neralium notiones  veras  & fcecundas  vulgo  latere  manifeffum 
cft.  Unde  nemo  mirari  debet,  feientiam  illam  principem,  quz 
Primz  Philofophiz  nomine  venit  , Sc  Ariffoteli  difta  eff  defi- 
derata  feu  quzftta  ( ) adhuc  inter  quaerenda  manfiffe  . 

Equidem  Plato  paffim  in  Dialogis  vim  notionum  vcftigar  ; 

idem 
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Ael.Erud.  idem  facit  Arifloteles  in  libris  qui  vulgo  Mctaphyfici  vocaa- 
tur’  mu*tum  tamen  profeciflTe  non  apparet.  Platonici  poAerio- 
p ‘ res  ad  loquendi  portenta  funt  lapfi  ; AriAotelicis  , przfcrtim 
’ Schola  flicis , movere  magis  quxAiones  curae  fuit,  quam  finire. 
NoAris  temporibus  viri  quidam  infignes  etiam  ad  Primam  Phi- 
lofophiam  animum  adjecere,  non  magno  tamen  haflenus  fuc- 
ceffu.  Cartefium  attuliAe  aliqua  egregia  negari  non  potcA,  & 
reffe  imprimis  Platonis  Audtum  revocalTe  abducendi  mentem 
a fenfibus  , & Academicas  dubitationes  utiliter  fubinde  adhi- 
buiffe  ; fed  mox  inconAantia  quadam  vel  affirmandi  licentia 
fcopo  excidiffc,  nec  certum  ab  incerto  diAinxifte,  & proinde 
fubAantix  corpore*  naturam  in  extenfione  przpoAere  collocaf- 
fe  , nec  de  unione  animz  & corporis  probas  comprehenflones 
habuiflTc  ; quorum  caufa  fuit , non  intelleffa  fubAantix  natura 
in  univerfutn  . Nam  faltu  quodam  ad  graviffimas  quxAiones 
folvendas  procefferat  , notionibus  ingredientibus  non  explica- 
tis. Unde  quantum  ablint  a certitudine  Meditationes  ejus  Me- 
taphyficx , non  aliunde  magis  apparet,  quam  ex  feripto  ipflus, 
in  quo,  hortatu  Mcrfenni  & aliorum,  Mathematico  eas  habi- 
tu veflire  voluerat  fruAra.  Video  & alios  viros  acumine  prz- 
Aantes  attigiffe  Metaphyfica  , & nonnulla  profunde  cogitaAe  ; 
fed  ita  involviffe  tenebris,  ut  divinare  magis  appareat,  quam 
demonArare.  Mihi  vero  in  his  magis  quam  in  ipfis  Mathema- 
ticis, luce  & certitudine  opus  videtur,  quia  res  Mathematicx 
fua  examina  & comprobationes  fecum  ferunt  , quae  caufa  eft 
potifTima  fuccelTus  ; fed  in  Metaphyficis  hoc  commodo  care- 
mus . Itaque  peculiaris  quzdam  proponendi  ratio  neceffaria 
cA,  & velut  filum  in  Labyrintho,  cujus  ope  non  minus  quam 
Euclidea  methodo  ad  calculi  inAar  quxAiones  refolvantur  ; fer- 
vata  nihilominus  claritate  , quz  nec  popularibus  fermonibus 
quicquam  concedat. 

Quanti  autem  iAa  fint  momenti  , inprimis  apparebit  ex 
notiane  fubflontit , quam  ego  afligno  , quz  eam  foecunda  eQ,  ut 
inde  veritates  primariz  , etiam  circa  Deum  & mentes,  & na- 
turam corporum  , eaeque  partim  cognitz  , fed  parum  demon- 
ftratx,  partim  ha£Ienus  ignotz,  fed  maximi  per  czteras  fcien- 
tias  ulus  futurz  , confequantur  . Cujus  rei  ut  aliquem  guAum 
dem  , dicam  interim  , notionem  virium  feu  virtutis  , ( quam 
Germani  vocant  Krofft,  Galli  U foret ) cui  ego  cxplicandx  pe- 
culiarem Dynomiccs  fcientiam  deAinavi,  plurimum  lucis  affer- 
re ad  veram  notionem  jubjianti <t  intclligendam . Differt  enim  vis 
affiva  a potentia  nuda  vulgo  fcholis  cognita  , quod  potentia 
PaS-  n*‘  a£liva  ScholaAicorum , feu  facultas,  nihil  aliud  eA  quam  pro- 
pinqua 
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Jiinqua  agendi  poffibilitas , quz  tamen  aliena  excitatione,  & ve-  AA.Erutf. 
uc  (limulo  indiget,  ut  in  a&um  transferatur.  Sed  vis  afliva  An.  1694. 
a£lum  quendam  five  ftriiJxpao  continet,  atque  inter  facultatem  f'1-  Mat. 
agendi  a&ionemque  ipfara  media  e(l  , & conatum  involvit  ; 


Arari  poteft  . Etfi  enim  gravitas  aut  vis  elaftica  mechanice  ex- 
plicari poffint  debeantque  ex  aetheris  motu;  ultima  tamen  ratio 
motus  in  materia,  cfl  vis  in  creatione  imprefla,  quz  in  uno- 
quoque corpore  ineft , fed  ipfo  confliflu  corporum  varie  in  na- 
tura limitatur  & coercetur  . Et  hanc  agendi  virtutem  omni 
fubRantiz  in  e fle  ajo  , femperque  aliquam  ex  ea  aflionem  na- 
fci  ; adeoque  nec  ipfam  fubdantiam  corpoream  , ( non  magis 
quam  fpintualem  ) ab  agendo  ceiTare  unquam  ; quod  illi  non 
fatis  pcrcepifle  videntur  , qui  clfentiam  ejus  in  iola  extenfio- 
ne,  vel  etiam  impenetrabilitate  collocaverunt,  & corpus  om- 
nimode quiefcens  concipere  fibi  funt  vili.  Apparebit  etiam  ex 
noftris  meditationibus  , fubftantiam  creatam  ab  alia  fubftantia 
creata  non  ipfam  vim  agendi , fed  przexiftentis  jam  nifus  fui , 
five  virtutis  agendi,  limites  tantummodo  ac  determinationem 
accipere  ; ut  alia  nunc  taceam  , ad  folvendum  illud  problema 
difficile  , de  fubftantiarum  operatione  in  fe  invicem  , profu- 


DN.  MARCHIONIS  HOSPITALII 

Soluti 9 Problematis  Geometrici 

Nuper  in  Adis  Eruditorum,  {Amo  169}.  pag.+6y)  qua 
Lipfie  eduntur , propofiti. 

Translata  ex  Commentariis  Mathem.  Phyfic.  Parifienfib. 

Anno  1693.  3°*  Jun* 

QUamvis  Uluflriffimi  Marcbromt  Hofpitalii  felutio  flridim  jam  M 

jrepofita  fuerit  i n Adis  Anno  169?.  non  tamen  poffumus  Pag.ijj. 
quin  eam  , prout  in  Commentariis  ex  tat  Matbematico-pbyficis  Pa- 
rificnfibus  fufius  expofita  , dtnuo  afferamus  , ut  vis  objedicnum  , 
quas  anonymtu  Analyfta  contra  eam  direxit , eo  melius  pojfit  per- 
cipi . 

Tom.  IU.  B Ana- 
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Aft.Eind.  Anatyfeos  ufitat*  non  vulgarem  defe&um  efTe,  quod  ad  Me- 
J'n' tbaiucas  non  extenditur  lineas,  quas  tamen  proprietates  habent 
i'1"  obfervatu  digniffimas  , plurimi  doflorutn  Geometrarum  cenfue- 
runt  . Id  quod  occaftoncm  dedit  Dn.  Leibnitio  novum  inve- 
niendi genus  cakuli  , quem  adpellat  diftcrcntialcm  , cujus  re- 
gulas in  MTis  Erudit.  Lipf.  -dum  11584.  Otlebri  menfe  propofuit. 

Atque  hujus  quidem  adminiculo  facile  cangentes  curvarum  tam 
geometricarum  quam  mechanicarum  ; maxima;  minimaque  ad- 
plicatz  ( quorfum  reducuntur  quzftiones  omnes  de  maximis  8c 
minimis-,)  puncta  inflexionis;  evoluti  Hugenianz  , & caufticz 
Tfchirnhauftanz  inveniri  pofTunt . 

Id  tamen,  quod  eft  difficillimum , adhuc  abfolrendum  reflat, 
invcrla  fcilicet  hujus  calculi , feu  methodus  generalia  deferihen- 
di  curvas,  fi  tangentium  proprietas  data  fuerit.  Dependent  e- 
Pjg,  ,p4.  nim  hinc  problemata  Geometria;  maxime  curiofa  , qualia  funt 
quadratura;  indefinita:  fpatiorum  , dimen dones'  folidorum  eo- 
rumque  fuperficierum , reflifkationes  linearum  curvarum,  cen- 
tra gravitatis  8t  ofcillationis  , & piurimz  quzftiones  phyficz  ; 
ita  ut  optandum  (it  , ad  inveniendam  methodum  tam  utilem 
do&i  curas  fuas  ut  conferant.  Dominus  Bernoullius,  medicus, 
qui  in  ejus  inquifitiofte  plurimum  progreflus  eft,  ut  vel  ex  in- 
ventis , quibus  non  raro  A£la  Eruditorum,  quz  Lipfiz  publi- 
cantur, auget,  nuper  ejus  generis  problema  valde  curiofum  in 
illis  propoluit  . Cujus  jam  damus  folutioncm  a Dn.  Marchiont 
Hofpitaha  inventam  , quz  generaliftima  & forte  limpliciftima, 
eft  illarum  omnium,  quz  inveniri  pofTunt. 

Problema. 

Tab.II.  Curva  CMM  ba*t  habet  proprietatem  , ut  tangens  quacumque  1 

F‘g-  x.  fifj-  flt  aj  Qf  panem  axis  terminatam  origine  C & accurju  tan- 
gentis T , in  ratione  p a<i  q . Quaritnr  hujus  linea  natura  & mo- 
dus illam  deferibendi. 

SoiUTlo. 

Cafus  primus.  Quando  ratio  ptdq  eft  numeri  ad  numerum,  fi 
CP  difta  fuerit y ; PM,  *;  adhibendz  funt  formulz  generales: 

9—P  v+p 

y = 5 vel  : y =1-1,.,-  &,= 

**•+*+?  . Zs+f—P*  . 

Sc  poftquam  lublata  eft  incognita  formanda  eft  zquatio  expri- 
mens naturam  Curvz  CMM  quzGtz. 

Eli-’ 


; 
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Eruditorum. 

Eligemus  autem  in  cafu  propofito  pro/  formulam  fimplicifli- 
mam  , neque  enim  offerunt  reliqu*  nifi  curvas  ejufdem  fpcciei. 

• 4^  , 7J 

Sit  ergo  e.  c p dupla  0;  erit  » = , vel  etiam /=  — 1 

3L3  + 9"^>  33.+  *«» 

(4  eft  refla  pro  lubitu  affumpta  , ut  obfervctur  lex  homogeneo- 

rum.)  8c  x = ex  quibus  formabuntur,  efficiendo  uc 

j'  evanrfcat , dua  Aquationes: 

43  */4  + 43  * * *yy  + 7 * axyy  + ^44*»  = *«yy 

& 16  y*  -f*  »6  **// — 7 a «xyy  — » 64  a *>  =s  iy  aayy 
quae  fingulz  exprimunt  naturam  curvz  C M M , cujus  tangentes 
MI  funt  dupla  partium  axisCT.  Si  ponatur  in  priori  a — io3  b , 
& deinde  fiat  diviCo  per  4ja;  in  pofteriori  autem  4 ss  4*  & divi- 
datur per  16  , utraque  Aquatio  reducetur  ad  eandem  y*  4-  xxyy 
4^  18 bxyy  4F  1 6bx*  = xjbbyy,  ubi  notandum  eft  , fignorum  va- 
riationem ante  terminos  \%bxyySt  1 6bx*  non  variare  curvz  natu- 
ram, fed  ejus  tantum  politionem. 

Cafui  fecundus . Quando  ratio  p ad  q non  eft  numeri  ad  nume- 
rum, Curva  fatisfaciena  eft  mechanica  & conftruitur  lupponendo 
quadraturam  hyperbolz  : id  quod  hoc  in  genere  fimpliciffi- 
mum  eft. 

Duflis  fcilicet  reflis  infinitis  AB  , DE  normaliter  fe  in  pun- 
flo  C fecantibus,  deferibatur  inter  alymptotos  CA  , CD  hyper- 
bola  quacumque  KOQ.Sc  fafla  pro  lubitu  A K parallela  C D,  oc- 
currenti hyperbolz  in  K , & EF  parallela  CB  ita  ut  reflangu- 
lum  C EF  fit  ad  reft angulum  CAK,  ut  differentia  tinearum  p 9t 
q eft  ad  lineam  q ; conftruatur  alia  byperbola  F H per  punflum 
F tranfiens  . Deinde  dncatur  libere  GH  parajicla  CB  St  iumta 
C B , zquali  p -f-  g fiat,  uc  quadratum  BG  eft  ad  quadratum  BE, 
ita  CA  eftadCi,  per  quam  ducatur  LO  parallela  CD . Tan- 
dem capiatur  fparium  hyperbolkum  LPQ.O  (verfus  eandem  par- 
tem fpatii  ALOK  refpeftu  CD,  quando  p excedit  q,  verfu*  op- 
poficam  autem  , quando  p minor  eft  q ) «quale  fpatio  hyperboli- 
co  EGHF  & ponendo  CFsy  } CG=  x.)  producatur  PjQ,  in 

M , ita  ut  fit  MP  3=  ^ pico  punflum  M effe  ia 

curva  quzfica  C M M. 

Vel  etiam,  duflis  reflis  indefinitis  AB,  DE,  fc  interfeeanti- 
bus  normaliter  in  punflo  C , deferibatur  inter  afymptotos  C^f, 
C D , hyperbola  quzeunque  K 0 Q.-,  8c  fafla  pro  lubrra  A K pa- 
rallela C D,  occurente  hyperbolz  in  K •,  Sc  E F parallela  CB, 
ita  uc  reflangulum  C £ F fit  ad  reflangulum  C A K ut  p + q eft 

B 1 ai 


A&.Erud. 
An. 1694. 
M.  Maj:. 
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A&Erud.  id  q ; defcribatur  per  F inter  afymptotos  C B , CE  alia  hyper- 
Al"  itit  *50*1  F Porro  ducatur  libere  G H parallela  CB  , 3c  fumta  CB 
' squali  differentis  linearum  p & q , fiat,  ut  quadratum  BG  eff  ad 
Pag.  ip£.  quadratum  B E ; ita  C A eff  ad  C L , per  quam  ducatur  L 0 paral- 
lela CD.  Tandem  capiatur  fpatium  hynerbolicum  LPQO  (ver- 
fus  partem  oppofitam  fpatii  ALO  K rcfpeftu  CD)  zquale  fpatio 
hyperbolico  EGHF  & vocanda  CPsy,  CCrs^,  prolongetur 


P Q_in  M,  ita  ut  P M: 


Dk0  a„„  Mtirc 


in  curva  quzfita  CMM. 

Dominus  Marchio  Hofpitalius  alia  quadam  occatione  dabit  a- 
nalyfin,  quz  illum  ad  hanc  folutionem  manuduxit;  quoniam  de- 
pendet ex  quibusdam  principiis  parum  notis  , quz  nimis  longum 
foret  hic  explicare. 

DIFFICULTAS 

SUPER  SOLUTIONE  PROBLEMATIS  BERNOULLIANI, 
quz  habetur  in  Commmentariis  Mathematico-phylicis  Parif. 

Anna  l dyj.  d.  30.  Junii  , ab  Anatyjla  anonymo  propojita  , & ex 
Gallico  in  Latinum  iditma  tonverfa . 

QUi  non  minus  Geometri*  quam  Medicinz  excellit  fcientia, 
_&  fubinde  egregiis  mathematicis  inventis , ( quz  non  po- 
firemam  eorum  , quz  in  hoc  genere  curiofa  compleftuntur  Atia 
Eruditorum  LipGenfia  , partem  conftituunt  ) rempublicam  litte- 
rariam locupletat /o.  Bcrnaulhus  , fcquenti  problemate  Mathema- 
ticis propofico  , Viro  & genere  & fcientia  illuRri  folutionem  ip- 
fius  quzrendi  occaGoncra  fuppeditavit.  Comparuit  illa  ante  quos- 
dam menfes  in  Commentariis  Mathematico-phylicis,  defumtis  ex 
adverfarik  Academiz  fcientiarum  Regiz  , in  eaque , li  examine- 
tur, non  vulgaris  analyfeos  ratio  obfervatur.  Quandoquidem  ve- 
ro iplius  Auitor  eam  ex  principiis  parum  vulgo  cognitis  depen- 
dere aflerit  , nemini  mirum  accidere  debet , quod  in  cujusdam 
eam  perlegentis  animo  fuborta  lit  difficultas  , cujus  expolcit  de- 
clarationem , quam  ipfi  non  denegaturus  videtur  fotuuonis  Au- 
flor  ; przferdm  cum  is  , qui  publice  quzffionem  refol vendam  fu- 
fcepit , ejusdem  explicationem , quz  ab  aliis  poftulatur , non  de- 
fugere poflfe  videatur . 

Pro- 
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Problema  hoc  ed  : Curva  CMm  banc  habet  proprietatem  , ut  Ed.Erud. 
quavis  tangentium  MT  Jit  ad  partem  axis  C T , fumtam  inter  C ori~ 
gtnem  fuam  & oecurfum  T tangentis,  in  ratione  data  p ad  q.  Qua-  •J'AbYi' 
ritur  natura  curva  W modus  eam  defcribendi.  Fig,'j." 

In  folutione  duo  didinguantur  cafus,  quorum  prior  ed,  quan-  Pag. 
do  p ad  q ed  ut  numerus  ad  numerum,  vocataque  ordinata  A1N, 
sexuali  fuae  parallelae  CP , y,  abfcifla  vero  NC  , aut  didantia  ab 
origine  atquali  fuae  parallela:  PM, x , certa  formula  generales  pro- 
ponuntur, ex  quibus  exempli  gratia  deducitur  £quatio: 
y*  xxyy  ZfT  i$bxyy'-£  i6bxt=:iybby , qua  dicitur  exprimere  na- 
turam curva  CMm  , cujus  tangentes  MT  funt  dupla  partium  axis 
CT  , quas  occurfu  fuo  definiunt  , hoc  edp  = zf  . Refolutio  hac 
nullam  additam  habet  demondrationem  , cum  alii  refervetur  oc- 
cationi ana ly fis,  qua  illam  probare  poflit. 

Ad  difficultatem  autem  quod  attinet  , qua  efi  argumentum 
nodrx  animadverfionis  , nititur  ea  principiis  maxime  vulgaribus 
analyfeos  ordinaria  , requiritque  folum  , ut  fequatur  quis  calcu- 
lum cum  attentione  modica. 

Sint  ergo  , uti  diftum  M Nzzy  & NCsx . nec  non  NTest  Sc 
T Mzzf : T C erit  * — * , & in  triangulo  reftangulo  T NM  , cu- 
jus hypotenufa  efi  T M,  erit  aqualius  inter  ff  & tt+yy.  Jam  ve- 
ro per  proprietatem,  quam  Dominus  Bernoulli  attribuit  tangenti 
curva  CMm  hac  orietur  analogia: 

/.  x— ty.p.  confequenier /=— — ^-1  Ergo  ff  = tt-\-yyzs 

9 

ppxx—ippxt  + ppt-,  ff  _ » ppxt  — pp  xx  4-  qgyy , tan_ 

99  pp — 99 

....  . PP*  dt  y/  PP  99  **  + pp  99  yy  — 9*rr 

flem  t — — quam 

PP — 99  ^ 

fuppofito  p—  i q reducit  ad  expreffionem  fimpliciorem  f x + ■* 

\/  4**  + iry  pro  exemplo  Au&oris  hujus  dilutionis  . Jam  vero 
hoc  exemplum  ed  £quatio y*+xxyy  &c.  certi  loci  Geometrici, 

& fecundum  methodum  Tangentium  explicatam  in  32  Diario E- 
ruditorum  Parifienti  itfpi.  pag.  j7j.  nulla  datur  talis  Aquatio, 
ex  qua  immediate  non  poflit  deduci  expreflio  lubtangentialis,  in 
refpedu  ad  ordinatas  & abfcilTas  fuper  axe  aut  diametro  . Qua- 
propter NT  vel  t hic  ed  —J' **vy  ' U*yy  ~ 17^y-qUoniam  Pa*  ,?4 
± i obbxx  -fc  9byy  *—  xyy 

puncta  curv*  , de  qua  agitur,  referuntur  ad  axem  CTN  per  redas 
relpondentes  redis  + : Infuper  ex  circumdant  iis  Plobfemacis  ne- 
ceflfario  fequitur,  quod  etiam  fit:  f*±  j/4 **±y/,  quem- 

admo 


■ V: 


•’  V • ! 
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Afl.Erud.  admodum  notatum  efl  fecundum  fuppofitionem  noflri  auftoris. 

ffiquentur  ergo  illi  duo  valores  inter  le,  & invenietur  (multipli- 
cando per  crucem  & relinquendo  folam  in  uno  membro  partem 
incommenfurabilcm  produfti ) alia  /Equatio  localis:  6y*  4.  yxxyy  + 

9 66x>  + gobxyy  — 8 i bbyy  = i 14 bxx  + qbyy  — xyy 

\/  4**  — 3 yy  , qua»  diverfa  eft  a propofita  y*  4-  xxyy  & c.  Inutile 
autem  foret  illas  elevare  ad  altiorcm  gradum  quadrate  multipli- 
cando membra  fingularum,  neque  enim  id  faceret  evanefcere  illa- 
rum differentias.  Evidens  quoque  differentia  reperiretur,  fiafym- 
metria  unius  fublata  per  multiplicationem  quauratam , faftis  am- 
bobus membris  aequalibus  nihilo  per  tranfpo(itionem  , ( unde  re- 
fultat  4 y*  + qxxy • 4:  1 44  bxy*  — \yibby*  4.  5*43,4  -f-7i9b*y*  47 
244 bxiy*  4.  sg+bbxxy*  :£  i6ioblxy*  4.  u8  ixiyi  4.  \^(,bbx<y* 
+ \7\%btx*yx  4-  768 bbx*  = o ) Sc  duplo  alterius  poficas  aequalis 
nihilo  quadrate  multiplicato,  (unde  fit  4y*  + Xxxy*  Zp  i^bxyf 
— 1 1 6bby‘  4-4 *4y*  + t.qi6b*y*  4.  271  bx*y*  4-  taiobbxxy*  4* 
3888^3*7,4  + tlSbxly'  -f-  2304 bbx*yx  •+  34 ]6b*xty'  4. loi^bbx* 
=0)  fi,  inquam,  aequationum  h.  m.  ortarum  finguli  termini  in- 
ter fe  comparentur  . Denique  fi  quis  fubire  vellet  laborem  divi- 
dendi utramque  Aiquacionem  localium  quarti  gradus  per  quanti- 
tatem y*  4-  xxy * 4-  i84*ji»  — , 27 bby*  + 1 6bx*  datam  in  loco 
Geometrico  propofito,  prior  deprimeretur  ad/z+q-J-**^*  -f  j'4*/^ 
— {> bby 1 4*  n^*1  =o,  altera  vero  ad  y*  -f-  **y * \tbxy%  — 
iqbbyy 1 4-  i6bxi  = 0,  qui  funt  duo  loci  Geometrici  differentes, 
cum  tamen  fecundum  problematis  naturam  , folum  provenire  de- 
beret locus  propofitus  . Solutio  ergo  talis  primo  intuitu  videtur 
priori  in  cafu  , ut  ac  8cy  non  fint  amplius  indeterminatz  , atque 
j»ag.  jpp,  ua  folum  punfta  nonnnlla  M exhibeat , loco  linei  curvi  inte- 
grat CMm  . Ex  quo  polfet  concludi  ; quia  omnis  £quatio  loca- 
lis exprimit  certi  curvae  naturam , tangentes  curvae  Geometricae, 
de  qua  quaeritur  , non  habere  proprietatem  fuppofitam  . Malo 
tamen  fufpcndere  meum  judicium  , donec  folutionis.  AuEtor  , 
quid  de  hac  difficultate  fentiat , aperuerit.  Interim  veritas  hu- 
jus propoiitionis  , quod  Squelttat  duarum  diverfarum  exprejjio- 
num  ejusdem  [ubumgentialts  femper  rejlituat  JEquatitncm  Ua  geo- 
metrici , firma  manet  & extra  dubitationis  aleam  pofita  , om- 
nisque  in  snalyfi  Geometrica  verfatus  certiorem  fe  de  ipfa  red- 
dere poteft  , fa&is  , quotcunque  lubet  , periculis  circa  omne 
exemptorum  genus.  Ex  quibus  nonnulla  faciliora  dabo:  Aaqua- 
tio  loci  infiniti  ad  Parabolas  omnium  generum  eft 

y? x9 : diverfi  vero  expreffiones  fubtangentialis  fune 
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Harum  exprcflionum  M.'bUu.' 


P — 9 i — ‘ P 

qa  * qy* 

binas  fibi  invicem  «quales  pono,  aeque  ita  tres  habeo  combinatio- 
nes,  in  quibus  omnibus  divido  per />  & multiplico  per  y:  in  prima  por- 
ro multi  plico  per  4 P~9  x 5 — 1 ; in  fecunda  poftfaftam  multipli- 


i in  tertia  fa£la  multiplicatio- 
P 


in  finem  ponatur  y—v t 


• P f 

«rationem  per^  f , divido  per  * 

nc  per  crucem  per — qx  *“'&  peTyr  , radicem  extraho 
quadratam  : omnesque  ili*  redufiliones  , qu*  admodum  breves 
funt  , cxa&c  rcftkuunt  eandem  Aquationem  infinite  generalem 
loci  dati.  Idem  accidit , fi  locus  tfenuo  inventus  fuerit  median- 
te fubtangcntiali  , & alia  quadam  conditione  data  , ut  in  exem- 
plo fequenti.  Sk  locus  ddx=idyy — xyy  ad  certam  curvam,  qu* 
eft  Quadratrix  circularis  Dn.  Lcibnitii,  ut  facile  demonftrari  po- 

teft,  nec  non  «xpreffio  v — - fubtangentialk  * akerius  curv*, 

cujus  locus  inveniendus  eft  . Hunc 

lix ; ridxx 

= ~ Ergo yy cujus  fubfiitutione  fafta  loco yy  in  aqua- 
tione data  oritur  ( poftquam  per  w multiplicatio  & per  ddx  u- 
trioque  divifio  fa£la  eft  ) wzzidx  — xx  pro  loco  qu*(ito  , cujus 
ordinata  eft  * & abfeiffa  v , quique  eft  ad  circulum , in  quo  finus 
reftus  eft  aqualis  & parallelas  v , finus  autem  verfus  line*  *.  Jam 

vero  qu*ntur  , utrum  fubtangentialis  fuppofita  v eidem 

v 

competat . Generali  fCraum  & maxime  fecurum  medium  id  expe- 
riundi  eft,  fi  cx  hoc  loco  deducatur  expreflio  fubtangentialis  per 
calculum , dequo  in  antecedentibus  fum  locutus , & aPteri  ponatur 
aqualis.  Nam  vel  plane  fecundum  fmgulos  terminos  inter  le  aqua- 
les erunt,  vel  ipfarum  aequalitas  locum  ad  circulum  reftituet.  Et 
. 2 dx  — ixx  dx 

omnino  cx  =v provenit  manifcfte  idx ** 

W V 

= vv  locus  inventus.  Poffem  hoc  argumentum  proferre  ulterius, 
nifi  jam  fatis  prolixus  fuiifem  in  hac  animadverfionc. 
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Aa.Erud.D E MOTU  MUSCULORUM 

M-Maj*.  MEDITATIONES  mathematicje. 

Communicat*  a Joh.  Berkoullio  Bafil,  Meet.  Dedor» . 

SUppono ( i ) fibras  motrices  mufculorum  ,quz  fine  fibrillis  trans- 
vcrfalibus  cylindrum  excavatura  reprzlentarent  , per  illas 
dividi  in  multa  fpatiola  , quorum  tamen  cavitates  per  totam 
longitudinem  fibrae  motricis  inter  fe  communicant  , ob  laxam 
ligaturam  fibrillarum  transverfarum  . (a)  Cum  anima  vult  ut 
corporis  aliquod  membrum  moveatur  , fieri  agitationem  quan- 
dam  fpirituum  animalium  in  cerebro  , ita  ut  vellicando  prin- 
cipium alicujus  nervi , concutiant  per  totam  longitudinem  fuc- 
cum  fpirituofum  intra  contentum  , atque  ab  illa  irritatione 
principii  nervi  guttula  extrema  fucci  nervofi  ex  altero  ofculo 
levi  vibratione  ejiciatur,  quz  fine  afluali  concuffione  non  ex- 
cideret , quia  fubftantia  Ipongiofa  nervorum  ei  loco  valvula- 
rum infervit  . ( 3 ) Quando  noc  modo  innumerz  guttulz  per 
totam  mufculi  molem  , quz  inflar  fpongiz  perpetuo  fanguine 
humcflata  efl  , fimul  ejiciuntur  cx  orificiis  nervulorum  , par- 
P15-  aoi.  ficulas  earum  fpirituofas  fpiculis  fuis  fubciliffimis  impingendo 
in  particulas  (anguineas  tenuiores  easdem  diffringere,  & infito 
aeri  condenfato  exitum  przbere  , qui  fefe  expandendo  ebulli- 
tionem & fubfcquentem  inde  mufculorum  inflationem  caufa- 
tur.  His  ita  pofitis  , fi  quzratur  1.  de  natura  curv * fecundum 
quam  fibra  matrix  expanditur , hzc  ita  poterit  determinari: 

Txb.  II.  Sit  ABC  fibra  , vel  fi  mavis  filum  perfefte  flexile  in  ex- 
Fig.  3.  tremitatibus  A & C affixum , quod  in  omnibus  fuis  punflis  B 
trahitur  vel  pellitur  perpendiculariter  ad  fuam  curvaturam  po- 
tentia zquali  & indefinite  parva , quz  hic  denotatur  per  lineo- 
lam BH;  fitque  abfcifTa  AFs»,  ejus  differentiatis  F f=  dx, 
applicata  FB  s y , ejus  diffi  G B = ^ , Curva  AB  =/,  ejus 
diffi  B b = df,  BH  (potentia  pellens  & multiplex  ipGus  B b) 

= ndf.  Quia  nunc  quzlibet  potentia  pellens  B H dividi  potefl 
in  duas  laterales  , horizontalem  BE  & verticalem  BD  , quz 
reflangulum  D E conffituunt  , cujus  diagonius  eff  ipfa  B H : 
erunt  ob  fimilitudinera  triangulorum  BG  b & B D H , B E — ndy 
& BD  = ndx . Quoniam  autem  potentia  fuflinens  in  A femper 
eadem  & conflans  manet , ubicunque  etiam  filum  przter  in  C 
figatur,  ceu  cuilibet  attendenti  patebit,  ponatur  illa  e =<*  , fed 
ex  mechanicis  conflat  , eam  tantam  elfe  , quanta  foret , fi  lo- 
co fili  curvi  AB  fubflituerentur  duo  alia  refla  tangenua  & 

alli- 


Digitized  by  Google 


Eruditorum. 


*7 


alligata  in  punflis  A & B , qua  traherentur  in  pun&o  con-  Aft.Erud. 
curlus  1 a duabus  potentiis  L & K , una  horizontali  LI  , & 
altera  verticali  KI,  quarum  illa  omnibus  potentiis  horizonta-  * ’ ajl‘ 
libus  BE,  hzc  autem  omnibus  verticalibus  BD  fimul  iumtis 
aequi  valeret:  verum  omnes  BE  zquantur  integr.  ndy , quod  eft 
— ny,  & omnes  BD  = integr.  ndx  quod  eft  = nx  : ideoque  po- 
tentia L = ny , Si  potentia  K = nx  . Igitur  ad  inveniendam  po- 
tentiam partialem  in  A,  qu*  nimirum  requiritur  ad  fuftinen- 
dam  folummodo  potentiam  La  faciendum  eft  , ceu  docet  Dn. 
Varignon  in  fua  propoiitionc  fundamentali  ponderum  fufpcnfo- 
rutn , ut  finus  anguli  A1B,  vel  ejus  complementi,  ad  duos  re- 
gios KIB,  ad  linum  ang.  MIB,  id  eft  ut  1M  ad  MG,  feu 
ut  b G ad  GB,  id  eft  ut  dx  ad  dy,  ita  potentia  L feu  ny  ad 

potentiam  partialem  in  A,  qu*  itaque  invenitur  = ~j—~  Quia 

nunc  direflio  potenti*  K eft  ipfa  tangens  KI  , fuftinebitur  hzc 

tota  a punfto  A i ideoque  potenti*  partiali  invent*  ~ J~ 

denda  eft  potentia  K feu  nx,  ad  habendam  potentiam  totalem  Pag-  »»• 
& conftantcm  in  A,  quam  pofuimus=<*;  & fic  eliciemus  hanc 

aequationem  differentialem  qu*  multiplicata  per 

dx  dat  nydy  + nxdx  = adx  , fumtisque  integralibus  habebitur 
i *//  + i "**  = ax  feu  XT  + **  — ; qu*  zquatio  oftendit  cur- 

vam quzfitam  ABC  efie  circularem  , cujus  radius  vel  femidia- 

meter  =a  — a.  Q.E.I.  Si  ergo  mufculus  nullam  refiftentiam  fu- 
ri 

crandam  haberet  , machinulz  in  perfc&os  Ut  integros  circel- 
os  expanderentur  ; fed  quia  mufculus  lemper  pondera  & refi- 
ftentias,  fi  non  forinfccus  advenientes,  faltem  fui  iplius  & of- 
fium  lubmovere  debet  , fit  ut  machinulz  mufculares  , quas  uc 
lanas  confideramus,  non  integram  adipifeantur  figuram  circu- 
arem,  fed  ex  duobus  fegmenus  zqualibus  ejusdem  circuli  com- 
pofitam.  Per  eandem  propof.  Varignonii  potentia  fuftinens  in 
B , feu  vis  firmitatis  , qu*  requiritur  ne  filum  rumpatur  , re- 
peritur  ubique  zqualis  potenti*  fuftinenci  in  A. 

1.  Si  in  rationem  inter  vires  inflantes  & vires  fuflinentes  feu 
firmitatem  flbr<e  requifitam  inquiratur  , hoc  eft  , fi  crefcentibus 
aut  decrefcentibus  n aut  BH,  determinare  libeat  , in  qua  ra- 
tione crefcant  vel  decrefcant  potenti*  fuftinentes  in  A vel  B, 
manentibus  inserim  radiis  circulorum  zqualibus  ponatur  BH 
Ttm.  III.  C e=mds 
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i 
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= mds  & potentia  fuflinens  in  A vel  B=A,  A habebitur  bzc 
ibx\  . ...  . 

zquatio  yy  + arx  = — quia  autem  radii  ponuntur  «quales,  erit 

b a , m 

— — — ideoque  n.  m : : a.  b.  hoc  efl  vires  fuftinentes  vel  fir- 
»1  »* 

mitates  requifitx  funt  in  ratione  virium  inflantium  ; id  quod 
etiam  Frater  meus  ita  invenit,  -ut  videre  licet  in  regulis,  quas 
publicavit  pro  determinatione  curvaturae  veli  , in  AB.  Lipj. 
1 691.  menl.  Majo. 

3.  His  ita  fe  habentibus  , fupputare  licebit  rationem  inter  vim 
dilatantem  & reftflcmiat , fcu  quanta  requiratur  elaflicitas  aur* 
motivK  pro  lingulis  fublevationibus  reliflentiarum  femper  «qua- 
lium ? cujus  rei  gratia  fere  totum  Opus  Borellianum  confefium 
efl.  Sit  itaque  machinula  muieularis  BE  AD  compoflta  ex  duo- 
bus fegmentis  circularibus  BDA&BEA,  & C centrum  arcus 
AEB  , duftisque  radiis  CA  , CE  , illo  ad  extremitatem,  hoc 
per  medietatem  machinula;  , ita  ut  DE  lit  latitudo  maxima  , 
quam  bifariam  fecat  in  R longitudo  maxima  AB,  feu  chorda  ar- 
cus AEB  vel  ADB:  quoniam  nunc  ang.  E A C= reflo  = RAC 
+ ACR,  erit  ang.  E A R = A C R , ideoque  arcus  A E efl  men- 
fura  anguli  EAR  , vel  duplus  BEA  menfura  dupli  E AD. 
Hinc  datis  femilongitudine  lateris  machinulx  , id  efl  , arcus 
A E in  partibus  zqualibus  100000.  & femiangulo  dilatationis 
EAR,  inveniri  poteft  fublevatio  refiftcntix  Z , qux  nempe  efl 
«qualis  cxceifui,  quo  arcus  AEB  fuperat  fuum  linum  reflum 
AR,  quod  ita  peragitur:  Fiat  ut  peripheria  circuli  ad  radium, 
id  efl,  ut  44.  ad  7.  ita  numerus  graduum  peripherix  ;<5o.  ad 
quartum  57^  , qui  erit  zqualis  longitudini  radii  in  gradibus: 
fafto  nunc  ut  numerus  graduum  ang.  EAR  vel  arcus  E A ad 
57-jj  , ita  numerus  partium  zqualium  100000.  longitudinis  ar- 
cus EA,  ad  quartum,  qui  erit  «qualis  numero  partium  «qua- 
lium radii  AC  , qualium  arcus  EA  continet  100000.  habebi- 
tur tandem  longitudo  inlius  AR,  nimirum  faciendo,  ut  Unus 
totus  ad  fmum  ang.  EAR  vel  arcus  EA,  ita  numerus  inven- 
tus partium  radii  A C ad  quartum  , qui  erit  zqualis  numero 
partium  xqualium  ipfius  AR  , qualium  arcus  EA  continet 
iocooo.  duplus  itaque  exceflus  arcus  A E fupra  fmum  A R in- 
vencum,  erit  fublevatio  refiflentiz  Z quxflta.  Q^E.  I. 

4.  Poflquam  fublevationes  fle  inventa:  funt  , vires  dilatatri- 
cet  refpeBtvas  pro  lingulis  ita  determinahimus.  Supra  n.  1.  po- 
fuimus  potentiam  curvam  in  quolibet  pun&o  , vel  potius  in 
qualibet  differentiati  curvz,  perpcndiculariter  prementem  — nds: 
vis  itaque  dilatans  , vel  elaflicitatis  aurz  mati  vae  abfoluta  , qua 

late- 
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latera  machinulz  dilatantur,  exprimitur  per  n,  fed  ibidem  in-  A&.Erud. 
venimus  ponendo  vim  fuftinentem  vel  firmitatis  in  quolibet  fi-  An.  1694. 
li  puntlo  requificz  = «,  radium  arcus  circuli,  in  quem  filum 

incurvatur,  fore  = — a.  Quia  vero,  per  citatam  Dn. Varigno- 


nii  propofitionem , refiftentia  Z eft  ad  vim  fuftinentem  in  B, 
cujus  utique  dire&io  eft  ipfa  tangens  BF  , ut  finus  anguli  £BD 

ad  finum  anguli  EBR,  erit  43* ^ Se  fic  fubftitu- 
j fin.  EBD 

to  in  quantitate  — a loco  4 ejusvalore,  habebitur  radius  (per  Pag-  104. 

modum  fuperioretn  inventus  , quem  itaque  vocemus  r ) =5 

X.  M firt.  EBR,  . ,r  . 

..  - — ideoque  vis  elafticitatis  abfoluta  aura  momzn  = 
n M Jtn,  EBD 

EBR:  . . 

— - & confcquenter  vis,  qua  premitur  lemiutus  ma- 

rM./in.EBD  looooo.  ^ M /lm.  EBR.  ^ . .. 

chinula  , ia  eft  » AE  erit  ss , Calculi 

r Wljin.  EBD. 

hujus  beneficio  conftruximus  tabellam  quandam  , ad  imitatio- 
nem illius,  quam  Borellus  pro  fua  hypothefi  confecit;  qua  fi 
conferatur  cum  noftra , videbitur  ingens  diferimen,  tum  quo- 
ad vires  motivas,  tum  quoad  fublevationes;  ubique  enim  illas 
aut  jufto  majores,  aut  jufto  minores  facit. 


Ex  hac  autem  tabula  liquet,  veficulam  mufcularem  AEBD 
integram  circularem  figuram  nunquam  adipiici  poflc,  quia  nem- 
pe vis  abfoluta  «lafticitaus  eo  in  cafu  innnities  fuperare  debe- 
ret refiftentiam , id  quod  impoflibile  eft  ; & quia  maxima  ma- 
chinula  contraflio  ieu  refiftentia  fublevacio  ad  quam  non  eft 
aequalis  71728.  partibus  carum  qualium  femilongitudo  lateris 
continet  tooooo.  clarum  quoque  eft  , quamvis  machinulam  in 
maxima  fua  diftenfiooe  ad  partem  circiter  fui  tertiam  non  con- 
trahi; id  quod  etiam  de  ipfo  mufculo  ccnfcndum  . Conflat  e- 
tiam  bine  , quoniam  ab  initio  inflationis  , cum  angulus  fctni- 
diiatationis  EAR  valde  acutus  eft,  refiftentia  permagnam  habet 
rationem  ad  vim  abfolutam  elafticitatis  aura  motiva  , ( fiqui- 
dem  angulo  EAR  exiftente  jo.  min.  refiftentia  eft  ad  vim  e- 
iaftici catis  ut  21900000  ad  1.  ) debili  admodum  ebullitione  Ci- 
pus eife  in  muiculis  ad  immcnlam,  imo  incredibilem  energiam 
mufculorum  efficiendam  ; imo  minimam  inflationem  amiculo- 
rum datam  quamvis  refiftentiam  fuperare,  & proinde  tenerri- 
mum infatuem  quaotamcunque  molem  elevare  pofte  . Sed  quan- 
to refiftentia  major  eft  vi  motiva  elafticitatis  , tanto  lublcva- 
tio  minus  fenfibilis  evadit . C a 4.  Qwan- 
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AfLErud.  4.  Qii.mtit.itcs  fpirituum  animalium  , tjua  manente  fublevatia- 
An.  1694-  ne  rejijlentiarum  femper  eadem  pro  fingulis  tefiftentiis  tmpendun- 
M.  Maji.  turt  j,_  m-  inveniuntur. 

Vires  inflantes  id  efl  vires  abfolutz  elaflicitatum  aurae  mo- 
tivz  in  zqualibus  circulis  funt  viribus  fuflinentibus  proportio- 
Pag.  ros-  nales  per  n.  s.  quoniam  autem , manente  fublevatione  refiftcn- 
ti*  vel  angulo  EBD  lemper  eodem  vires  fuflinentes  (ceu  pa- 
tet ex  prop.  Dn.  Varignonii  ) funt  in  ratione  rcfiflentiarum 
Z,  oportet  ut  etiam  relidenti*  elaflicitatibus  fint  proportiona- 
les. Pro  conceiTo  etiam  alTumimus,  quantitates  aurz  moti  vae, 
id  efl,  denfltates  ejusdem  voluminis  aurz  motivz  , St  quanti- 
tates fpirituum  animalium  vel  fucci  nervoli  , eandem  lemper 
fervarc  rationem  , hoc  efl  duplam  , triplam  , quadruplam  co- 
piam, fucci  fpirituofi  excitare  duplo , triplo,  quadruplo  denfio- 
rem  auram  motivam  . Res  itaque  expedita  foret  , fi  confla- 
ret, quomodo  crefcentibus  denfitatibus  crefcaot  elaflicitates.  Id 
Tab.II.  quod  h.  m.  indagatur.  In  dato  volumine  a concipio  particulas 
Fig.  j.  acris  vel  aurz  elaflicz  occupare  fpatium  b , Se  materiam  fubti- 
lem  refiduum  voluminis  fpatium  a — b ; nunc  in  zquali  volumi- 
ne a aliam  quantitatem  aurz  elaflicz  t concipio  , ita  ut  reli- 

3uum  fpatium  materiz  fubtilis  fit  a — c\  ideoque  ex  iis  , quz 
emonflravit  Frater  in  Dijfert,  de  Gravit.  JEtb.  p.  97,  Jf.  ela- 
flicitas  aeris  primi  voluminis  efl  ad  elaflicitatcm  fecundi  , ia 
ratione  compofita  ex  reciproca  fpatiorum  a materia  fubtili  oc- 
cupatorum oc  direfta  aereorum,  nempe  ut  ab  — bc  ad  ac—be. 
Sed  denfitas  primi  efl  ad  denfitatem  fecundi  in  ratione  dire- 
£la  fpatiorum  aereorum,  nempe  ut  b ad  t.  Si  itaque  conflrua- 
tur  curva  ACD  ad  axem  A F,  ejus  naturz  , ut  lunata  in  axe 
AB —a,  & duftis  adplicatis  DF,  CE,  re&angulum  fub  BE 
& AF  fit  ad  reftangulum  fub  BF  & AE,  ut  DF  ad  CE, 
fumanturque  abfciflz  A E , A F pro  denfitatibus  acris  in  volu- 
mine per  conflantem  lineam  AB  defignato  contenti , erunt  ad- 
plicatz  D F , CE,  ejusdem  elaflicitates  . Si  more  Algcbraico 
quzratur  zquatio  naturam  curvz  ACD  exprimens  , invenie- 
tur pofitis  conflante  AB=«  , Se  alia  ad  libitum  aflumta  BF 
=/,  DF=£,  abfeiffa  AE  = »,  & adplicata  EC,  =y , hzc  z- 
quatio:  fgx^aay — afy — axy^-fxy  , qu*  indicat  curvam  quzfi- 
tam  efle  hyperbolam  , & adplicatam  BG  in  B fore  infinitam 
adeoque  afymptoton  hyperbolz;  cujus  centrum  habetur  produ- 
cendo afymptoton  GB  in  R,  ita  ut  BR  Iit  quarta  proportio- 
nalis ad  AK,  FD  Se  BF;  femiaxis  tranverfus  efl  zqualis  me- 
di* proportionali  inter  BR  & duplam  AB  . Ex  quibus  per- 
fpicuum  efl  , elaflicitates  przfertim  in  aere  multum  condenla- 

• to  ia. 
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to  in  longe  majori  ratione  crtfcere,  quam  ipf*  denfitates:  e- 
laflicitas  etenim  tandem  abit  in  infinitum,  quando  dcnficas  fuum 
quidem  maximum,  fcd  non  nifi  finitum  gradum  attingit. 

Quandoquidem  igitur  denfitates  aura:  motivx  ejusdem  volu- 
minis quantitatibus  fpirituum  animalium  impenforum  , qui  il- 
lam eflervefcendo  cum  fanguine  produxerunt  , proportionales 
eflfif  fumfimus,  elaflicitates  vero  funt  proportionales  refiflcntiis, 
hinc  colligimus,  ipfam  etiam  hypcrbolam  ACD determinare  rela- 
tionem reuftentiarum  ad  quantitatesfpirituum  abfumtorum , i. e. 
fi  CE  , DF  notent  rcfiftcntias,  denotabunt  AE,  AF  quan- 
titates fpirituum  abfutnptorum  . Sic  jam  volumen  machinula: 
mufcularis,  vel  quod  etiam  valet  , omnium  mufculi  machinu- 
larum  fimul  fumtarum  , quod  exprimitur  per  AB  , to.  par- 
tium , BF  feu  /=  t , F D feu  £ = tooooo.  fi  nunc  quantitas 
fpirituum  animalium,  id  eft  A E feu  x fit  partium 
*.  a.  j.  4.  5.  6.  7.  8.  9.  10. 

per  aequationem  curvas  reperietur  CE  feu  y id  eft  pondus  e- 
levandum  partium  1234.  2778.4762.  7407.  tim.  16666.  25926. 
44444.  1 00000.  ixfinit.  Hinc  etiam  ratio  petenda  efl,  cur  ma- 
gna pondera  (viribus  noftris  proportionata ) non  mulco  majo- 
ri cum  difficultate  eleventur  ad  eandem  altitudinem , quam  e- 
xigua . Omnis  enim  difficultas  in  motionibus  animalibus  pera- 
gendis unice  , ut  credo  , provenit  a difpendio  fpirituum  ani- 
malium ; verum  fpiritus  in  longe  minori  ratione  abfumuntur 
quam  funt  pondera  elevanda  j ita  ut  , fi  e.  g.  elevandum  fit 
pondus  duplum,  non  ideo  requirantur  etiam  duplo  plures  fpi- 
ritus animales,  ceu  fatis  clarum  eft  cx  laterculo  ifto,  ubi  re- 
peritur  quod  ope  quantitatis  fpirituum  animalium,  qu*  fit  ut 
8.  elevetur  pondus  quadruplo  majus  , quam  alia  quantitate  , 
qua;  fit  ut-  5.  licet  jaftura  fpirituum  illo  in  cafii  ne  quidem 
duplo  major  fit , quam  jaflura  in  hoc  , uepote  qua;  fe  nabent 
ut  8 & 5.  In  hac  igitur  ratione  etiam  fe  habebunt  difficulta- 
tes, quat  fentiuntur  in  attollendis  ponderibus. 


AA.Erud. 
An.  1674. 
M.  Maji. 
Pag.  106. 
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An. 

AI.  Maji. 
Pag.  207. 
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Fig.  6. 


VINCENTII  VIVIANI 

EXERCITATIO  CURIOSA  MATHEMATICA, 
Dc  formatione  & menfura  fornicum  &c. 
Dedicata  Serenissimo  Hetrurije  Principi. 

Florentia,  typis  P.  Matini,  1 6gi.  in  4.  Plag.  6. 

Lingua  Itala. 

QUi  problema  Florentinam,  cujus  folutionem  tam  Lesboi» 
t i us , tum  Bernoullius  calculo  Leibnitiano  ufus,  in  Aflis 
noltrls  A.  1691.  p.  39J.  422.  & A.  1693.  pag.440.  dederunt, 
propofuit,  VmcenSrus  eft  Vhiianoi , Magni  Ducis  Hctruriz  Ma- 
thematicus & operam  publicorum  Diretlor  , Mathematicorum- 
que  noflri  temporis  per  Italiam  facile  princeps,  genuinus  quip- 
pe magni  Galilzi  fucceffor  folusque  e*  ipfius  dilcipulit  fuper- 
fles  . Id  quod  ipfe  quoque  nomine  D.  Pia  Lifti  PmJiUt  Geome- 
tra , quod  cranfpofitione  literarum  fatta  mutatur  ia  pofiremo 
Gah! ai  Difcipulo  , innuere  voluit  . Editurus  autem  folutionem 
problematis  commemorati  , non  ab  re  fe  fafturum  putavit , fi 
de  aliit  quoque  fornicum  generibus  quardam  adderet  , fimuique 
doceret,  quomodo  non  torno  folum  elaboranda  , fed  ad  men- 
furam  quoque  fine  revocanda,  exa&am  quidem  illa,  quz  qua- 
drari pofTunt,  ver*  propinquam  autem,  quae  quadraturam  ref- 
puunt  . Nam  ex  fex  fornicum  generibus  qu*  adferuntur , ter- 
tium folum  quod  fcaphiphorme  Romanum  dicas  (Volta  a febifo 
alia  Romana)  & fex  tum  feu  vdiforme  Florentinum  , ( Volta  a 
vela  alia  Florentina)  de  quo  problemate  I agitur,  eft  quadrabi- 
le.  Id  vero  hac  ratione  confiruitur:  Sic  fpnxra  cujus  circulus 
maximus  verticalis  eft  ACBD  , diameter  Horizontalis  AB, 
centrum  E,  radii  EA,  EB.  Bifecentur  radii  in  F & G , & 
fiat  trepanum,  cujus  acies  fecans  fit  «qualis  radiis  AE,  EB. 
Perforetur  hoc  inftrumento  globus  ita,  ut  axis  trepani  femper 
fit  perpendicularis  plano  ACBD  in  punftis  F & G , & ex 
illo  auferat  duos  circeilos  AHEL,  dcEIBMfe  tangentes  in 
E.  Erunt  h.  m.  ablata  ex  fuperficie  cujusvis  hemifphxrii  qua- 
tuor  fpatia  zqualia  , quz  feneflrarum  vices  gerunt  , ita  ut  , 
uuod  in  quavis  fuperficie  hemifphxrica  reflat , fit  aequale  qua- 
drato axis  fphzrx  , vel  duplo  quadrati  ACBD  inferipti  cir- 
culo maximo:  tota  autem  fuperneies  fphzrica  , demtis  fenefiris 

qua- 
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quatuor  circularibus,  quadrupla  quadrati  illius,  perinde  ut  «t- 
tegra  fuperficies  (phzrx  quadrupla  ed  circuli  maximi,  ac  tan- 
dem quaevis  fenedra  circularis  quadrupla  lcgtnenti  A R C vel 
CSB  . Qu*  iolutio  tantopere  probata  fuit  Leibnitio  nodro  , 
cujus  ingenium  Auflor  pro  humanitate  fua  lingulari  , & can- 
dida in  aliorum  laboribus  cenfendis  sequitate , lummis  laudibus 
effert,  ejusque  quadraturam  circuli  arithmeticam,  in  ASis  an- 
ni 8x.  mtnfe  Febr.  olim  publicatam,  admirandam  judicat,  ut  ipfi 
vifa  lit  propria  elegantior  . Cztcrum  quamvis  celeberrimus  Vi- 
viaous  przclaro  de  Maximis  & Minimis  opere,  aliisque  egre- 
giis feriptis  dudura  fibi  immortalitatem  pararit,  ut  ad  glorum 
partam  accedere  vix  quidquam  polTit  i Reipublicz  tamen  in- 
terci! edi  adhuc  praeclara  multa , quz  premit : ex  quibus  opus 
de  locis  (olidis  jam  perfe&um  , fed  nondum  publicatum  , effe 
intelleximus.  Et  cum  circa  motus  aquarum,  aliaque  ad  publi- 
ca commoda  pertinentia  , multa  eum  przclara  Sc  lcculis  pro- 
futura obfervalTc  audiamus;  optamus  pcrluadcri  ipii  polle  , ne 
perire  thefauros  illos  patiatur. 

DESCRIPTIO  MAGNETIS 

Geniti  in  faftigio  novs  turris  campanariac 
B.  Virginis  Carnutensis, 

Auftore  L.L.  VaLLEmonuo,  Presbytero  & DD. Theologi*. 

Pari/iif  apud  Laur.  d'  Hourjt,  1691.  ta.  pjag.  9b 

Lingua  Gallica. 

QU*  circa  principium  Oftobris  anni  t<po.  impetuofa  fure- 
bat, in  Belfia  przcipue,  procella,  non  aliis  folum  aedifi- 
ciis damnum  attulit  , fed  novum  quoque  campanile  B.  Virgi- 
nis Carnutenlis  ita  conculTit  Sc  afflixit  , ut  collapfurum  vide- 
retur. Cum  ergo,  ne  luo  lapfu  noceret  vicinis,  zdate  fequen- 
ti  dirueretur,  in  falligio  ipfius  circa  ferrum,  quo  jungebantur 
lapides,  reperta  fuit  denfa  quxdam  rubigo,  aut  cruda  ferrugi- 
nea , cujus  pars  inter  lapides  latens  optimi  magnetis  naturam 
habee  , ut  primus  dcprehendilTe  dicitur  Cadcgrain  Chirurgus 
Carnutenfis  . Cum  autem  fingularis  plane  lit  magnetis  extra 
terrz  gremium  genefts,  Sc  ferri  in  lapidem  magne ticum  muta- 
tio, 


Afl.Ertid. 
An.  1694. 
M.  Maji. 
Pag.  lat). 
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AfLEtud.  tio  , digna  non  folum  vifa  fuit  Academicis  Regiis  Parifienfi- 
>lV  ^US  ’ Ut  e3m  ^crutarentur  > *cd  Vallcmontio  quoque  , qui  na- 
• Junu.  partjcu]as  qUasd4m  hujus  Rubiginis  , eas  variis  fubjecit 
tentaminibus,  iliasque,  qua!  ferrum  attrahunt,  magneti  ex  ter- 
ra erui  folito  tam  elTe  limites,  ut  ovum  ovo,  proprictatcsque 
magnetis  omnes  habere  comperit  . Affudit  etiam  aquam  for- 
tem , fpiritum  nitri,  nec  non  vitrioli  , qui  in  ferrum  prointe 
agunt,  fed  magnetis  nativi  nigram  partem  intacfam  relinquunt, 
Rubigini  Carnutenfi  magnetiese,  eique  nullam  mutationem  ac- 
cidere obfervavit  , fecus  atque  contigic  in  partibus  reliquis., 
quae  virtute  magnetica  funt  deflitutae  . Quandoquidem  autem 
cogitationes  , quas  de  ortu  magnetis  hujus  amicis  expofuit  , 
non  parum  diferepare  deprehendit  ab  illis  , quas  Dominus  de 
la  Hire  in  Ephemeridibus  Eruditorum  PariGcnlibus  rccenluic, 
fuafu  illorum  eas  przfenti  libello  comprehenfas  edidit  in  pu- 
blicum . Atque  primum  quidem  non  plane  novam  hanc  rem 
effe  , fed  jam  pridem  a Gaflcndo  Aquis  Sextiis  A.  1654.  nec 
non  Mantua:  a Philippo  Cofta  obfervatam  offendit.  Ipfum  au- 
tem magnetem  Carnutenfem  genitum  fufpicatur,  dum  frrrum, 
quod,  ubi  repertus  fuit  magnes,  maxima  ex  parte  exefum  fuit, 
iulphur;  lapides,  lal  vel  nitrum;  pluvia  vero  limum  quendam 
& humiditatem,  qua  in  motum  & fermentationem  reliqua  ex- 
citata fuerint,  tanquam  fymbolas,  contulerint;  & materia  mi- 
netica  circa  terram  perpetuos  gyros  deferibens,  in  molli  ad- 
uc  materia  tales  fibi  efformaverit  poros  , quales  in  magnete 
alias  reperiuntur  . Quod  vero  reliqu*  partes  illius  crulhc  aeri 
cimis  expolita:  virtutem  magncticam  non  acquifiverinc  , hinc 
faftum  putat  quod  in  formatione  citius  , quam  par  erae  , ab 
aere  exficcata:  induruerint,  ut  materia  fubtilis  magnetica  con- 
formationem interiorem  requifitam  ipfis  dare  non  potuerit.  O- 
mnia  autem  flriftim  hic  expoGta  fulius  ex  philofophia  magne- 
tica illulfrat  clarilTimus  Auitor,  & qua;  in  Domini  de  la  Hi- 
ic  fententia  requirat , commemorat . 
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JACOBI  BERNOULLI  AfiErud. 

An.  1694. 

CURVATURA  LAMINA  ELASTICE . M<  ]umu 

* - * 

Ejus  Identitas  cum  Curvatura  Lintei  a tondere  incluji 
fluidi  expanfi . Radii  Circulorum  Ofculantium  in  ter- 
minis JimpliciJJimit  exhibiti , una  cum  novis  quibusdam 
Theorematis  huc  pertinentibus , &c. 

POd  triennale  filentium  promiffi  tandem  fidem  libero  , fed 
ita  , ut  moram  , quam  Leftor  alias  inique  ferre  pollet  , 
nonnullo  foenorc  compenfem  , dum  Elaterum  curvaturam  non  Pag.  l6i- 
in  una  ibla  , ( ut  initio  fueram  pollicitus,  ) fed  generaliter  in 
quacunque  Extenfionum  hypotheli  condructam  exhibeo  ; quod 
primus  ni  fallor  exequor  , podquam  a multis  inutiliter  tenta- 
tum  Problema  fuiflet.  Extitit  enim  jam  inde  a Galiiai  quoque 
temporibus  celebre  , qui  Curvam  hanc  , perinde  ut  Funicula- 
riam  , Parabolam  ede  fufpicatut  erat . Eandem  deinde  fenten- 
tiam  tuitus  cft  Pater  Gajio  Pardits  Gallus  , in  exiguo  tra fla- 
tu de  /laticis,  ubi  tamen  in  rem  przfentem  nil  nili  paralogif- 
mos  meros  confuit  . Et  nuper  adeo  ejusdem  Societatis  Vir  , 
Francifcus  Tertius  de  Lanis  , in  prolixo  fuo  opere  Magiflerii 
natura  & artis , Tom.  a.  lib.  7.  (ubi  multa  huc  facientia  & le- 
ftu  digna  habet)  idem  evincere  conatur  , fed  ratiocinio  plane 
praepoftero  : ut  vel  hinc  non  fine  voluptate  percipere  liceat  , 
quantopere  Prxdeceflores  nodri , interioris  Geomctrix  cognitio- 
ne dedit  uti,  fc  torferint,  pro  invediganda  re,  quam  in  illa  ca- 
ligine absque  ejus  adminiculo  fcire  non  poterant.  Dixeram  in 
Aciis  Erudit,  idpt.  pag.  187.  problema  hocce  plus  difficultatis 
habere  Funiculario-,  nec  fine  ratione.  Ut  enim  alia  taceam,  no- 
tandum , duas  praedo  efTc  claves  in  Catenarii  invedigatione  , 
qux  ad  duas  differentes  aquationes  viam  dernunt,  quarum  u- 
na  naturam  Curvae  per  relationem  ipfiusmet  ad  coordinatas  e* 
jus  , altera  per  relationem  fili  evolventis  ad  easdem  expTimitj 
cum  ad  Curvz  Eiafticse  naturam  indagandam  poderiore  tan- 
tum clave  aditus  pateat  : hinc  enim  manifedo  lequitur  , fieri 
bene  pofTe,  ut  quispiam  prioris  Problematis  difficultates  fupe- 
ret , nec  tamen  protinus  alterius  quoque  viflor  evadat  ; dedi- 
tutus  nimirum  clavium  altera,  quz  dittam  relationem  fili  evol- 
ventis feta  radii  circuli  ofculatoris  ( non  quomodocunque  , ut 
faflum  in  Aci.Lipf.  Menf.Jan.  1 69 1.  p.  160.  fed ) in  terminis  fimpli- 
ciffimis  & pure  dillerentialibus  exhibeat  . Hacc  nobis  jam  eo 
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tempore,  quo  fpeculationi  funis  vacabamus,  innotuerat,  eam- 
que  mox  nonnullis  inter  peregrinandum  communicavit  Fra- 
ter ; interea  dum  immenfa  inventi  utilitas  in  refolvenda  Ve/a-, 
ria,  & hac  quam  prae  manibus  habemus  Elaterum  Curvatura  , 
aliisque  iublimioribus  , quotidie  magis  magisque  fefe  mihi  ex- 
plicuit, effecitquc  tandem,  ut  non  poffim  publico  aureum  Theo- 
rema diutius  invidere  J pratfertim  cum  hoc  unum  adhuc  Geo- 
metris defuilTe  videatur  , quo  minus  aeque  feliciter  in  recenfi- 
iis  Problematis,  atque  in  altero  illo,  verfati  fuerint. 

Priusquam  itaque  ad  inflitutum  pergo,  funto  in  fig.  I , portiun- 
culae Curvae  cujuspiam  infinitx  parvae  ab, bc,  quibus  perpcndicu- 
lariter  infiftant  radii  circuli  ofculatoris  af  , bf,  concurrentes  ia 

Iiunfto  Evolutx  / , faciencesque  angulum  afb  aequalem  angu- 
o gbcy  quem  produAa  portio  ab  cum  altera  bc  efficit  j tum 
abfeindatur  bbzabc  , duaxque  intelligantur  paralleli  ai , bnf 
eo,  nec  non  bl , bom,  gcn\  quarum  illsr  abicHTarum  , hzap- 

Elicatarutn  elementa  ( fi  ve  dx  , dy  > ddx  > &c.  > indigitent  . 
)ico, 

«.  Quod  podiis.  Curvae  elementis  abr  bc,  hoc  eft  r ipfis  da 
«qualibus,,  radius  circuli  ofculatoris feu  longitudo  fili  evolven- 

. «•  dxdt  . djtdt  _ 

tis  af,  nempe  ----- , item  g—-  — — t Nam  ba.  be  ftbo- 
d dy  ddx 

bcf-bc.  6c::  (ob  fimilitud.  Triangulorum  bmb,  boc , item 
heb , abfy  bm.  bb  -J- ab.  bf  : r at.  ab  f-  ab.  bf  tc  at.  bf  :z 
dx,  Sed  bozabm — nc^bi  — nczzddy , & bczzdfr  quare 
ddy.  drr.dx.g.  Eodem  modo  oflendetur  ddx,  d*r.dy.g.  Qjs.IX 
Coroit. In  omni  Curva,,  pofitis  ejus  elementis  atquaiibus,  diffe- 
rentix  fecundae  coordinatarum  primis  reciproce  proportionan- 

«ur:.  cum.  enim = 7=  eric  dxddx-=.dyddy adeoque  ddx, 

ddy  ddx 

ddy  ::  dy.  dx  ■,  quod  ipfum  quoque  ex  fola  fitnilitudine  Trian- 
gulorum bmb,  boc,.  liquet  •,  ubi  co  feu  ddx  eft  ad  ob  feu  ddy  v 
ut  bm  ad  bm,  vel  bl , ad  at,  feu  d/  ad  dx .. 

0.  Politis,  vero-  ablciilx  clementis  ai , bn  , hoc  eft  , ipfis  dx 

ds* 

annualibus,  eric  radius  ofculantis-  circuli  af  feu  • Qi10' 

niam  gc.bcr.gc.  bc  -f-  bc.  bc  :r  (oE*  fimilit.  triangulorum' bng, 
•bg,  nec  non  beb , abf)  bg.bnf-ab.bfr.ab.alf  ab. bf ::  di.  dx  f 
dt.g_::  dsq.gdx:  atque  gc—gn — nc—bl — -nc—ddy,  Sc  bczcdr, 
eric  ddy.  dt  ds  j.  g_dx.  Q.E.D.  Haud  abfimiiiter  offendetur» 

di i 

quotf  pofitis  dy  xqualibus,  futurum  eft  gtz  , .. 
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His  addo  nova,  de  quibus  nec  Fratri  adhuc  conilae,  Theo-  Afl-EruA 
remata  pro  Curvis,  quarum  applicat*  non  fune  parallel*,  fed  An-l6s>4- 
in  communi  pun£to  coeunt:  pofito  namque  radio  circuli  fuper  n1' 
polo  feu  umbilico  hoc  deicripti  a,  abfeifla  peripheri*  ejus  x,  3 5 
& incercepta  inter  polum  & datam  Cervam  y , erit  radius 

ofculantis  circuli  x,— 


adyds 

idxdy  yddx ' 
ad  s I 

menta  Curv*  ds:  Sc  x— 


vel 


aydxds 


fi  ele» 


ydxq — . aaddy ’ 

, fi  ipfa  dx : Sc 


denique  j^ts 


dxdsq  -f-  dxdyq  — ydxddy 
ads I 

, fi  ipfa  dy  aqualia  incelli- 


dxdsq  + dxdyq  -\-ydyddx 


guntur.  Eli  vero  in  ejusmodi  Curvis  ds  = ^yy‘ix  ***** . Hac 

a 

via  duce  cognovi  , radium  circuli  fpiralem  Artbmtdxam  ofcu- 
lantis ubique  quartam  efle  proportionalem,  ad  peripheriam  cir- 
culi  prim*  revolutionis,  radium  ejus,  & quantitatem 

xx+aa  y/  xx+aa  . , 

- — . Sed  miliis  & pr*mims  iius , redeo  in  or- 

xx  2 aa 

bitam  propofiti  noftri  Problematis  , conftrucndo  Curvam  Elalti- 
cam , ut  iequitur : 

I.  Generaliter : Efto  Spatium  reflilineum  Cve  curvilioeum  quod-  T.  III. 
vis  ABC,  fig.  a.  (cujus  abfeifla  A E vires  tendentes,  ordinat*  Fig.  u 
EF  tcnfionesreprafentent)  eique  ponatur  «quale  quadratum  AD, 
intra  quod  deferiptus  fit  fuper  A circuli  quadrans  G KL.  Statua- 
tur etiam  indefinita  portioni  fpatii  AEF  zquale  reftangulum 
AH,  du£ta  refta  HI  fecante  quadrantem  circuli  in  K,  & jun- 
£1*  AK  fiat  parallela  GM,  ipfiquc  AM  inordinata  EF  (fi 
opus  fit)  produfta  capiatur  aqualis  EN.  Erit  pun&um  N ad 
curvam  quandam  AN  talem,  ut  fi  fpatio  AEN  pergas  flatuc- 


re  aquale  reilangulum  AO,  reitasque  OP,  FE  producas  ad 
communem  occurfum  in  Q.,  Exiftat  punitum  Q_  in  curva  o- 
ptata  AQ_R.  Nimirum,  fi  aflerculus  quidam  oblongior,  tigil- 
lum, virga,  pertica  aut  lamina  quacunque  flexilis,  claftica  & 
gravitatis  expers  AQRSyVA  , uniformis  ubique  latitudinis 
Sc  craflitiei  RS,  AV,  longitudinis  veroRQ_A,  firmetur  una  Pag.  j6<. 
extremitate  in  RS  ad  perpendiculum,  alteriquc  AV  potentia  ap- 
plicetur , five  pondus  appendatur  Z , quantum  fufficit  ad  lami- 
nam incurvandam  , donec  ipfaejusve  tangens  in  A , puta  AB, 
direflioni  ponderis  AZ  normalis  fiat  , acquiret  concava  lamina 
fuperficies  RQ_A  curvaturam  quam  confiruximus  ; cui  convexa 
Sy  V parallela  eft  , & evolutione  curv*  ejusdem  mnt  tondeferibi - 
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Aft.Erud.  tur.  Quantum  autem  ad  hoc  proflandum  requiratur  ponderis,  fic 
An. '69+  c0gn0fces  : Ponatur  veftis  SRZ,  cujus  fulcrum  R , brachium 
• Jumi.  jongjus  R2  = BA,  brevius  «quale  craflitiei  laminae  RS,  cui  af- 
fixa fit  portio  quaepiam  dato  lamina:  S Y , firmata  in  X Y ; quo 
fatto  fi  longiori  veftis  extremitati  adjiciatur  pondus  Z,  quod  ex- 
tendere poiut  diflam  portionem  per  Triangulum  RST  , fibram 
fcil.  XS  per  ST,  * s per  st  , reliquasque  proportionaliter , ita  qui- 
dem ut  ST  fit  ad  BC  , Ccut  SY  retlangulum  fub  longitudine  Sc 
craflitie  portionis  laminz  ad  fpatium  ABC  , erit  id  ipfum  quo- 
que pondus  quzfitum . 

Schol.  & Cordi.  1.  Si  Lamina  inflexa  R Q.A  loco  punfli  R fir- 
metur alicubi  in  Qj  refefla  portione  RQ_,  fervabit  reliqua  ab  ea- 
dem potentia  inflexa  eandem  curvaturam  AQ. 

а.  Quin  & fi  Curva  RQ.A,  rotata  circa  RZ,  genuerit  a par- 
te oppofita  aliam  Ry  fimilem  & eandem  fecum,  fed  inverfe  poli- 
tam , & lamina  cogitatione  produfla  ac  loco  punfli  R in  q firma- 
ta fuerit  , retinebit  au&a  & eadem  potentia  comprefla  eandem 
curvaturam  AQ_Rf. 

3.  Porro  fi  fegmentum  quodvis  curvae  AQ_rotatum  circa  re- 
£lam  Qn  ipfi  normalem  in  Q_,  producat  in  parte  oppofita  fimile 
& zqualc  fegmentum  Q_/i,  formabunt  ambo  fegmenta  AQa  Ar- 
cum proprie  di£lum  , qui  pofito  retinaculo  in  Q.  tenditur  a dua- 
bus potentiis,  extremitati  utrique  ad  reffos  applicatis,  & lingu- 
lis ipfi  Z aequalibus  < Idem  ititcllige  de  Arcubus  formatis  rotatio- 
ne Curva:  integra:  AQ_R,  vel  auctae  portione  R q,  circa  rc&am 
eidem  in  R vel  q normalem  i unde  triplex  habetur  Arcus:  Dimi- 
nutus, Plenus,  Auftus.  Diminutus,  quem  formant  duo  Tegmen- 
ta minora  Curva  AQJt:  Plenus,  quem  «qualia:  AuQus , quem 
majora  ; & hoc  diferimine  cognofcuntur  , quod  re£tae  tangentes 
utramque  extremitatem  arcus  diminuti  ad  partes  ejus  convexas, 
aufti  ad  concavas,  pleni  ad  neutras  inclinant,  fcd  libi  mutuo  pa- 
rallelae funt . 

4.  Eadem  quoque  curvatura  A Q_a  gaudere  confentaneum  efl 
Ptg.  167.  Affutas  illas,  ex  quibus  Dolia  confiunt:  unde  fequitur,  neminem 

Doliorum  capacitatem  , que  vulgo  pro  Sphaeroidibus  Ellipticis 
habentur  , rite  menfurafTe  ; cum  nulla  ratione  afferatur  , afferes 
hofce  curvari  in  Ellipfes. 

3.  Si  direftro  ponderis  vel  cujusvis  potentiae  infle&entis  , ad 
Laminam  , ejusve  tangentem  in  punfto  appenfionis  fit  obliqua  , 
nafcctur  Curva  paululum  diverfa  ab  AQ_R,  quam  tamen  eadem 
facilitate  determinare  polium.  Sed  nolo  nimium  evagari. 

б.  ReCtanguIum  lub  radio  circuli  ofculantis  Laminam  Qn,  & 
rrfpondente  applicata  EF , aequatur  cooftami  fpatio  ABC= AD. 

Hinc 
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Hinc  difli  radii  refpeQivis  applicatis  reciproce  proportionantur;  Aft.Erud. 
& cum  iidcm  quoque  Uncarum  curvedines  reciproce  menfurent  , An.  1694. 
erunt  curvedines  inflexa!  laminae  AQR  refpeflivis  EF  direfte 
proportionales:  quapropter  in  A punfto  applicata  potentia  cur- 
vedo  nulla  eft  ( quod  alias  in  punfto  Flexus  contrarii  fieri  confue- 
vit,)  hinc  eo  major  , quo  rems^ior  unaquaeque  portio  laminae  a 
linea  dirc&ionis  potentiae:  maxima  c(l  io  R , unde  iterum  verfut 
q dccrefcit , & c.  laltem  fi  cum  viribus  tendentibus  AE  fimul  quo- 
que crefcant  tenfiones  E F ; quo  quidem  nihil  univerfalius  verum 
exiflit. 

7.  Idcirco  data  lege  tenfionum , invenire  Curvam  Elafiicam  , 
in  abfira&a  Geometria  aliud  nihil  ell  , quam  data  Curva  AFC 
reperire  aliam  AQ_R,  in  qua  radii  circulorum  ofculantium  reci- 
proce proportionentur  refpcflivis  applicatis  alterius  . Facillima 
autem  efl  converfa  hujus  : Data  Curva  Elaflica  una  cum  radiis 
circulorum  eam  ofculantium  , invenire  legem  tenfionum  , quam 
natura  in  ejusproduftione  obfervat  : utpote  ad  quem  effectum 
tantum  requiritur  , ut  tertia  proportionalis  ad  radium  Q n , & 
conflantem  quandam  A G axi  AB  refpeftive  applicetur  , ad  ha- 
bendam flacim  EF. 

Confe&antur  hinc  Theoremata  quzdamuniverfaliaprorfus  nova. 

Nam 

8.  In  omni  Curva  A Q.R  , fumma  tertiarum  proportionalium 
ad  radios  circulorum  ofculantium  & conflantem  quandam  re£lam 
AG  , applicatarum  ad  axem  Curvat  AB  , efficit  fpatium  quod- 
piam A BC  = Re£langulo  fub  una  applicatarum  EF  A rcfpeilivo 
circuli  ofculantis  radio  Q»  = Quadrato  A G . Quod  ipfum  quo- 
que per  initio  demonflratum  Theorema  evincitur:  Sit  enim  A E 
= x,  EQ=7,  AQ  = r,  AG»  ; erit  per  memoratum  Theore- 

ma  Qn  = tertia  proportionalis  ad  hanc&  AG,  nempe  EF 

.7  addy  ddy  ...  ..  aaddy 

— ~ quz  dufla  in  dx  gignit  differentiale  fpatii  ABC,  — - — 

«*d‘  aady  ....  . ds 

cujus  proin  integrate  — ~ efficit  indefinite  fpatium  AEF ; efl  ve- 

aady  , 

ro  pro  fpatio  toto  ABC,  — - = (ob  d/=zdt  in  extremitate  R) 
aa  = EF  in  Q»  . ds 

9.  Sed  & fpatium  quodvis  intermedium  FE  r/,  duabus  applica- 
tis EF  , e/,  interceptum  , scqualc  Re&angulo  fub  AG  cru  finu 
toto  , & differentia  finuum  duorum  angulorum  , quos  tangen- 
tes re£lz  Qp,  r</,  in  punflis  Curva:  Q_&  r,  ad  axem  AB  con- 
ftituunt. 

10.  Iisdem  pofitis  quz  prius,  Tangens  Q_p  efl  ad  fubtangentem 
p P,  ut  fpatium  ABC  ad  lpatiumAEF;  cum  enim  fpatium  EAF 

- reper- 
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repertum  fit  , erit  ds  ad  dy , h.  e.  Q/>  ad  pP,  ficut  ta  , h. 
e.  ABC  ad  AEF . 

ii.  Quin  etiam  Qj>,  pV,  PQ,  proportionales  funt  ipfis  AK, 
AI,IK,  vel  MG,  MA.AGj  firailiaque  funt  Triangula  Q_pP, 
KAI&GMA. 

i i.  Quod  fi  di£l*  tertiae  proportionales  ad  radios  circulorum  of- 
culantium  & conflantem  AG , applicentur  ad  axem  alterum  cur- 
vae AZ  , nafcetur  fpatium  A>cZA:=  ABCFA  = AD.  Sed  AEF; 
APy  ::  ut  p P , ad  differentiam  reliquorum  lacerum  Trianguli 

Qj>P.  . 

i j.  Si  pun&um  h fit  in  Caudica  Eladicae  ex  radiis  ipfi  PQ_vel 
AB  parallelis  , producaturque  radius  circuli  ofculatoris  Qb  in  b , 
ad  occurfum  ipfi  AZ;  erit  Q»  ad  Qb ::  ut  Spat.  AEF  ad  circum- 
feriptum  Re&angulum  ::  ut  Qb  ad  -J  QP. 

14.  Ut  radius  AG,  ad  arcum  circuli  GK.-  fic  laminae  craflities 
RS  vel  AV  ad  exceflum  longitudinis  convexae  yV  fupra  conca- 
vam QA:  unde  cxceffus  idc  arcui  GK  proportionalis. 

15.  Quoties  Curva  Eladica  AQR.  ed  ex  numero  Geometrica- 
rum, h.  e.  Algebraicarum  (fic  enim  illas  podhac  appellabo  in  ho- 
norem Viri  Celeberrimi , qui  hoc  nomine  defignatas  cupit,)  Cur- 
va quoque  Tenfionum  A F C cd  Algebraica  , & fimul  fpatium 
ABC  quadrabile:  fed  non  viciffim. 

16.  Si  Curva  Tenfionum  AFC  cd  Algebraica , Sc  fpatium  ABC 
quadrabile  , Eladica  AQR  nunc  ed  Algebraica  , nunc  Mechani- 
ca . Algebraica  , fi  infuper  curvilineum  AEN  quadrabile  .•  Me- 
chanica , fi  fecus  . Quod  fi  Curva  AFC  fit  quidem  Algebraica  , 
at  non  contineat  fpatium  quadrabile  , altera  AQR  non  alia  ed  , 
quam  Mechanica  fecundi  generis  , hoc  ed  , qua:  ad  fui  conftru- 
elioncm  fupponit  quadraturam  fpatii  mechanici  primi  generis 
( nifi  forte  quadratura:  fpatiorum  AEF  & AEN  a fe  mutuo  de- 
pendeant , quo  cafu  Eladica  non  nifi  primi  generis  Mechani- 
ca cd.) 

II.  Specialius  : Si  curva  Tenfionum  AFC  fit  Paraboloides  cu- 
jusvis  gradus,  hoc  ed,  fi  TenfionesEF  fint  in  quacunque  ratione 
multiplicata  feu  fubmultiplicata  virium  tendentium  AE  (pro  cu- 
jus rationis  indice  pono  m ) condrutlio  Curvae  Eladica:  uc  con- 
trahetur : Fa£lo  fuper  A quadrante  Circuli  ABi,  capiatur  in  e- 
jus  radio  A^  , quae  fit  ad  AB  & A E eo  ordine  proportionalis  , 
quem  indicat  numerus  m + a,  indeque  excitata  perpendiculari^/, 
jun&aque  / A cique  faila  parallela  i«,  applicetur  in  E refta  EN 
= Au;  fic  nafcitur  curvilineum  AEN,  cui  fi  fiat  «quale  Rcftan- 
gulum  AO  ( podquam  AG  «qualis  fumpta  fuerit  ipfi  AB  ) pro- 
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dufltis  OP,  FE,  habebitur  in  optata  curva  punftum  Q.  Quod 
pondus  Z fpecfat  , cujus  ope  Laminae  Elafticz  h*c  curvatura 
inducatur  , tantum  in  A appendendum  eft  , quantum  pofTu  in 
diftantia  RZ  veJ  AB  extendere  fruftum  Lamin*  SY  per  Trian- 

tulum  RST  , quousque  fcil.  Reftangulum  fub  RZ  & ST  ad 
le&angulum  SY  fiat,  ficut  m -f-  i ad  unitatem. 

Sciti.  Cr  Cortll.  1.  Tangens  Q j>  eft  ad  fubtangentem  />P  , 
ficut  re&a  AB  ad  nuper  acceptam  A g. 

1.  Rc£la  Q b Curva?  perpendicularis  , quarta  eft  proportio- 
nalis ad  tres  Ag , AE,  &AB. 

3.  Radius  ofculantis  circuli  Q n ad  totam  perpendicularem 
Qi  (&  proinde  quoque  Rm  ad  RZ)  eft,  ficut  i adm-f-i. 

4.  Et  radius  reflexus  Q b ad  incidentem  PQ_,  ut  i ad  a 
M-f-a. 

5.  Si  fit  Curva  interminata  Rjf  , talis  , ut  applicata  ei  re£U 
0QP  ubique  fit  tertia  proportionalis  ad  AE  & AB,  eric  cur- 
vitineum  AZRd<A  ad  quadrantem  ABr,  ut  & pars  APl«A  ad 
fieftorem  Ali\  ficuti  2 ad  m -f  1. 

6.  Radius  quadrantis  Ai  ad  arcum  il  eft,  ficut  Laminae  craf- 
fities  RS  vel  AV  ad  excefium  , quo  convexa  ejus  longitudo 
y\  fuperat  concavam  QA. 

7.  Ex  infinitis  Paraboloidibus  (qualium  AFChic  una  fingitur» 
qua?que  procurva  tenfionum  poflunt  accipi,)  una  folaeft,  quae 
curvam  Lamin*  AQR  reddit  Algebraicam  : una  fola,  quae  rcftifi- 
cabilem;  qua?  fpatium  ejus  efficit  quadrabile:  quamvis  nec  bz 
ipfz  proprie  Paraboloidum  nomen  mereantur.  Nam  1.  fi  m=:o, 
live,  fi  tenfiones  fint  in  ratione,  ut  fic  dicam,  nulliplicata  vi- 
rium tendentium,  h.  e.  fi  EF,  BC  fint  «quales,  & Paraboloi- 
des  ABC  degeneret  in  Parallelogrammum  , Curva  Laminae  a- 
bibic  in  Circulum;  prout  evidens  admodum  eft,  cum  ob  ten- 
fionum «qualitatem  nulla  ratio  fit  , cur  majorem  minoremve 
curvedinem  in  una  , quam  in  altera  parte  induat.  2.  fi  ms 
•— f,  id  eft,  ob  indicem  negativum,  u tenfiones  ponantur  in 
ratione  1'ubduplicat*  reciproca  virium  tendentium  ( quo  cafu 
Curva  AFC  verius  eft  hyperboloides)  nafcetur  Curva  Lamin* 
re&ificabilis;  tota  quippe  AQR.  dupla  reftz  AB,  ficut  portio 
ejus  RQ,  dupla  medi*  proportionalis  inter  AB&BE.  Atta- 
lis hypothefis  , qua  crefcentc  vi  tendente  minuatur  tenfio  , 8c 
decrefccnte  augeatur,  natur*  legibus  & confuctudini  ubique  ad- 
vertatur. 3.  fi  denique  «si,  qu*  vulgo  recepta  eft  hypothe- 
fis, h.  e.  fi  tenfiones  fint  in  fimplici  ratione  virium  (quo  ca- 
fu curvilineum  ABC  abit  in  Triangulum)  compleretur  fic  cur- 
vata Lamina  fpatium  quadrabile.  De  hoc  vero  nunc  fufius. 
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Afl.Emd.  III.  Specialijftme  : Vulgaris  ( ut  modo  dixi  ) eft  hypothefis 
Ao.  1694.  exten/ienet  1 viribus  tendentibus  proportionales  effe : qua  & ufus  olirn 
M.  Junu.  J>n.  Lcibnitius  in  acutiilima  fua  lucubratione  de 

Reftjleatia  [olidorum  ; & ipfemct  ego  in  przfente  materia , prius- 
quam generalem  Problematis  conftru&ionem  adinveniHem.  Qua- 
propter  operae  pretium  exiftimo,  naturam  & proprietates  Cur- 
vz  noflra  in  hac  hypothefi  paulo  fpecialiu*  exponere  : quan- 
quam  pro  ipfa  hypotnefcos  hujus  , ficui  & pro  cujusvis  alte- 
rius , veritate  multum  militare  nolim  , perluafum  potins  ha- 
”8*  *7r*  bens  nullam  conflantem  tenfionum  legem  in  natura  obfervari  , 
fed  cam  pro  divcrfa  corporum  textura  diveriam  exi  flere  j.  id 
quod  experimenta  tum  noflra  tum  aliorum  abunde  confirmare 
videntur  , quorum  plurima  praelaudatus  Autbor  induftrius  Ma- 
giflerii  natura  & artis , loco  cit.  recenfet . 

*T.  H I.  Confir.  Per  punflum  E fumptum  ubivis  in  radio  AB  circu- 

Fig.  j.  Ii  BiGL  agantur  refla  E«  & radio  perpendicularis  EFr  e qu» 

Srodufla  (fi  opus)  abfcindatur  EN,  quz  fit  ad  AB,,  licuc  qua- 
ratum  AE  ad  reftangulum  FEG  (quod  fieri  poteft  per  genera- 
lem conflrutlioncm  , fumendo  Ag  tertiam  proportionalem  ad 
AB  & AE  , & ducendo  gl , AI  Sc  huic  parallelam  tu:  vel  fi 
videatur  commodius  , ducendo  F/  parallelam  AB  Sc  fecantem 
E*  in  f,  junfiaeque  /A  agendo  parallelam  ac,  ablcindcntcra  ex 
E»  partem  E*=EA;  utrovis  enim  modo  repert*  An  vel  E e 
fumenda  zqualis  EN)  fic  erit  punflum  N ad  curvam  AN  clau- 
dentem fpatium  AEN ;.  cui  fi  porro  ad  radium  AG  conflitua- 
tur  aequale  reflangulum  A O , & producantur  NE  , OP  , ad 
mutuum  occurfum  in  Q_»  «rit  punflum  Q_  in  curvatura  opta- 
ta AQR;  ad  quam  inducendam  Lamin*  tantum  ei  in  A pon- 
dus appendendum,  quanto  pofltt  (ia  fig.  2.  ) extendi  SY  donec 
rcflang.  RZ,  ST,  fuerit  duplum  reflanguli  SY.  Sic  u»  patear, 
eam  non  fecus  atque  catenariam  tranfeendentem  efiTe  , Sc.  ad 
Eli  confbruflionem  quadraturam  fpatii  curvilinei  requirere:  Ce- 
leberrimus Dn.  Leibnitiut  ingeniolifEmum  modum  pralcribit  , 
«onftruendi  Catenariam  ope  lolius  Logarithmic*  absque  tuppo- 
fitione  quadraturarum , coque  fime  pertefliflimum  in  Tranlc.cn- 
dentibus  conflrucndi  genus  exhibet  : dolendum  tantum  quod 
non  fit  univerfale  ; nec  enim  (decedit  in  ii»  curvis  , quz  ad 
Eli  conflruflionem  Circuli  quadraturam  requirunt;,  plurimzque 
dantur  alia  , quz  mechanica  cum  fiat  , nec  tamen  a Circuli 
nec  ab  Hyperbolz  tctragonifmo  ( h-.  e.  a Loearithmicz  dclcri- 
ptionc)  dependent;  Potcil  vero  certo  charactere  coguofei  , u- 
smm  Curva  aliqua  Mechanica  ope  Logarithmicz  conllrui  pof- 
fat  necne.  Polita  enim  lEquationc  didcrcntiali  curva  ady—s dm 
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(ubi  dx  8c  dy  elementa  coordinatarum  dciignant  , a quantitatem  Aft.Erud. 
conflantem,  t quantitatem  aliam  quamcunque,  quam  ex  indeter-  Ap.  1694. 
minatis  fola  x ingrediatur)  dico,  li  qua  arte  repcriri  pofGt  Cur-  •’uni*- 
va  Algebraica  , cujus  x abfcifTam  denotet , cujusque  fubtangens 
tertia  Iit  proportionalis  ad »&<r,  certo  fccuturum , curvam  opta-  Pag.  tyt.. 
tam  ope  Logarithmicz  conftruibilem  efTe  ; cum  ad  hoc  przftan- 
dum  nihil  aliud  requiratur,  quam  ut  fingulis  applicatis  curvat  AI- 
gebraicz  fumantur  «quales  applica  t*  in  Logarunmica  (cujus  fub- 
tangens fit=<i),  & ex  iis  ( produftis,  fi  opus  ) refecentur  fingu- 
1«  abfcifTae,  ad  habendum  totidem  pun&a,  per  qua:  optata  Cur- 
va tranfire  debet : quod  li  vero  nulla  detur  Curva  ex  Algebrai- 
carum  numero,  cujus  fubtangens  di&am  tertiam  proportionalem 
aequet  , fruftra  quoque  quis  conftruftionem  imperatam  folius  ope 
Logarithmicz  molietur  . Quocirca  fi  in  noftra  Curva  ( cujus 

Jf  x d X 

JEquatio  differtntialis  eft  dy  — , ) przftandum  eflTet  , 

quod  acutiflimut  Gtometra  przfUtic  iit  Funicularia  , indagandum 
prius  foret,  num  Curva  quxdam  detur  Algebraica  , que  fubt an- 
gentem habeat  : quod  aliis  indagandum  relinquo  , 


ut  leve  habeant  fpecimen  , quo  univerfalcs  fuas  , quas  ja&ant  , 
tangentium  methodos  inverfas  explorent . Ego  ob  graves  caufas 
fufpicor,  Curvz  noflrz  conftruftionem  , a nullius  Se£lionis  Co- 
nicz  feu  quadratura  feu  rc&ifkatione  dependere.  Sed  pergo  ad  e- 
jus  przcipuas  affcfliones: 

i.  Du£ta  Tangente  Qj>,  erit  fubtangens  P p quarta  proportio- 
nalis ad  AB,  AE  & EN.  Ipfa  vero  EN  quarta  proport.  ad  AB, 
AE,  & tangentem  Q _p:  ideoque 

a.  Inter  Tangentem  Q j>  & fubtangentem  P p media  eft  propor- 
tionalis EN.  HmcP/>.  Qff::  AEf  (QP/O  ABf ::  A^.  AB.  Et  hzc 
eft  proprietas  charafleriftica  Curvz,  quam  texi  involucro  m.jun. 
i6g  i.  cujus  fenfus  hic  eft  : Portio  axis  applicatam  inter  CS*  tangen- 
tem ejl  ad  ipjam  tangentem , fient  quadratum  applicata  ad  confiant 
quoddam  fpatium.  Logogriphi  tunc  adhibiti  ratio  conGftit  in  tri- 
bus alphabetis  vicariis,  et  quibus  literz  alternatim  defumtz  funt: 
eadem  vero  ad  alphabetum  naturale  ita  referuntur,  ut  hujus  lite- 
rz, a refpondeat  vicarii  primi  A,  fecundis,  tertiig;  exteri»  de- 
mentis ordine  continuo  fuccedentibus  . Id  quod  ipfum  Logogri- 
phum  tentanti  ex  retefla,  quam  involvit,  propofitione,  obicu- 
rum  efTe  non  poteft . 

3.  Spatium  ElafticumRQJPZ  zquale  femifli  reftanguli  FE  I, 
idemque  proportionale  r c&xgl:  totum  ergo  fpatium  AQRZA 
aequatur  lemiquadrato  CX  AB. 

Tam.  III.  E 4.  Cur- 
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Afl.Erud.  4.  Curvedines  inflexae  Laminae  in  R , Q.,  funt  proportionales 

An.  i<94- applicatis  RZ,  QP. 

lig  '»71*  5'  Q.^  curv*  perpendicularis  tertia  efl  proportionalis  ad 

Sc  AB  • 

6.  Ejusque  femilEs  eft  radius  ofculantia  circuli  Qji.  Ambae  er- 
go ad  AB  applicatae  Hyperbolas  efficiunt. 

7.  Refla  R m fumpta  ad  principium  ufque  curvae  mn  , e cujus 
evolutione  principalis  deferioitur  , aequatur  femifli  ipfiuj  RZ  vel 
AB. 

8.  Ipfa  vero  curva  m n quarta  eft  proportionalis  ad  A E , E B 
& femifTein  AB. 

9.  Si  ex  radio  reflexo  incidentis  Q_P  abfcindacur  Q b , quarta 
pars  ipfius  QP , erit  pundum  b in CauRica  ex  radiis  ipfi  AB  pa- 
rallelis; fic  ut  cauflica  A b aequetur  | AE. 

10.  Spatium  quoque  Caudicum  AArZA  amittit  quadraturam, 
quippe  aequale  f fpatii  Eladici  AQRZA,  h.  c.  — quadrati  ex  AB. 

11.  Spatium  vero  ab  Evoluta  mn  comprehenlum  a quadratura 
hyperbolae  dependet.  Poflto  cnimABy=8,  applicataque  n»,  qua: 
fit  ad  mZ,  ficut  a ad  y/  5 , exprimetur  lpatium  rnnxZ  per  feriem 
( alias  fpatium  hyperbolicum , ut  vulgo  notum  , delignamem  ) 
\ — {-f-f — i+f — i,  &c.  diminutam  ~ unitatis  . Nota,  fpa- 
tium  ntbx  infinitum  e(Te. 

12.  Omnes  portiunculz  Curv*  AQdudzin  refpedivas  appli- 
catas QP,  vel  AE,  aut  (quod  unum  idemque)  omnes  hujus  par- 
ticulae in  tangentes  refpedivas  Q f , fpatium  conficiunt  quod  Se- 
dori  Circuli  Ali  zquatur:  nimirum,  fi  radius  circuli  AB  fic  1, 
ejusque  portio  A?  intercepta  centro  Adudaque  reda  /L  dicatur  r, 
utrum  libet  lpatium  exprimetur  per  feriem:  t — fri-f-f  u — * ti 
+4»»,  &c. 

ij.  Hinc  Sedor  Ali  ad  Curvam  A Q_  adplicatus  , producit 
diftantiam  Centri  gravitatis  Curv*  ab  axe  AP.  Et  fuperficies 
Conoidis  geniti  rotatione  curv*  A Q.  circa  axem  A P , ad 
Sedorem  Ali  fe  habet,  ut  circumferentia  circuli  ad  radium, 
h.  e.  aequatur  arcui  Ii  dudo  in  femiperipheriam  iGL. 

14.  Diftantia  Centri  , ex.  gr.  fpatii  Eladici  AQP  , ab  axe 
AB  invenitur;  fi  triens  cubi  redz  AE,  muldatus  folido  fub 
tribus  EF,  Ei  & AP  comprehenfo,  adplicetur  ad  quadratum 
AB  , truncatum  redanguloFE»  . Ejusdem  vero  didantia  ab  AP 
Pag.  274.  habetur,  fi  triens folidi  Fub  curva  AQ_&  quadrato  AB,  muldatus 
folido  fub  tribus  EF,  Ei,  EA  comprehenfo,  adplicetur  ut  ante. 
Idcirco  totius  fpatii  AQRZA  centrum  ex.  gr.  ab  axe  AB  di- 
ftat  triente  redz  AB;  & ab  AZ  triente  curv*  AQR  . Hinc 
menfurantur  folida  nata  ex  converfionc  figur*  tam  circa  re- 
dam AB  quam  AZ.  13.  Ipfa 
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1 y.  Ipf»  vero  Curva  AQ_  repentur  , fi  defcripta  hyperbola  AA.Erud. 
«quilatera  ids , cujus  centrum  A,  & femilatus  transvcrium  A i,  j\n' 1 
Triplum  folidum  quod  fit  ex  du£tu  frufli  hyperbolici  A«/E  in 
Tegmentum  circuli  Ai  FE  , multatum  folido  comprehenfo  fub 
tribus  EF,  E d vel  Ei,  & EA,  adplicari  intelligitur  ad  du- 
plum quadratum  ex  AB . 

1 6.  Series  etiam  noftrse  inventionis  utiliter  adhiberi  pof- 
funt,  cum  aliae  difficulter  hic  locum  inveniant:  Sic  pofita  AB 
ciusve  quadrato  t,  exprimi  poteft  quantitas  fpatii  rBAN,  re- 
ftseve  AZ  vel  BR  per  feriem 

L4.J_-.JJ 4_J±1 — ,2±m * «. 

31,7  “ *.4,n  ^ a. 4. 6 ,tj  1,4. 6.8 , 19  ^ a. 4. 6.8. 10,13 
quantitas  vero  Curvae  AQR  per  hanc 
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quarum  illam  invenio  > quam  o.  598,  & < quam  o.  6ot  : 
nane  > quam  1.  308,  & < quam  1.  316;  fic  ut  tres  iftae  li- 
ne* RZ  , AZ,  AQR.  , proxime  fe  habeant  ut  «o.  6.  13.  Hu- 
jusmodi autem  feries,  quae  diverfae  paulo  funt  naturae  ab  iis  , 
quas  Celeb.  Geometra  Leilmitiut  hinc  inde  in  A&is  prodidit  , 

& conftruflu  funt  facillimae,  & ad  exprimendas  quasvis  promt- 
fcue  quantitates , rationales  , irrationales  & transcendentes  pa- 
riter accommoda:.  Pro  reliquis  Vir  tximiiu  fuperiori  anno  me- 
thodum ingeniofiffimam  profecto  & Au&ore  fuo  digniflfimam 
prsefcripfit , ut  nihil  in  hoc  genere  excellentius  excogitari  pof- 
fe  exifhracm . 

17.  Figura  Elaftica  ARZ  mota  in  fluido  fecundum  dire&io- 
nem  AZ,  praecedente  nunc  vertice  A , nunc  bafe  RZ,  refiften- 
tias  patitur  qux  ad  fe  invicem  funt  ut  4 & J : fed  mota  jux-  - 
ta  dire&ionem  RZ,  przeunte  jam  vertice  R , jam  bafe  AZ  , 
refiftentias  fubit  fe  habentes  ut  3 Se  5 ; ideoque  refiftentiae  , Pag.  175, 
quas  figura  patitur  mota  fucceffive  juxta  utramque  direftio- 

nem,  przeunte  utrobique  vertice,  fe  habent  ut  quadrupla  RZ 
& tripla  AZ. 

18.  Supereft  una  ex  palmariis  proprietatibus  Curvae  noflr* 
tertiae  confiruft ionis , quam  antehac  lupremis  tantum  labris  te- 
tigi , qu*  eft  quod  eadem  una  repraefentet  Curvaturam  Lintei 
a pondere ;infuii  liquoris  expanfi;  Nimirum,  erefto  verticalicer 
fuper  BR  plano  ARv  , reftaque  A*  horizontaliter  conftituta  , 
fi  Lamina  elaftica  AQR  ( continuata  , fi  vis  , ab  altera  parte 
nfque  in  9)  fenfim  derigefeere,  & in  omnibus  fuis  partibus  fle- 
xilis fieri  intelligatur  ad  Lnftar  Corii  , Linteive , quod  affixum 
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hinc  inde  in  punflis  A & t,  intra  fe  velut  culeum  contineat 
liquorem  aliquem,  qui  totam  ejus  cavitatem  A Re  repleat:  di- 
co futurum , ut  linteum  pondere  fluidi  expanfum  eandem  cur- 
vaturam AQR  retineat,  aut  fi  non  habeat , acquirat;  cujus  af- 
ferti  veritatem  etiam  non  confiderata  in  fpecie  natura  curvz 
AQR  facile  demonflrare  poffem . Sed  fuflfecerit  attigifle  fequen- 
tia  : Si  loco  rcflz  RZ  concipiatur  firmus  paries,  qui  affi- 

xam habeat  unam  lintei  extremitatem  in  R , portioque  lintei 
RQa  pariete  St  portione  reliqua  fubito  abrumpi  intelligatur,  ex- 
cutietur hzc  portio  a pondere  indufi  fluidi  juxta  eam  directio- 
nem , quz  cum  pariete  RZ  angulum  faciat  , cujus  tangens  fic 
ad  linum  totum  , ficut  EF  elt  ad  E».  Hinc  totum  linteum  f 
disruptis  fubito  in  A & R vinculis  , excutitur  juxta  angulum 
femireCtum.  0.  Si  ex  AB  abfeindatur  A»  , quz  ad  AB  fit  uc 
t ad  y/y  1 , & applicetur  tf  , erit  per  f duCta  refta  femi- 
re£tum  cum  pariete  angulum  conflituens  , & curvz  perpen- 
dicularis, & linea  direftionis  totius  lintei,  & fimul  axis  aKjui- 
librii  impulfionum  : at  non  tranfibit  per  coocurfum  reflarunt 
AB,  RB,  lintei  extremitates  A & R tangentium;  uti  nec  in 
Velaria  id  contingere  exiflimandum  cfi  , ( cum  fecus  Curvz 
hz  ex  Algebraicarum  deberent  ede  numero  , ut  attendenti  fa- 
tis patet  ) quanquam  hoc  olim  incogitanti  mihi  & certis  tum 
de  caufis  feflinanti  inter  alias  Regulas  , quas  biennio  abhinc 
de  Curvatura  veli  dedi , exciderit . Quocirca  rogandus  Lcflor 
ut  Regulam  15.  deleat,  lacunamque  fi  velit  impleat  alio  modo 
facillimo,  axem  aequilibrii  in  Velaria  inveniendi,  »p.  faciendo 
BD  (vid.  fig.  1.  ibid.)  zqualem  & parallelam  ipfiCH,  ducen- 
doque  DF  parallelam  HB,  quz  erit  quzfitus  aequilibrii  axis  , 
fietque  fponte  BG  = BD  vel  CH.  y.  Vis  ponderis  impellens  lin- 
teum AQR  juxta  diflam  direflionem  , ad  pondus  ejus  ab- 
folutura  fe  habet  ut  ^ 1 ad  1.  f.  Vis  lintei  iultincns  feu  fir- 
mitas ejus  requifita  ne  rumpatur,  in  omnibus  ejus  punflis  ea- 
dem efl,  & tanta,  quanta  requiritur  in  A ad  fufiinendum  lin- 
teum ne  labatur;  atque  zquatur  ipfi  abfoluto  ponderi  liquoris 
inclufi;  linteum  igitur  zquabilis  texturz  zqualitee  refiflit  pre- 
menti fluido,  fecus  ac  lamina  inflexa,  quz  in  partibus  ipfi  R 
propinquioribus  debilior  efl  quam  in  czteris  . a.  Tandem  & 
hoc  addamus  , quod  inter  omnes  figuras  ifoperimetras  ,.  eidem 
reflz  As  infiflentes,  Elaflica  ARs  illa  efl,  quz  habet  centrum 
fuum  gravitatis  longiflime  remotum  ab  As  : ftcuti  Funicularia 
efl  illa,  in  qua  centrum  gravitatis  ipfius  curvz  ab  eadem  ma- 
xime didat  . Notare  igitur  hic  convenit  affinitatem  miram  y 
uu»  ab  una  parie  Funicularis  Sc  Vclariz  , ab  altera  Elaflicz 
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& Curvz  Limei  ab  inclufo  liquore  expanfi  intercedit . A&-E' 

Superedet  nunc  , ut  retenta  vulgari  extentionum  hypothefi  fcW 
fpcculationes  noftras  promoveremus  ulterius,  indagando  quales  * 
Curvae  prodeant  , (i  Lamina  Eladica  proprio  pondere  a^que 
appenfo  onere  fle&atur:  Si  fleftatur  ab  utroque  firaul:  Si  non 
fit  uniformis  cradiciei  aut  latitudinis,  fed  ex.gr.triangularis aut 
alterius  cujusvis  figurae;  & vis  flefiens  applicata  tum  in  cufpide 
tum  in  bafi  ejus  : necnon  qualem  Lamina  curvaturam  habere 
debeat,  ut  ab  appenfo  onere,  vel  proprio  pondere,  vel  ab  u- 
troque  fimul  in  re£lam  extendatur  ( quod  ufui  veniret  in  at- 
temperandis brachiis  bilancium  & flarcrarum  , ubi  requiritur 
ut  centra  motus  & appenfionum  jaceant  in  direftum:)  item, 
qualis  figura  danda  laminae,  ut  per  inflexionem  acquirat  datam 
curvaturam  ; & mille  ejusmodi  alia  . Quarum  Curvarum  om- 
nium proprietates  charafleriflicas , & aliquarum  etiam  conllru- 
dtiones  exhibere  pofTum,  quas  fecundi  tertiive  generis  Mecha- 
nicas ede  deprehendo.  Sed  pleraque  nondum  digedi  , nec  uni 
vacat  agere  omnia . Praeterea  & Lettorum  noflrorum  indullriae 
quatdam  relinquenda  videntur  , quibus  bine  ampla  occafio  in- 
ventum noflrum  perficiendi  fuppeditatur: 

JACOBI  BERNOULLI 

Solutio  Problematis  Leibnitiani 

Dc  Curva  Acceffus  & Receflus  sequabilis  a punflo  dato, 
mediante  rcdificationc  Curva  Elajlica . 

FElicitatcm  inventi  przcedentis  commendare  poteft  folutio  Pag.  277. 

elegancidimi  Problematis  Leibnitiani , de  invenienda  Linea , 
per  quam  defeendens  grave  aqualiter  aqualibus  temporibus  a dato 
punBo  recedat  , vel  ad  illud  accedat  : quod  laudatidimo  fuo  Au- 
£lori  ita  placuit , ut  non  tantum  ad  ejus  tentamen  Amicos  pa- 
riter & Adverfarios  aliquoties  in  Adis  provocarit  ( vid.  Anno 
1689.  Apr.  p.  1 $6.  & 1690.  Maj.  p.  112.  & Jul.  p.  133.  ) fed  & 
iplc  quoque  drenue  in  illo  deludarit  , tedibus  nonnullis  Curvat 
proprietatibus  , quas  Gallorum  Diario  infer'  curavit  , ut  ex  re- 
latione Fratris  habeo,  qui  tamen  illas  nominare  mihi  non  po- 
tuit. Multus  etiam  in  eodem  fuit  ipfe  Frater , dum  Paridis  a- 
geret , fed  omni  fua  methodo  Tangentium  inverfa  aliud  nit  cf- 
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38  Acta 

A&Erod.  fecit  , quam  ut  Problema  ad  hanc  aequationem  difierentialeiq 

MJatuU  reduceret:  xdx+ydyj  y axdy — ydxj  a,  ad  quam  tamen  etiam 
nullo  labore  pervenitur.  Plenariam  vero  illius  folutionem  , li- 
ve conftruftionem , nec  ipfc  nec  quisquam  alius  dare  potuit  . 
Nuper  cum  przcedens  Schediafma  pararem  Lipfiam,  partemque 
inventi  cum  liguris  ipGs  jatnjam  chartae  conlignaflcm  , tcrutinium 
hujus  Lineae  lufccpi  occafione  novorum  Theorematum,  qua:  ibi 
dedi  pro  radiis  circulorum  ofculantium  in  Spiralibus  ( quorum 
tamen  invefligatio  & ipfa  incidenter  tantum  fiebat  ; praecipua 
enim  inventi  capita  fub  calamo  demum  mihi  nafccbantur)  mox 
etiam  poli  pauca  conamina  optatum  finem  confecutus  lum;  ubi 
hoc  perquam  lingulare  mihi  accidit  , nt  abfoiuta  analyfi  ani- 
madverterem , Curvam  Elafticam  , quz  qualemcunque  tantum 
occalionem  huic  tentamini  dederat,  illam  ipfam  efle,  cujus  re- 
dificatione  altera  pofTet  conflrui.  Nam  quanquam  idem  liceat 
rxequi  mediante  quadratura  fpatti  alicujus  Algebraici , alterum 
samen  conftruendi  modum  prarferendum  cenfeo , tum  quod  ge- 
neraliter facilius  in  praxi  redificentur  curvae,  quam  quadrentur 
fpatia,  tum  przfertim  quod  ipfa  natura  (fi  quidem  convenien- 
tem tenfionis  legem  obiervet)  illum  przfcripfifle  videatur. 

Conjir.  Defcripta  itaque  Curva  ElalEca  tertiat  conftruftio- 
nis  (Fig.  3.)  czterisque  politis  ut  prius,  applicetur  in  utroque 
quadrante  circuli  BL,  LG,  refla  Ef  «qualis  ipfi  A g feu  ter- 
tiat proportionali  ad  AB  St  AE  ( hic  in  dextro  cantum  qua- 
drante du&a  apparet,  ut  linearum  confufio  vitetur)  & ex  du- 
fta  A.  (produftaque  li  iit  opus)  abfeindatur  A«  «quali*  tertiae 

Sroportionali  ad  redam  AB  & portionem  Curvz  AQ_  in  lini- 
ro,  vel  *RQ_  in  dextro  quadrante;  eritque  punflum  « in  Cur- 
va quadam  Ax««,  ita  comparata  , ut  grave  per  illam  latum  (fi- 
prius  ex  altitudine  iA  deciderit)  aequalibus  temporibus  zqualiter 
ad  pun&um  A accedat,  aut  ab  illo  recedat.  Cujus  conflrudionis 
demonftrationem  ( ut  Celet.  Problematis  AuBorem  ,.  aliis  occupa- 
^ . tiffimum  , examinandi  labore  fublcvem)  hic  appono: 

27  ' Dem.  Deicriptus  intelligatur  centro  A arculus  fit,  abfeindens 
ex  applicata  A*  Elementum  afi,  & ex  Curva  Elem.  *t , cui  con- 
cipiatur in  vertice  portiuncula  ifochronas  A*:  Jam  Ratio  fit  ad 
ng  compofita  efi  ex  iequentibus  5 rationibus : 
fit.  Elem..  periph.  Bt  ::  A«.  A*. 

, Elem.  periph.  BE.  Elem.  if  ::  Ai.  Af,  ex  natura  Circuli  .. 
Elem.  •{.  Elem.  AE  ::  xAE.AB  , p«r  conftr.  8c 

prine,  calcul.  in  fin.  parvorum . 

Elem.  AE.  , Elem.  AQ.(*RQj::  Af.  AB,  ex  nat.  curvx  AQ.* 
ut  collig.  ex  corolL  z.  confttuftionii  terti*  przccd. 
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Eruditorum. 

Elem.  AQ.(*RQ_.).  ,fi  : AB.  zAQ.(*»RQ)  per  A&Enid. 

conftr.  & prine,  calc.  inf.  parv.  An.  169^. 

unde  fafla  diviftone  per  communes  rationum  antecedentes  8c  con- 
fequentes,  fit.  »8  " A«.  AB  + AE.  AQ.(#RQ,,)  & fit  q-  mfif  :: 

A*q.  ABf  -f-  AEy.  AQ^  vel  »RQ_?  (•£.  A«,  per  conftr.)  ::  A*y , 

*£.  ABy,  A*  ::  A*,  .f.  A B Q_ : : Aa,  «j,  (ob  iimil.  triangulorum 
A17  , A,f ) AB?  ::  *y.  AB  ( Ai. ) Componendoque  «fy.  *gq  :: 

-4-  Ai.  Ai;  proinde  & «/.  «/I ::  y/«>  + Ai.  yi  Ai  ::  celeritas  acqui- 
fica  in  «.  celer,  acquif.  in  A (ex  natura  defcenfus  gravium) 

At  (per  hyp.  quia  zqualibus  tempufculis  tranfiri  lupponuntur.) 

Ergo  mfi- 3 At.  Ergo  grave  per  hanc  Curvam  latum  «qualiter  z- 
qualibus  temporibus  a punflo  A recedit.  Q^E.D. 

Quz  hic  przcipue  obfervanda  veniunt,  funt  fequentia: 

1.  Si  grave  altius  vel  humilius,  quam  ex  i,  decidere  fuppo- 
natur,  puta  ex  r,  non  opus  e(l  nova  Elaftica.  Sufficit  hzc  u- 
na  omnibus  Curvis  Ifochronis  deferibendis : omnes  enim  inter 
fe  fimiles  funt,  determinanturque,  faciendo  tantum,  ut  Ai  ad 
At  , fic  A«  ad  aliam  A«  abfc indendam  ex  eadem  A*  . Eftque 
ipfa  Curva  fchematis  noftri  con!lru£la  pro  gravi  tanquam  ex 
v,  non  i,  decidente. 

z.  Sed  8c  infinitz  dantur  aliz,  quas  grave  ex  eadem  altitu- 
dine r A delapfum  ita  permeare  poceft , ut  zquabiliter  ad  pun- 
£tum  aliquod  accedat  vel  recedat;  at  illud  continuo  diverfum 
ab  A;  nec  nili  per  unicam  curvam  ex  eadem  altitudine  refpe- 
ftu  ejusdem  punfli  accelfus  vel  recelTus  zquabilis  effici  poteft . 

5.  Curva  noftra  Ifochronos  initium  capit  in  ipfo  punflo  A, 
cujus  refpeflu  motus  zquabilis  eft , & terminatur  in  punflo  • 
ejusdem  cum  illo  altitudinis  ; utraque  vero  extremitate  tangit 
korixontalem  rcflam  A*.  Unde  flexym  contrarium  habere  con- 
fiat . Quod  C ex  altera  parte  ftatuacur  huic  ftmilis  & zqualis 
curva  Axl4  > & grave  demittatur  ex  » cum  celeritate  , quam 
acquirere  poteft  cadendo  ex  altitudine  sequali  ipfl  r A , illud  Pag-  »7». 
primo  defeendendo  ad  «,  mox  reafcendenao  , zquabiliter  ad  A 
acccdec  , indeque  pergendo  continue  per  alteram  Aa#4  eo- 
dem punflo  A eadem  ratione  elongabitur. 

4.  Tangens  Curvz  in  locis  intermediis,  velut  • , reperitur, 

fi  dufla  A#*  perpendiculari  ad  A«,  fiat,  ut  y^Ar  ad  ita 

A«  ad  A p;  dufta  enim  «p  curvam  tanget:  quod  vel  ex  ufu  , 
quem  przftare  debet  curva,  facile  infertur. 

5.  Refla  A»  quadrupla  ell  reflx  A#. 

6.  Si  in  Elaftica  punflum  Q_  aflumatur  tale , ut  tertia  pro- 
portionalis ad  fubtangentem  Vp  & reflam  AB  zquetur  curvz 
AQj  invenietur  ejus  ope  punflum  % portionis  hyj , quod  o- 
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Afl.Erud.mnium  maxime  diftat  a perpendiculari  A#. 

An.  1 694.  7.  Sin  punflum  Q_ponatur  tale,  ut  tangens  Q_p  zquetur  cur- 

M.  Junii.  vae  , illo  mediante  habebicur  in  altera  punflum  • , om- 
nium infimum  & remotillimum  ab  horizontali  A*. 

8.  Tandem  & hoc  advertendum  cft,  quod  ex  propofiti  Proble- 
matis conftru&ione  proclive  jam  colligere  fit  , quales  luppofi- 
tiones  facicndz,  ad  reducendam  aequationem:  xdx  4-  ydyjy 
sxdy — ydx  y/ a . Nam  fi  loco  x Sc  y alTumancur  du*  aliae  in- 
determinata t & ^,  ponendo  0/  = *^,  & axezty/  aa — pro- 
dibit aequatio  , in  qua  feparari  poliunt  indeterminata  t Sc  ^ 
cum  fuis  differcntialibus  a fc  invicem  ; quod  fufficit  ad  con- 
ftruftionem  deinde,  faltem  per  quadraturas,  expediendam  . Duo 
enim  in  hoc  calculo  adhuc  przcipue  defiderari  videntur  , quz 
fi  femper  fieri  pollent  , omnia  reperta  eflent  ; unum  ut  diffe- 
rentialia  fecundi  alriorumve  generum  ad  differentialia  primi  re- 
ducantur : alterum  , ut  in  aequationibus  differcntialibus  primi 
Pag.  280.  generis  indeterminatz , fi  invicem  permixtz  fint  , a fe  mutuo 
Tcparcntur  , ut  unaquzque  cum  fua  differentiati  peculiarem  z- 
quacionis  pariem  conflituat  , hoc  cft  , ut  reperiatur  methodus 
inverfa  tangentium.  Pro  utroque  dedi  Regulas  quasdam  (plu- 
resque  fine  fine  dare  pofifem)  limiles  illis,  quas  Frater  Parifiis 
apud  Marcbionem  Hofpitalium  depofuit  , quibusque  methodum 
inefle  initio  exiflimarat  . At  ftatim  fenfi  , illas  non  continere 
nifi  artificia  quzdam  particularia  , quz  methodum  appellare 
non  aufim , utpote  qualem  non  magis  dari  polle  arbitror  , quam 
dari  poteft  univerfalis  methodus  pro  conftruendis  Aquationibus 
Algebraicis  quorumvis  promifeue  graduum  . Illa  enim  ( cujus 
olim  in  Adii  mentio  fafta  eft)  qua  pono  indefinite  cr=a+bx 
-f 'cy  + exy  , &c.  & quzro  deinde  ejus  ope  linez  tangentem  , 
vix  aliter  quam  in  fpeculatione  fucccdcrc  videtur.  Quod  diftis 
fidem  faciar,  hoc  efio,  quod  przfens  Problema,  quanquam  ut 
apparet  haud  admodum  difficile  , nullius  regulz  methodive  ha- 
&enus  reperte  ope  folvi  a quoquam  potuerit. 


G.G.  L. 


Digitized  by 


4 

Eruditorum.  41 
G.  G.  L.  NOVACALCULI  DIFFERENTI  ALIS 
Applicatio  et  Usus, 

Ad  multiplicem  linearum  conJiruSlionem,  eu  data 
tangentium  conditione . 

MEmini  jam  a me  inGnuatum  in  his  Aflis  , ut  reflatum 
ordinarim  fumptarum  concurfu  haflcnus  noto  , ita  & 
concurfu  curvarum  lineas  formari  . Sed  placet  rem  non  parvi 
ad  Geometriam  augendam  momenti  exponere  diftinftius;  nam 
ne  in  reftis  quidem  concurrentibus  tota  ejus  vis  fuit  perfpe- 
fla  . In  genere  igitur  hoc  problema  ad  communis  Geometriae 
leges  revocare  hic  docebo:  Lineis  (reflis  vel  curvis)  propofitam 
tangentibus  , pejitione  ordinatim  datis  , invenire  propofitant  , vel 
quod  eodem  redit : invenire  lineam , qua  infinitas  lineas  ordina - 
sim  pofitione  datas  tangit . Cujus  ufus  cum  latiilime  pateat,  cal- 
culum in  eam  rem  peculiarem  jamdudum  excogitavi  , vel  po- 
tius huc  peculiari  ratione  applicui  noftrum  Differcntialem  com- 
pendio non  contemnendo.  Scilicet  quemadmodum  Cartefius  lo- 
ca veterum  calculo  exprimens  aquationes  adhibuit,  quae  cuivis 
curvae  punflo  conveniunt  , ita  nos  aequationes  hic  adhibemus 
infinities  ampliores  , quz  cuilibet  punflo  cujuslibct  curvae  in 
ferie  ordinatim  fumtarum  curvarum  comprehenfse , accommodan- 
tur . Itaque  x Se.  y abfcilTa  quidem  Sc  ordinata  , feu  coordina- 
ta  elTe  intclliguntur  cujusvis  ex  diflis  curvis,  fed  fpeciatim  ta- 
men accipiuntur  de  curva  ex  ipfarum  concurfu  formata  feu 
ipfas  tangente  ; utili  quodam  aquivocationis  cbaraHeriJiica  ge- 
nere . Coefficientes  a , b , c,  in  aequatione  cum  ipfis  x St  y ulur- 
patz  , fgnificant  quantitates  in  eadem  curva  conflantes  , alias 
quidem  infitas  (nempe  parametros ) alias  vero  extraneas , quz  li- 
tum curvz  (adeoque  verticis  axisque)  definiunt.  Sedcomparan- 
do  curvas  feriei  inter  fe  , feu  tranGtum  de  curva  in  curvam 
confiderando , aliz  coefficientes  funt  conflantiffima  feu  perman en- 
ses, (quz  manent  non  tantum  in  una  , fed  & in  omnibus  fe- 
riei curvis,)  aliz  funt  variabiles  . Et  quidem  ut  feriei  curva- 
rum lex  data  Gt , necefTe  efl  unicam  tantum  in  coefficientibus 
fu  perede  variabilitatem  , adeoque  G in  primaria  pro  omnibus 
curvis  aquatione  naturam  earum  communem  explicante  plures 
extent  variabiles  , necede  efl  dari  alias  aquationes  acccffonas  , 
corfficientium  variabilium  dependentiam  inter  fe  exprimentes, 
quarum  ope  omnes  variabiles  ex  aquatione  primaria  tolli  pof- 
fint  przter  unam  . Czterum  pro  concurfu  duarum  linearum 
Tom.  III,  F proxi- 


A<d.Erud. 
An.  1694- 
M.  Julii. 
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Afl-Erud.  proximarum , fua  interfcftione  punflum  curvz  quarfitae  (quam 
An.  1694-  & tangere  intelliguntur  , ) determinantium  , manifeflum  eft  , 

M.  Julii . concurrentes  quidem  , adeoque  lineam  ex  concurfu  formatam 
tangentes,  effe  geminas;  intcrlcflionis  autem  feu  concurfus  pun- 
ftum  tlfe  unicum,  adeoque  & ordinatam  ei  refpondemem  uni- 
cam effe  ; cum  alioqui  in  invtftigationc  lolica  linearum  pro- 
pofitam  tangentium  , reflarunt  vel  curvarum  ( velut  circulo- 
rum, parabolarum  &c.)  ex  datas  curvae  ordinalis  quaerendarum, 
ordinata;  gemina  , tangentes  unica  concipiantur  ■ Itaque  quoad 
prasfentem  calculum , quo  ipfz  ex  tangentibus  reflis  vel  curvii 
politione  datis  invefligantur  ordinatz  ( contra  quam  in  com- 
muni) manent  coordinatz  * & y in  hoc  tranfitu  (a  proximo 
ad  proximum  ) invariatae  , adeoque  funt  indifTerentiabiles  ; ac 
cocfficicntes  , ( quz  in  communi  calculo  indiffcrentiabilcs  cen- 
fentur  , quia  conflantes  ,)  quatenus  hic  variabiles  1'unt  , diffe- 
rentiam iar . Notabile  eft  autem  , fi  omnes  in/ita  coefficientes  Jint 
permanentes  , curvaeque  adeo  ordinatim  concurrentes  fint  con- 
grus inter  fe;  perinde  fore,  ac  fi  intclligantur  effe  •vefligia  e- 
jusJcm  linea  mota  ; curvaque  earum  concurfu  formata  lineam 
motam  perpetuo  durante  motu  tanget.  Unde  in  hoc  cafu  ori- 
tur connexio  quzdam  cum  generatione  troebotidum  ; nam  & 
bafis,  luper  qua  volvitur  generatrix  trochoeidis  , generatricem 
durante  motu  tangit. 

Calculus  autem  ita  infiituetur:  afTumatur  aliquis  angulus  re* 
flus  fixus  , cujus  crura  utcunque  produfla  conftituerc  intelli- 
gantur  duos  axes  relationis  curvarum , feu  axem  cum  axe  coni 
jugato;  in  quos  demiffz  normales  ex  punflo  curvz  quocunquo 
erunt  ordinata,  x,  & ordinata  conjugata  feu  ablcilTa , y\  uno 
verbo;  coordinata  , * & y ; quarum  relationem  ex  datis  quae- 
rendo habebitur  aquatio , ( 1 ) quam  paulo  ante  appellavimus  pri- 
mariam , cum  fit  cuilibet  cujuslibec  curvarum  ordinatim  futu- 
tarum punflo  communis  . Quod  fi  aequationi  t , infunt  plures 
coefficientes  variabiles  , ut  b , e , dabitur  earum  dependentia 
per  fecustdariam  aquationem  , (2)  unam  vel  plures;  atque  ita 
ex  aeq.  1 tollendo  coefficientes  variabiles,  przter  unam  b pro- 
dibit seq.  (5)  Hanc  aequationem  differentiando  , ut  prodeat  aeq. 
(4)  cum  in  ea  fola  affutura  fit  diflfereniialis  ipfius  b , evane- 
Pag.JiJ.  fcet  differentialitas , adeoque  habemus  a^j.  4.  ordinariam , cujus  * 
ope  ex  aeq.  3.  tollendo  variabilem  refiduam  b,  habebitur  «qua- 
tio, (5)  in  qua  praeter  * Sc y tantum  fupererunt  coefficiente» 
ijivariabiles  (ut  0)  quz  erit  aquatio  ad  curvam  quzfitam  con- 
curfu feriei  linearum  formatam , adeoque  ad  ftriei  linearum  tan- 
gentem communem.  Sed  & aliter  inAitui  poceft  calculus  , prout 

. faci- 
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facilitas  invitabit  , non  tollendo  (fatim  variabiles  , fed  fervan-  Ed.Ern.l- 
do.  Nempe  datis  zq.  (i)  primaria,  & zq.  ( z ) fecundaria  ( u- 
na  vel  pluribus  pro  explicanda  dependentia  cocfficieniium  va-  * Ju 
riabilium  infervituris  ) differentientur  zq.  i.  ut  prodeat  (3), 

& zq.  2.  ut  prodeat  (4)  (una  vel  plures,  fi  pro  zq.  2.  affue- 
rint plures . ) Iu  habebimus  plures  quantitates  differemiales  , 
fed  tamen  habebimus  & zquationes  fufficientes  ad  eas  tollen- 
das ; & quidem  modo  tolli  poffint  different iales  quantitaces 
ufque  ad  unam  i etiam  rcfidua  ifta  evanefcet  per  fe  , 8t  fic  pro- 
dibit zq.  ( 5 ) ordinaria  , feu  carens  quantitate  diffcrenriali  ■, 
quam  conjungendo  cum  zq.t.  & 2.  tolli  poterunt  variabiles  o- 
rnnes,  & prodibit  zq.  (6)  naturam  exprimens  curvz  quxfitz, 
linearum  concurfu  formatz  , quz  erit  eadem  cum  zq.  j.  calcu- 
li prioris. 

Hac  jam  methodo  folvi  poffunt  innumera  problemata  fubli- 
mioris  Geometriz,  haftenus  non  habita  in  poteffate,  pertiuen- 
tiaque  ad  tangentium  converfam;  ex  quibus  nonnulla  in  fpeci- 
mcn  indicabo,  magnz  utique  generalitatis.  Vcluti:  data  rela- 
tione inter  AT  & AQ  relegrocnta  axium  per  curvz  tangen- 
tem CT  fafta , invenire  curvam  CC  ; nam  reflz  curvam  tan- 
gentes ordinatim  politione  dantur  , adeoque  & curva  quzfita, 
quippe  quz  earum  concurfu  formatur  . Vel  fi  dato  punfto  a- 
xis  T.  derur  linez  datae  EG  punftum  E,  fic  ut  junfta  TE  , 
fi  opus  produ&a  , quzfitam  curvam  CC  tangat  , patet  ex  di- 
ftis  curvam  CC  przfcripta  hic  methodo  haberi . Similiter  da- 
ta relatione  inter  AP  Jc  An,  refegmenta  axium  fa£la  per  cur- 
vz perpendicularem  PC  , licet  invenire  curvam  CC:  nam  ob 
reflas  Pfl  ordinatim  politione  datas,  etiam  datur  linea  FF  for- 
mata per  earum  concurfum;  hujus  vero  evolutione  deferibetur 
curva  CC  quzfita . Unde  hic  quidem  infinicz  curvz  fatisfacien- 
tes  dari  poffunt,  omnes  fcilicet  parallela  inter  fe,  quz  ejusdem 
linez  evolutione  condefcribuntur  ; & data  relatione  inter  AP  & 

AII  dari  potefl  curva  quxfita  non  tantum  latisfaciens  , fed  & 
tranfiens  par  puntlum  datum . Inierim  hoc  cafu  curva  CC  non 
lempcr  eft  ordinaria,  quoniam  fcilicet  non  ipfamet,  fed  ipfius 
per  evolutionem  generatrix  reflarum  pofitione  datarum  concurfu  p^,  JI+_ 
formatur  . Certe  cum  ipfa  curva  formatur  concurfu  , habetur  D 
determinata  , nec  in  arbitrio  eft  punflum  , per  quod  tranfeat ; 
quz  diffinitio  utilis  eft  in  hac  doitrina. 

Sed  exemplum  calculi  dabimus  in  problemate  itidem  genera- 
ti , ad  aliquam  tamen  fpeculem  lineam  applicato:  data  rclatio- 
ne  perpendicularis  PC  ad  proprium  ab  axe  refegmentum  AP , in- 
venire lineam  CC.  Patet  eunn  datis  politione  punitis  C,  nem- 
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pe  centris  circulorum,  & radiis  PC  datis  magnitudine  (ob  da- 
tam relationem  ad  AP)  dari  erdinatim  circulos  lineam  CC  tan- 
gentes , adeoque  lineam  ipfam  circulorum  concurfu  formatam 
haberi  poffe  , id  quod  jam  verbulo  indicaveramus  olim  in  A- 
8is  1 68(5.  menfe  Junia  p.  415.  fub  fchcdiafmatis  finem  . Itaque 
centro  P,  radio  PC  magnitudine  dato  , defcribatur  circulus 
CF.  Ut  ergo  methodum  paulo  ante  pofitam  huc  applicemus  .- 
ex  punflo  circuli  quocunque  F agantur  normales  ad  crura  an- 
guli re£ti  PAH  , ieu  coordinacae  FG,  / , 8c  FH  , * (qua:  in 
cafu  concurfus  duorum  circulorum  incidunt  in  CB,  CL)  fit 
AP,  b,  & PC,  e;  fiet  ex  natura  circuli,  xx  + yy+bb  LO  a bx 
4-cc  aequatio  primaria  omnibus  noflris  circulis  & cuique  cujusque 
punflo  communis.  Quoniam  autem  datur  relatio  inter  AP&PC, 
dabitur  curva  EE  , cujus  ordinata  PE  aequetur  ipfi  PC  ; haec 
curva  ponatur  ( exempli  gratia  ) eflTc  parabola  , cujus  parame- 
ter  , a,  & fiat  ab  L2J  cc  , quae  aquatio  fecundaria  exhibet  re- 
lationem feu  dependentiam  inter  c & b . Hujus  ope  tollendo 
r , ex  a:q.  1.  fiet  xx  yy  bb  QJ  ibx-\-ab  ; patet  autem  in 
aeq.  1.  praeter  coordinatas  * & y , adede  coefficientcs  r,  b,  <; 
tx  quibus  c & b funt  in  uno  circulo  conflantes,  & c quidem 
cfl  circulo  infita  , cum  ejus  radium  defignet , b efl  extranea  , 
quippe  fitum  centri  defignans;  ambae  variatis  circulis  funt  va- 
riabiles, fed  a efl  conflantiffima  fi  ve  permanens,  cum  non  u- 
nius  tantum  circuli  omnibus  punflis,  fed  & pro  omnibus  cir- 
culis noflris  in  aequatione  maneac  eadem  . Rcdufla  jam  aequa- 
tio 3.  ad  unam  cocfficientem  variabilem  b , differentietur  , fe- 
cundum b (folam  in  ea  differentiabilcm)  St  fiet  ibdb  cc  ixdb  -f- 
adb , feu  (evanefeente  db)  fit  b *-}-<:  a (qui  calculus  in 
cafu  unius  differentiabilis  in  cfTeflu  coincidit  cum  methodo  vc- 
tere  de  maximis  & minimis  a Fermatio  propofita  , ab  Huddt- 
»10  promota,  fed  qux  tantum  efl  corollarium  noflrae.)  Jam  o- 
pe  aeq.  4.  tollendo  refiduam  coefficientem  variabilem  b , ex  arq. 
3.  fiet  ax  + aa:  4 M)  yy  t quae  cfl  aequatio  ad  curvam  ec  quaefi- 
tam.  Idque  indicio  efl  eam  ede  parabolam,  ipfi  datae  AE  con- 
gruentem, fed  paulo  tantum  aliter  fitam*,  continuata  enim  CC 
vertice  fuo  V incidet  in  axem  AP  , fed  fupra  datae  AE  verti- 
cem A,  ita  ut  diflantia  verticum  AV  fit  communis  lateris  re- 
£ti  pars  quarta  . Si  alteram  calculandi  rationem  malis  , per 
plurcs  difTercntiales  -,  refumtz  aequationes  s & a differentien- 
«ur  , & ex  1 fi«t  bdb  UJ  -f-  d A -f-  ede  , fed  ex  2 fiet  a db  yj 
2 ede,  quarum  (3  & 4)  ope  tollendo  de,  evanefeet  fimul  & 
db  , & fiet  b tjj  x-f-c  1 ut  paulo  ante  . Unde  jam  per  1, 
2 , 5 , tollendo  c St  b eoeflicicntes  variahiles  > prodibit  ax- f. 
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a 4:  4 l_y  yy  pro  aquatione  lineae  quxfitx,  ut  ante. 

Atque  ita  docuimus  data  relatione  perpendicularis  PC  ad  pro- 
prium ex  axe  refegmentum  A P exhibere  lineam  CC,  quia  ordi- 
natim  dantur  circuli  lineam  tangentes  . Sed  data  relatione  refla 
tangentis  TC  ad  proprium  ex  axe  refegmentum  AT  ( feu  circu- 
lis normalibus  ad  lineam  ordinarim  datis)  invenire  lineam,  CC; 
alterius  cft  methodi,  & conflruBione  traBoria  talis  linea  haberi  po- 
tefl,  a nobis  in  his  Miis  Sept.  anni  fuperioris  menfe  explicata.  Hu- 
jus autem  prxfentis  methodi  nollrx  maximus  praeterea  efl  ufua 
ad  complura  alia  problemata  Geometriae  fuperioris,  aut  etiam  ad 
mechanica  vel  phyfica  applicate  . Cum  enim  id  agitur  , ut  figu- 
ra formetur  , in  quovis  punflo  dato  fuas  linea:  terminantis  prat- 
flans  aliquid  defideratum,  Dcrfzpc  confcquimurquzficam  forman- 
do ipfam  concurfu  linearum,  quarum  quaevis  in  aliquo  punflo  fa- 
tisfacit,  ipfomec  fc.  punflo  concurfus.  Hac  ratione  jam  olim  in 
fchcdiasmate  de  Lineis  Opticis  inveni  modum  lineas  exhibendi  , 
qua:  radios  ordinatim  pofitione  datos  , feu  a datx  figurae  fpeculo 
veniente*  , reddant  convergentes,  aut  divergentes  , aut  paralle- 
los . Formatur  enim  talis  linea  ellipGum  concurfu  , fi  radii  de- 
beant fieri  convergentes  ; eademque  methodus  valet  , fi  redden- 
di fint  parallela:  aut  divergentes. 

. P.  s. 

Solutionem  fuam  Problematis  Bernoulliani  menfe  nupero  Ma- 
jo una  cum  objeflionc  Anonymi  Aflis  Eruditorum  infertam  , 
Dn.  M archio  Hofpitalius  Auflor  defendere  non  diflulit  , oflen- 
ditque,  ut  intellexi , Anonymum,  fi  calculum  fuum  ad  finem  per- 
duxiflet  , ipfummet  folutionis  datz  fueceflfum  fuifTe  deprehenfu- 
rum . Cxterum  Anonymus  ille  aliam  lolutionem  non  dedit  , ne- 
que id  fecundum  Analyfin  vulgarem  facile  prxflari  potcfl  . Nfo- 
itra  autem  nova  , adeoque  & Dn.  Marchionis  ac  Dominorum 
Bernoulliorum  Methodus,  non  hoc  tantum,  fed  Sc , quemadmo- 
dum jam  menfe  Julio  pag.  313.  in  Aflis  anni  fuperioris  efl  admo- 
nitum , innumera  Gmilia  folvit  , five  abfolute  pro  re  nata  , live 
per  quadraturas.  Et  generale  Problema  fic  concipi  potefl  : Data 
ratione  inter  duas  Functiones  invenire  Lineam.  Data  ratio  intelligi- 
tur,  quje  efl  inter  duas  datas,  velut  m&n.  Funtiionem  voco  por- 
tionem refla:,  qux  duflis  ope  fola  punfli  fixi&punfli  curvz  cum 
curvcdine  fua  dati  rcflis,  abfeinditur  . Tales  funi:  AbfcifTa  AB 
vel  Ad ; ordinata  BC  vel  dC ; tangens  CT  vel  C # ; perpendicu- 
laris Cp  velCv;fubtangentialisBT  vel(S>;  fubperpendicularisBP 
vel  ffr  i per  tangentem  rcfecla  AT  vel  A<;  per  perpendicularem 
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A&ErmL  refefta  AP  vel  A*  ; correfefta  PT  vel  Hi  radius  ofculi  feu  cuc* 
vedinis  CF;  & aliz  innumcrse. 

M.  Julii, 

DESCRIPTIO  PRENOMENI  TRIUM  SOLIUM 
Eodem  tempore  fuper  Horizonte  viforum  a Dn.Caflini : 

Translata  ex  Commentariis  Mathematice-P by ficis  Academia  Regia 
Scientiarum  Parifienfis , editis  d.  3 1.  Jaguar.  Ann.  1693. 

QUamvis  parelii  non  fint  infrequentes  , rariflime  tamen  illis 
comparent  fimilcs,  quales  d.  18.  Januarii  anni  1693.  orien- 
te Sole  ab  illuAri  Caflino  confpefti  fuerunt.  C telum  eo  tempore 
verfus  orientem  nubibus  erat  coopertum  , illa  excepta  horizontis 
parte  , qua  Soli  Turgendum  erat,  quippe  quae  fuda  erat  ad  unum 
circiter  altitudinis  gradum  , aut  paullo  minus  . Elapfis  hora  ma- 
tutina feptima  & fere  38.  minutis,  primum  quidem  iplendida  ibi- 
317.  dem  lux  in  confpc&um  veniebat  , cujus  amplitudo  apparentem 
Solis  diametrum  zquabat,  quique  perpendiculariter  ulque  ad  nu- 
bes elevabatur  : deinde  vero  in  hac  luce  inter  nebulas  iiluftratas 
integri  difei  Solaris  imago  apparebat  , unde  radii  ad  horizontem 
perpendiculariter  adfcendcbant  in  acumen  definentes  , altitudine 
10.  graduum.  Cum  autem  interim  Cajfinus  , qui  Solem  hoc  phae- 
nomenon effe "putarat,  limbumSupcriorem  Solis  veri  in  horizon- 
te ita  fulgentem  cerneret,  ut  tempore  maxime  fereno  folct,  non 
potuit  non  inopinatum  hoc  ipfi  accidere  . Ille  tamen  fulgor  fta- 
tim  eum  a parelio  diAinguebat  , qui  integer  adhuc  in  eademque 
linea  verticali  fupra  verum  Solem , eadem  cum  ipfo  magnitudine 
& figura,  apparebat  , & nubes  radiis  fuis  perpendicularibus  illu- 
Arabat.  Non  ita  mulco  poli  , quam  verus  Sol  totus  fere  nubibus 
fc  involverat  , Dominus  Caffini  prxtcr  opinionem  inferius  ter- 
tium animadvertit  Solem  , ejusdem  cum  primo  magnitudinis  & 
figura:  , & in  eadem  linea  verticali  . Ultimus  hic  Sol  lumen  ali- 
quod inferius  pofl  fc  trahebat,  non  abftmile  illi,  quod  primus  fu- 
perius  habebat,  quodque  fupra  horizontem  elevabatur.  Durabat 
quoque  interim  primus  parclius  , fed  ejus  perpendiculares  radii 
lenlim  debiliores  fiebant  & breviores . Tandem  vero  uterque  pau- 
latim  extinguebatur,  ita  ut  hor.  7,  min.  58.  plane  difparerent. 

Hoc  phaenomenon  inlcrvic  explicationi  duorum  aliorum  , de 
quibus  in  Commentar,  mathem.  phyfic.  April.  anni  pratccd.  aftum , 
& quorum  prius  zi.  Maii  Anti.  1672.  poAerius  21.  Martii  1691. 
ebicrvatum  fuit . Vero  enim  per  quam  Amite  eA  , illa  meteora 
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ejusdem  cum  hoc  natura;  fuifle  , fed  folos  radios  ad  horizontem 
perpendiculares,  qui  fcquebantur  motum  Solis,  poli  ejus  obitum, 
in  confpeftum  venifle  , quique  amplius  quam  hoc  extendebantur 
in  longitudine  & latitudine,  propter  Solis  abfentiam. 

Conducit  quoque  ad  explicandum  rarilGmum  aliud  phzno- 
menon , vifum  in  Sinu  Sambracitano  (le  Golphc  de  Grimaud 
en  Provence)  anno  168 6.  d.  ij.  Septembris.  Mare  admodum 
tranquillum  caelumque  ferenum  erat  & nubibus  vacuum,  prz- 
terquam  in  regione  orientali,  ubi  vapor  rubicundus  ad  j.gr ad. 
altitudinem  Turgebat  , cum  Dominus  Cba^eUct  , Profefior  hy- 
drographiz  regius,  accingens  fe  ad  obfervandum  ortum  Solis,  fu- 
bito  vidit  fuper  horizonte  adparcre  difeum  Solis  male  termi- 
natum  quidem,  fed  admodum  fplendentem . Poti  minutum,  quafi 
Sol  fub  horizontem  reverteretur,  dimidia  lolum  difci  pars  appa- 
rebat bene  terminata  & admodum  rubicunda.  Tandem  ordina- 
rio modo  Sol  oriebatur,  & cum  fupra  horizontem  emcrliflet, 
inlequi  eum  videbatur  claritas  admodum  vivida  , qua;  dum  in- 
feriori cum  difci  limbo  confundebatur,  indar  dylobaiz  cui  Sol 
impolitus  adparebat.  Tandem  hzc  claricas  mutabatur  in  conum 
himinofum  , cujus  apex  horizontem  tangebat  , cum  Sol  eleva* 
tus  fuilTet  altitudine  fuz  diametri  , & pod  minutum  dilparc- 
bat . 

Difcus  ille  luminofus,  qui  Dn.  CbaxfH**  fubito  apparuit  fu, 
per  horizonte,  8c  quem  ille  pro  Sole  habuic,  procul  dubio  ni- 
hil aliud  fuit,  quam  parelius,  fimilis  Soli  fpuno  primo,  quem 
Dn.  Cajfmi  d.  18.  przfentis  menfls  obfervavie  , quemque  vix 
potuilTec  didinguere  ab  ipfo  Sole  , nifl  utrumque  fuper  hori- 
zonte vidiffet  . Secundus  parelius  Cajjino  vilus  caudam  pod  fe 
trahebat  radiofam,  quz  contrahebatur  verfus  horizontvm,  eun- 
dem fere  in  modum,  quo  conus  luminoius  , quem  Dn.  Cba^el- 
Ict  fub  Sole  vidit  . Probabile  ergo  ed  ambo  meteora  ejusdem 
fililTe  naturz:  verum  illud,  quod  Dn.  Cba^tllct  adparuit,  lon- 
ge fuit  imperfeftius  altero,  ubi  Sol  verus  inter  duos  adulteri- 
nos adparebat  , quorum  radii  in  oppofitam  Soli  vero  partem 
tendebant,  unius  quidem  furfum , alterius  deorfum. 

* FortalGs  quoque  celebris  illa  obfervatio  Hollandorum  , qui 
Solem  fuper  horizonte  in  Nova  Zembla  videbant  quacuordecim 
diebus  citius  , quam  fecundum  Adronomiz  principia  adparere 
debebat,  per  hoc  novum  phznomenon  explicari  poted  . Valdf 
quidem  folicici  fuere  Adronomi  de  ratione  hujus  mirabilis  pa- 
radoxi  invenienda.  Quidam  enim  Hollandos  falfos  fuiffc  puta- 
bant in  elevatione  poli  capienda:  quidam  locum,  ubi  Hollan- 
di  cxfcenGoncm  fecerant , infulam  Buttuantem  cfle  Cbi  imagi- 
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Afl.Erud.  nabantur,  quae  a feptenrrione  verfus  audrum  60.  leuc.  promo* 
ta  fuerit  ab  illo  tempore  , quo  altitudo  poli  indagata  fuerat  : 
* 1 ' Aftronomi  vero  praeffantiilimi  effeflum  hunc  extraordinarium , 

cum  aliter  fe  expedire  non  poflTcnt,  refra&ionibus  tribuebant. 

Verum  prima  pariter  & fecunda  opinio  defendi  plane  non 
poliunt,  quoniam  obfervationes,  quas  Hollandi  ante  hoc  phae- 
nomenon & poli  illud  fecerunt  eodem  in  loco,  apte  fatis  qua- 
drabant cum  altitudine  poli  afTumta:  tertia  vero  lententia  pa- 
rum verofimilis  efl  , cum  nullum  extet  tam  prodigiofx  refra- 
PlS-  J1?-  ftionis  exemplum.  Videtur  ergo  potius,  id  iplum,  quod  Hol- 
landi Solem  efle  putabant,  fuilTe  parelium  illi,  qui  18. Januar. 
vifus  fuit,  limilem  ; & hacc  conjc£lura  vel  ideo  majorem  veri 
fpeciem  habet,  quia  Solem  fatis  clarum  non  viderunt,  nifi  19. 
Februarii,  cum  meridie  tres  gradus  edet  altus,  & fupputantes 
altitudinem  poli  per  obfervationem  Solarem , illam  invenerunt 
conformem  eidem  , quam  antea  ex  obfervatione  aliorum  fide- 
rum  derivaverant. 

Non  referunt  hiftoriae  naturalis  conditores  , unquam  vifoc 
fuilTe  parelios  Soli  tam  vicinos,  quam  illi  fuerunt,  qui  d.  18. 
hujus  menfis  comparuerunt  . Eorum  enim  centra  non  erant 
« Solis  centro  remota,  nili  ad  fummum  34.  minut. , cum  cen- 
tra pareliorum  ordinario  dident  faepe  plus  quam  aaj-  grad.  , 
quandoque  45.  gr.  imo  etiam  90.  grad. 

Quemadmodum  igitur  phaenomenon  hoc  raridimum  efl  , ita 
oportet  etiam  , concurfum  caularum  ad  ejus  formationem  ne- 
celTariarum  rariflime  contingere.  Quapropter  non  poflulandum 
efl , tales  ut  afferamus  ejus  caufas,  quae  Izpius  polline  occurre- 
re, fed  fufficit  proponere  hypothefm , qux  apta  ht  ad  explican- 
dum , quomodo  naturaliter  formari  poflit  . Notum  ed  , pare- 
lios ordinarie  mediante  reflexione  & refrattione  radiorum  So- 
larium fieri;  verum  illi,  quos  jam  defcripfimus  , parelii  praeci- 
pue reflexioni  fuam  debenc  originem  . Neque  enim  ulla  colo- 
rum varietas  in  illis  adparebat ; erantque  tam  bene  fere  ac  ipfe» 
met  Sol  terminati,  quando  in  horizonte  verfatur ; nec  non  e- 
jusdem  cum  hoc  lidere  figurae  & magnitudinis,  fed  pallidiores. 

Quaerenda  ergo  funt  in  aere  corpora,  quae  apta  fint  ad  re- 
fle&endos  Solis  radios,  & ita  difpolita,  ut  pomnt  repraeienta- 
re  duos  parelios  , quorum  centra  dident  a centro  Solis  inter- 
vallo 34.  minut. 

Supponere  ergo  licebit  primt,  quoniam  aer  erat  frigidiffimus, 
cum  meteora  illa  adparcbant,  eidem  inharfide  magnam  vim  fo- 
liorum glaciatorum,  valde  exaequatorum,  planorum,  & tenuium, 
quorum  fupcrficies  erant  parallela  indar  foliorum  glaciei , quae 
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fzpe  ftcllas  nivis  componunt  , Sc  quz  fibi 'incumbentia  grana  Acl.Erud. 
albz  pruinz  efformant,  ut  ope  microlcopii  videre  licet.  An.  1694. 

Secund 0 , plurima  ex  his  foliolis  inclinata  fuifle  vcrfus  radios 
Solis  ad  oculum  rpeflacoris  pervenientes  , & alia  fuifle  aliis  ma- 
gis inclinata  17.  minut.  eum  17.  minuta  Cnt  dimidium  diftantiz  i1®* 
apparentis  inter  centrum  Solis  Sc  pareliorum. 

Tertio , radium  centralem  Solis,  qui  in  radios  debiliores  dividi 
poteft  , dum  oblique  incidit  in  foliolum  tale  , divifum  fuiflfe  in 
duos  alios  radios  , quorum  unus  tranfierit  per  foliolum  glaciei  , 
ita  ut  non  fenfibilitcr  detorqueretur  a duabus  refra&ionibus  fa- 
&is  in  fupcrficiebus  infenfibiliter  a fe  invicem  remotis  , & ad  o- 
culum  fpeftatoris  perveniens  eidem  verum  Solis  centrum  reprss- 
fentarit;  alter  vero  radius  reflexus  fuerit  ita,  ut  angulus  reflexio- 
nis cfTet  squalis  angulo  iocidentiz  , fecundum  legem  reflexionis 
ordinariam.  . 

Quarto , radium  hunc  reflexum  incidifle  in  quoddam  ex  alterius 
generis  foliolis  inclinatis  17.  minut.  verfus  prius  e regione  oculi 
ipeSatoris  , & hinc  repercuflum  fui  fle  verfus  radium  dire&um 
continuatum  ufque  ad  oculum,  & fccilfe  cum  hoc  radioangulum 
34.  min.  duplum  fcil.  inclinationis  mutuz  foliolorum  glaciei  i & 
tandem  unum  ex  his  foliolis  in  ea  fuiffc  dillantia  ab  altero,  ut  o- 
riretur  quoque  idem  angulus  34.  min.  in  oculo  fpe&atoris:  atque 
ita  radium  bis  reflexum  exhibuiflein  altero  glaciei  foliolo  centrum 
parelii  diflans  34. min.  a centro  Solis,  fecundum  Obfervationem.. 

Figura  huic  difeurfui  juntta,  infer  viet  ad  melius  capiendam  fo-  Tab.  V. 
liolorum  glaciei  difpofitionem . 

Sit  ai  radius  centralis  Solis  oblique  incidens  in  folioli  ed  pun- 
um  it  fit  bl  radius  reflexus  faciens  angulum  Ibd  zqualem  angu- 
lo abe  aut  die:  fit  gb  foliolum  glaciei  inclinatum  verfus  foliolum 
cd  angulo  17.  minut.  unde  rcflc&itur  radius  fe  faciens  angu- 
lum ife  zqualem  angui  o gfi  aut  Ifb. 

. Quoniam  ergo  angui.  Ift—lbt  + bif,  & Ife  — 1 ibi  4.  1 bif— lis 
4- bef , h.  e.  i Ibi  4-  ief.  Ergo  bef  e(l  zqualis  duobus  bif , quorum 
finguli  fune  17.  minut.  & conlequentcr  ipfccfl  34.  min.quz  determi- 
nant diflantiam  adparentem  inter  centrum  parelii  / & Solis  b,  vi- 
£1  per  radium  eia,  qui  glaciem  transparentem  pervadit. 

. Quod  autem  di&umfuic  de  radio  centrali,  de  aliis  quoque  in- 
telligendum  eft  radiis,  qui  a diverfis  reliquis  punflis  Solis  prove- 
* niunt , ut  univerfi  integrum  ejus  difeum  reprzfentent . , 

Duo  alia  foliola  contraria  ratione  refpe&u  priorum  difpofita 
referent  centrum  alterius  parelii , in  latere  adverfo. 

' G G.G.L. 
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*** s6*‘  De  Curva  Isochrona  Paracentrjca  . ‘ 

Ubi  & generaliora  quadam  de  natura  & calculo  differett- 
• tiali  ofculorum , & de  eonjlru&ione  linearum  tranfcen * 
dentium  , una  maxime  geometrica  , altera  mechanica 
quidem , fed  gener  ali ffim  a . AcccJJit  modus  reddendi  in- 
ventiones transcendentium  linearum  univerfales  , ut 
quemvis  cafum  comprehendant  , & tranfeant  per  puti- 
llum datum.  < 

A Celeberrimo  Viro  J ac.  Bcrnouliu  , Mathefeos  apud  Bafileen- 
fes  Profeflore  , in  Afltf  memjii  Junii  nuperi  velut  invitatus, 
Pae  praefertim  circa  problema  a mc  olim , cum  nondum  noftra  calcu- 
s’ 3 " fandi  methodus  frequentari  ca-piflet , propofuum  ; refponfionem 

'defugere  nolui  ; tamctft  & valetudo  vacillans  & aliae  multiplices 
fcaul*  , excufare  me  forcafle  pollent  . Et  quidem  profundius  ifta 
'meditari  non  licet,  auc  demonftrationes  introfpicere,  minime  ta- 
men dubito  , pro  explorato  acumine  Piri,  vera  attulilTe  . Quo 
conflituto  libenter  agnofeo  , non  facile  in  fpecialium  problema- 
tum lolutione  apud  Geometras  pulchriora  repertum  iri . Quatr 
dam  tamen  annotabo,  quae  mihi  primo  afpeflu  fefe  obtulere,  nee 
«ovo  (ludio  indigebant  . Theoremata  pro  inveniendis  radiis  cir- 
culorum ofculanrium  elegantia  Sc  utilia  funt  , utorque  iimilibus 
Vel  exprefle  , vel  potius  virtualiter  ipfa  calculi  noflri  natura  jui 
bente,  quoties  generatricem  evolutorum  vel  ofcula  quaero,  lincta 
bon  nifi  difiereniiaUter  fou  per  tangentium  proprietatem  datae  i 
tunc  enim  uc  ex  duabus  incognitis  generatricem  determinantibus 
Unius  (altera  fublata)  valor , per  ipfas  x,  y , dx,  dy  lineae  difle- 
rentialiter  datae  , generaliter  habeatur  ; utique  veniendum  e(l  ad 
differendo- diffcrcntiales  , quae  tamen  ceflant  in  applicatione  , 
quia  dy:  dx,  per  ordinarias  explicatur  . Sed  & pro  centris  non 
minus  ac  radiis  circulorum  ofculantium  theoremata  generalio- 
ra formari  poffunt  , quae  certorum  elementorum  aequalitate  non 
indigent  . Tale  hoc  eft  (cujus  corollaria  funt  , quae  Vi r Cl.  attu- 
lit , } radius  ofculi  eft  ad  unitatem  , ut  elementum  unius  coordi- 
natx  eff  ad  elementum  rationis  elementorum  alterius  ordinatae  & 
curvae.  Rati  enem  autem  hic  fumo  pro  re  homogenea  unitati  velnu- 
— ■ "2  • me- 
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mero,  qux  oritur  exdivifione  antecedentis  percodcquens  Item': 
diRantia  centri  ofculaniis  circuli  ab  ordinata  curvz,  eft  ad  unita- 
tem, ut  tertia  proportionalis  elementorum  abfciffx  & curve  eft  ad 
elementum  rationis  elementorum  abfciffx  dt  ordinate.  Et  quod 
notatu  dignum  eft  , po fiunt  hzc  indagari  fine  meditatione  rigu* 
re  , nempe  ex  calculo  folo  a nobis  propofuo;  querendo  Icili- 
cet  equationem  localem  ad  reftam  curve  normalem  , earaquo 
differentiando  fecundum  quantitates  in  ea  geminatas,  methodo 
a me  preferipta  in  his  Ailit  April.  1 6qt.  & nuper  illuftrata  . 

Nempe  fit  abfcilTa  AB, *; ordinata BC,/, vel  contra;  & elementum 
curve  fit  de.  Et  CP  ad  curvam  perpendicularis,  axi  occurrat, 
in  P;  fumacurque  in  ea  pun&um  auodcunqueG,  unde  ad  axem 
normalis  GF  ducatur,  jam  fit  AF,  /;  & GF,  g\  fictque  (cum 
figna  ita  poflulabunt)  g+y  ad/— a ut  dx  ad  dy  feu  fieti5-}-/=/PI8-  J 66 
— x,  dx-.  dy , que  eft  equatio  localis  ad  re&arn  indefinite  pro* 
du£lam,  curve  normalem.  Verum  quia  jam  duarum  hujusmo- 
di re&arum  queritur  interfe&io  , differemianda  eft  hzc  equa- 
rio; hoc  tantum  obfervato,  ut  g & /,  ob  commune  punftum 
concurfus  , confiderenrur  velut  coincidentes  in  utraque  refla  , 
adeoque  indifferentiabiles.  Et  fiet  dy=sf — xd  dx:  dy  — dx  dx: 
dy\  feu  de  de:  dy  (tertia  prop.  iplis  dy  de ) eft  ad  ddx-.dy 
(elementum  rationis  inter  dx  & dy)  ut  / — x ad  unitatem  ; 
quod  eft  pofterius  theorema  ex  iis  , que  paulo  ante  adduxi  . 

Quod  fi  rationem  inter  dx  & dy  vocemus  r,  fiet  dx  ad  rdr:„ 
i~f-rr  (elementum  quoddam  pro  difla  ratione  logarithmicum) 
ut  diftantiaa  coordinaca  nempe  / — x eft  ad  unitatem.  Iisdem 
pofitis,  radius  ofculi  vocetur  q , fiet  qdy:  dc=f — x;  & diffe- 
rentiando fiet  qdydy:  dezzdx  feu  fiet  q ad  t , ut  — dx  ad  d,dy: 
de,  vel  qi  ad  i , ut  dy  ad  d , dx:  de ; quod  eft  theorema  prius  « 

Et  omnino  variari  ifta  poliunt  infinitis  modis  , conftituique 
pro  ufu  problematum  ; potifiima  tamen  elegantioraque  conti- 
gnari prodeft  ad  fcientie  incrementum.  Et  latent  fane  in  iftis, 
qux  egregios  ufus  habere  poliunt . 

De  Elxftre  in  univerfum  quidem  dici,  opinor,  poteft:  ten- 
fionem  e fle  proportionalem  vi  tendenti . Sed  cum  in  folidi  con- 
tenti mutatione  tenfio  confidat , non  folet  tota  in  longitudinem 
refundi;  ut  fi  fingamus  pilas  infiatas  in  lineam  difpolitas  effe, 
vicinamque  viciax  nodo  quodam  alligari;  ac  totum  funem  ex 
illis  compotitum  intendi;  manifeftum  eft,  funis  extenfionem  in 
longitudinem  non  fore  proportionalem  teniioni  aeris  inclufi  in 
pilis,  feu  vi  tendenti  . Quz  caufa  etiam  eft,  quod  de  lamina 
elaftica  non  zque  ac  dc  catena  certi  aliquid  conditui  poteft  i 
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Ail-Emd.  Itaque  reile  C/er.  Vir  generalia  dedit  pro  quacunque  te  n fio  ni* 
lege. 

-■  u“'  Cum  varios  modos  conftrucndi  tranfccndentes  lineas  exami- 
naffem  olim , omnium  abfolutiflimum  eflfe  repereram  , qui  fie- 
ret inventione  punitorum  quotcunque  per  meras  quantitates 
ordinarias  feu  Algebraicas  , fuppofita  tantum  unica  quantitate 
conflante  tranlccndente  pro  punitis  omnibus ; cum  alias  perpe- 
tuo tranfeendentibus  novis  fit  opus  pro  punito  quovis.  Et  hoc 
modo  uius  eram  ad  catenarie  conftruilionem  . Is  igitur  valde 
probatur  Celeberrimo  Vira  p.  31.  dolendum  tamen  cenfet  , quod 
Pag-  i67-  non  fit  univerfalis;  etft  enim  fuccedat  in  his  , que  pendent  a. 
logarithmis  vel  quadratura  hyperbolae,  non  tamen  adhiberi  pof- 
fe , ubi  quadratura  circuli  vel  altior  alia  requiritur.  Cum  vero 
• mihi  fccus  videatur,  omninoque  arbitrer  pro  circuli  dimenfio- 

ne  , imo  & pro  atrioribus  , limilc  aliquid  fieri  pofTc  ; ad  pro- 
motionem fcientiae  imereft,  ut  res  nonnihil  declaretur.  Nem- 


pe quod  pro  quadratura  hypcrbolz  przltat  lectio  rationis  feu 
inventio  mediarum  proportionalium  , id  pro  circulari  prxftac 
Icilio  anguli . Itaque  loco  logarithraicz  adhiberi  poteft  linea  Jinuunt 
(noltro  more  explicata)  vel  linea  tangentium,  aliaque  ftmilis^ 
TabVI  NcmPe  fumatur  quadrans  circuli  ABCGA,  cujus  bafis  BC  e(t 
Fig.  1.  linus  totus  « altitudini  autem  BA  utcunque  produitz  in  E , 
tanquamaxi,  ordinatim  applicentur  (inus  reiti,  hoc  modo:  Ar- 
cus quadrantis  bifecetur  in  G i & fegmenta  AG  , CG  rurfus 
bifecentur  in  H 8c  K ; 3c  fegmenta  AH,  HG,  GK,  KC  dc- 
nuo  bifecentur  , eodemque  modo  pergi  intclligatur  . Porro  fi- 
militer  altitudo  EB  bilccetur  in  (G);  & E (G),  B (G)  itr 
(H)  & (K)  atque  ita  porro:  tum  ipfz  re£tz  a punitis  leitio- 
num  ad  axem  duitz:  uc  GL,  HM,  KN  feu  iinus  angulorum 
GBC  , HBC  , KBC  , ( quos  cum  baii  comprehendunt  radii  a. 
punitis  fcitionum  arcus  ad  centrum  duili  ) ordinatim  applicen- 
tur refpondentibus  punitis  fcitionum  altitudinis  ; feu  transfe- 
rantur in  (G)  (L)i  (H)  (M);  (K)  (N);  & finus  totus  BC, 
in  B (C);  & linea  E (M)  (L)(N)  (C)  erit  linea  ftnuum;  At- 
que ita  fi  ordinatz  velut  (M)  (H)  fmt  ut  fi  nos  angulorum 
(velut  ABH)  abfciflz,  E (H)  erunt  ut  anguli  , feu  ut  arcus, 
velut  (AH).  Et,  fiquidem  tota  altitudo  EB  fit  zqualis  arcui 
quadrantis  > abfcilTx  erunt  arcubus  diito  modo  refpondentibus 
zquales  . Igitur  linea  hzc  iinuum  per  punita  delcribi  poteft 
non  minus  ac  logarithmica.  Ipfa  autem  lemel  deferipta  , data- 
que una  fola  quantitate  conflante  , quz  cft  ratio  diametri  ad 
circumferentiam feu  data  ratione  arcus  quadrantis  AGC,  ad 
xadium  BC)  adeoque  data  ratione  arcus  AXI  C ad  altitudinem 


BE 
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BE  (cujus  ratio  ad  BC  pro  arbitrio  fumta  eft,)  patet  ope  Ii* 
ne*  finuum  deferipez,  arcum  circuli  quemvis  dari;  adeoque  & 
fegmenti  cujusque  circularis  vel  ledoris  quadraturam  . Quem- 
admodum autem  in  logarithmica  datur  unica  illa  quantitas  re- 
quifita,  fi  detur  figurx  deferiptx  tangens;  ita  in  linea  finuum 
idem  eft.  Nam  fi  ordinatx  line  finus,  & abfciftz  fint  propor- 
tionales arcubus , erunt  elementa  abfcilTarum  proportionalia  ar- 
cuum clementis  . jam  elementum  arcus  eft  ad  elementum  fi- 
nus, ut  radius  ad  finum  complementi.  Ergo  in  figura  finuum 
dida,  erit  elementum  abfieiflz  ad  elementum  ordinatx  , id  eft , 
erit  fubtangentialis  quxeunque  T (G)  ad  ordinatam  GL  feu 
finum  , in  ratione  compofica  , radii  AB  ad  arcum  quadrantis 
AGC,  & alcitudinis  BE  ad  BL  finum  complementi  ; & iple 
arcus  quadrantis  erit  ad  radium,  ut  BE  altitudo  linex  finuum 
eft  ad  T ( G ) fubtangcntialem  45.  graduum  finui  refponden- 
tem.  Porro  quemadmodum  linex  tranlcendentes,  id  eft,  xqua- 
tione  Algebraica  feu  certi  gradus  inexplicabiles , nempe  de  gra- 
du iu  gradum  tranfeuntes  , deferibi  poliunt  lectione  rationis 
vel  anguli:  ita  manifeftum  eft  , innumerabiles  alias  hujusmodi 
per  punda  conftrudiones  pofte  excogitari  linearum  tranfeen- 
dentium,  quas  ad  alias  quadraturas  itemque  ad  tangentium  u- 
niverfam  methodum  feu  diflfcrentialium  primi  gradus  conftru- 
dionem  profuturas  , ex  didlis  intelligi  poteft  . Atque  ita  ad 
novum  velut  pelagus  meditationum  aditus  patet,  quod  rite  in. 
gredienti  prxclara  dabit  ; cum  in  his  vera  confiftat  connexio 
analyfeos  Algebraicx  atque  tranfeendentis.  Qua  occafionc  noto 
obiter,  quod  Vir  Cl.  in  mei  gratiam  Algebraicas  fe  impofterum 
vocaturum  ait  , quas  ante  Geometricas  vocaverat  , non  ita  si’ 
me  accipi  , quali  mihi  nefeio  quam  in  his  aflcdationcra  im- 
putet, led  quod  rationes  meas  non  improbet,  quibus  indudus 
ftacuo,  quicquid  exadum  eft,  Geometricum  clVc,  Mechanicum 
vero  quod  fit  appropinquando  ; nec  minus  peccade  Carte/ium 
hxc  Geometria  excludendo , qux  ipfius  analyfi  non  fubjicieban- 
tar,  quam  veteres  Cartcjitt  pcccaXe  erane  vili  , qui  lineas  iupra 
redam  6i  circulum  ad  mechanicas  retulerant. 

Nota,  quam  Vtr  Clariflimu  adhibet  p.  ji.  unde  intelligatur, 
an  quadratura  figurx  ordinaris  ope  logarithmicae  exhiberi 
poflit  , quod  fciltcct  res  tum  demum  fuccedat  , cum  ordinata 
figurx  quadrandx  eft  fubtangentialis  Algebraicx  ; non  videtur 
univerfalis;  nec  nifi  pro  illis  eft  , qux  timpliciorc  ratione  per 
logarithmos  conftruuntur . Nam  eocafu,  quo  hxc  nota  locum 
habet  , logarithmus  ordinatx  ad  alteram  illam  curvam  Alge- 
braacam  dida  fubtangeatiali  prxduam  , erit  xqualis  rationi 
• quam 
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quam  ordinata  quadraticis  feu  furamatricis  habet  ad  conflantem  , 
tcilicec  in  quadratrice  Ct  ordinata  / ; in  quadranda  t ; in  altera 
Algebraica  w;  abfeifla  utrobique  fit  x,  Sc  in  Algcbraica  ad  v,  fit 
fubtangentialis  f ; fitque  sdyzztd* i;  & * detur  per  x,  Sc  ob  notam 
praefcnptam  fit  ysxx:  t , erit  ex  natura  fubcangentialis  dx:  y = 
dv:  vzildx-.  aazzdy:  x.  Ergo  log.  -v—y  : * .Sit  jam  in  exem- 
plo ad  inflantiam  apto  * = x-f-  ~ax:  x]  fiet / = **.•  iT4-alog.  x. 
Ergo  fi  nota  di£ia  eflfet  univerfalis,  deberet  dari  quantitas  Alge- 
braica v,  cujus  logarithmus  eflet  xx7  2 aa- f-log.  x;  feu  logarith- 
mus  rationis  inter  quantitates  Algebraicas  x>  & x , deberet  e(Te 
quantitas  Algebraica  xx : ia»  indefinite,  in  quibuscunque  v vel 
x , quod  fieri  nequit  . Invenire  autem  , utrum  quadratura  fieri 
poflit  per  logarithmicam  , vel  etiam  per  dimenfiones  conicas,  al- 
terius c(t  analyfeos  , quam  a methodo  ungentium  inverfa  difiin- 
guo.  Et  quod  ad  hanc  attinet,  agnofeo  me  propofuifife  inter  alias 
viam  per  atquationem  generalem,  a + bx-f-cy  Scc.  ad  curvam  in- 
definitam; cujus  ufum  non  contemnendum  puto,  praxi  ipfa  , & 
fpcciminibus  cdoftus  . Sed  contraflionibus  quibusdam  , aliaque 
induflria  opus  efi . 

Ad  feriem  , quam  Prtfeffer  CUriJfimus  exhibec  p.  3 5.  pro  ex- 
primenda quantitate /=/,  xxdx:  J t — x«,  perveniri  etiam  po- 

tcft  firoplici  exprefiione  potentiae  binomii . Nam  |rj  1 -\-b  zz  t -f- 
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■b>  Scc.  quod  fi  Ctuiiy/i  — x» 


erit  <=—  i:  2 & b = — x»,  unde  explicando  feriem  1 + -b&c. 

St  proveniens  multiplicando  per  xxdx  habebitur  valor  ipfius  dy: 

1 1.  1.  a r.  >.  5 

unde  fiet :/=  — xi-j x>  + 2 — x«>-f- -2-*- 

7 3 ; t 7;*»i  n »4>  i**  I5;8;i.a.}, 


Si c.  Ego  fane  compendii  caufa  utor  hoc  artificio  poli  Nrwtonum 
etiam  adferies  meas,  cum  unica  irracionalis  Calculum  ingreditur, 
quia  fic  fublatio  ejus  evitatur  . Quanquam  & poli  exaltationes 
( prolixius  licet  ) ad  idem  perveniri  poflit  , methodo  generali  a 
me  prxfcripta. 

Venio  jam  ad  problematis  mei  folutionem  , feu  Ii  nex  ( quam 
voco)  Ifacbranje  paracentricx  a me  propofitae,  conftru&ionem , oc- 
calione  curva:  elafticat  a Vir»  Clanffimo  feliciter  inventam  , & 
ipfa  ejus  evolutione  exhibitam  ; qua  me  invitare  videtur  , ut 
meam  quoque  folutionem  prodam.  Feciflcm  multo  ante,  fi  fatis 
vacare  liceret  his  laboribus.  Jam  enim  ante  complures  annos  ha- 
bui. 
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bui,  & quidem  paulo  poft  ifochronam  fimpliccm  inventam,  quan-  Acl.Emd. 
do  & publice  propolui  quxrendam  hanc  paraccntricam  paulo 
difficiliorem  , Sed  plerumque  viam  repende  contentus  , prole-  * “®' 
quutioneabdinere  cogor.  Adeo  ut  ad  iplius  Catenarie  conftru&io- 
nem  vix  demum  , diu  poti  repertam  ejus  analylin  , me  accin- 
xerim i cum  fcilicet  amici  urgerenc  . Apparebit  autem,  meum 
proceiTum  non  tam  ab  eo  , quod  feliciter  extrinfecus  oblatum 
elt  , quam  ex  ipfius  rei  natura  (latim  per  fe  provenifle  . Et 
quanquam  adeo  non  improbem  conftrutlionem  datam , ut  lau- 
dem potius,  quippe  quz  ad  rem  difficilem  -datori  aditum  dedit; 


nec  iis  aflentiar,  qui  peccatum  dicunt,  compolito  magis  modo 
prxftart  , quod  poteft  fimpliciore  , neque  enim  peccatum  eft  , 
quod  perfecliffimum  non  eft  : Cum  tamen  mihi  fele  obtulerit 
conftru&io  fatis  expedita  per  reflificationem  curva;  ordinarie, 
hanc  velut  toco  genere  Cmpliciorem  illi,  quam  Vir  Cl.  dedit, 
paucis  defignare  volui.  Nam  ipfe  curvam  quandam  conflruit  , 
quadratura  feu  dimenfione  ejus  figurz,  cujus  ordinata  eftvxxi 
J a* — x*  Et  hujus  quadratricis  tranfeendentis  (quamob  ufum 
Elatlicam  vocat)  rurfus  dimenfionem  adhibet  , ut  folvatur  pro- 
blema quzfitum  . Atque  ita  curvam  a me  propolitam  efficit 
per  folutionem  tranfcendentalem  fecundi  generis.  Sed  cum  cun- 
va  fit  ipfamet  nonnifi  generis  primi , quia  tantum  ad  ejus  con- 
ftruttionem  requiritur  quadratura  figurz  , cujus  ordinata  eft  , 
yj a* — x*:a\  ideo  lineam  quoque  quzftvi  Algebraicam  , cujus 
reftificationc  quzfitum  commode  przftarctur.  Quomodo  autem 
hz  duz  quadraturz  conicis  dimenlionibus  refpondeant  , alias  o- 
ftendam  . Adeft  enim  peculiaris  pro  talibus  analyGs  . Sane  , fi 
quadranda  cflfet  figura  ordinatarum,  y/a*-\-x*  (quz  ligno  tan- 
tum a difla  differt)  per  extenfioncm  curve  hyperboliez  res  prz- 
flaretur.  Sed  nunc  ad  propriam  conftru&ionem  problematis  pro- 
pofiti  progrediamur. 

Queritur  , qualis  fit  (in  fig  t.)  linea  Ifocbrona  paractntrica  «Tab.VI. 
C a C 3 C , in  qua  moto  gravi  , quod  defeendit  ex  altitudine  *• 

H , acceflus  & receflus  rclpcilu  centri  cujusdam  A feu  pun£li  *'aS' 
fixi,  (it  zquabilis;  adeoque  elementa  diftantiarum  ab  A fint  e- 
lementis  temporum  proportionalia  . Diftantiz  AC  rcprzfentent 
tempora  *;  ex  i C agatur  iCi(,  normalis  ad  A a C , erunt 
ti  a C,  ut  elementa  temporum  dt.  Arcus  curvz  appellentur  <•; 
elementa  eorum,  de , tanquam  elementa  fpatiorum  , quz  gra- 
ve percurrendo  abfolvit . Sunt  autem  (ex  generaliffima  motus 
lege  ) elementa  fpatierum  in  ratione  eempofita  velocitatum  & tempo- 
ris elementorum . Velocitas  vocetur  v,  Hiacdc  (>>uc  vdt.  Diftan- 
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AclErud.  tia  inter  horizontes  punitorum  H & A , feu  HA,  vocetur  a. 
An.  1694.  Porro  e*  lege  motus  gravium  , velocitates  funt  in  duplicata 
M.  Aug.  ratione  altitudinum  HB.  Sit  AB,  ar,  & HB  erit  a + * (nam 
•varietates  Agnorum  pro  talibus  in  ipfo  literae  valore  compre- 
hendo, nec  in  calculo  moror  , cum  omnia  eodem  modo  pro- 
veniant ) fiet  vv  (*!  ut  a -4-  * , & per  « & 1 , fit  de  ut  it 
y/ a 4-*  , feu  ad  implendam  legem  homogeneorum  de  yj  Jt 
^/aa  + ax:  a.  Jam  centro  A , radio  fi  placec  AH,  defcribatur 
circulus  AKM,  axem  AB  fecans  in  K,  & AC  in  M.  Et  Ar- 
cus KM  ( qui  vocabitur  m ) reprarfentet  angulum  converfionis 
reftz  AMC  circa  A;  itaque,  M a M,  feu  dm,  erit  ipfius  ar- 
cus circuli  fivc  motus  angularis  feu  vertiginis,  elementum  . Ita- 
que fit  1C1  S — tdm:  a.  Eft  autem  quadr.  1 C a C zqu.  quadr. 
:C  t #+  quadr.  t i 1 C.  Ergo  dede  (±)  dtdt  ■+■  tt  dm  dm-.  aa  (_»> 
(per  zq.  3.)  dt dt -\-dt  dtx:  a.  Ergo  dt:  t{*)dm:  ^ ax.  ExM 
ad  axem  agatur  normalis  ML,  « AL  vocetur  x.,  fiet  axlj} 
rt,  nempe  ob  triangula  fimilia  ALM , ABC.  Et,  per  6 & 7 
fu  dt : y tat  t_£ ) dm  : v / ag_  Jam  ex  proprietate  tangentium  cir- 
culi eft  dm  ad  d^t)  ut  jad  y/  a a- — id  eft,  ut  AM  ad  ML, 
radius  ad  finum  anguli  KAM.  Et  ex  8 & 9 ftetdt-.^at  (j!  ad%: 

— ax}  • Unde  fummando  a 1/  at  («) aa . /,  dx^:  ^ a*x  — *x} 
Pjg,  jyj.  4-  b ■ ubi  b eft  quantitas  conflans  pro  arbitri»  affumta.  Id  enim 
Jicet  inter  fummandum  , quoties  non  vetamur  problematis  con- 
ditionibus. Quod  cum  non  fatis  obfervari  videam,  monere  hoc 
loco  volui,  quoniam  intereft  ad  folutionum  generahtatem . Nam 
infinit*  fatistaciunt  curvz,  iisdem  manentibus  punQis  H&A, 
fcd  quz  variari  pqlfunt  pro  variata  recta  o , adeo  ut  curva, 
quzma  (quantum  judico)  reperiri  noflit  , quz  tranfeat  per  pun- 
ctum datum  . Nunc  fupcrcft  abfolvenda  quadratura  / , d \ 
y/a>x. — (fi  AN  fit  media  proportionalis  inter  AL 
& AK)  invenienda  eft  area  figurz,  cujus  ordinata  fit  ad  AH 
ut  quadratum  ab  AH  ad  rcilangulum  fub  AN  & LM. 

Hanc  quadraturam  ita  efficiemus  : In  HK  fumatur  LW  z* 
qualis  ipli  EK  diagonali  quadrati  ab  A H vel  A E,  & junfta 
MW,  lumatur  A fi  in  AK , fi  opus  produfta,  quz  fit  ad  AN 
in  duplicata  ratione  MW  ad  WL  feu  EK.  Et  ipfis  A S ordi- 
natim  ad  angulos  re£tos  applicentur  fiy,  quz  fint  ad  LM  ( ref- 
pondentes)  ut  reitangulum  NAL  ad  quadratum  ab  EK  . Et 

£er  punita  y defcribatur  linea  Ay  , cujus  exrenfione  in  reftum 
abebitur  quadratura  paulo  ante  diita . Nempe  triplum  reitao- 
guli  fub  curva  Ax  & reita  AH,  demto  quincuplo  dimidii  re- 
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flanguli  fub  AN  Sc  LM  ax> ) dabit  figurz  fupra 

diflz  ab  A incipiendo  fumtz  ( cujus  ordinatae  finr  reciproce 
proportionales  diflis  reflangulis  fub  AN  & LM  ) aream;  quam 

applicando  ad  a prodibit  refla  a a.f,  dg_:  J ai  ^ . Hxc 
refla  fumatur  cum  refla  conflante  b ( fignis  tamen  , prout 
cafus  poflulant,  variatis)  provenientis  dimidium  vocetur  p.  Er- 
go per  xq.  10.  fit  at  =^>feu  t ^pp:  a.  Et  cum  p habeatur 
ex  ^ & a,  habebitur  ej;  illis  8c  t leu  AC.  Ergo  & * feu  AB 
per  zqu.  7.  Cum  ergo  ex  aflunua  AL  feu  quacunque  habea- 
tur AB  magnitudine  , adeoque  & pofitione  , at  AC  magnitu- 
dine; habebitur  AC  etiam  pofitione,  feu  dabitur  punflum  C. 
Nam  centro  A,  radio  AC,  magnitudine  dato,  deferibatur  cir- 
culus, cui  ex  B normaliter  ad  AB  edufla  occurret  in  punflo 
C,  quod  cll  in  curva  Ifochrona  paracentrica  quzfita.  Delinea- 
tiones variabunt  pro  cafibus  , quam  in  rem  & b alTumta  varia- 
ri debet.  Nam  quod  arbitratur  Vir  Clarijfimus , non  nili  unam 
lineam  quzfitam  dari  ad  idem  punflum  A , & ad  eandem  al- 
titudinem H;  id  rogo,  ut  denuo  expendat:  mihi  enim  vifum 
efl  infinitas  haberi  pofTe  , ita  ut  afEgnari  regulariter  queat  , 
quz  per  datum  punflum  tranfeat  ; exceptis  punflis  horizonta- 
lis reflz  tranfeuntis  per  A . Quin  & fupra  A talis  linea  in- 
tclligi  potcfl  . Tantum  vero  ipfius  acumini  Sc  profundx  harum 
rerum  notitiz  tribuo,  ut  quod  re  rite  expenla  meisque  ratio- 
nibus confideratis  fecunda  meditatione  (latuec , plurimum  apud 
me  ponderis  fit  habiturum . 

Interim  quemadmodum  rationem  univerfalem  hic  aperui , per 
quam  foiutiones  problematum  differentialium  reliduntur  generales  ; 
quz  neglcfta  , ni  fallor  , obflitit  , quo  mirius  Vir  Clarijfimus  hic 
omnes  lineas  quzfito  fatisfacientes  complefleretur : ita  dabo  mo- 
dum Mechanicum  quidem  , fed  tamen  oo  univerfalitatcm  & pra- 
xeos  commoditatem  non  contemnendum , cujus  ope  quzeunque 
linea:  qugfit*  tranfeendentes  differentialiter  data  per  punefum  datum 
{quando  id  fieri  potefi)  duci  pojfunt , idque  tam  exaflc,  quam  quis 
voict  , licet  non  ut  Geometricus  fupra  declaratus  ( exemplo  linex 
finuum)  per  punfla  vera,  fed  tantum  per  veris  proxima  incedat. 
Habetque  hunc  ufum,  ut  de  linearum  poflibilitate , forma  & na- 
tura , multa  etiam  ante  veram  folutionem  cognofccre  pofTimus  . 
Quin  Sc  ad  diflcrentio-diffcrentiales  cujuscuncue  gradus  applicari 
potefi.  Nempe  , in  exemplo  przfente  , datum  fit  punflum  1 C, 
per  quod  ducenda  linea  Ifochrona  paracentrica  CC  , in  qua  gra- 
ve laplum  ex  altitudine  H xquabiliter  recedat  a centro  A ; quz- 
ritur  punflum  aliquod  aliud  proximum  aC,  ita  ut  refla  1 Ci  C 
Tom.  III.  H fit 
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Afl.Eritd.  Iit  latus  polygoni , curva  fucctdcnei  . Pratter  reftam  A 1 M , in 

An.  1694.  quam  ( fi  opus  producam)  incidit  1 C , ducatur  alia  , quantum 
M.Aug.  jJtjs 

vicina  A a M , ad  eas  partes  , ad  quas  ducere  volumus  li- 
neam CC)  & ad  A 1 M agatur  ex  1 C perpendicularis  1 C 1 #. 
Et  in  A 1 J (fi  opus  produfta)  fumatur  (ad  eas  partes,  ad  quas 
ducitur  linea  , 1C1C)  refla  ipfi  AH  aequalis  , 1 I t P ; unde 
perpendiculariter  educatur  1 P 1 Q_(ad  easdem  quas  dixi  partes) 
Bifecta  AB  in  « , centro  «,  radio  • H , deferiptus  circuli  arcus 
fccet  A E fi  opus  produdam  in  R , feu  brevius  , quzratur  A R 
Pag-  374-  media  proportionalis  inter  AH  & HB.  Denique  centro  1 C ra- 
dio aequali  ipfi  AR  deferiptus  arcus  circuli  fecct  1 P 1 Q_in  1 Qj 
& juncla  1 C 1 Qj  fecabit  ipfam  A a M , fi  opus  produ&am  in 
punflo  quaefito  1 C . Eodcmquc  modo  ex  puncto  2 C quaeretur 
3 C,  & ita  porro.  Et  fic  habebitur  polygonum  iCiCjC  & c. 
line*  quzfit*  fuccedaneum,  feu  linea  Mechanica  Geometrica  -vica- 
ria; fimulque  manifcllc  cognofcimus,  poflibilem  efTe  Geometri- 
cam per  datum  punctum  1 C tranleuntem  , cum  iit  limei , in 
quem  tandem  polygona  continue  advergentia  evanefeunt . Ita  fi- 
mul  & feriem  quantitatum  ordinariarum  habemus  tranfccnden- 
ti  quzfit*  advergentem . Qu*  ad  tangentium  converfam  de  c*- 
tero  meditati  fumus  , alio  loco  Deo  volente  proferemus  : mul- 
ta enim  diverfiflima  itinera  non  fine  fucceflu  exploravimus  , 
tamctfi  nrofequi  fatis  non  vacet.  Pro  radicibus  zquationum  o- 
mnino  dari  puto  methodum  generalem , neque  imaginarias  mo- 
ramur. Itaque  quod  inde  colligit  Vir  DofliJJimm , haClenus  pro- 
bo, ne  miremur,  fi  in  Tranfcendentibus  intra  pauciflimos  an- 
nos non  omne  przllitum  eft  , quod  vellemus;  quando  in  ipfa 
analyfi  ordinaria  feu  Algebraica  circa  radices  zquationum  feu 
valores  incognitarum  analyticos,  nemo  gradum  quarto  aluorem 
ablolvit , nec  Vieta  vel  Cartejiut  in  eo  negotio  quicquam  ma- 
jorum inventis  adjecerunt. 

Potlremo  ne  dilceptatiunculc  prifiin*  inter  nos  , circa  nu- 
merum radicum  olculationis,  monitorumque  Viri  CUriJftmi  pla- 
ne obiivifcar.  Equidem  quod  initio  fcripferam  , cura  materiam 
hanc  Geometris  proponerem,  adhuc  mihi  verum  videtur,  quan- 
do fcilicet  circulus  lineam  ofculatur  , duos  conta&us  feu  qua- 
tuor  interfeftiones  in  unum  abire;  adeoque  adeflfe  quatuor  ra- 
dices zquales.  Interim  verum  quoque  crt , fi  quis  modo  circu- 
lum reperiat  Une* -in  tribus  punClis  coeuntibus  occurrentem, 
habere  ofculantem.  Nam  quartum  pun&um  eo  ipfo  adcfl  *ccfi  e- 
jus  non  fiat  mentio.  Cujus  rei  ratio  eft,  quod  nunquam  circulus 
lineam  ad  eafdem  partes  cavam  fecat  in  tribus  punflis  , quin  fi- 
mul  fecct  in  quarto  . Si  vero  circulus  lineam  fecct  in  tribus  tan- 
tum 
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rum  punftis,  oportet  in  arcum  linez  in  punftis  interceptum,  ca- 
dere punftum  nexus  contrarii.  Et  tamen  nihilominus  in  ipfomet 
punfto  flexus  poflumus  pro  ofculante  concipere  quatuor  interfe- 
ctionum coincidentiam  , feu  duos  ab  eodem  latere  curvz  conta- 
ctus circulares,  unum  ante,  alterum  polt  punCtum  flexus,  feu 
unum  in  concava,  alterum  in  convexa  parte  arcus  ex  duabus 
partibus  hujusmodi  compofiti;  qui  contaCtus  continue  conver- 
gentes tandem  in  ipfo  nexu  coibunt.  Et  revera  flexus  contra- 
rii e(l  punCtum  extremum  commune  , in  quo  dux  linez , una 
concava,  altera  convexa,  (unam  totam  conflituentes)  fe  tan- 
gunt. Coincidunt  ergo  duo  contaftus  feu  quatuor  interfeftio- 
nes  in  omni  ofculo  . Sed  fi  de  interfeftionibus  recta»  cum  linea 
quzratur  , tria  tantum  pun£ta  interfectionum  coincidentia,  vel 
conta&um  cum  interfeflione  coeuntem , nempe  in  ipfo  pun£to 
flexus,  non  vero  duos  conta&us,  concipere  licet. 

OBSERVATIONES  ECLIPSIUM  SOLARIUM 
Anni  1693.  & 94. 

ECLIPSIS  SOLARIS  GUBENjE 

A Godofr.  Kirchio  obfervata 

d.  23.  Jun.  Jl.  vet.  anni  1 693. 

QUamvis  coelum  circa  Eclipleos  expeftatz  confinia  nubilum 
parum  jjpei  faceret  ejus  oblervandz  ; difpuifis  tamen  a meri- 
die nubibus,  (crena  aura  Hor.  i.  9'.  o",  principium  ejus  Tubo  de- 
cempedali fatis  manifelte  deprehendi  ; contaftus  tamen  limbo- 
rum uno  circiter  minuto  citius  contigerat.  Increfcebat  inde  defe- 
fius  magis  ac  credebam' futurum  : fed  Hor.  1.  jo'.  cum  defcftutn 
duorum  circiter  digitorum  , quantum  ob  aurz  inconltantiam  fie- 
ri potuit , z (limarem , coelum  fpilfis  nubibus  obvolutum  fpem  o- 
rnnem  continuandz  obfervatioms  przcidit . Hora  tamen  2.  3 6', 
Sole  per  interruptas  nubes  iterum  confpeflo,  defeftus  adhuc  ali- 
quis deprehendebatur,  qui  ad  ufque  4»'.  durabat.  Sed  Hora  2.43'. 
difeus  Solis  omnino  liber  erat . Tempora  capta  funt  per  Horolo- 
gium ofcillatorium , & ex  altitudinibus  Solis  , finito  deliquio  ca- 
ptis, corrcfta . Totius  obfervationis  ratio  clt  in  Tabula . 
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Ordo 

Ob- 

ferv. 

Tempus 
fecund. 
Hor.  ofc. 
H.  / // 

Eclipfis  Solaris  anno 
1693.  dic  13.  Jun. 
3.  Jul.  pofl  merid. 
oblcrvata  Gubcn. 

partes 
Micr. 
10. Pe- 
dum . 

Altit.Solis 
&Dilt. 
Gr.  / // 

Qua 

De 

• 0 

ntitas 
edus 
D.  / 

Temp.  ex 
altit.corr. 
H.  / // 

I 

r. 

O.  O 

Diameter  Solis 

218 

0.  31.  40. 

1. 

2.  0 

1 

I. 

4.  0 

Sol  clarus 

1. 

6 . 0 

3 

I. 

8.  0 

Initium 

I. 

10.  0 

4 

I. 

9.  0 

Dcfc&us  exiguus 

I. 

11.  0 

5 

I. 

»7-  5 

Chorda  defectus 

7* 

0.  10.  27. 

I. 

19.  5 

6 

r. 

xx.15 

Parces  lucidz 

I98 

0.  x8.  46. 

x.54 

1.  6. 

I. 

14. 15 

7 

1. 

30.50 

Chorda  circiter 

IOO 

0.  14.  31. 

I. 

31. 50 

8 

1. 

50.  O 

Quantitas  Dcfeflus 

circiter 

2.  0. 

I. 

5X.  0 

9 

2. 

41.  0 

Dcfcdus  exiguus 

2. 

43.  0 

IO 

2. 

42.  0 

Defe&us  adhuc 

2. 

44.  0 

1 1 

2. 

43.  0 

Finis 

2. 

45.  0 

I 2 

2. 

49.40 

Altitudo  Solis 

46.18.  0. 

2. 

51.  3 6 

13 

3- 

xi.45 

Eadem  repetita 

41.40.  0. 

2. 

13-44 

«4 

?• 

»3-47 

Iterum  capta 

41.24.  0. 

3- 

15.  31S 

15 

5- 

49.14 

Altitudo  Solis 

1 9.  0.  0. 

5- 

jx.  40 

1 6 

S- 

5'. 40 

Eadem 

1 8.46.  0. 

5- 

54.  11 

Ergo  Duratio  tota 

. 

I. 

15.  0 

dimidia 

O. 

47-  3° 

I. 

55-3° 

Medium  feu  maxima 

obfc. 

I. 

57-  3» 

Pag.  J7 6.  Cognita  hic  Eclipfeos  hujus  duratione , quantitas  ejusdem  calculo 
facile  determinatur.  Horarius  enim  Lunz  motus  a Sole  vifus  hoc 
tempore  fuit  xx\  xj*.  Unde  fcrupula  dimidiae  durationis  if.  45*. 
& fcrupula  defedus  5'.  37'.  indeoue  defeftus  Dig.  x.  8':  Sumnu 
Scmidiametrorum  31'.  tx',  & Solis  15'.  49'  afluentis. 

ECLIPSIS  SOLARIS 

Ibidem  tb  EODEM  AUTORE  Anno  15574.  d.  12.  Jun- 
St.  v.  ob fervat a. 

Pag.  377.  Ocium  hodie  varium  , & nubibus  frequens  , deliquium  hoci 
C prout  confiderabam  , oculis  nollris  i pedandum  non  permi- 

fit. 
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fit.  Hora  tamen  5.  41'.  horologii  mei  ofcillatorii , tubo  quatuor  Afl.Erud. 
pedum,  Sole  nubibus  evoluto,  defc&us  aliquis comparcbat;  quan-  An.  169 4. 
titatcm  tamen , quae  exiguam  difci  partem  occupabat , determina-  AuS- 
re  nubes  ftatim  intercedentes  non  nnebant . Et  hunc  defeflum  , 

Sole  per  rariores  nubes  fubinde  tranfparente  , dire&o  per  tubum 
intuitu,  in  limbo fuperiori  verfus dextram  (nam  tubus  fpecies  in- 
verfas  exhibet)  non  fcmel  infpexi,  quem  alius  praefentium  per  fo- 
raminulum  in  papyro  acu  fa&um  interius  ad  laevam  deprehendit : 
eumque  a prima  obfervatione  crevifle  uterque  judicavimus  , fcd 
magnitudinem  ejus  exafle  definire  coeli  intemperies  aliaque  impe- 
dimenta non  permifere,  nifi  quod  infra  digitum  eam  conftitiile  , 
excircumflantiis  conclufimus.  Hora  6.  5'decrefcentiseclipfeoseam 
magnitudinem  aiflimabamus , quae  fuerat  primo  confpc&ae:  a quo 
feniim  contrahebatur,  ut  Hor.  6.  ia*,  pauxillulum  adhuc  reflaret, 
infequenti  vero  13'  Solem  integrum  relinqueret  . Duratio  Ecli- 
pfeos  nobis  confpicux  fuit  31'  ; fed  cum  pnus  coeperit , quam  no- 
bis animadverteretur  , tota  ejus  duratio  przterpropter  fuit  40', 
femiduratio  20';  Horatius  Luna:  a Sole  vifus  praeterpropter  29'. 

Unde  fcrupula  defeflus  1'.  34*,  & maximus  deteflus  Dig.  o.  3 6'. 

Ex  altitudinibus  Solis  poflca  captis  tempora  reflituta  funt , ut  ha- 
bet Tabula . 


Tempus  Jecund. 
HoroL  ofcill. 

H.  / II 

Altitudo 
Solis. 
Gr.  / 

Tempus  ex  Al- 
tit.  Solis  corr. 
H / n 

DiflT.  Pag.  j78. 
Temp. 

1 U 

5.  33.  0 

5-  4«-  0 

6.  5.  0 

Initium 

5-  40-  43 

S-  48-  43 

6.  ia.  43 

6.  12.  0 

6.  1 3.  0 

Finis 

6.  19.  43 

6.  ao.  43 

6.  19.  45 

6.  aa.  0 

6.  24.  10 

Altitudo  Solis 
Eadem  repetita 
Iterum  capta 

14.  18 

13.  s8 
13.  40 

6.  27.  a 8 

t.  19.  44 

6.  3 1.  48 

7.  43 
7*  44 
7.  38 
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EADEM  ECLIPSIS 

M,Au*  A J O:  PHILIPPO  WURZELBAUR 

Ntrimberg*  obfervata. 

RAtionem  exhibet  Tabula , a folertidimo  Aftronomo  nobis  li- 
beralicer  communicata: 


Tempora 
Ofcillatorii . 

Altitudo 
Solis . 

Aaimuiha 

Solis 

a Mer.  in  Occ. 

Tcm| 

iora  corre- 
itiora. 

H. 

M. 

S. 

o.  ! 

// 

O. 

/ 

H. 

M. 

S. 

XII. 

o. 

O 

d.  d4.  j. 

10 

0. 

c 

XII. 

0. 

0 

I. 

5 3- 

41 

55-  53- 

45 

- 

— 

I. 

54- 

5° 

11. 

33- 

to 

50.  15. 

3C 

rfj. 

3 1 

II. 

34- 

32 

57- 

z8 

4<J.  39. 

0 

6g. 

5C 

58. 

40 

III. 

a. 

o 

45-  5*- 

3° 

70. 

S» 

m. 

3- 

8 

9- 

45 

44.  45. 

0 

71- 

54 

1 1. 

6 

t8. 

o 

4j.  17. 

0 

74- 

52 

19. 

*4 

V. 

tg. 

zo 

Initium 

Eclipfcos 

V. 

ao. 

35 

l3* 

40 

Phafis  L 

Dig.  0.  fer. 

ao 

14. 

5 S 

*7- 

55 

Ph.  II. 

0, 

3G 

tg. 

10 

V- 

? 

Ph.  III. 

0. 

45 

3*’ 

t8 

35- 

iz 

Ph.  IV. 

0. 

58 

1 

36- 

*7 

• Temp.  Oie. 

Phales  $ 

cltpleos . 

Temp.  corr. 

H. 

M. 

s. 

' 

Dig. 

Scr. 

H. 

M. 

S. 

V. 

38. 

6 

Phafis  V. 

I, 

8 

V. 

39- 

21 

4t. 

41 

.Ph. 

VL, 

t. 

8 

41. 

47 

44- 

18 

Ph. 

VII.  1 

I. 

10 

45' 

43 

47- 

V 

Ph. 

VIII., 

1. 

10 

48. 

J* 

5‘- 

16 

Ph. 

rx.  i 

1. 

10 

J*- 

it 

55- 

1 

Ph. 

X., 

z. 

9 

5 <5. 

16 

J?< 

5 

Ph. 

XI. 

1« 

7 

VL 

O. 

20 

VL 

3- 

37 

Ph. 

XII. 

0. 

53 

4- 

5* 

7 ■ 

J 2 

Ph. 

XIII. 

0. 

40 

8. 

17 

10, 

4« 

Ph. 

XIV. 

0. 

*4 

I I. 

5* 

l3. 

34 

Ph. 

XV. 

0. 

«4 

14. 

49 

18. 

IO 

Finis  Eclipfcos, 

*9- 

Ratio  diametrorum  utriusquc  Luminaris  ob  exigua  difci  Luna- 
ris icgmcnta,  eaque  trans  auram  haud  adeo  limpidam  terminis 

minus 
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minus  difiin&is  apparentia,  accurate  pronunciari  non  poterat.  AftErud. 
Si  tamen  aliquis  cfi  conje&urz  locus,  vel  nulla,  vel  admodum 
exigua  inter  utramque  diametrum  intcrccffit  differentia.  1 

IDEM  SOLIS'  DELIQtJIUM  EXIGUUM  , 


jfnno  AZrx  vulgaris  Cbrijlianx  1 694.  die  12.  Jun.  fi. 
vet.  obfervatum  aJo.ABR.lHLE,  Lipfix  fub  Elevat. 

Poli a 51'.  jy.  ita  fe  habuit. 

S Olis  matutini  altitudo  deprehenfa  fuit  hora  7,  »7°,  30'. 

Hora  9,  4 6°.  Hora  9.  tj',  48°. 

Hora  pomerid.  3®,  19',  39°,  45'.  Hora  3.  45',  38».  35'. 

Urbis  Horologium  femper  hic  intclligendum , horaria  vero  mi* 
nuta  ex  clcpfammidio,  ad  horologium  ofcillatorium  divifo, 
defumta  funt . 

Primum  Luna:  conta&um  five  Eclipfcos  initium  Hora  pome- 
rid. 5,  »5',  circa  dextri  marginis  Solaris  oradum  10  aut 
1 1,  a punclo  infimo  afcendencem  in  tabella  obfervatoria  ! j8°' 

notavimus  r qui  margo  coelum  fi  ve  Solem  ipfum  infpicicn- 
ti  finifter  eft. 

Hora  j.  3 6',  primi  digiti  primus  quadrans  defeciflTe,  Hora  au- 
tem 5,  56'  primus  digitus  fuperatus  videbatur;  Sole  fubi- 
to  hic  occultato , ut  phafin  hanc  fatis  accurate  metiri  neu- 
tiquam  liceret . 

Hora  6,  5',  decrcfcente  jam  Eclipfi,  gradus  40  aut  43  ex  So- 
lis margine  abfeifli  credebantur  ; fubinde  enim  incurfan- 
tium  nubium  invila  agmina  totius  diei  per  difficilem  ob- 
fervationem  effecerunt ; nobis  non  femel  defperantibus:  fi- 
nem tamen  Eclipfis  lecure  fpeftare  licuit  hora  6.  15' 30'. 

Tota  igitur  duratio  minuta  horaria  jt  neutiquam  fuperavit  . 
Graduum  minuta  prima,  8c  temporis  fecunda,  arftimatio- 
ne  confiant. 

Ponderandum  ducimus  , hoc  Solis  deliquium  , & quod  eodena 
praecedentis  anni  Junio  menfe  accidit  , majus  apparuifie  , 
quam  calculi  curiofe  politi  monfirarunt. 
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figf  ECLIPSIS  LUN* 

A 8 Trans  & inter  nubeculas  praeterfluentes  ob fervat  a No- 
rimberget  a PHILIPPO  WURZELBAUR 
Anno  1^5)4.  d.  16.  Jun.  Jl.  v. 

Tempora 

Horol.  porta-  Ofcillator. 

til.  minor,  majoris 
H.  M.  S H.  M.  S. 

X.  51.  o.  - - culminat  Saturnus  ait.  180.  3'  10'. 

XII.  o.  o.  - - - Lunat  jam  i°.  jo'.azim.  ultra  Meridianum  pro- 

greffae  altitudo  limbi  inferioris  170.  31'.  o*. 

28.  t«.  - - - culminat  lucida  Aquilae  48.  40.  10. 

42.  o.  XII. 40. 45. Horologia  conferuntur. 

Pag.  j8i.  XII.  54.  o.  Albor  Lunaris  e regione  Montis  Sinti  nonnihil 
turbatur,  nec  fine  Penumbr * ingruentis  fufpicione  , 
fcd  nubeculae  praetercurrentes  faciem  lunarem  obve- 
lant , qua  emergente 

XIII.  11. 37.  Penumbra  evidcntior  apparet. 

13.50.  Penumbra  increbefcit , forfan  & Umbra  vera  appel- 
lit. Jam  Montes  Sinai  & JEtna  in  eodem  Verticali  . 

«7.  o.  Umbra  vera  fatis  evidens  inter  190  & aoo°  difci 
Lunae  Heveliani  in  confiniis  lacus  Meridionalis  & 
Montis  Hajalon  , quartam  circiter  digiti  partem  oc- 
cupat , quam  fubinde  occurrentia  nubium  velamina 
accuratius  defcribi  non  fmunt. 

20.55.  Trans  nubeculas  iterum  apparet  phaGs,  quoad  quan- 
titatem priori  fimilis  , fed  ( ad  tubi  inverfionem  > 
fuperne  laevam  verfus  fuper  M.  Sinai  promota  , & 
nubes  magis  magisque  conjun&se  haud  prius  quam 

44.30.  inter  fifluras  pnaun  priflina  Fort  a (Te  minorem  eam- 
que  ulterius  laevam  verfus  pergentem  contueri  per- 
mittunt, fed  fubito  nubilis  iterum  obvolvitur  Luna , 
quibus  modice  diffipatis 

51.40.  intra  ito  & 230°  difci  Lunaris  , circa  MM.  Te* 
cbirandam  & Dalanguer , Penumbra  apparet  ultra  di- 
gitum extenfa,  quae  trans  nubita  modo  crefcere  mo- 
do decrefcere  videtur,  ufque  dum 

59.  o.  fpifla  nubium  congeries  Lunam  omnino  obtegit , 

XIV.  2.30-qua  aliquatenus  diffipata  , Penumbra  adhuc  apparet  , 
9.  o.qux  necdum  evanuit,  quinimo  per  intervalla , modo 

magis  modo  minus  diluta  apparet. 

16.  o. 


1 

I 

I 
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• i 6.  o.  LevilTimum  Penumbra  veftigium  refiduum  eft. 

18.  o.  Lunam  liberam  inquc  nitorem  priftinum  refticu- 
tam  cenfcmus.  > 

JAC.  B.  CONSTRUCTIO  CURVvE 

-dccejfus  & Recejfus  etquabilis,  ope  retlificatiottis  Curves 
cujusdam  Algebratces , addenda  nupere  Solutioni  menjis 
Junii . 

TRiplex  pracipue  modus  habetur  conftruendi  Curvas  Me- 
chanicas live  Tranfcendentes.  Primus,  fed  ad  praxin  pa- 
rum idoneus,  fit  per  quadraturas  fpatiorum  curvilineorutn  . Me- 
lior eft,  qui  inftituicur  per  rc&ificationes  Curvarum  Algebrai- 
carum  ; accuratius  enim  & expeditius  in  praxi  rc£lificari  pof- 
funt  curva:  , ope  fili  vel  catenula:  ipfis  circumplicat*  , quam 
quadrari  fpatia.  Eodem  loco  habeo  illas  confirufhones , qu*  pe- 
raguntur absque  ulla  reftificatione  & quadratura , per  folatn  de- 
fcripuoncm  Curvae  alicujus  Mechanicae,  cujus  punfta,  licet  non 
«mnia,  infinita  tamen  & quantumvis  proxima  geometrice  inve- 
niri poliunt,  qualis  folet  efle  Logarithmica , & fi  quae  funt  ejus 
generis  aliae.  Optimus  vero  modus,  ficubi  haberi  poilir,  ille  eft, 
qui  peragitur  ope  alicujus  Curvae , quam  natura  ipfa  absque  arce 
motu  quodam  celerrimo  & quali  inftantaneo  ad  nutum  Geometrae 

Jiroducit;  cura  praecedente*  modi  requirant  curvas,  quarum  de- 
ineatio  five  per  motum  continuum  five  per  plurium  pun&orum 
inventionem  ab  Artifice  inftituatur,  communiter  vel  lenta  vel 
impedita  nimis  exiftit  : ita  conflruftiones  illas  Problematum, 
qu*  Hyperbolz  quadraturam  vel  Logarithmicae  deferiptionerrt 
lupponunt,  eseteris  paribus  pofthabendas  cenfeo  iis,  qua;  ope  Ca- 
tenariae peraguntur,  ceu  curva:,  quam  fufpenfa  catena  lponte  fua 
citius  induent,  quam  reliquis  iple  deferibendis  primam  manum 
«d  moveris . 

Curva  Acctffm  & Recefftu  aquatili*  ob  folara  proponentis  Vi- 
ri commendationem  mereri  videtur,  ut  de  conftruftionibus  fe- 
cundum omnes  eres  modos  illi  adornandis  fimus  folliciti . Con- 
ftruftio primi  modi  per  quadraturas,  quam  in  nupera  folutione 
infuper  habui  ob  jam  didtam  rationem,  inflitui  poteft , fumendo 
in  Fig.  5.  Tab.  III,  rcdlam  EN  non,  ut  ibi,  ipft  A«  fed  iu  *qua- 
lem  , iterumque  curvilineo  AEN  faciendo  aequale  re&angulum 
AO;  hujus  enim  latus  AP  nuper*  curva  A Q.  adaquabitur,  fic 
Tom.  IU,  1 ut 
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Afi.Erud.  ut  fumpta  ad  AB  5:  nunc  invenum  AP  tertia  proportionali  A«, 
habeatur  punftum  « in  optata  Curva  . Tertii  modi  Confiruflio, 
M'StPr-  quz  fieret  mediante  Linea  Elaftica  AQ.,  quam  folam  ibi  tetigi, 
line  dubio  foret  optima,  fi  natura  alicubi  tenfiones  viribus  ten- 
dentibus (impliciter  proportionales  effecififet:  at  quia  forte  nullus 
invenitur  Elater,  qui  hanc  tenfionis  legem  przcile  obfcrvet;  nec 
fi  reperiatur,  illud  certo  confiet ; idcirco  nec  illi  fidere  fatis  tu- 
tum; prxfiatque  recurrere  ad  fecundum  confiruendi  modum,  & 
quxrerc  Curvam  Algebraicam , cujus  rcdificaiione  fcopura  afle- 
quamur.  Talem  ex  voto  fefe  fifiit  Curva  4 dimenfionum  quz 
hac  zquatione  exprimitur  xx  -\-yy—0y/ ** — //,  quzquc  circum 
axem  BG  (2 a)  confiituta  formam  refert  jacentis  notz  oflona- 
rii  00,  feu  complicatz  in  nodum  fafciz  , five  lemnifci  , <1  un 
rnxud  de  ruban  Gallis.  Hujus  enim  tum  altera  Medietas  Curvz 
ElafticzARa,  tum  fuper  nodo  A intervallo  indetcrminiiz  AE 
abfciffa  medietatis  portio  minor  minori  AQj  major  majori  Ela- 
fiicz  portioni  «RQ.  zquatur.  Unde  quoque  ratio  confiat,  illam 
ad  propofiti  Problematis  confirudionem  adhibendi. 

Czterum  ficut  infinite  Linez  Mechanicz  a Curvz  circularis 
aut  parabolicz  reflificatione  feu  Logarithraicx  deferipeioste  de- 
pendent; ita  quoque  przcer  Curvam  Acceffiis  Sc  ReceiTus  infini- 
tarum aliarum , & partim  etiam  ipfius  Elafticz  confiruQio  ( ut 
Pag.  j}8.  infra  apparebit)  are&ificationc  memorat*  Algebraicz  quatuor 
dimenfionum  derivatur.  Et  aufimaffeverare,  in  materia  confiru- 
Elionis  mechanicarum  hanc  imer  ceteras  immediate  fequi  pre* 
cedentes;  adeo  ut  conftruftio,  quz  per  nullam  priorum  fucce- 
dit , proxime  vel  per  hujus  Curvz,  aut  per  Linez  Hyperbolicz 
aut  Ellipticz  , aut  duarum  fimul  reflificationcm  tencanda  fit. 
Cujus  rei  ratio  cfi,  quod  pofi  different ialiura  formulas:  xad^j 

quz  ope  quadraturz  Circuit  & Hypcrholz  integrantur,  limpli- 
ciffimz  fere  videantur  hz  expreffiones : y/ — a*,  aad^; 

1/7+ — a*,  00d^:  y/  0* — 1+,  tx.d^:  y/«r* — & fimiles;  qua- 

rum prima  mediante  Linez  Hyperbolicz,  fecunda  & tertia  Cur* 
vx  noffrx  lemnilcatz , quarta  ejusdem  & Ellipticz  rc&ificatio- 
ne  integratur.  Etenim  u indeterminata  ^ applicetur  ad  Hyper- 
bolam  acquilateram  (cujus  axis  transverfus  cfi  ao)  ex  ipfius  cen- 
tro, fatisfaciet  arcus  vertici  & applicatz  interceptus  pro  prima 
formula.  Et  (i  eadem  ( aut  tertia  proportionalis  ad  *_  & 0,  ubi 
X_  major  quam  a ) ex  nodo  fubtendatur  Curvz  lemnilcatz,  infer- 
viet  lubtenius  arcus  pro  duabus  mediis.  Et  fi  denique  ex  cen- 
seo Ellipfis  ( cujus  axis  minor  cfi  10,  major  lo^t)  ipl'a  * ab- 

fcin- 
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fcindatur  in  minore  , & per  feflionis  terminum  refla  agatur  Afl.Hrurf. 
majori  parallela , deftgnabit  intercepta  parallelis  portio  Eliipti-  An.  1*94. 
dz,  truncata  refpondcnte  poVtione  Curvz  Jemnitcacz,  integra- M' ^cpt' 
le  quartae  formula;  Unde  cum  eadem  in  ot.fig. 

exiltence  A E s x.,  Elementum  denotet  applicatae  AP  vel  EQ_in 
Elaflica,  patet  hanc  applicatam  aequari  differentiae  duarum  por- 
tionum Curvae  Ellipticae  & Lemmfcatz  , ideoque  manifeflum , 
quomodo  Elaflica  per  reflificationem  utriusque  conft rui  poflit . 

Et  quoniam  Lemmfcatz  portio,  ut  fupra  monui,  Elaflica:  por- 
tioni AQ. adaequatur,  liquet  etiam.  Ellipticam  ipfam  adaequari 
aggregato  AQ_-f  AP;  quz  non  inelegans  harum  Curvarum  pro- 
prietas exiflit. 

C.  H.  Z. 

CONSTRUCTIO  UNIVERSALIS  PROBLEMATIS 

a Clarifsimo  Viro  Joh.  BER.NOULLIO, 
fuptriori  anno  menfe  Majo  propojiti. 

CUm  in  ABls  Lipficnfibus  Conflruflionem  hanc  me  reperiffe  Pag.  jjy. 

fipnificarem , menfe  Oflobri  anno  169J.  edenda  tamen  ea 
fuperfedi,  quod  futurum  putabam  , ut  vel  ab  Auflorc  ipfo,  vel 
Clariffimo  Viro  fratre  ejus  , vel  alio  quopiam  , non  multum 
abfimilis  brevi  in  lucem  mitteretur  i ac  fuoverebar  etiam  , ne 
aflum  agerem  . Quoniam  vero  nusquam  adhuc  comparuit,  St 
efl  inter  eas  quz  dari  puifint  quodammodo  fimplicimma,  non  Tab. 
videtur  absque  ea  diutius  relinquendum  tam  eximium  problc-  VII. 
m>  . Efl  autem  hujusmodi  . In  refla  AB  ( fig.  I.  ) fit  datum  Fig.  t. 
punflumA,  & oporteat  invenire  curvam  AFC  talem,  uc  tan- 
gens ejus  quzvis  CD  abfeindat  a rccla  AB  partem  AD,  quz 
ad  ipfam  CD  habeat  rationem  dacain  linez  C ad  L. 

Conflruflio  : (icut  C ad  L,  ita  quzlibet  AD,  in  refla  AB 
afTumta  ad  EF  ipfi  perpendicularem : & per  F punflum  pona- 
tur dufla  Logarithmica  quzeunque  cujus  afymptocos  fit  AB, 
ad  quam  illa  accedat  verius  A.  Deinde  ab  A verfus  E accepta 
diflantia  qualibet  AD,  fic  ut  C ad  L,  fivc  uc  AE  ad  EB,  ita 
AB  ad  aliam  DH  \ qua  tanquam  radio,  centroque  D,  deferiba- 
tur  Circuli  circumferentia  HC»  ac  przterea  applicetur  ad  Lo- 
garithmicam  refla  ]G  afymptoto  perpendicularis  , ipfique  DH 
zqualis.  Jam  ficut  L ad  duplum  C,  ita  fiat  1E  ad  EK,  fumen- 
datn  in  afymptoto  in  partem  alterutram,  nihil  ertim  refert,  Sc 
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applicetur  rurfus  ad  Logarithmicam  refla  KL  . Utque  duae  fi- 
mul  KL,  EF  ad  earum  differentiam , ita  Ct  OH  ad  DB;  qua 
furrwnda  vcrfus  A punflum,  fi  AD  major  (it  quam  AE;  at  in 
contrariam,  fi  minor.  Denique  erigatur  ad  afymproton  perpen- 
dicularis BC  i ea  fccabit  circumferentiam  HC  in  punflo  C, 
quod  erit  in  curva  quafita  AFC.  Tangit  autem  hanc  refla  EF 
in  F. 

Porro  animadvcrfioiic  dignum  cft  , non  fimplicem  ede  cur- 
vaturam linea  hujus  cum  C major  efl  quam  L,  fed  ex  duabus 
eam  tunc  componi  , cx  uno  quodam  punflo  exeuntibus  , ut 
CFA,  CM;  quarum  hac  in  infinitum  progreditur.  In  punflo 
autem  extremo  C,  refla  ex  A edufla  occurrit  curva  utrique' ad 
angulos  reflos,  ac  proportionales  funt  DA  , DC,  DB. 

EXCERPTA  EX  EPISTOLA  C.  H.  Z. 

a d G . G»  L. 

PRihcipiura  quo  ufus  efl  Clariffimus  Mathrfeos  PrefeJJtr  Bcr- 
noulHus  verum  puto,  & bene  adhibitum,  quod  radii  qui  cur- 
vedinem  metiuntur,  fint  in  ratione  contraria  virium  rem  ela- 
(licam  deflentium.  Puto  tamen,  non  tantum  fuperficiem  exrer- 
nam  extendi,  fed  & internam  contrahi.  Magnum  admodum  po~ 
ftulatumed,  figurarum  curvilincarum  quadraturas  tanquam  da- 
tas affumere.  Ego  me  nihil  admodum  egiflTe  putarem,  fi  pro- 
blema aliquod  huc  tantum  rcduxilfcm  , excepta  tamen  Circuli 
& Hyperbole  Quadratura.  Praftat  Linearum  Curvarum  Refli- 
ficationcs  tanquam  femper  in  potedate  exidentes  affumere,  quod 
etiam  Tibi  probari  video. 

Dc  r eliquo Clariffimui  Bernautlius  videtur  mihi  tantum  (fig.  1.  X 
determinalTe  figuram,  ubi  tangentes  extremitatum  funt  paralle- 
la, cum  arcus  Eladici  A termini  per  chordam  EF  junguntur. 
Sed  fi  arcus  fit  ut  in  B vel  C vel  D,  aut  extremitates  non  chor- 
da fed  refla  rigida  HI  jungantur,  figura  determinanda  fuper- 
funt  . Subtile  etiam  fatebor  inventum  confenfus  inter  figuram 
cladicam  & lintei  vel  veli  a liquoris  pondere  prefli , fi  modo  de- 
mondratum  videam.  Alioqui  cogor  iuflincrt  affenfura  , quia  & 
iplum  Autorem  circa  figuram  veli  fententiam  miuaifc  video , & 
demondrare  poffum  , velum  ex  numero  finito  reflarunt  aqua- 
lium compofitum  ( ut  in  fig.  j.  ) aliam  a vento  quam  a ponde- 
re figuram  accepturum,  cum  tamen  Btrnoulliana  fententia  fit, 
.eandem  cite  vclariam  cum  catenaria : Oporteret  ergo  diferimen 

«va- 
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evanefcere  in  cafu  infiniti.  Pneftat  haui' dubie  Ifochronam  tuam  Afl.Erud. 
Paracentricam  conftrui , ut  a Te  fieri  fcribis,  rcftificationc  li-  An.  1A9+. 
nex  ordinaris,  vel  faltem  talis  cujus  punita  pofllnt  conftrui , 
quam  per  line*  Elafticz  extenfionem , quz  ipfamct  nondum  cft 
conftru&a. 

Quod  ait  Clurijfimut  Berntullius  unicam  tantum  eflfe  paracen- 
tricam ut  Ax*»  ( fig.  4.  ) refpeftu  ejusdem  punCli  vel  centri  A , Fig.  4. 
poft  defcenfum  ex  TA,  ejus  contrarium  manifefte  video  , Tibi- 
que  afTentior  dari  infinitas,  ut  ASf,  AJ>,  &c.  casque  fumo  uf- 
que  ad  re£tam  A»  inclufive.  Quin  imo  fuperfunt  adhuc  alixCur- 
v*  determinanda:  , fi  fcilicec  aequaliter  accedendum  fit  ad  pun- 
flum  C,  linea  autem  incipiat  vel  ab  A,  direfte  fupra  C,  vel  ad 
latus  a D,  Quo  cafu  line*  ut  ABC,  AEC  infinitos  facient  gy- 
ros circa  C. 

C.  G.  L.  Additio : Puto  in  fig.  a.  , ex  Bernoulliana  determi- 
natione arcus  A ( fig.  1.  ) etiam  duci  poffe  determinationem  ar- 
cuum B,  C,  D,  G,  alfumendo  line*  partem  aut  eam  produ-  Pag.  541. 
cendo,  fed  hoc  tamen  diftin&c  admoneri  oper*  pretium  fuit. 

Rationi  confentaneum  eft  principium  determinandz  figurz  Ela- 
ftic*  , quod  vires  fleftentes  fint  curvedinibus  proportionales  ; 
poteftque  ad  Hypothefeos  apt*  modum  afTumi,  tametfi  non  pror- 
Jus  fit  exploratum,  quousque  natura  eo  utatur,  cum  fingi  pol- 
fint conftitutiones  corporum,  ubi  res  aliter  procedat.  Przclara 
funt  monita  de  diverfis  Ifochronarum  paracentricarum  fpecie- 
bus  & conftitutionibus  ; omnes  tamen  mea  conftru&ione  com- 
prehenduntur . Et  licet  ipfam  lineam  rc&am  A D vilus  fim 
excludere  , quia  in  ea  nullus  revera  fit  defcenfus  vel  afeen- 
fus;  quia  tamen  concipi  poteft  in  ea  defcenfus  vel  afcenfus, 
ut  infinite  parvus  fcu  evanefeens  , haberi  poteft  pro  limite 
feu  ultima  narum  linearum  . Problemata  curvarum  tranfeen- 
dentiutn  ad  quadraturas  reducere  magna  quidem  ad  folutionem 
przparatio  eft;  fateor  tamen  (fepofita  mea  generali  conftruflio- 
ne  tra&oria  ) przftare  rem  reduci  ad  linearum  jam  conftrufta- 
rum  reductiones ; quod  & ego  quoties  opus , feci  faciamque . 
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£St  EXCERPTA 

M.  S;pt. 

ex  Commentariis  Mathematico  - Physicis 

Academix  Regix  Scientiarum  Parifienfis. 

f 

ut.  169 i-  d.  31.  Jan.  ufque  ad  15.  Maii. 

DOminus  CaJJinus  praeter  obfervationem  Pareliorum  a nobis 
nuper  menfe  Julio  pag. 45.  fcqq.  commemoratam,  Eelipfin 
luna  d.  12.  jan.  1694.  Maftilix  a Domino  Chazellcs  oblerva- 
tam , fed  quam  ipfi  ob  tempus  obfcurum  fpe£lare  Paridis  non 
licuit,  examinat,  oftenditque  phafes  omnes  ad  meridianum  Pa- 
riGcnfem  reduftas  probe  congruere  cum  calculo  a Dn.  le  Fcvrc 
ante  Eelipfin  fubdutlo  . Dominus  Qharas  cum  vipera  digitum 
ejus  medium  inter  primam  & fecundam  articulationem  raomor- 
dilTet , nullum  equidem  lingularem  fenfit  dolorem,  fed  flatim 
venenum  exlugens  , & dentiori  filo  digitum  prope  articulatio- 
nem primam  arilc  circum  ligans,  domum  abiit  , fa&aque  alia 
ligatura  infra  pugni  braebiique  commifluram,  in  lcftum  fe  con- 
tulit, ubi  fumtis  duabus  vicibus  14.  granis  falis  volatilis  vipe- 
rarum, ut  fudorem  proliceret  , £c  follitis  poft  fudorem  ligatu- 
ris,  poliero  die  perfe£le  convaluit  , ita  ut  nullum  malignitatis 
P*g‘  ^ vulnere  veftigium.  Quod  ultimum  phznomenon  cla- 

rillimi  Redi  hypothefm  haud  parum  labefaflare  exiftimac.  Do- 
minus de  la  Hire  tabulam  dedic  , in  qua  conlignata  cfl  pluvia 
quantitas  quatuor  annis  ex  nubibus  Parifiis  delapfx  . Ea  vero 
Anno  1889.  fuit  18.  dig.  1 1~  lin. , A.  idpo,,  13.  dig.  3 i lin. 
A.  1691.,  14.  dig.  lin.  A.  1691.,  21.  dig.  7 ■$  lin.  Idem  quo- 
que experimento  indagavit,  an  eadem  glaciei  & aqua  fit  refra- 
8io  , cognovitque  glaciei  refra&iohem  paulo  cQa:  minorem  re-, 
fra&ione  aquae  , ex  qua  concrevit  . Dominus  Hombtrg  aquam 
exaclifllme  ab  aere  purgatam  in  vafe  vacuo  frigori  expofuit , com- 
peritque,  cum  tota  elTet  congelata,  glaciem  hinc  ortam  non  ma- 
jus fed  minus  potius  occupare  Ipatium  , quippe  cum  in  medio 
cylindri  glacialis  ejusdem  altituainis  cum  aqua , & caetera  per- 
fecle  diaphani,  circulus  adparerec  obliquus,  cradiis  2.  lin.  albus, 
nivique  fimilis,  hinc  fortalTis  ortus,  quod  , cum  congelatio  in 
fumma  & ima  parte  fieret  eodem  tempore,  nec,  cum  ad  medium 
deveniret,  ponent  fuperior  ioferiorque  cylindrus  glacialis  ad  fc 
accedere,  propter  vafis  iosqualitatem,  id  quod  reflabat  aqus  in. 
plures .lamellas  materis  nivis  firailcs  concreverit.  Hinc  quoque 
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colligit,  expanfionem , qux  alias  in  glacie  obfervacur,  aeri  in-  Aft.Erud. 
clufo  efle  tribuendam.  Hunc  enim,  quando  materia  fubtilis  aquse  An.  ,6?+- 

f lartes  minimas  agitare  definit,  extrudi  verius  fupcrficiem  ab  il-  ®CP*’ 
is  moleculis  ad  quietem  fele  immediato  conca&u  componenti- 
bus & aere  fpecie  gravioribus  ; fed  fi  crufia  obduflam  eam  of- 
fendat, particulas  ejus  minimas  fibi  invicem  adhzrefccre,  & in 
bullas  majores  coire  , qux  cum  minus  obnoxix  fint  preffioni 
quam  minores  , ex  quibus  coaluerunt  , elaterc  fuo  disjungant 
glaciei  partes  , & vafa  expanGoni  glaciei  obftantia  diffringant. 

Idem  animadvertit  in  vacuo  citius  folvi  glaciem,  quam  acri  ex- 
pofiram  , quia  major  ibi  copia  materie  lubtilis  prsfto  cft  ■,  ni- 
vemque  rito  colltquefcere , quia  materia  fubtilis  efficacius  agit 
in  corpus  multa  fupcrfkie  praeditum.  Opptfitio J ovis  Stlis  ob- 

fervata  fuit  a Do.  Stdileau  Parifiis  contigiiTc  in  longitudine  d.  7. 
Decembr.  mane  hora  8. , min,  a 6.,  cum  Sol  effet  in  160.  16'.  26'.}:, 

Jupiter  vero  in  1 6°.  16'.  16'.  n.  Aberrat  ergo  a vero  tempore 
calculus  fecundum  Rudolphinas  tabulas  inftitucus  io'.,  fed  ephe- 
merides Argoli  hora  integra.  Dominus  Marcband  in  fraxuttiU  Pag.  J4J* 
•extraordinarum  obfervavit  prtduBioxem , cujus  caufam  partim  fri- 
gidiori temne  flati  fuperioris  anni  , partim  irregulari  fiyli  con- 
formationi tribuit.  Flores  enim  rubri  partim,  partim  erant  vi- 
rides, flylus  in  quinque  dividebatur  partes,  quot  fciiicet  erant 
filiqux,  qux  ipfx  tandem  in  folia  mutabantur.  Dominus  Merry , 
quoniam  obfervarat  in  puerperiis,  cum  funiculus  umbilicalis  ita 
comprimitur,  ut  fanguis  a matre  ad  foetum  commeare  non  pof- 
fit , foetum  confeftim  fuffocari,  fi  in  utero  aut  ejus  vagina  has- 
reat  ut  refpirare  non  poffit , non  vero  mori , fi  caput  cxlerueric 
iibereque  refpiret:  hinc  concludit,  fatum  in  utero  matris  con- 
clufum  non  ideo  refpirationt  non  egere , quia  foramen  ovale  cum 
canali  communicationis  fit  apertum , fed  quia  cum  matre  idem 
quafi  corpus  confticuit,  & particeps  fit  rcfpirationis  fux  matris, 
qua  carere  nequit,  quia  cor  ejus  nondum  illa  vi  i nft  rufium  cft, 
ut  circulationem  poffit  promovere  fine  aeris  fubfidio . Tojludi- 
rtera  autem , licet  omnis  refpirandi  facultas  ipfi  demta , feutum- 
«ue  quod  fterni  vicem  gerit,  leparatum  fuerit,  7.  dies  vixifle  te- 
ttatur,  ideo  forfan,  quod  cor  ejus  fat  virium  habuit  fine  aeris 
ope  circulationem  fanguinis  efficiendi.  Dominus  de  ta  Hire  & 

Dominus  Sediietu  in  oblervatorio  Regio  d.  1 1.  Martii  tranjitum 
lana  per  Ple/ades  obfervarunt,  monetque  prior  ex  illis  ficum  ftcl- 
larum  iftarum,  prout  a P.  Ricciolo  determinatur,  non  conve- 
nire cum  obfervationibus,  Scdiflantias  illarum  effe  majores:  for- 
t artis  etiam  fixas  motu  quodam  fmgulari  cieri,  ut  non  eandem 
femper  obferveni  inter  fe  pofitionem . Dominus  Honirerg  experi- 
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AfKEnid.  menta  nonnulla  cepit  de  aerii  elatere  in  vacuo,  quae  ad  preffionetn 
aeris  in  aqua  inclufi  declarandam  fpeftant  . Dominus  Varignon 
c',r‘  omnes  Cheloides,  qua  ex  translatione  curva  per  lineam  reflam 
motuque  punfli  in  illa  curva  orta  concipi  poflimt,  quacunque 
fit  ratio  velocitatis  motus  curva  ad  velocitatem  motus  pun£U 
in  curva,  aquatione  generali  comprehendit,  & ex  Regula  Bar- 
roviana  tangentes  earum  & quadraturas  determinavit.  Dominus 
Charas  fufpicatur  frigus  nonnullorum  fontium  Solis  radiis  expoG- 
torum  a nitro  admifto,  vel  hinc  etiam  oriri,  quod  rapido  ad- 
modum curfu  aqua  ex  illis  profluunt  , ut  calefieri  a Sole  ne- 
queant. Ingreffui  Mercurii  in  difeum  Solarem , quem  in  urbe  Chi- 
nenfi  Canton  obfervavit  P.  Kontanay  cum  obfervatione  Noribcr- 
genft  comparatur  a Domino  Cajfxno,  qui  nonnulla  in  tabulis  Hal- 

Pag.  J44.  lejanis  deiiderat  , confirrrucque  latitudinem  Mercurii  ex  Terra 
vifi,  poftquam  tranfiit  nodum  borealcm  in  conjun&ione  cum  So- 
le, non  crefcere,  ut  hypotheGs  fert  tabularum  Rudolphinarum , 
in  ratione  20.  minutorum  quotidie,  fed  tantum  16.  min.  Con- 
jicit quoque , quamvis  retrogradatio  nodorum  Mercurii  bene  fa- 
tis Aabilita  videatur,  poflibile  tamen  effe,  ut  non  fecus  ac  in 
Luna  hypothcG  Tychonica,  aliquando  fiant  retrogradi.  Imo  in- 
certum plane  effe  dicit,  utrum  hic  nodorum  motus  ad  certas  re- 
gulas revocari  poflit,  quamvis  AAronomi  vulso  lupponant,  mo- 
tus cceleftes  omnes  reduci  pofle  ad  regulas  ab  numano  intelleflu 
comprehenfibilrs,  neque  tamen  hanc  hypotheGn  eripiendam  ipfis, 
fed  relinquendam  , ut  eo  diligentius  obfervent  fidera , fk  hinc  ma- 
gis magisque  accedant  ad  veritatem  motuum,  quam  aflfequi  forfan 
ut  impofubilc.  Illud  quoque  notatu  dignum  judicat,  quod  cum 
eadem  differentia  inter  Canton  & Noribergam  inventa  fit  per 
egreflum  Mercurii  & per  Eclipfes  Satellitum  & Lunae,  paralia- 
xis  Mercurii  per  has  obfervationes  non  Gt  evidenter  ienhbilis, 
Dominus  de  la  Mire,  cura  in  ea  fit  lententia,  fuccum  nutritium 
in  plantis  folo  elevari  pofle  mechanifmo,  qui  in  fibris  cavis  plan- 
tarum & arborum  reperitur,  contra  vero  plurimi  ftatuant,  car- 
nofae  & fpongiofac  parti  fibras  involventi  hoc  munus  e(Te  tribuen- 
dum, experimentis  faftis  demonflravit , pofterius  non  procedere 
nifi  in  plantis  mediocris  altitudinis,  cum  aqua  in  charu , bibula 
tubulis  immifla  ultra  171.  lineas  non  adfcenderit.  Dominus  Htm- 
herg  in  vacuo  etiam  evaporationem  fieri  comperit,  quam  verofi- 
mile  cft  oriri  a motu,  quem  materia  fubtilis  imprimit  parvis 
aquae  guttis,  quas  projicit  verfus  latera  recipientis:  exinde  au- 
tem arguit  , non  iufScerc  ad  evaporationem  alicujus  liquoris, 
ut  admiflione  materi*  aethere*  reddatur  acre  circumfufo  levior, 
atque  ab  eo  extrudatur,  fed  ncccllc  quoque  effe , ut  motus  ma- 
teri* 
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* teri*  xthere*  feparet  minimas  liquoris  partes,  ut  ab  aere  eos 

* involvente  in  altum  impelli  polline  . Dominus  Merry  gemellos 

a ab  ortu  ejeftos , qui  eidem  erant  tunica  involuti , affixique  dupli- 

t ci  funiculo  eidem  placent*  utcrin*,  Academi*  Repi*  oflcnait, 

- providamque  natur*  curam  laudavit,  qux  fingulos  tectus  fingulis 

e membranis  ordinarie  folet  includere,  ne  dum  te  commovent,  fu- 

e niculos  implicent  fuos  & fe  invicem  luffocent,  id  quod  contige* 

t rat  gemellis,  quorum  funiculi  umbilicales  nodo  quodam  fe  impe- 

; diverant,  qui  circulationem  fanguinis  per  ipforum  vafa  & pia» 

t centam  prohibebat.  * . 

1 

MARCHIONIS  HOSPITALII 

Enodatio  difficultatis  propojitee  in  -Attis  Eruditorum  hujus 
anni  pag.  12.  fuper  folutione  Problematis  Bernoulliani , 
qux  habetur  in  Commentariis  Mat bematico-P byjicis  Pa- 
, riftcnfsbus. 

t C"Cire  Le£lorem  volo,  eandem  hanc  difficultatem  jam  contine- 

s O ri  in  1 3.  Diario  Parifienft  , & ad  eam  refponnonem  exhiberi 

1 in  fubfequenti  1 6.  qux  procul  dubio  Au&oris  difficultati  nondum 

1 fatisfccit:  quod  vel  exinde  conjicere  licet  , quoniam  eadem,  au- 

i £ta  tamen  inCgni  additamento,  in  A£ti$  Lipuenfibus  de  novo  ap- 

t paret , quod  in  eum  duntaxat  finem  videtur  fa£tum  , ut  fit  loco 

t inflanti*  ad  refponfionem  . Credendum  itaque  , additamentum 

t hoc  eundem  Au&orcm  agnofeere  ; quod  indicio  elt  , veritatem 

1 folutionis  me*  nondum  re£te  eum  percepilTe  . Quo  autem  melius 

t Leflor  decidere  queat  noflram  controvcrfiam , haud  gravatim  le- 

• gat  difficultatem  fine  additamento,  uti  reperitur  pag.  198.  Diarii 

1 Pari/,  a linea  13.  ufque  ad  30.  Hic  enim  Latinis  verbis  prxlimina- 

• bo  enodationem , qux  jam  Gallice  impreffa  fuit.  Le£lor  dein  ex- 

t aminabit  additamentum  meamque  relponfionem  , quam  reperiee 

ad  calcem  hujus  enodationis,  qux  hzc  elt: 

Excerpt.  ex  XVI.  Diario  Erud.  Parif.  anni  1694. 

Optandum  fuiffet  , ut  AuBor  difficultatis  novam  dediffit  folutio- 
ne m Problematis  Bernoulliani , aut  f 'altem  ut  detexijfet  meam  metho- 
dum . Ex  quo  forte  anfam  arripuiffem , accuratius  inquirendi  in  ma- 
teriam , quam  in  lota  Matbefi  furnmi  momenti  judico  ; fed  quia  in 
Tom.  IIL  ‘ ’K  fpecia-  * 
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AA.Erud.  fpeciali  exemplo  examen  per  calculum  inflituiffe  acquievit , itum  fei- 
m’- 't9K*  licet  tangens  conditionem  requifitam  haberet ; ipfiusmet  calculi , quem 
M. Octcb.  jmperfefftim  reliquit,  vefligia  feqttar , quippe  quem  falfit  indictu  ttt- 
Au  cius  folutitntm  meam  fubvertere  credidit ; prafertim  cum  Jubuhffi- 
mi  C et  metra  obnoxii  fint  erroribus , qui  fecundum  apparentes  f pectes, 
& antequam  evidentia  cogit , Judicium  ferunt . 

Autbtr  ajfumit  aquationem,  quam  dedi  y 4 4xxyy  4 «8 bxyy  4 
16  bx*=  17  bbyy , qua  exprimit  naturam  certa cujusdam  curva  CMm , 
cujus  tangentes  MT  duplas  effe  dixi  partionum  CT  axit  a mu- 
tuo occurju  T faBarum  ; tr  pervenit  ad  hanc-  alteram  aquationem 

Vig.  388.  i^xx  + ybyy+xyy  */4XX  4 jyy  =r  81  bbyy  — 6 y*  — 7xxyy— 
90  bxyy  — 96  bx> , quam  fateor  reduci  debere  ad  eam  quam  dedi  y* 
tXc.  pe/ite  jus  a mea  jlare  parte  . Pojlea  quadrata  fumit  membro- 
rum utriusque  aquationii  : Ex  co  autem  quod  advenit  differentiam 
fenftbilem  non  evanefcert  , concludit  re duti tonem  non  effe  poffibilem  . 
Interim  quadrando  membra  fecunda  aquationis  & transponendo  repe. 

ritur  45-*  4 9 xxy44 t 14  bxy4 — 135  hby*4  5 x*  y*4  H4bx*  y4 
4-594  bbxxy*—  1620  b*  xy447J9  b*y«4  i»8bxi  yy4,3j6  bbx^yy 
—• 1728  b’x'yy  47*8  bbx*  = 0 , qua  dtvtfa  per  pnmamy*-\-xxyy 
4 18  bxyy 4 idbxi  — 27  bbyy=  o dat  pro  quotiente  4y*4  jxxyy 
442  bxyy  — 27  bbyy  448  bx1 : Divijio  vero  abfque  rejiduo  peragi- 
tur . Unde  inferendum  , aquationem  4 y«  Cfc.  ope  divi/tonis  reduci 
ad  propejltam  y*  &c.  Si  quidem  nullas  alias  adhibeo  tegulas  reduBio - 
tus  mji  ordinarias  & ab  omnibus  Algebriflis  bucufque  receptat . Ex 
ipfo  igitur  calculo  AuBoris  continuato  quantum  opus , manifeftum  efl 
Curvam  CMm  , cujus  natura  exprimitur  per  aquationem  datam  y * 
&c.  tangentes  fuas  habere  duplas  portionum  C T axis  inter  verticem 
& occurfum  interceptarum  ; id  quod  aff 'erueram  in  Commentariis . 

Hoc  addere  infuptr  liceat , quod  D.  Bernoulli  Profeffor  exhibuit 
in  Aftis  Lipfienfibu?  folutionem  longe  differentem  a mea , qua  tamen 
debite  applicata  in  cafu  propoflto  eandem  aquationem  profert . 

Non  magis  mihi  arduum  erit  dedruere  additamentum  , ut  po- 
te quod  etiam  nititur  duobus  principiis  araualirer  falfis  . Prius 
conudit  in  hoc,  quod  Au£lor  line  ulla  adaufta  ratione  fuppo- 
nit  quantitatem:  qp*  4 9 xxp 8 & c.  qua:  eft  aqualis  nihilo  divi* 
fam  per  aliam  quantitatem  p*  4 xxyy  &c.  qua  etiam  nihilo 
aquatur,  neccflario  pro  quotiente  dare  tertiam  quantitatem  f4 
4 | xx yy  &c.  qua  etiam  debeat  aequari  nihilo  . In  hoc  enim 
pracipue  confidit  vis  ejus  conclufionis,  nempe  loco  linex  cur- 
va me  nihil  aliud  dare  quam  aliqua  tantum  punfla  loci  qua- 
flti . Sed  qui  venit,  ut  non  attenderit  , quod  omnis  quantitas 
finita  multiplicans  nihilum  producat  nihilum  ? Alterum  princi- 
pium non  (olidius  eft  , quod  ita  fe  habet  : JEqualitas  duarum 
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diverforu m tttfrefitnltm  ejusdem  fubtaugentialis  femper  rtftituit  te-  AAErud. 
qu  ationem  loci  geometrici  : ut  hoc  principium  verum  fiat,  ad  da- 
tur  oportet  , vel  aquationem  magis  compofitam  , qua  fu  drvifibilis  p«.  ty, 
per  aquationem  toti  Geometrici.  Uti  modo  oftendi  accidere  in  ae- 
quatione curvae  Geometricae  quam  dedi.  Hoc  adeo  verum  eft^ 
at  ad  convincendum  Audlorem  aliud  nihil  requiratur  , quam 
ut  clarius  explicetur  exemplum  poderius  quod  proponit  modo 
fatis  obfcuro  : Elio  curva  quaecunquc  AMB  , habens  pro  axe  Tab. 
lineam  AB,  Sc  pro  tangente  in  vertice  A perpendicularem  AD  VIII. 
ad  axem;  fit  etiam  alia  curva  ANO  talis,  ut  libere  dudla  tan-  Fig.  i. 
gente  MT  & parallela  MPN  ad  AD  , applicata  PN  Iit  ubi- 
que «qualis  interceptae  AT  inter  verticem  A & occurfum  T 
tangentis.  Quo  fa£lo  clarum  eft  fpatium  APN  ubique  duplum 
elTe  fegmenti  correfpondentis  AM : dudla  enim  AF  perpendi- 
culari ad  MT  , & MK  parallela  ipfi  AB  , & incelletla  paral- 


lela mpn  ipfi  AD  , fecante  MK  in  R , quae  elemenraiiter  di- 
Het  a MPN,  habebitur  ob  fimil.  triangula  AFT,  MR»,  AF. 
AT ::  MR.  M»j  , ideoque  redlangulum  lub  AT  & MR  id  cfl  fpa- 
tium indefinite  exiguum  NPp»  «quale  reflangulo  fubAF&Mn» 
i.  e.duplo  triangulo  AMm . Verum  Audior  praetendit , quod  dato 
loco  quadratricis  ANO  cum  expreflione  fubtangentis  KT  loci 


quasfitx  reperiatur  femper  idem  hic  locus  & non  multiplum  loci, 
ut  ego  faepilEme  accidere  contendo.  Ad  cujus  demonltrationem 
fupponit  locum  quaelitum  AMB  e (Te  fcmicirculum , erit  politis 


AP,  *i  PMu;  PN  vel  AT,  y,  TK,  »;  AB,  td ejus  «qua- 
tio un—idx — xx,  unde  per  vulgares  methodos  habetur  fubtan- 
dx — xx  uu  — dx-\-xx 

gens  »= — - — =u — y , & confequenter  y = as 

ddx  # - 1 1 

J — fubllituendo  loco  « & uu  eorum  valores  J 2 dx—xx 

ld—x 

& 2 dx  — xx ; & hxc  aequatio  exprimit  naturam  quadratricis  cir- 
cularis Leibnitiana  ANO.  Sunt  itaque  duae  diverfae  expreflioneS 

, , ■ _ . . ddx  dx — xx  , 

fubtansentis  KT,  nimirum  u — J ■■  & , atque  h 

2 d — * u 

in  poficriori  loco  xx  fubrogatur  ejus  valor  2 dx  — uu,  cercia 
refultabit  exprclCo  v ejusdem  fubcangentis  . Audior  fup- 

ponit tertiam  hanc  expreffionem  datam  elTe  cum  prima  , quse  Pag.  jp*. 
dicitur  ex  aequatione  ad  quadratriccm  datam  , illasquc  compa- 
rando format  «qualitatem  * — f — — — =» — — - qua rejiituit lo- 

2 d — x u 

cum  ad  circulum  mt^idx—xx.  Quod  erat  inveniendum,  ha- 

K a dlenus 
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ftenus  haec  Auflori  bene  cedunt.  Verum  fi  loco  tertiae  exprefi 

Conis  u — — fumatur  fecunda— — — qua  immediate  ex  loco  ad 

u * 


circulum  producitur 
dx — xx 


formabitur  aequalius  « — ,/ 


ddx 
2 d — > 


qust  diverfiffima  eft  a loco  ad  circulum,  quaeque  eum 

neutiquam  reftituic : fublatis  enim  fra&ionibus  Sc  irrationalita- 
te , reperictur  *s  + 4 dx*  + 5 ddx*  -f-  a m»x>  — 6 duuxx  — xdixx- f- 
jdduux+u*x — j , non  autem  locus  ad  circulum  xx— 

tdx  — uuzzo  t id  quod  evenire  deberet  fecundum  Au&orem  . 
Sed  fi  dividatur  ultima  aequatio  per  locum  ad  circulum  , ni- 
hil remanebit,  & pro  quotiente  habebitur  x>  — 2 dxx  -f-  ddx  4. 
uux — iduu.  Et  hoc  prorfus  idem  eft  quod  accidit  in  mea  cur- 
va. Ecce  inierim,  ut  Au&or  ratiocinetur,  aquatio  locatis  u 

ddx  dx XX  ,■  r n r i 

J — S5— diverfa  eft  a propofita  xx  ■ — dx  = uu.  mutile 

id — * « 

autem  foret  illas  elevare  ad  altiorem  gradum  quadrate  multiplicando 
membra  Jingularum  , neque  erum  id  jaceret  evanefeere  illarum  diffe- 
rentias : Evidens  quoque  differentia  reperiretnr , fi  afymmctria  unius 
fublata  per  multiplicationem  quadratam  fa&ts  ambobus  membris  x- 
qualibus  nihilo  per  tranfpojitionem  ( unde  refultat  x* — 4 dx4  -f-  5 ddxl 
(¥c.  — o)  Cr  quadrato  alterius  po/ita  aquatis  nihilo  multiplicato  per 
x , ( unde  fit  X»  — 4dx4-J-4ddx»  -J-a  uux*  — 4 duuxx  — u«x  = o) 
fi  y inquam  aquationum  ortarum  finguli  termini  inter  fe  comparentur: 
Denique  fi  quit  fubirc  vellet  laborem  dividendi  utramque  aquationem, 
per  quantitatem  xx  — 2 dx  -f-  uu  = o datam  in  loco  Geometrico  pro- 
pofito , prior  deprimeretur  ad  x*  — 1 dxx  -f-ddx-fuux — zduu  = o 
(NB. facie  hanc  quantitatem  aequalem  nihilo  fine  ulla  probatione/ 
altera  vero  ad  x5  — .2  dxx  -}-  tiux  = o,  qui  funt  duo  loci  Geometrici 
differenter , eum  tamen  fecundum  problematis  naturam  &c.: 

Difficultatem  nunc  coufque  explicatam  fpero,  ut  obfiinatio- 
ni  non  minus  quam  impetuofo  contradicendi  pruritui  imputan* 
dum  eflet,  fi  Auckor  eidem  diutius  inhxrerct. 


...  s 
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J A C O B I BERNOULLI 

DE  METHODO  TANGENTIUM  INVERSA,  M oaob- 

Quoufque  tum  in  communis  tum  reconditioris  Geometria  po* 
tejiate  Jit  & non  fit , conferenda  cum  Scbediafmate  Leib~ 
nitiano  Menfis  J ulii  hujus  Anni . 

E Legantia  funt  , quas  hic  dedit  Vir  eximius  de  Applicatio- 
ne Calculi  differcntialis  ad  partem  Methodi  Tangentium 
inverfz,  quz  conftitit  in  conftruttionibus  Curvarum  ex  data  re- 
latione duarum  FunRionum , quas  appellat,  ad  fe  invicem.  Et 
cum  ad  profeftum  fcientiz  conducat  nolTe  , quoufque  hzc  e- 
tiam  per  vulgarem  Geometriam  peflint  effici  , oblcrvandum 
eft,  quod  quotiescunque  Funftiones  illae  , quas  inter  ratio  da- 
ta hoc  e(l  Algebraica,  fupponitur,  tales  fune,  ut  Curvam  ne- 
ceflfario  pofcant  Algebraicam  ( quod  fit  , ubi  reflz  curvzve 
quzfitam  tangentes  ordinatim  politione  dantur,  ut  cum  ex  da- 
ta relatione  inter  relegmenta  axium  AT  & AS,  aut  inter  per- 
pendicularem CP  & relegmentum  AP,  quzritur  curva,)  Pro- 
blema quoque  femper  in  poteftate  communis  Geometriz  fit  fu- 
turum, ut  non  opus  fit  difTerentialium  calculo  uti,  nifi  pro  il- 
lis curvis  , quas  data  relatio  non  femper  Algebraicas  arguit  ; 
quod  fpeciatim  in  iplo  exemplo  Ce/.  AuHons  ita  manifeftum  fit:'  Tab. 
Sit  invenienda  Curva  CC,  cujus  perpendicularis  PC  ad  refeg-  VIII. 
mentum  ab  axe  AP  habeat  relationem  datam,  velut  eam  quam  Fig.  z. 
habent  coordinatz  Parabolz  AE  , hoc  eft  (ob  communem  ra- 
tionis terminum  AP  ,)  ut  PC  fit  aequalis  PE  . Intelligantur 
centris  P & (P)  radiis  perpendicularium  PC  , (PC)  duo  cir- 
culi deferibi  interfecantes  fefe  citra  curvam  in  F , erunt  per 
hyp.  PC,  (PC,)  hoc  eft  PF,  (P)  F,  fingulz  refpondentibus 
PE  zquales;  unde  & reciproce,  dato  quovis  citra  curvam  pun- 
£lo  F,  (hoc  eft  datis  A (B,)  (B)  F,  reftis,)  duz  ex  illo  fa- 
tisfacientes  reftz  PF,(P)  F,  ad  axem  infte£li  poliunt  , eo 
propiores  futurz  fibi  & perpendicularibus  PC,  quo  punflum  F 
curvz  propius  alfiimptum  fuerit,  adeo  ut  hoc  in  ipfamet  curva 
accepto  (reftis  AB,  BF , coordinatis  ejus  exiftentibus  ) omnes 
PC,  PF,  in  unam  perpendicularem  PC,  ut  & punfta  P & ( P) 
in  unum  P coalitura  fine  , ipfaque  aequatio  ab  AP  denominata 
duos  zquales  valores  acquificura  : unde  quzfitum  vulgari  arte 
confequendi  ratio  conftai  ; nempe  politis  A (B)  =*,  (B)  F 
=y,  AP=f,  P (F)  ctsy/aSsPE,  ut  emergat  zquatio  bb 
— i itb , operatio  fie  habebit: 

bb 
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78  Acta 

bb—  ixb-\-xx-\-yyz:ab  bb — ixb^-xx  -\-yyzzab 


1 bb — ixbzzab,  feu  i=r+j» 


bb — xx — yy—ofivc  bzz^/yx- \-yy , 
quare  x-f-fa —y/  xx+yy,  hoc  eft  ax  -f-  jaazzyy , aquatio  pro 
curva  quafita,  eadem  cum  Leibnitiana.  Et  memini,  cum  Fra- 
ter olim  e Gallis  redux  iplum  hoc  Problema  , ut  difficile  quip- 
piam  ibi  habitum , mihi  propofuiflet  , me  conftruflionem  ejus 

tencralem  e veftigio  hanc  dediffe : Super  curva  AE  (cujus  or- 
inatse  AP,  PE,  relationem  datam  exhibent)  fubtangentiali 
PD,  fcu  diametro,  deferibatur  lemicirculus  PCD,  in  qua  ada- 
ptetur PC=PE,  erit  C punffum  in  optata  curva  CC,  eique 
perpendicularis  adaptata  PC.  Similiter  etiam  data  relatione  in- 
ter refegmenta  axium  per  tangentem  AT,  AI,  (hoc  eft  data 
curva  AQ_,  cujus  in  T applicata  T Q.fit  atqualis  Ai)  Curva  CC 
generali  conftruftione  reperitur  , ut  ne  calculo  quidem  opus  fit  : 
Du£la  enim  tangente  data  curva  QR,  reperiatur  ad  AR  Sc  AT 
tertia  proportionalis  AB,  abfeindenda  in  axe  ad  partes  R , oc- 
curretqueerefta  fuper  ipfo  perpendicularis  BC  politione  data  tan- 
genti T J in  punffo  quzfitz  curva  C : ubi  commodum  recordor 
frattrni  Problematis  ia  Jaa.  1691.  p.  368.  inferti,  quod  noftri  tan- 
tum fpecialis  cafus  eft,  in  quo  curva,  cujus  coordinata  datam  re- 
lationem exhibent  , circulus  exiftit  fuper  axium  conjugatorum 
concurfu  deferiptus;  unde  facillima  conftru&io  emergit  , qua  fit, 
abfeindendo  tantum  (vid.  Tab.  1.  fig.  4.  ibid.)  in  fubtenfa  anguli 
refti  E D partem  E B vel  D B , qua  fit  tertia  proportionalis  ad 
ED  Sc  crus  illi  oppofitum  FD  vel  FE  . Non  fecus  vero  etiam  , 
datis  pofitione  curvis  Lineam  quafitam  tangentibus,  ipfa  commu- 
nis Geometria  ope  reperitur.  Sic  aliquando  folvi  vulgari  metho- 
do Problema  BalHjlicum  de  definienda  Curva,  quam  tangant  omnes 
Parabola  , a globo  in  fingulis  mortarii  elevationibus  conflante  vi 
explofo,  defcripta  . Sic  etiam  reperio  lineam,  qua  tangat  feriem 
Paraboloidum  ejusdem  gradus  , circa  eundem  axem  conflituto- 
rum,  at  vertices  diverfos , para  metrumque  intervallo  verticis  Se 
extremitati  axis  aqualem  habentium  , perpetuo  reffam  efTe.  Por- 
ro , quo  paflo  communis  Geometria  beneficio  ex  data  duarum. 
Fun&ionum  relatione  tertia  fit  elicienda  , Sc  fpeciatim  cx  data 
relatione  coordinatarum  , id  eft  ex  ipfa  data  curva  , radius 
ofculi  , ( fupponendo  in  aquatione  duas  vel  tres  radices  aqua- 
les , prout  ofculum  fpeflatur  ut  concurfus  vel  duorum  radio- 
rum circulorum  tangentium  ioequalium  , vel  trium  radiorum 
unius  fecantis  circuli  , ) id  jam  in  Additamento  cit.  Problem. 
menf.  Jaa.  1691.  pag.  370.  St  in  Lucubratio n.  menf.Mart.  1692- 
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& Jun.  t <9j.  de  Natura  Ofculorum  abunde  oftendimus  : idem* 
que  etiam  per  przcedentem  conflruftionem  potefl  effici  : cum 
enim  detur  Curva  , pun&unujue  in  ea  per  nyp.  adeoque  fub- 
perpendiculari* , adeoque  politione  radius  ofculi  , isque  extremi- 
tate fua  tangat  Curvam  Evolutam  , dabuntur  quoque  refeg- 
menta  axium  conjugatorum  per  hunc  radium  . Ergo  per  prae- 
cedentem dabitur  Evoluta.  Ergo  & radius  ofculi  dabitur  lon- 
gitudine. Quomodo  vero  ex  data  coordinatarum  una  & radio 
-ofculi  ipfa  viciffim  Curva  indaganda  (it,  hoc  quidem  commu- 
nis Geometrise  vires  tranfcendic  ; nec  enim  politione  dantur 
ofculantes  circuli.  Dependet  autem  Problema  a canJlruBionibus 
Elajlicarum-,  deferipea  namque  curva,  cujus  applicata  reciproce 
proportionetur  radio  ofculi,  G ad  ipfam  , ceu  ad  Lineam  Teo- 
fionum  , conftruatur  Elaflica  , erit  haec  quzfua  , ut  ex  nuperis 
m.  Junia  hujus  Anni  publicatis  colligere  eft  . Sed  tandem  illud  in 
genere  tenendum  (quod  initio  innui)  omnia  Problemata  , qui- 
bus promifeue  Algcbraicz  8c  Tranfcendcntes  Curvae  iatisfaciunt , 
Geometriae  reconditiori  propria  elfe , fruftraque  tentari  per  com- 
munem : eorum  vero  alia  conflrui  per  fimplices  quadraturas  aut 
reihficatianes  \ alia  per  inflexiones  Elaterum  , ut  praecedens  ; alia 
f altem  per  traSiones  , ut  cum  quzreoda  proponitur  curva  ex 
data  relatione  reftz  tangentis  ad  proprium  ex  axe  refegmen- 
tum  ; cujus  conftru&ionem  in  calu  relationis  conflantis  ( qua- 
lem Frater  propofuerat)  fup.  anno  m.  Junio  dedimus,  lacile  tamen 
accommodandam  ad  cafum  cujusvis  relationis  datz  variabilis  , 
modo  loco  reftz , fuper  qua  mi  deferibentis  extremitas  protru- 
ditur , fubflituatur  Curva  , cujus  ordinata  sequetur  cxccfTui  hli 
fcipra  tangentem  datam  . Nemo  vero  hic  exiltimct  , omnem 
Methodum  tangentium  inverfam  his  exhaultam  e Ile , ut  pote  qu* 
non  debet  quiefccre  in  qualicunque  curvarum  conltru&ione  , 
fed  primario  rimari  quot  quibusque  in  cafibus  fint  futurz  Al- 
gebraicz, auc  fecus;  ac  tum  ad  cujus  gradus  quadraturas  refe- 
rantur quod  in  modo  laudato  Problemate  D.  Marcbia  Hofpj- 
talius  & ego  przftititnus  . Ad  hoc  vero  przdandum  requiritur  , 
ut  in  aequatione  literz  indeterminatz  cum  fuis  differentialibus  a 
fe  mutuo  feparentur,  quod  nec  femper  heri  potefl,  nec  fi  poffic, 
univcrfali  methodo  confequi  licet : & quemadmodum  datis  ffiqua- 
tionibus  Algebraicis  quibusvis  multiplicatione  ex  ipfis  compolita 
facile  habetur  , data  vero  compolita  invenire  componentes  diffi- 
cillimum & fzpe  impoffibile  , ut  nulla  huic  negotio  univerfalic 
regula  przfcribi  poffit , particulares  vero  infinitz  , quarum  bo- 
nam partem  collegit  Huddtnitu : ita  quoque  Methodus  direfta  tan- 
gentium ubique  (acilis,  inverfa  generalis  nulla,  c jusque  loco  tan- 
tum 
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Afl.Erud.  tum  particulares  dari  poliunt  regulae , quarum  qui  plores  college- 
hfnftnh.  r't’  's  °Pt'me  de  ^ac  Methodo  meruiffe  cenfebitur.  Ad  direftam 
■Yab  ' Methodum  pertinet  hoc  Problema  , quod  tentari  potefl  : Datis 
Yiu  tribus  Curvis  Algebraicis  G,  H,  I,  & quarta  K,  quam  formant 
Fig.  «nterfcftiones  reitarum  H K , 1 K , tangentium  curvas  H & I in 
iisdem  punitis  , in  quibus  tangens  curvae  G ipfas  fecat , quxrere 
tangentem  quarta;  K. 


J O AN  N IS  BERNOULLI 

Conftruftio  facilis  Curve  acccjfus  aequabilis  a punfio  dato 
per  Reftificationem  curve  Algcbraice . 

JAm  olim  mihi  tentatum  prsefens  problema lubens  confiteor,  Ie- 
vem  autem  ob  fcrupulum  , qui  fedinanti  & aliis  tum  tempo- 
ris occupatiffimo  occurrebat  , quemque  adeo  diluere  non  flatim 
vacabat  , ab  eo-prorfus  abftinui  . Cum  vero  nuperum  menfcm  Ju- 
nium pervolverem,  infcio  mihi  & incxpeitanti  fefc  offerebat  pro- 
blematis hujus  folutio  fraterna , aliaque  huic  affinia . Ex  quorum 
occafione  filum  meae  folutionis  imperfeitz  & obiter  olim  tentatx 
denuo  aggrelTus  & feliciter  fum  prolecutus  . Non  multus  in  illo 
Fui  , fed  leve  poft  conamen  perveni  ad  conflruitionem  qua;  fra- 
terna tanto  praeftantior  clt  , quod  curvae  algebraicx  rcitificado- 
ne  idem  przlto  & faciliori  modo  , quam  quod  Frater  prxflitic 
per  reftiheationem  curvae  mechanica:  : Nec  opus  habeo  radiis 
Psfr  jpy.  c>rculorum  ofculantium  in  fpiralibus  qui  tamen  & ipfi  nullo 
labore  inveniuntur. 

Conftruitioni  mea;  praefigam  calculum,  qui  me  eo  perduxit, 
partim  ut  eam  ex  fraterna  deduitam  nemo  exiflimec  , partitn 
etiam  , & quidem  przcipue  , ut  publicum  exinde  emolumen- 
tum capiat  , & non  meris  conftruitionibus  ( quibus  intellc- 
6tis  non  doitius  evadit  ) pafcatur  . Optandum  lane  eflfec  , ur 
idem  Eruditi  femper  oblervarent  , & hac  in  re  fummum  Geo- 
metram Leibnitium  imitarentur  , qui  egregia  fua  inventa  Orbi 
literato  oflendifTe  non  contentus,  viam  inluper  analyticam  fin- 
gulari  opere  fcientiam  infiniti  compleitcntc  propediem  editu- 
rus eft,  de  quo,  ut  de  eseteris  ejus  conatibus  , multum  nobis 
pollicemur. 

'utri  Anal.  Ut  ad  inflitutum  redeam . Sit  ABC  curva  quam  quxri- 
mus,  per  quam  nempe  grave  defeendens  (ex  altitudine  data  PA 
:£'  * prius  aelapfum)  aequalibus  temporibus  xqualiter  recedat  a pun- 
ito 
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Ao  dato  A.  Radio  AP  defcripta  peripheria  PFH,  du&ae  intelli- 
gantur  AB  1'ecans  peripheriam  in  E,  & BL,  EG  perpendicula- 
res ad  PA  produ&am , itemque  centro  A arculus  ii  abfeindens 
ex  AB  particulam  Bfl  asqualem  receffui  momentaneo,  & proin- 
de atqualem  ei  particulae  curvae  quam  grave  primo  momento  per- 
currit. Efto  nunc  EP  =4,  AB:=*,  AG=/,arc.  HE=^,  E 

, # x (J  7 

B0  = dx,  erit  ii  = ( quia  Ar.  AA::Ee.  ii  ) — - , ideoque  B d 

y aadxx  4-  xxdx*  • # * 

— quoniam  autem  BA  fupponitur aequalis  ei  par- 

ticulae curvae  quam  grave  in  A percurrit  aequali  momento  quo 
percurrit  £B  , erit  cB  ad  B i ut  celeritas  in  B ad  celeritatem 
in  A,  ut  (ex  natura  gravium  deicenfus)  y PL  ad  y PA;  ideo- 


dxv.y  — 4.4.  4,  id  eft  , 
a 


fumendo  qua- 


r y/ aadx*  4-  xxdr* 

que  . 

drata  , aadxx  4-  xxdtp.  aadxx ::  xy  + aa . na,  & dividendo  xxd^. 
aadxx-.:  xy.  aa  ; redufta  proportione  ad  aequalitatem  habetur 

— y — = — , fed  ex  natura  circuli  invenitur  drzs — — - 

yx  yy  yaa—yyt 

ady 


ergo  — - — 7 — - quae  eft  aequatio  differentiatis  pro  curva 

yx  y aay  — yi 

auaefita,  ubi  indeterminatae  xScy  cum  filis  differentialibus 
line  ulteriori  disquifitione  lponte  feparantur,  fecus  ac  fit  cum 
pro  indeterminatis  ali*  aflumuntur  lineae',  & hoc  eft  in  quo  to- 
tum myftcrium  coofiftit , quod  fi  Ltiirutinm  in  hoc  fupputandi 
genere  verfatilfiraum  hucusque  latuit,  mirum  non  eft,  fiquidem 
cafu  potius  quam  induftria  eo  pervenitur , utpote  quod  optioni 
fortuitae  & arbitrariae  indeterminatarum  unice  eft  tribuendum. 
Prsecipuum  autem  quod  agendum  reftat  eft,  ut  ex  jam  inventa 
xquatione  difierentiali  problema  quam  commodiflime  conftrua- 
tur;  Per  quadraturam  fpatii  curvihnei  (cujus  abfeifla  exiftente/, 

applicata  fit  — ) conftrui  poflfe  nemo  non  videt,  fed  quia 

y aay  — yi 

inpraxi  non  facile  quadrantur  fpatia,  tentandum  illud  eft  per 
remificationera  curvat  alicujus  j que  fi  poteft  efle  algebraica,  in 
leges  Geometriae  cenfendus  eft  peccare  qui  recurrit  ad  Mechani- 
cam, praefertim  fi  hate  ipfa  mechanica  non  minus  operofe  per' 
quadraturas  fpatiorum  deicribatur.  Heic  igitur  meum,  de  quo 
nec  Fratri  adhuc  conftat,  oftendam  modum  , quo  ad  curvam  al- 
ncbraicam  pervenitur,  per  cujus  re&ificationem  problema  con- 
Tom.  111.  ■ L ftrui- 
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A C T A 


/fl.Erua.  _ . . d*  *Jr  ■_  •. 

An.  lAnj.  (Iruitur : Aquationis  differenti  alit  inventae  = ■-  ,mem- 

M.Oetab.  . . ad,  , . . 

bn  non  mtegrahlts  _ (quod  ua  appelio,  quia  ejus  moe- 

y'  aay — /I 

grale  vel  fummarorium  in  quantitatibus  algcbraicis  non  habetur) 

9 • • • 

fumo  quadratum  ■ — . , illudque  vel  ejus  multiplum  fubmul- 

Pag.  597.  tiplumve  per  methodum  Diopbantcam  divido  in  duo  alia  qua- 
drata , quorum  latera  , li  fieri  poteft , fint  integrabilia  , lecus 
enim  orietur  tantum  curva  mechanica:  hic  itaque  multiplum  qua- 

«s Jy%  ,.  ...  ...  r aa+4 + Aryd?1 

dratum  — - dividitur  in  hxe  duo  alia  — ■ - - 

iqjy—yi  4^  + 4^ 

„ a.T — 4.11+4 vydy*  . c edy+iydy  ady — lydy 

& — U , quorum  latera  funt — , 

4 *y — ‘V/-  t • • ■ • Wyy+yy  W •y—yj 

horumque  integralia  J •yJryy  & */  *y—yy  ■ Ideoque  conflrufU 
Curva  AMONA,  cujus  abfcifta  AR  = J *y\~yy*  & applica? 
ta  MR  — y/ *y — yyi.  id  cft  cujus  abfciflse  & applicat*  refpondeant 
applicatis  Hyperboles  aequilateras  & circuli  eandem  diametrum  a 
& easdem  ablciftas  y habentium)  erit  elementum  hujus  curvae 
j J aa-f-'“y-f-4yy  _j_  •• — ayy+i,Yy  _ dy  J a*  _ dx y/a 
~ W + W 4*y—4y/  ~ ~ v/1*  ’ 

ideoque  integralc  primi  efl  aequale  integrati  ultimi  i.  e.  portis 
curvx  AM  = y/tax,  proindeque  * =t 


Conjlr.  Ex  his  fequitur  conftruftio  facillima  problematis.  Fs* 
ftis  enim  & politis  quz  prius,  producatur  fi  opus  AE  ad  B,  iu 
ut  AB  fit  tertia  proportionalis  ad  HP  & AM;  erit  B io  curva 
optata  ABC , per  quam  grave  defeendeas  fi  ex  P ceciderit  squa- 
libus temporibus  aequaiucr  a pwi&o  A recedet.  Demonftratio» 
nem  fyntheticam , quam  quivis  ex  analyfi  praemitia  fiatim  conte- 
xere poterit,  omittimus.  Primarie  etiam  proprietates  hinc  faci- 
le deducuntur,  quas  recenfere  animus  noneft;  id  unicum  mo- 
nuille  iufliciat  non  laminam  fed  tubum  fecundum  lineam  ABC 
incurvatum  adhibendum  eflTe,  nam  globulus  defeendendo  non  ubi- 
que inOAit  convexitati  curvae.  Czterum  diflantia  punfli  C in 
Pag-  }j8.  quo  curva  femet  ipfam  fccat  a vertice  A plus  quam  duplo  major 
elt  AH,  fecus  quam  in  fchcmate  nupero  rcprzfentatur . Curva 
AMON  efl  quatuor  dimenliomun , qux  etiam  femet  ipfa  fccat 

u> A,  ' 


ErudIto  r“u  m . 8j 

in  A,  & que  continuat»  producit  partem  inferiorem  limilem  & Acl.Erud. 
equalcm  luperiori,  faciens  angulum  MAN  ejusque  oppofitum  An-i<Sj>*. 
reflum . Peripheria  HQP  tranfic  per  ejus  punftum  S remotiffi-  MOdloS. 
mum  ab  axe  AO. 

Opportune  hic  incidit  modus  condruendi  curvam  Eladicam , 
qui  etiam  per  fotas  re&ificationes  curva:  AMO  & Ellipticae,  cu- 
jusdam  peragitur,  & proinde  in  praxi  longe  facilior  quam  is  qui 
quadraturas  fpatiorum  fupponit:  Semiaxibus  AO  & radio  circuli 
AF  perpendiculari  ad  AO  condruatur  quadrans  ellipticus  FTO, 

& dufta  quavis  in  eo  [applicat*  T Q.  fumatur  A R s 

\/  AF q + AQ? , appliceturque  QZ  = arcui  elliptico  TO  mul- 
elato  quarta  proportionali  ad  AO,  AF  & AM;  quo  fafto  erit 
punctum  Z io  curva  Eladica . Dcmondratio  non  minus  facili» 
cft  quam  condruSio:  Sic  enim  AQ_=  *,  QZ  rzy,  erit  elemen- 
tum arcus  TO  (ex  natura  ellipCs)  = ^7==^ , Sc  elemen- 

V'  *4  — x* 

tum  curre  AM  (ex  ejus  natura  & condr.)  = “ ideoque 

y «4— *4 

elementum  quartae  proportionalis  ad  AO,  AF  & AM  erit  3 

aadx  AF,  AM  ..  . , 

■ , ergo  elem.  TO  — elem.  — — - — , id  ed  elem. 

V — *♦  AO 

QZ  = — dy , qu*  cft  eadem  equario  quam  Frater  ex- 

y fl4  — X* 

hibuit  pro  conftruendaEladica , quamque  fufpicatus  ed,  fed per- 
feram , nullatenus  a cujusdam  lectionis  conice  re&ificatione  de- 
pendere : dependet  enim  ex  parte  falcem  a refliiicatione  curve 
Elliptice . 

Ltdorem  Benevolum  monitum  cupimus , febediasma  hoc  Bernoul- 
lianum  ad  manus  nofiras  pervenijfe , antequam  menfis  Auguflus  anni 
prafentit  Adorum  horum , in  quo  Viri  illujlrit  G.  G.  L.  ConftruBio  Pag.  ;??. 
Problematis , de  Curva  Ifocbrona  Paracentrica  , pag.  50.  & feq. 
continetur,  elariflim  Bermullio  vifus  fuit , aut  videri  potuit . 
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84  Acta 

MODUS  GENERALIS 

conft  ruendi  omnes  aquationes  differentiales  primi  gradus. 

jiudore  Johanne  Bernoulli. 


UNicum  potiffimum  eft , quod  adhuc  defideratur  ad  perficien- 
dam methodum  tangentium  invertam  , feparatio  nempe 
Pag-  A3S-  quantitatum  indeterminatarum  in  aquationibus  differentialibus 
primi  gradus,  pro  qua  plurimas  regulas  (pedales  jam  dudum  in- 
veni, generalis  autem,  per  quam  in  quavis  zquatione  differen- 
tiati propolita  procedat  Tcparatio  indeterminatarum,  vix  fperan- 
da  *rt . Quod  cum  jam  ab  aliquo  tempore  perpendiffem , men- 
tem fubiit  an  non  poffibile  eflet,  zquationem  differentiatam  con- 
flruere  non  adhibita  feparatione  i (l  a ; quod  tandem  etiam  ex  vo- 
to fucceilit.  Inter  plures  autem  quos  detexi  modos,  przfens  com- 
modior videtur,  qui  dum  melior  prodeat  in  lucem,  facra  quaft 
erit  anchora  ad  quam  recurrendum,  cum  omnes  regulz  pro  fe- 
paratione  indeterminatarum  inflitutz  naufragium  faciunt. 

Omnis  zquatio  differentiatis  primi  gradus  exprimi  potefl  per 
hanc  sdxs:%dy;  polito  literas  1 & ^denotare  quantitates  forma- 
tas ex  x,y  & conflantibus:  ponatur  nunc  dy  ad  dx  habere  ratio- 
nem ut  iw  ad  a,  quz  utique  in  quolibet  curvz  punfto  variatur, 
zquatio  differentialis  mutabitur  in  hanc  = quz  tres  inde- 
terminatas continet  r,  m,  feu  x ,y  8c  m;  ejus  itaque  locus 
etl  ad  infinitas  curvas  algebraicas  ( quas  direfiricet  appellare  liceat ) 
quz  conllruuntur  ponendo  unam  trium  indeterminatarum  , fi 
vis  m , conflantem , inde  enim  emerget  zquatio  duarum  dunta- 
xat  indeterminatarum,  quz  format  unam  ex  infinitis  curvis  di- 
reflricibus;  ponendo  nunc  hanc  eandem  m conflantem  majorem 
, vel  minorem,  habebitur  alia  dire&rix,  Sc  continuando  hoc  in 
5‘  ' infinitum , inftnitz  conflruentur  curvz  direflrices  fuper  eodem 

axe;  lic  itaque  m ad  a id  eft  dy  ad  dx  omnes  habebit  poflibilcs 
rationes.  Quo  fa£lo  inter  duas  quaslibet  dircfclrices  elcmentaliter 
di  flantes  duco  lineolam  , ita  ut  linus  inclinationis  ad  axem  fit  ad 
linum  complementi  uc  m in  his  direflricibus elcmentaliter  diflan- 
tibus  fumta  ad  a ; Hoc  fi  ubique  fiat  & tandem  omnes  duftz  li- 
neolz  ( manente  una  immobili)  parallelo  motu  deprimantur  vel 
eleventur  fuis  direftricibus  femper  adhaerentes,  donec  omnes  libi 
invicem  connc&antur;  orietur  curva  quxfita. 

Hinc  liquet  uni  eidemque  zquationi  diflcrentiali  infinitas  cur- 
vas fatisfacere,  prout  enim  lineola  immobilis  altius  vel  humilius 
fumitur  lemper  alia  prodibit  curva.  Hic  notandum  venit,  ubi 
, linco- 
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lineola  fuatn  refpe&ive  dire&ricem  tangit,  ibi  curvam  qusfitam  Afl.Emd. 
habere  punftum  flexus  contrarii , quod  cuivis  attendenti  facile 
patebit.  Hinc  omnis  aequatio  differentiatis,  exceptis  iis  quarum 
direftrices  funt  line*  refta»,  exhibet  curvas  infinitas  quae  gau- 
dent pun&o  flexus  contrarii,  inter  quas  unica  poceft  effe  cujus 
pun&utx)  flexus  confunditur  cum  vertice  vel  cum  aliopun£to, 
ita  ut  evanefeat:  Ex.  gr.  aequationi  differentiati  axdxzzyydy, 
certum  eft  rcfpondere  parabolam  cubicalemfecundamfi«*  = }j't, 
cujus  quidem  pun&um  flexus  non  exiftic,  infinitae  tamen  aliae 
dantur  curva:  ejusdem  (pccici  i exx  — ± yi  + A*  eidem  aequationi 
differentiali  axdx-=.yydy  fatisfacientes  qua:  omnes  flexuras  contra- 
rias habenc.  Ex  quibus  perfpicuum  eft  ipfa  h*c  punfta  flexuum 
formare  aliam  curvam  quae  etiamfi  curva:  ipfae  cujus  funt  pun&a 
flexus  ftnt  mechanicae,  lemper  tamen  (quod  memorabile  prorfus 
eft)  erit  algebraica.  Exemplo  res  patebit:  Efto  propofita  tequa- 
tio  diffcrcntialis  h*c  xxdx  -f-  yydx  = aady , quae  an  per  feparatio- 
nem  indeterminatarum  conftrui  poftit  nondum  tentavi;  verum 
per  generalem  methodum  praeferiptam  fi  refolvatur,  prodibit  hac 
aequatio  xx  -+■ yy  — am  oftendens  omnes  curvas  direblrices  efle 
circulos  concentricos,  quorum  centrum  commune  eft  in  ipfo  ini- 
tio abfciflTarum  x ; fic  itaque  infiniti  conftrucrtur  curva:  quae 


perpen-  pag.  4r. 

dicularis  ad  axem,  in  eaque  fumatur  punblum  diftans  a centro 

a y/  — — , per  quod  '•aS*  axi  parajlela  fecabit  circulum  cu- 

aa  -f-  mm 

jus  radius  eft  ,/  am  in  punfto  quod  erit  ad  curvam  optatam;  vel 
fi  mavis  conftruatur  ad  axem  curva  cujus  aequatio  fit  (politis  ab- 
fcifla  r,  & applicata  t ) r»-f-rrr  = .iur,  tranfibit  haec  ipfa  curva 
per  punfta  flexus  omnium  curvarum  aequationis  xxdx  -\-yydx=aady 
competentium. 

Cicerum  idea  ifta  conftruflionis  univerfalis  aiquatioxum  difTe- 
rentialium  primi  gradus  poterit  etiam  extendi  ad  differentiales 
fecundi  altiorifque  gradus;  aliis  autem  quibus  plus  vacat  perfe- 
flionis  honorem  relinquo. 


I 

I 


juarum- 

ietermi- 


AD- 
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M.’^r  ADDITAMENTUM  EFFECTIONIS 

Omnium  quadraturarum  & rettificatioaum  furvarum  per 
feri  em  quondam  gener  ai  ijftmam . 

GEnerali  quem  praemiti  modo  conltruendi  curvas  ex  aequatio- 
ne  data  differentiati  , ob  multam  affinitatem  adnc61o  di- 
menfionem  generalem  fpatiorum  & curvarum : Qualem  quidem 
etiam  exhibuit  Celeberrimus  Leibnitius  in  Atlis  Erud.  Menf.  A- 
fril.  1693.,  cujus  methodus  ingenioli:  fane  excogitata  multum 
placuit , eo  quod  fele  univerfaliter  extendat  ad  quamcunque  peo- 
pofnam  curvam . Cum  autem  in  quovis  exemplo  fmgulans  calcu- 
lus inftituendus  fit,  quo  non  nifi  fingularis  feries  provenit  quae* 
lito  refpondcns  : placet  hic  apponere  feriem  univerfalcm  quae 
omnes  quadraturas,  rc£lificationes  , aliorumque  differentialium 
integralia  generaliter  exprimit. 

Elementum  fpatii,  curvae,  vel  quodvis  aliud  explicari  poteft 
per  ndz  ( pofuo  n effe  quantitatem  quoraodocunque  formatam 
ex  indeterminatis  & conflantibus;)  ut  itaque  integrale  ipGus ndz, 
(quod  per  fe  folum  ob  infiifficieniia  data  non  efl  nuegrabile)  ad 
leriem  generalem  revocatur,  dilpicicndum  eft  quid  ipH  continuo 
addendum  idemque  ab  eo  Cubtrahcndum  Ct,  ita  ut  fic  manente 
Pag.  438.  quantitate  ndz  lemper  eadem  integralia  additorum  denuorumqne 
lumi  poffint:  In  hunc  finem  fequentem  formo  feriem,  quae  po- 

• • n . . . 1 Tzddn  rrddn 

nu  dz  conflantem  M?=+Wr-ftM  — — -* — — -1 — 

zidddn  ridddn  . ■ 12  uldK 

-f-  — — --  &c.  Ubi  bini  quilibet  termini  immedia- 

i.2.3  dz1 

te  fe  fubfequences  fignisque  contrariis  affeflife  mutuo  deftruunt, 
ita  ut  feries  in  infinitum  continuata  efficiat  tantum  ndz;  quo- 
rumlibet vero  etiam  binorum  terminorum  immediate  fublcquen- 
tium  & iisdem  fignis  affi  florum  fumi  poliunt  integralia.  Hoc 
igitur  modo  habetur  haec  feries  univerlaliffima  integr.  ndz  — 
l dn  1 z}ddn 

+ n'--n^dz+  V 1. >. 3. 4 dV 


Z*dddn 
— . - & C. 


Quae  fi  in  quocunque  cafu  applicetur,  evanefeent  femper  dn r 
ddn , ddda  «c.  ut  & dz} , dz}  & c.  quia  earum  relatio  in 
dato  cafu  datur  in  quantitatibus  algebraicis;  & fic  tota  feries 
conflabit  terminis  pure  algebraicis. 

Exempla  fumamus  Dn.  Leibnitii:  Quaerendus  eflo  logarichmus 
cx  numero:  Sit  ratio  vel  numerus  a + x qui  brevitatis  ergo  ap- 
pelletur r,  & logarithmus  fit  jr;  habebitur  pro  aequatione  diffc- 
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rcntiali  dy  — id  eft  logarithmus  feu  y = Lnt.  — ; hoc 
autem  integrak  ad  ferietn/aciie  revocabitur  i faflis  enim  ia  ferie 

gg  n adx 

univerlali  ^ = *,  = - ,</«  es  (ob</r  =</*)- , AAn  — 


4-  1.1  adx* 


, dddn  — 


— i.i.jtdxi 

i* 

«**  . «*) 


&c.  convertetur  illa  in  hanc  fpe- 


rfV* 


cialem  v = — H H -| 8cc.  quae  quamvis  diver- 

t f 2fT  jrl  4r4  : * 

fa  a Domini  Leibnitii , ejusdem  tamen  eft  valoris. 

Contra  fi  dato  logarithmo  numerus  fit  inveniendus,  habebi- 
tur pro  aequatione  differentiati  dx  — *---  y faflis  ergoin  ferie  uni- 

Verfali  ^_=y , d^zzd/,  n=l,  dn  = (ob  drzzdx)  T^L,  dddn  ± 

a aa 

fdy'  , , rdy*  ry  ryy  rjl 

, ddnzz &c.  orietur  x — — — 4.  

4*  o*  a 1.244  1.2.3«) 

— — — &c.  ergo  — id  eft  4-  :__ 

1.2. 3.444  r 4-f-*  a i.iaa  1,2.34) 

i 1 3-4«*  ^CC"  C08n*ta  itaque  „47"  ^ognofcetur  etiam  x. 

Problema  de  inveniendo  finu  reflo  ex  dato  arcu  & radio  non 
minus  facile  expeditur:  Sit  enim  arcus  circuli/,  finus  reftus  x, 

& radius  a,  deponatur  brevitatis  gratia  ^ aa — xx  feu  finus  com- 
plementi = r;  erit  aequatio  differentialis  dx  ss  f— , pofitis  erga 

in  ferie  univerfali  X.~y , drrzdy,  ns  dn-  (ob  dr = 

=^,  = u*.  = mu.  = ±*l' 

a a «)  4+  «s 


• ■ / . -//  t)) 

reperietur*=  —A-  — - 

4 1.244  I.2.34* 


*/4 


&c. 

&c. 


. «■2.3.44«  1.2.3.4.54) 

pofitis  terminis  cum  e multiplicatis  ad  alteram  partem,  divifisque 

-&c. 


feriebas  ( habebitur  — id  eft 

r v'  aa—xx 


/ 1.2 .34* 


1.2.3^.544 


<-*■  — r 

1.24  1,2.344) 


&c. 
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cognofcetur  etiam  *.•  Ubi  hoc  nota- 


Aft.Erud.  . * 

An.  1694.  cognita  itaque  — = , 

M.  Nov.  j/  aa  — xx 

Pag.  440.  tu  dignum  venit,  quod  feries  denorainatoris  fu  = fi  nui  comple- 
menti, quia  fecundum  Dn.  Leibnitium  invenitur  feries  numerato- 
ris  = finui  reflo. 

Ultimum  exemplum  in  A£tis  aliatum,  eft  problema  quod  Dt 
Bea  une  Cartejie  propofuit  , cujusque  conftrufcfionem  jam  olim 
in  A£lis  dedi:  Queritur  curva  in  qua  fi  coordinatae  funt  t &/, 

yy  _ jv 

fubtangens  iit  = , id  eft  cujus  «quatio  differentialis  Ct 

ydy— sdy  f 

di  s — " Si  libeat  data  abfeifla  y exprimere  ordinatam/ 

per  feriem , ponatur/  — / = r;  & fiat  in  ferie  univerfali  ^=/, 

* = *,  i»  = — , dn  — (ob  it  = *±r**>+%  ady-rdy 
a * * 44 

, . —ady'4-rdy*  ,,,  ady * — rdyi  _ 

ddn  s , dddn  s 1 ■ 1 &c.  quo  fafto  obtine* 


bitur  x = rJL  Hi ±121  =a+r->' 


i.iaa 


Sic.  ideoque 


&c. 


1.1.341  1.2.3,444 
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Hoc  in  honorem  Incemparabilis Ltibnitii  monendum,  quod  per 
ejus  methodum  quaefita  ftatim  fola  nec  aliis  quantitatibus  impli- 
cita proveniat : meam  autem  ab  univerfalitatc  fua  multum  coni' 
mendabilcm  pariter  non  negabit . 
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EX  ACTIS  ERUDITORUM 

Lipsiensibus 
Anni  i 6 5. 
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COLLECTIO  OBSERVATIONUM 

Faftarum  in  multis  peregrinationibus  juflu  Regis  Galli*  , 

Ad  Ajironomiam  & Geographiam  reddendam  perfidiorem  y 
cum  diverfis  tradatibus  Ajlronornicis  , editis  ab  Acadt' 
miee  Regite  Scientiarum  Sociis. 

Lingua  Gallica. 

Parif.  ex  Tjrpograpbia  Regia  Ann.  169  3.  fol.  plag.  150. 

(Hin  duabus  tabulis  tentis . 


Omprehendit  hoc  Volumen  , ut  vel  ex  titulo  patet,  Afi.Erud. 
varios  libros  partim  nunc  i 1»  lucem  emirtos,  P*r-  An.  i<yj. 
tim  fuperioribus  annis  editos  . Ac  primo  quidem 
loco  llluftr.  Cajfini  extat  Diffcrtauo  dodidima  , in  ‘‘ 
qua  Originem  Adronomiz  , Geographiz  artisque 
Navigandi,  ab  ultimis  arccflit  temporibus,  accu- 
rateque  defignat  , quorum  cura  fenfim  fuerint  promotz  illz  di* 
Iciplinz,  ut  jam  in  co,  quem  obtinent,  perfe&ionis  gradu  con* 
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Afl.Erud.  fiftant.  Inprimis  vero  commemorat,  quinam  Academi*  Regi* 
An.iipj-  Gallica  folertia  ad  augendas  illas  feientias  contulerit  . Neque 
W*  Jan’  enim  , ut  Cajfmiana  fcquamur  vcflicia  , inulta  folum  invenit  , 
1 qux  ad  obfervationes  accuratius  inflitucndas  conducunt,  qualia 
luni  cxacla  menfura  temporis  mediante  pendulo  Cyctoidali  , mo- 
dus lentes  telefcopicas  xque  promte  atque  accurate  elaborandi  , 
ratio  adhibendi  lentes  , quarum  Radius  100  a 300  pcd.  fine  tubo 
ad  obfervationes  , dum  machinx  adplicancur  , qu*  ex  fphxrx 
circulis  compofita,  & ab  automato  in  motum  concitata  efficit, 
ut  vitrum  eadem  ratione  moveatur,  qua  artrum  , iplique  fem- 
per  dire  fle  maneat  expofitum ; pinnacidia  telefcopica ; Macbinula 
Micrometra  St c.  Sed  etiam  prxdara  multa  invefligavit , qux  ad 
ipfam  fcientiam  fiderum  pertinent  . Ex  repetitis  enim  quam 
plurimis  obfervationibus  , easdem  efTe  Fixarum  & Solis  refra- 
fliones  , diurnas  no£lurnis  efTe  xquales  , fcnfibiles  quoque  e(Te 
ultra  gradum  45.  St  in  Zenith  tantum  evanefeere  cognovit  , 
accuratequc  ipfas  refra&iones  determinavit . Accedit  porro  ad 
parallaxes  Solis  & Obliquitatem  Ecliptica;  indagandas  , quam  a{- 
minutis  deprehendit  minorem  illa  , qu*  vulgo  adumitur  . Ec- 
centricitatem  quoque  Solis  Keplerianam  decima  o flava  fui  par- 
te minuendam  clie,  St  MquinoBium  Vernum  3.  hor.  tardius  , 
autumnale  3.  h.  celerius  quam  par  cd  , a tabulis  recentibus , 
dcfignari , ex  Obfervationibus  accuratis  comprobavit  . Ad  Lu- 
nam quod  attinet,  animadvertit,  ejus  diametrum  augeri  , quo 
magis  ab  Horizonte  verfus  Zenith  removetur  ; eandem  minui 
a Conjun&ionibus  utque  ad  quadraturas,  quando  efl  circa  Pe- 
rigxum  , non  vero  quando  clt  circa  apogxum  , ejusque  varia- 
tionis caufam  ex  certo  £quilibrio,  quod  Luna  cum  terra  fer- 
vare  debec  in  revolutione  annua,  explicavit.  Nova  quoque  me- 
thodo Luna  parallaxes  inquilivit  in  divcrGs  ab  Apogxo  diftan- 
tiis , St  ex  apparente  variatione  motus  diurni  Lunx  verfus  oc- 
cafum  ejus  didantiam  a terra  definivit.  Reperit  etiam , propor- 
tionem diametri  apparentis  Lunx  ad  parallaxin  ejus  horizon- 
talem cfie  ut  15.  ad  5 6.  ut  jam  ex  oblervata  Lunx  diametro 
certo  ejus  parallaxis  poflit  colligi  , locusque  apparens  ad  ve- 
rum reduci-  Ad  ccliplcs  Lunares  accuratius  obfervandas  macu- 
las Lunares  adhibuit , foliciteque  omnes  deferibi  fecit,  ut  fuc- 
celTu  temporis  conQare  poflit  , num  aliqua  in  illis  contingat 
mutatio  , qux  huc  usque  nulla  animadverfa  fuit  . Librationem 
Luna  nova  explicuit  methodo  , ex  complicatione  duplicis  mo- 
S>3g.  2p.  tus’  quorum  uno  27-f  diebus  Luna  appareat  converti  ab  Orien- 
te verfus  Occidentem  circa  axem  parallelum  axi  fux  Orbitx  ; 
alter  vero  realitcr  fiat  ab  Occidente  verlius  Orientem  cirta  a- 
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xem  , cujus  poli  lint  remoti  a polis  Orbitae  Lunx  translatis  in  Afl.Erud. 
globum  ejuS  7\  grad.  & a polis  Erlipticx  2j  gr.  habeatque  pro  An.  i6?j. 
Coluro  feu  primo  Meridiano  circulum  maximx  latitudinis  Lu-  ^ lan- 
naris  in  Lunx  quoque  globum  translatum  . Reliquorum  Plane- 
tarum varias  oblervavit  pbafes  , qux  parum  tamen  funt  fenli- 
biles  in  fuperioribus , novoque  modo  ipforum  Eccentricitates. 

Apogxa  , Sc  epochas  mediorum  motuum  , determinavit  . No- 
vam quoque  Curvam  Orbitis  Planetariis  alCgnavit  , certam  ni- 
mirum ellipfis  fpeciem , in  qua  reflangula  linearum , qux  ex  quo- 
vis circumferentixpunflo  verfus  utrumque  focum  ducuntur,  fem- 
per  funt  xqualia.  Maculas  qux  in  Jove  comparent  accurate  nota- 
vit , animadvertitquc  eas  converti  in  orbem  9.  hor.  5 6.  min.  & 
modo  augeri  modo  minui  durantes  unum  duosve  annos  , donec 
tandem  difpareant,  in  confpeftum  denuo  vcnturx  elapfis  a.  aut  3. 
annis,  in  eodem  loco,  ubi  antea  extiterant.  In  Marte  quoque& 

Venere  detexit  maculas  , quarum  illae  14.  h.  40',  hx  2$.  hor.  pe- 
riodum fuam  abfolvunt.  Saturnum  annulo  cin£lum  & quinque  Co- 
mitibus dipatum  invenit  . ]ovis  Satellitum  motus  eorumque  ecli- 
pfes  cum  cura  determinavit  , novamque  edipjis  fpeciem  in  Jovis 
corpore  deprehendit,  cum  inter  Solem  & Jovem  tranfcuntes  Co- 
mites efficiunt  , ut  parvx  umbrx  difcum  Jovis  percurrant  . Sed 
cum  illudri  huic  Academix  prxcipuus  obfervationum  Adronomi- 
carum  finis  fuerit,  ut  adGeoraphiam  & Navigationem  perficien- 
dam illas  referret  , primo  Magnitudinem  gradus  circuli  magni  ter- 
ree indagavit,  mcnluratoque  lpatio  68430.  hcxapod.  comperit,  . 
gradum  circuli  ede  57060.  hcxapod.Verum  quoniam  in  inftrumen- 
to  cujus  radius  10.  pcd.  quale  adhibitum  fuit  ad  elevationes  poli 
indagandas  , vix  tamen  5.  aut  6.  fecundorum  error  , caveri  po- 
ted  , cui  95.  hexap.  refpondent  , continuandam  utrinque  cenfuit 
hanc  lineam  ufque  ad  extremas  Gallix  oras,  feu  ad  longitudinem 
8.  graduum  , dimidiumque  fere  hujus  fpatii  cfl  dimcnfa  . Emifit 
quoque  viros,  arte  obfervandi  indruflos,  in  varias  regiones,  ad 
longitudines  locorum  perquirendas  , novamque  ex  obfervationibus 
illis  terrx  habitabilis  Chartam  condruxit  , idemque  julTu  Regis  Pag-  30. 
fui,  inprimis  quoque  quoad  Gallix  regnum  prxditit. 

Excipiunt  hanc  DifiTcrtationem  Objeruationes  Aflronomica  & 

Phyjica  in  infula  Cayenne  habita  a Dn.Ricber,  impreffie  jam  antea 
Parif.  1679.  >n  quibus  prxter  illa  , qux  Caflinus  ad  elementa  A- 
dronomica  comprobanda  adhibet  , id  quoque  memorabile  occur- 
rit , quod  ibi  longitudo  penduli  minuta  fecunda  monftrantis  mi- 
nor fuit  i-i  lin.  quam  Parifiis  , ubi  eft  3.  ped.  8f  lin.  & manifcfle 
condicit  Richerio  , acum  Magneticam  non  inclinari  in  proportio- 
ne elevationum  Poli , & rejraBiones  luminis  Solaris  xquales  elfc 
illis,  qux  in  Gallia  contingunt.  M 2 Ter- 
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AA.Erud.  Tertie  loco  fequitur  Dn.  Piccarti  Iter  Uramburgicum , editum  a- 
Aa.  i4pj.jjjj  1480.  Miflus  ille  fuerat  ab  Academia  Regia  in  Huennam 
M.  Jan.  jnfujam>  ujjj  Uraniburgum  in  Uraniburgo  quzfivit,  nec  fine  in- 
dignatione deprehendit  , locum  omnium  feculorum  memoria  di- 
gniflimum  catiaveribus  repletum  . Obfervavit  autem  altitudinem 
Poli  Vraniburgi  efTe  550.  54'.  15'.  quam  Tycho  55°.  34'.  43'.  ulti- 
mis temporibus  definiverat.  Differentiam  quoque  longitudinisXJn- 
niburgi  & Lutetiz  conftituit  41'.  te'.  Inter  praecipuos  itineris  fui 
fruftus  commemorat,  quod  procurante  Erafmo  Bartholino  a Re- 
ge Dani*  genuina  Trebonii  Manufcrtpta  , in  quibus  multz  haben- 
tur obfervationes  ineditz  , obtinuit  fccumque  in  Galliam  afpor- 
tavit.  Junguntur  huic  libro  obfervationes  partim  a Dn .Piccarto, 
partim  a Dne.  de  ta  Hire  in  variis  Galliz  locis  , przcipue  ma- 
ritimis, habitz,  ut  longitudines  eorum  Geographicz  innotefee- 
rent.  Ex  quibus  colle&is  Charta  concinnata  fuit  Calli/e , quz  hic 
quoque  habetur  comparata  cum  Sanfoniana. 

Succedunt  his  Obfervationes  Caffiniame  An.  1 67 1.  infiitutz , ex 
quarum  nonnullis  Martis  parallaxin  non  majorem  efle  ejusdem 
diametro  apparenti  adruitur,  nec  improbabile  ccnfetur,  i pium 
atmofphzra  quadam  circumdari.  Conje&ura  quoque  affertur,  non 
omnem  illum  aerem,  qui  liquores  premit,  efle  caufam  refraSio- 
nis  luminis  , fed  aliam  quandam  fubdantiam  fluidam  inferiori 
aeris  parti  admiflam , & fuperficie  terrz  concentrica  termina- 
tam. Satis  enim  bene  refratlioncs  reprzfentari , fi  ponatur  al- 
l’ag.  jr.  titudo  ejus  1000.  hexap.  & ratio  denfitatis  ztheris  ad  fluidi 
refra&ivi  denfitatem,  ut  1000,  000  ad  tooo,  .84. 

Quartum  occupant  locum  elementa  AJlronomica  comprobata  per 
Dn.  Caffini,  qui  cum  fuis  tabulis  Obfervationes  a Dn.  Richer  in 
infula  Cayenna  habitas  comparavit  . Quz  licet  edita  jam  fue- 
rint Paridis  An.  1684.  non  pigebit  tamen  brevem  eorum  fum- 
mam  afferre.  Quandoquidem  lecundum  Caflinianas  Obfervatio- 
nes Rudolphina  tabula  Solares  ica  aberrent  a coelo,  ut  3.  hor. 
anticipent  JEquinoftia  verna  , podponant  autumnalia  , atque 
zflatis  adeo  tempus  augeant  horis  fex  , deminuant  totidem  horis 
tempus  hyemis;  hic  vero  error  tabularum  Solarium  irrepat  quo- 
que in  tabulas  Planetarum  reliquorum  , przcipuam  hujus  defe- 
Sus  caufam  Caflinus  cenfet  fuifle  rcfra&iones  radiorum  luminis 
parum  ante  hzc  tempora  exploratas  , quafque  Solis  refpeflu 
Tycho  in  altitudine  43°  nullas  fieri  perperam  putavit.  Id  quod 
non  potuit  non  magnorum  errorum  efle  origo  . Nam  varian- 
tur hinc  altitudines  poli  , quibus  utimur  in  plerisque  obferva- 
tionibus  fupputandis , mutantur  altitudines  meridianz  , quz  in- 
ferviunt  theoriz  Solis  flabiliendz  , & inprimis  altitudines  fol- 
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flitiales  , ex  quibus  obliquitas  Eclipticas  deduci  folet  , cujus  co- 
gnitio maximi  in  Aftronomia  cft  momenti.  Quamvis  autem  ex 
genuinis  Dioptricz  principiis  pariter  atque  experimentis  variis 
certior  fuiflet  fafla  Academia  Regia,  non  delinere  refraftiones 
nift  in  Zenith  , atque  fecundum  hypotefes  luas  Obliquitatem 
Ecliptica:  a£  minut.  Tychonica  minorem  elTe  definiifTet  j pla- 
cuit tamen  hanc  fententiam  examini  fubjicere  in  loco  Zonz 
torridae,  cui  bis  in  anno  Sol  verticalis  fit  , nullique  refraftio- 
ni  obnoxium  eft  ejus  lumen.  Acceflic  cupiditas  explorandi,  u- 
trum  Solis  parallaxis  horizontalis  fit  infenfibilis,  vel  falcem  mi- 
nor iz.  fecundis,  an  vero  unius  minuti,  uti  Keplerus  cenfuit. 
Eie&a  ergo  fuit  Cayenna  infula  , 5.  grad.  ab  .Equatore  verfus 
polum  feptentrionalem  remota,  varizque  obfervadones  ibi  fue- 
re infticutz  , ex  quibus  fequentia  colligit  Caflinus  . ( 1 ) Obii - 
quitatem  Ecliptica  veram  efle  aj°.  28'.  54'*  vel  rotundo  nume- 
ro 13°.  29'.  (2)  Intervallum  inter  JEquinotlium  autumnale  & ver- 
nale fequens  elfe  178.  D.  17.  Hor.  43'.  inter  vernum  vero  & au- 
tumnale fequens  18 6.  D.  12.  Hor.  6'.  ( 3 ) Obfervationes  Selit 
confpirare  cum  ephemeridibus  Solaribus  fecundum  principia  Caf- 
finiana  fupputatis,  nec  infecundis  nimiam  fubtilitatem  quzren- 
dam  , cum  pili  , ex  quo  plumbum  dependet  , cralfities  decem 
fecunda  in  limbo  inftrumcnti  , cujus  radius  6.  pedum  , tegat  , 
ita  uc  requiratur  machina  , cujus  radius  6.  pedum , fi  fecunda 
minuta  in  limbo  zquare  debeant  pili  diametrum.  (4)  Ad  ob- 
fervationes Solares  rite  per  tabulas  reprzfentandas  , diminuen- 
dam efle  Eccentricitatem  ejus  , ut  fiat  — mediz  inter  Solem 
& terram  diflantiz.  (5)  Semidiametrot Selit  in  Cayenna  obfer- 
vatas  easdem  fere  cum  illis  fuifie  , quz  habentur  in  Caflinia- 
na  tabula,  (d)  Parallaxin  Martii  horizontalem  fuifle  2 54  fecund. 
(7)  Parallaxin  Solii  femidiametro  terrz  refpondentem  efle  fe- 
cund. (8)  Martii,  tempore  obfervationis , dtjlantiam  a terra  fuif- 
fe  8100.  femidianaet.  terrz  . Solii  vero  diflantiam  1 tdoo.  fe- 
midiamet.  terrz  , fuppofitis  parallaxibus  diftis  i alias  enim 
trium  fecundorum  variatio  in  Marte  1000.  femidiamet.  terrz, 
in  Sole  3000.  femid.  terrz  diflantiam  immutat.  (9)  Solii  dia- 
metrum efle  ad  diametrum  terra,  uc  100.  ad  1.  adeoque  globum 
Solis  ad  globum  terra , ut  1000.000  ad  1.  Appendix  hujus  libri 
compleftitur  tum  InflruRioncm  , quz  data  luit  iter  facientibus 
ad  legitime  peragendas  obfervationes,  tum  ipfas  quoque  obfer- 
vationes habitas  a Dn.  Parin,  det  Hayes  & de  Clot  in  Africa  & A- 
merica,  nimirum  in  Infula  Goree  prope  promontorium  viride, 
ubi  longit.  penduli  inventa  fuit  3.  ped.  67  lin.  breviorque  adhuc  il- 
la, quz  in  infula  Cayenna . obtinet  v in  Martinique  & Guada- 
loupe  , ubi  longitudo  penduli  reperta  3.  ped.  lin.  ut  adeo  inter 
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tropicos  longitudo  penduli  admodum  fit  diverfa  in  diverfis  16- 
m!'  jxn.  «j*  > !n  E“roP*  'nter  parallelos  43»  & ,6o  nul)a  fe#. 

libilis  differentia  obfervan  potuerit.  Obfervationes  autem  pr*- 
difta:  inter  fe  comparat*  prasluxerunt  Academi*  Regi*  in  no- 
va Charta  Geographica  defcribenda  , in  qua  differenti*  longi- 
tudinum longe  lunc  breviores,  quam  in  chartis  vulgaribus  no- 
tantur. Sextus  hoc  volumine  comprehenfus  liber  eft  DetcBi o lu- 
minis cale/iit  quod  in  Zodiaco  apparet , au8orc  Da.  Cajfin, , qui  im- 
primi . coeptus  jam  Ann.  1685.  continet  tum  Commentarium 
quafi  in  recenfionem  hujus  phznomeni  , qu*  extat  in  Diario 
1,  eruditorum  Parifienfi,  & in  Afl.  Erud.  Lipf.  An.  i<583.  p.  159. 

8'  ”•  Tum  etiam  oblcrvationes  ufque  ad  Ann.  1693.  partim  a Calli- 
no  partim  ab  aliis  faflas  . In  quibus  id  quoque  lingulare  oc- 
currit, quod  Ann.  t<S86.  d.  28.  Auguft.  4.  h.  15'.  cum  infpiceret 
Cafiimis  Venerem  tubo  34.  ped.  lumen  quoddam  informe  ipfi 
adparuit  Veneris  pbafin  gmularu , cujus  rotunditas  imminuta  erat 
cx  parte  occidentis,  diftansque  a Venere  | ejus  diametri.  Dia- 
meter phznomeni  «qualis  erat  ferme  -f  diametri  Veneris  , il, 
ludque  obverfabatur  oculis  Calfini  fpatio  quadrantis  hor*,’fed 
cum  ad  omiffam  obfervationcm  poflf  4.  aut  5.  minuta  rediret 
non  comparebat  amplius,  quia  multa  jam  lux  erat.  Simile  phz' 
nomenon  quoque  vidit  d.  25.  Jan.  td9 1.  mane  ab  hor.  6.  52'. 
ufque  ad  hor.  7.  2'  cum  ob  claritatem  crepufculi  evanuit.  Vene- 
ris quoque  referebat  formam , & quartam  Veneris  diametri  par* 
tem  *quans  , a cornu  auftrali  Veneris  verfus  occidentem  dia- 
metro Veneris  erat  remotum  . Unde  fufpicio  orta  fuit  CalE- 
no  ( Satellitem  fortaffis  effe  Veneris  , cx  materia  conflantem  non 
admodum  idonea  ad  lumen  Solare  reficiendum,  necquidquam  ta- 
men eum  aliis  temporibus  inquifivit.  Illud  quoque  non  omitten- 
dum , Lumen  de  quo  agitur  , Ann.  1688.  apparuiffe  folito  debi- 
lius, veroque  effe  fimile,  fore  ut  aliquando  evanefeas,  ac  demio 
poft  aliquod  intervallum  fiat  confpicuure  , quemadmodum  antea 
quoque  vifum  fuit,  ut  manifefte  conflat  ex  Domini  Childrey  hi- 
ftoria  naturali  Angli*  feripta  circa  An.  «659. 

Septimo  loco  occurrunt  regul*  Aftronomi*  Indic*,  ad  luppu- 
tandos  motus  Solis  8c  Luo*  , explicat*  & examinat*  a Dn.  Caf- 
fim,  de  quibus  cum  jam  alibi  diclum  a nobis  fuerit  in  Aiis  Eru- 
ditorum, nihil  in  prxfenti  addimus. 

Agmen  claudunt  bypotbefes  & tabui*  Satellitum  Jovis  reformat* 
fecundum  novas  obfervationes  a Dn.  Cajfini . Ediderat  enim  ille 
jam  A.  i<5<58.  tabulas  Comitum  Jovialium,  poftquam  Marii  & 
Hodiernas  calculos  manifefte  a coelo  diffentire  deprehenderat, 
icd  ncc  dum  lacu  inftru&us  ab  obfervationibus , quoc  requirun- 
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tur  ad  accurate  determinandos  litus  orbium , loca  nodorum , Ia-  A&Erud. 
titudincsque  veras  & apparentes,  in  quibus  definiendis  celeberri-  An- 
mi  Aflronomi,  Marius,  Galilxus,  Gartendus , Hodierna,  Ric-  1*“' 
ciolus,  Hevelius  non  fuere  fatis  felices . Poflquam  vero  per  40. 
annos  obferyationcs  ipfe  inftituit  horum  fiderum  , fub  incudem 
omnia  revocavit,  atque  novam  theoriam  Satellitum  Jovialium  D 
conftruxit.  Verbi  gratia:  Orbitas  Satellitum  in  eodem  circiter  *** 
efTe  plano,  quod  inclinatum  ad  orbitam  Jovis  z°.  55'.;  Nodos  fa- 
tcllitum  in  orbita  Jovis  cflfe  in  14°.  Aquarii  & Leonis,  neque 
ullo  praeditos  motu,  ex  Sole  autem  vifos  apparenter  12.  annis 
revolvi  in  orbita  Jovis,  rcprzfcntata  Soli  in  orbibus  Satellitum 


inflar  lineae  reflse  per  centrum  Jovis  tranfeuntis;  ex  terra  quo- 
que Ipeflatos  12.  annis  apparentem  conficere  periodum  in  cllipfi 
variabili,  quae  repraefentat  terra?  orbitam  Jovis  in  orbibus  Satelli- 


tum : Digrejflonem  maximam  primi  Satellitis  efTe  5}  Semidiam . 
Jovialium;  fecundi  9.  Semid.  tertii  14-*  Scmid. ; quarti  2j-f  Se- 
mid.  Medium  motum  horarium  Satellitis , 

H.  8°.  zV.  43' 

J II.  4.  13.  16 
) III.  2.  J.  48 
|_IV.o.  53.  5 6. 

Fatetur  tamen  fummus  ille  Vir,  pro  ea  qua  eft  ingenuitate,  non 
ia  omnibus  fe  fibi  fatisfecirte , & luperefle  adhuc  inaequalitates  fi- 
bi  animadverfas , quas  poft  tot  annorum  vigilias  non  potuerit 
certis  conflringere  legibus.  In  tabulis  conflruendis  id  egit,  ut 
fatellitis  primi  eclipfes  praecipue  magna  facilitate  portent  fuppu- 
tari;  reliquis  aliam  formam  accommodavit,  quae  praeGdio  alia- 
rum tabularum  Artronomicarum  magis  indiget,  monens  hac  in 
te.Danicas,  Pbilolaicas  & Ricciolanas,  Rudolphinis& Landsber- 
gianis,  ad  hoc  & fequens  fcculum,  erte  praeferendas. 

ILLUSTRIS  MARCHIONIS  HOSPITALII 

Solutio  Problematis  Phyfico-Mathematici 

ab  erudito  quodam  Geometra  propofiti . 

PRobl.  Sit  pons  fubliciut  AB  ( vid.  fig.  r.  2.  3.)  convertibilis  cir-  Tab.  I. 

ca  axem  A , Jitque  trochlea  C circumduBus  funis  BCM,  cujus  Pag.  54. 
una  extremitas  fuflinct  pontem , altera  pondus  vel  facoma  M.  Qita- 
ritur  qualis  debeat  ejfe  curva  CMN  aut  LMN ,fic  ut  ubicunque  exi- 
flens  pondus  M in  curva,  femper  aquilibrium  faciat  cum  ponte  AB . 

Sol. 
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Sol.  Supponendo  gravitatem  pontis  AB  quam  confidero  colle- 
gam in  punftoB,  exprimi  per  verticatcm  AC,  tres  habentur 
differentes  cafus : primus  cum  linea  exprimens  pondus  M acui- 
tur longitudini  funis  BCM,  fecundus  cum  fuperat,  tertius  cum 
fuperatur . 

ConflruBio  generalis  pro  omni  eaju. 


A quolibet  punflo  D peripherix  QDN  deferiptz  centro  C & 
radio  CQ_arquali  funi  BCM,  ducantur  finus  DG  & radius  CD, 
Et  pofitis,  longitudine  funis  BCM  vel  radio  CQ_=«;  linea  ex* 
primente  pondus  M — b;  ablciffa  CG  = ^ i fumatur  CM  = 
2 b y 4 , 

10 : dico  pun&um  M fore  in  curva  quat  fita . Hinc  ma- 

nifeffum  eft,  conftruflionem  primi  cafus  ubi  a = b , evadere  val- 
de fimplicem  i etenim  CM  tantum  fumenda  eft  dupla  ipfius  GQ_. 
Sequuntur  nunc  quaedam  harum  curvarum  determinaciones. 
a a 

1.  Accepta  , tanget  dufta  perpendicularis  ad  AC  cur- 

2 0 


vam  CMN  aut  LMN  in  punftoN,  in  quo  peripheriam  fecat, 
& quod  eft  horizonti  proximum,  fic  ut  fola  portio  CMN,  aut 
LMN,  ferviat  pro  effeflu  qui  proponitur. 

a.  Dufla  horizontali  AH  xquali  longitudini  pontis,  & polita 
hypotenufa  CH  = c,  fi  accidit  in  duobus  primis  cafibus,  ut  a fic 
c c,  tota  portio  CMN  utilis  erit:  fin  autem  a excedit  e,  pars 

tantum MN  fatisfaciet,  quae  determinatur  fumcndoCG  = 

3.  Curva  in  utroque  priorum  cafuum  tranfic  per  centrum  C, 
hoc  cum  diferimine,  quod  illa  in  primo  cafu  pro  tangente  ha- 
beat verticalem  AC,  in  altero  autem  ab  eadem  oblique  fecetur. 


• • • fl  (f 

faciens  angulum  qui  determinatur  fumta  — . Curva  tertii 

b. 


cafus  non  tranfic  per  centrum,  fed  occurrit  verticali  AC  ad  an- 
gulum re&um  infra  centrum  in  pundo  L,  ita  ut  CL  = a« — a b.. 

4.  Curva  cujusvis  cafus  in  le  ipfam  redit  cum  hac  differentia, 
quod  in  primo  & tertio  fecec  normaliter  verticalem  A C produ- 
ctam fupra  C in  unico  tantum  pun&o  diftantc  a centro  Zd-)-a4, 
in  fecundo  autem  cafu  eandem  adhuc  iecet  in  alio  punfto , quod 
a centro  diftat  la—ib : id  eft  quod  hs  curvae  habeant  formas 
quae  repraefcntantur/>£.  4.  j.  6. 

j.  Ut  habeantur  pun£ta  maximae  latitudinis  harum  curvarum, 


• * , n aa-\~aiJaa-\-%bb 

iccipicoda  eft  r • Unde 
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liquet  quod  in  pri- 
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mo  & tertio  cafu  nonnifi  falfa  radix  fervire  poffit,  quoniam  ve-  Aft.Erud. 
ra  squalis  aut  major  e(l  radio:  loco  quod  in  lecundo  utraque  ut- 
pote  minor  radio  utilis  eflTe  poteft;  Et  reapfc  fig.  5.  fatis  oftendit  c r' 
duas  tunc  maximas  latitudines  e(Te  determinandas. 

6.  Curva  tertii  cafus  LMN  gaudet  pun&o  flexus  contrarii  in- 

■ • • f aa-\»zbb 

ter  pun£la  L&N,  quod  reperietur  accipiendo  — — — , ra- 

laa  ——  ^ab  -^-ibb 

dius  circuli  ofculatori*  in  vertice  L = ■ ; fumen- 

zb — a 

a -f  c 

da  autem  eft  b = , adeo  ut  pondus  M hoc  cafu  fit  determi- 

natum, licet  in  reliquis  duobus  omnino  fit  arbitrarium. 

7.  Spatium  integrae  curva;  inclufum  zquatur  quatuor  fuis  cir- 
culis generatoribus  plus  duobus  circulis  radio  b deferiptis  , ita 

ut  in  primo  cafu  ubi  a =s  b hoc  fpaiium  contineat  fexies  circu-  Pag.  jf. 
Ium  fuum  generatorem . 

8.  In  primo  cafu  curva  integra  elf  squalis  fexdecuplo  radio 
circuli  generatoris,  & generatim  quaelibet  portio  CM  zquatur 
quatuor  diametris  RQ_,  minus  quatuor  fubtenfis  DR. 


Czterum  hoc  problema  fuam  applicationem  & ufum  obtinere 
poteft  in  archite&ura  militari.  Mini  propofitnm  fuit  a Geometra 
quodam  in  analyfi  Cartcfiana  exercitatilTimo , qui  affeveravit  fe 


quidem  reperifle  tandem  viam  perveniendi  ad  Solutionem , fed 
opus  habere  ut  27.  analogias  differentes  inftitueret , priusquam 
detegeret  naturam  curvz,  adeoque  cum  ob  nimiam  prolixitatem 
valde  operoli  calculi  folutionem  imperfeftam  reliquiffet,  conten- 
tum fuiffe  determinatione  approximante  pun&orum  in  curva, 

* 1 1 t ♦ r m ' * 1 1 ‘ t n r\‘ 


id  quod  ad  praxin  fufficere  credebat,  lntcrim  ex  conftru£lione 
przccdcnte  latis  colligere  eft , curvam  hanc  deferiptu  non  minus 
facilem  efle  quam  quamlibet  fettionum  conicarum.  Methodum 


qua  ufus  fum , quzque  eadem  eft  cum  Leibnitiana , nunc  appo- 
nam , ut  inde  patefeat  quantum  erudito  ejus  AuRtri  debeatur  pro 
publicatione  inventi  adeo  utilis , cujus  beneficio  fores  ex  mathefi 
m phyficam  tam  feliciter  effregit . . 

Ante  omnia  auferri  debet,  quod  mechanicum  eft  in  quzftio- 
ne , ut  pure  Geometrica  reddatur,  quod  ita  facio:  Conlidero 
gravitatem  pontis  AB  tanquam  pondus  affixum  in  B & mobile 
juxta  quadrantem  periphenz centrum  habentis  in  A,  & radium 
lineam  AB.  Suppoiito  autem  gravitatem  hujus  ponderis  expri- 
mi per  verticalem  AC,  ex  Staticz  regulis  certum  eft,  lineam 
BC  exprimere  pondus  quod  requireretur  ad  fuftinendum  pontem 
in  hoc  ftatu:  fi  itaque  curva  CMN  auc  LMN  habeat  proprieta- 
Tom.  III.  N tem 
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tem  requifitam , & fi  pondus  quod  cum  ponte  aequilibratur  fit 
in  M,  oportet  ut  dufla  MK  perpendiculari  ad  curvam  in  pun- 
flo  M , !k  fa£lo  ut  CK  ad  CM,  ita  pondus  M , quod  exprimo 
per  reflam  b,  ad  quartam  quandam  proportionalem,  haec  quar- 
ta linea  fit  zqualis  ipfi  BC . Quocirca  deferipto  circulo  centro 
C&  radio  CQ.zouali  longitudini  funis BCM,  fecante  CM  in  D , 
& dufla  DE  parallela  AC  8t  aequali  b,  refla  EM  debet  normali- 
ter infidere  curvae  CMN  in  pun&o  M:  aut,  quod  eodem  reci- 
dit, perpendicularis  KM  pro  au  fla  fecabit  parallelam  DE  in  pun- 
fto  E,  tali  ut  intercepta  DE  fit  femper  aequalis  eidem  lineae  b ; 
nam  ob  fimilia  triangula  CMK,  DME,  erit  CK,  CM:  DE, 
DM ; & ob  radium  CD  aequalem  BCM , quarta  hzc  propor- 
tionalis DM,  quae  exprimit  potentiam,  qua  pondus  M trabic 
pontem  AB,  erit  aequalis  linea  BC  , quae  exprimit  potentiam 
qua  pons  AB  refidit  ponderi  M:  adeo  ut  in  hoc  rerum  datu 
femper  aequilibrium  fiat  inter  pontem  AB  & pandus  M.  Hoc 
igitur  unicum  in  quxdione  cd,  ut  inveniatur  curva,  cujus  per- 
pendiculares diflam  habeant  proprietatem.  La  hunc  finem. 

Dufla  PMF  normali  ad  AC,  & pofitis  indeterminatis  CPm* 
PM  = y , & cognitis  CQ. vel  BCM  = s,  DE  =:  b , habebitur  ob 
triangulum  reflangulum  CPM  , CM  = y/  xx-fyy , & ob  fim. 

triangul.  CMP,  CDG ; DG  vd  PF  = & CC  =z 

v xx  'b/S 


— , ergo  PF  — PM  vel  MF  as 


* y 


V **+J9 
CP  — CG  velFE=£-f  ? 


— / & DE  + 


y/  xx+yy 
, verum  ob  fim.  triangu- 


la MPK,  MFE,  MF  (■ 


y/  xx+yy 

./IFECJ+a 


y xx — m 

w MP.  PK  ::  dx.  dy  fiquidera  refla  KE  debeat  fecare  perpendicu- 


y/xx^ryy 


) 


lariter  curvam  in  punflo  M 
•ydy 


Ideoque  bdx  -f-  nin  — 


axix 


^ xx  + // 

— fdy,  quae  «quatio  fi  integretur  dabit  hanc  alte- 


y/  **T}9 

ram  a y/ xx+yy  =:bx  + I **  -f  f yy  vel  bx  + | **  + \yy  tfT/, 
quae  ed  propria  zquatio  pro  natura  curvat  quaefitae,  ex  qua  nem- 
pe condruflio  & determinationes  praecedentes  funt  deduflz . 
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’ JOH.  BERNOULLI 

Ammadiscrfio  in  pretceientem  folutionem  Illujiris 

D.  March ionis  Hosfitaui. 

Dcmonftratio  identitatis  curva:  aquilibrationis  cum  cycloi- 
de  defcripta  ex  circumvolutione  rotz  fuper  rota  aequali. 
Conii ruciio  generalis  ejusdem  curvae  inventa  per  com- 
munem Geometriam. 

Solutio  problematis  fraterni  anno  1 69 4.  tnenf.  O&obr.  propojiti  &c. 

PRzflantiam  alicujus  problematis  non  tam  zftimandaffl  efTe 
a difficultate,  quam  ab  utilitate,  fatis  oftendit  prarfens; 
cujus  fuccin&am  pariter  & ingeniofam  nobis  tradit  folutionem 
llluftris  HofpitaUtu  ; Et  quod  praflicum  fuum  ufum  non  folurn 
in  archite&ura  militari , ut  ipte  folutionis  Author  animadver- 
tit , fcd  etiam  in  civili  cumque  ampliffimum  habere  poteft . 
Quanta  e.  gr.  molellia  nonnunquam  fuperanda  cft  in  aperien- 
dis valvis  cavarum,  in  attollendis  alis  officinarum,  inque  de- 
ducendis omnivarii  generis  portis.  Quancacunque  autem  illa  (it, 
ita  tamen  temperari  poteft  per  facomata  contraponderantia  & 
laminas  adaptatas,  eam  quam  Illujiris  Author  iplis  aiTignat  ha*, 
bentes  curvaturam,  ut  vel  ab  infante  hujusmodi  machinx  fine 
periculo  poffint  regi . Quot  alii  quotidiani  ufus  exinde  emer- 
gant, quilibet  fecum  reputet. 

Cum  autem  in  refolucione  problematum  id  prxeipue  inten- 
damus , ut  peraftis  quz  ad  theoriam  fpe&ant,  via  inveniatur 
facilis,  qux  nos  ad  conftruftionern  fimpliciffimam  deducat : eum 
confiruendi  modum  in  praxi  commodiflimum  cenfeo  , qui  pe* 
ragicur  vel  per  fluxionem  pun£H  , vel  per  traflionem  Leibni- 
tianam : deferiptio  quippe  per  inventionem  pun&orutn  in  cur- 
va non  tam  praftica  quam  theoretica  dicenda  eflj  Ex  hac  ta- 
men tanquam  ex  regula  conditiones  motus  continui  eliciuntur. 
Sic  ex  xquatione  algebraica  quam  Dn.  Marcbit  pro  determina- 
tione fuz  curvz,  quam  aquilibrationis  appellare  liceat,  exhibuit, 
reperio  ipfam  hanc  curvam,  quod  fane  notatu  dignum  eft,  ef- 
fe  ex  cycloidalium  genere  ; & proinde  motu  perquam  fimplici 
& ad  praxin  aptifnmo  deferibi  poffe. 

Rotetur  enim  ( vid.  fig.  7.)  circulus  SOT  fuper  circulo  zquali 
RVT,  fuque  initium  rotationis  V,  & pun£lum  deferibens  M 
fumeum  vel  in  ipfa  peripheria  TO,  vel  extra  vel  intra  ean» 
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dem ; dico  cydoidem  CMN  hoc  modo  defcriptam  foce  curvam 
zquilibrationis,  quod  fic  demonftratur:  connexis  centris  R,S, 
producatur  SM  , donec  concurrat  cum  produda  RV  , in  X, 
turmaque  RC  zquali  PM  , delcribatur  circulus  CQD  radio  CQ_, 
zquali  radio  genitoris,  ex  centro  C per  punitum  M ducatur 
radius  CMD,  & ex  D agatur  perpendicularis  DG . Quoniam 
nunc  ex  natura  cydoidis  arcus  TV  eft  aequalis  arcui  TO,  erit 
angulus  XRS  = angulo  XSR,  ergo  XR  ss  XS  , proindeque  du- 
fta  perpendicularis  XT  tranfibit  per  punitum  contadus  T , & 
ob  RC  = SM  erit  CM  parallela  RS,  idcoque  ang.  GCD  = ang. 
XRT,  hinc  triangula  CGD,  RTX  , itemque  triangula  XRS, 
XCM  funt  fimilia.  Efto  nunc  RT  vel  ST  vel  CD  = a,  SM  vel 

RC  = *,  CG  = r,  erit CG  (O  CD  C") ::  RT(«).RX  = — , 

aa  K 

ergo  RX  — RC  id  eft  XC  = — — b,  & quoniam  XR.  RS  :: 
. ^ 2bz 

XC.  CM,  invenietur  CM  = aa— — ; quz  cum  Gt  eadem  quan- 

tt 

titas  quam  Da.  Hofpitalius  invenit,  fequitur  Sc  ipfam  cycloida- 
lem  CMN  ede  curvam  zquilibrationis  Hofpitalianam : ubi  oppi- 
do patet,  quod  fi  punitum  deferibens  M fumatur  in  periphe- 
ria  circuli  genitoris  TO,  fatisfaciet  cydois  primo;  fi  extra  peri- 
pheriam,  fecundo;  fi  intra  eandem,  tertio  calui:  hinc  praecipuae 
proprietates  in  przccdcnti  folutione  rccenfitz,  quz  alias  absque 
prolixiori  calculo  non  inveniuntur,  ex  fola  generatione  cycloi- 
dis  fponte  fluunt. 

Placet  nunc  adneltere  folutionem  ejusdem  problematis  , fcd 
generaliter  propofiti,  nempe  fic:  Data  in  plano  -verticali  curva 
quavis  AB  ( vid. . fig.  8.  ) quatitur  in  eodem  plano  altera  curva  LMt 
ita  ut  duo  pondera  data  B , M communi  funiculo  BCM , trochleam 
pofittone  datam  C ambienti , alligata  & curvis  ubicunque  tmpofita , 
femper  Jibt  mutuo  xquihbrcntur ; vel  quod  tant undem  efl , minima 
vi  moveri  pojftnt. 

Difficilius  primo  intuitu  videtur  hoc  problema  quam  quod  per 
communem  Geometriam  lolvi  poiTit,  partim  cx  eo  quod  in  fpe- 
cialiflimo  cafu , cum  fc.  curva  data  AB  cfl  peripheria  circuli, 
folutio  Hofpitahana  involvit  tangentium  determinationem,  par- 
lim  etiam  quod  celebris  ille,  quisquis  fit,  AnaJyJla  Carte/ianus 
poft  17.  infhtutas  analogias  labore  calculandi  omnino  feffus  ab 
ulteriori  difquifiiione  abftinuit.  Vcrumenimvero  li  rite  trade- 
tur, tanta  cum  fimplicitate  expeditur,  ut  fatis  mirari  nequeam. 
Geometram  iftum  per  vigefimam  fentimam  analogiam  nondum  e» 
pervenifle,  quo  tamen  & quidem  longe  ulterius  per  unicam  fo- 
la m 
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Jam  pervenitur , ' ceu  ex  jam  dicendis  patebit . Pro  principio  affu-  A'fbErtt<*. 

i illud  axioma  (laticum  : I»  omm  motu  gravium  An.jipp 
commune  centrum  gravitatis  neque 
defcendit , feti  perpetuo  manet  tn  eadem  altitudine 
hoc  ad  prxlens  negotium  applicetur,  curva  quxfita  debet  habere 

n rictarem  talem,  ut  duo  pondera  M,  B habeant  in  quovis  fi- 
tmper  eundem  horizontalem  axem  aequilibrii  . Per  dtt&am 
■itaque  verticalem  CQ_  agatur  utcunque  horizontalis  KIE(qua 
conflantem  axem  aequilibrii  denotet  ) fiarque  ut  pondus  datum  M 
ad  pondus  datum  B,  ita  didantia  brevilfima  1H  (quas  data  ell 
ob  curvam  datam  AB  ) ad  quartam  1P,  qux  ad  partem  contra- 
riam futuenda  ell , & ducenda  parallela  PM  , qua;  fecabic  arcu- 
lum  centro  C & radio  CM  ( differentia  funiculi  totius  & partis 
datx  CB  ) deferiptum  in  punflo  M , quod  erit  ad  curvam  opta- 
tam LM.  Hoc  enim  modo  (it,  ut  cencrum  gravitatis  commune 
ponderum  B,  M femper  exidar  in  linea  horizontali  K1E,  quae 
cum  fit  ad  arbitrium  dufla , ita  duci  poted,  ut  curva  optata  traa- 
feat  per  quodlibet  punflum  datum  . 

Ad  uberiorem  confirmationem  fumatur  pro  curva  data  AB, 
circuli  peripheria,  quzracurque  ex  generali  nodra  folutione  aequa- 
tio analytica  pro  curva  LM;  qux  reperietur  quam  apprime  con- 
fpirare  illi  quam  lUufiris  Marcbio  exhibuit,  quas  tamen  viis  Sc 
principiis  diverfiflimis  inventa  funt,  adeo  ut  vel  maxime  exinde 
conlpicere  liceat , Naturam  ceu  immutabilium  Tuarum  legum  per- 
petuo memorem,  fibi  nunquam  non  condare. 

Quod  fi  principium  fupra  allatum  ad  alia  hujusmodi  problema- 
ta applicare  lubear  , videbitur  fcecundiffimum  illud  ede;  ut  ft 
e.  gr.  funiculus  non  unam  folam  fcd  plures  alias  trochleas  ambic 
(quod  in  praxi  ita  fieri  nonnunquam  neceflitas  urget,  quando 
nempe  ob  certas  circumdantias  loci  vel  alia  impedimenta , cur- 
va xquilibrationis  ponti  fublicio  non  immediate  adaptanda , ubi 
obdaculo  foret , fed  ab  eodem  longius  removenda  & in  locum  ■ • / 
commodiorem  quemcunque  libuerit  transferenda  ed),  vel  fi  plu- 
res dantur  curvx,  in  quibus  plura  pondera  data  uni  vel  pluribus 
funiculis  in  diverfis  dinantiis  alligata,  per  unum  vel  plura  faco- 
tnata  ftnt  xquilibranda ; vel  fi  loco  trochlearum  funt  vefles  in 
quorum  extremitatibus  funiculi  cum  ponderibus,  curvis  datis  in- 
cumbentibus adneduntur:  vel  qualiscunque  demum  machinatio 
& quantacunque  compofita  ab  Architefto  excogitetur  , curvx  pag. 
xquilibrationis  femper  pari  facilitate  & quafi  ludendo  condruun- 
tur,  cum  alias  in  prolixitatem  calculi  inluperabilem  incideremus, 
fi  ad  imitationem  folutionis  prxcedentis , auferendo  quod  mechani- 
cum ed,  halcc  quxdioncs  in  pure  geometricas  mutare  vellemus. 

..  Hic 
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Hic  itaque  penitioris  Geometriae  peritiffimum  Leibnitium  co» 
fultum  velim , an  non  certae  regulae  inveniri  poilint  pro  illis  pro- 
blematis , quae  in  ab(lra£lo  propoCta  communem  Geometriam 
quidem  refpuunt,  in  concreto  autem  eandem  admittunt,  ita  ut 
non  opus  fit  recurrere  ad  difierentialium  integraliumquc  calcu- 
lum , cujus  evidens  exemplum  habemus  in  curvis  noflris  teqmli- 
bretioais : quod  quodammodo  confirmare  poteft,  quod  Frater  in 
nupero  Ahiorum  OQob.  aflerit,  problema  nimirum  implicans  cur- 
vam quae  necelTario  fit  algebraica , etiam  necellario  refolvi  poffe 
per  vulgares  algebrz  regulas;  cui  generaliter  di£lo  ego  non  af- 
lentior:  fi  enim  verbi  gratia  alicujus  figurae  quadratura,  vel  ex 
tangentium  fubtangentiumve  conditione  aliqua  curva  (quam  licet 
necelTario  algebraicam  cflTc  aliunde  conflaret ) determinanda  eflet, 
id  aliam  per  methodum  quam  difierentialium  huicve  analogam 
effici  polle  vix  putem.  Equidem  acutiffimus  Craigius  in  novi  fui 
traflatus  de  quadraturis  anno  1 69$.  impreffi  prima  parte  propo- 
nit methodum  pro  dimetiendis  figuris  algebrakis,  quarum  qua- 
dratrices  funt  algebraicz,  quz  methodus  beneficio  aequationum 
quas  eminatur  e attinentes  appellat , per  communem  Geometriam , 
nempe  per  comparationem  terminorum  more  Cartejiano  inftitu- 
tam  peragitur:  tantum  autem  abefl  ut  illa  fit  generalis,  ut  infi- 
nita dentur  exempla,  ad  quz  fe  non  extendit;  ratio  cft  quia  ta- 
cite fupponit  , quamlibet  quantitatem  dificrentialem  afTc&am 
quantitate  quadam  irrationali  habere  (fi  quod  habeat)  pro  inte- 
grati vel  fummatorio  quantitatem  aliam  quz  nccefiario  afie&a  fit 
eadem  quantitate  irrationali;  ex  quo  ingcniofus  Asttbor  in  fubfe- 
qucntibus  figurarum  quadrabilitatis  conditiones  deducere  vulta 
In  eundem  adeo  impingit  errorem,  quem  in  alio  redarguit,  quod 
( ut  propriis  verbis  utar ) ex  Jua  methode  figurem  aliquem , qua- 
draturam indefinitam  recufare  cenclufit  , pnufquam  demenflraffer 
methodum  fuam  ad  omnes  figuras  indefinite  quadrabitis  extendere. 

Subtilem  etiam  fed  pariter  non  generalem  modum  in  pejleriort 
parte  fui  tradatus  tradtc  invefligandi  quadratrices  tranfcendentes, 
vel  quod  eodem  recidit  , reducendi  quadracuras  fpatiorum  ad  ex- 
tentiones curvarum:  fed  quam  ingens fupputandi  labor  requiratur 
etiam  pro  leviffimis  exemplis  , qualia  funt  circuli  81  hyperbolz  , 
cx  ipfo  Autberis  calculo  , quem  tamen  non  integrum  appofuit 
videre  licet  ; adeo  ut  haec  methodus  in  fpeculatione  quidem  per- 
cximia  led  ad  praxin  parum  fit  idonea:  00  hanc  rationem  opinor 
Autborem  poli  addu£lum  quartum  exemplum  quadrandzfigurz  cu- 
jus natura  ^ a*  fubflitifte,  quia  haud  dubie  jam  przvide- 

rat,  quod  in  exemplis  paulo  difficilioribus  calculus  foret  immen- 
£z  prolixitatis  , cui  ahlolvcndo  non  una  vel  altera  cantum  hora> 
lufuccrcc.  Com- 
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Commodiorem  ego  puto  viam  , qua  ufus  fum  in  condruflione  Adl.Erud. 
curvar  paraccntric* , per  excenfionem  curvae  algebraic*,  qua  via  con-  v«n"irt^5" 
fiftit  in  divifione  quadrati  differentiatis  propofitx  in  duo  alia  qua- 
drata  quorum  latera  fine  integrabilia  i fic  abfque  omni  calculo  fta- 

tim  apparet,  quadraturam  di£bae  figura:  \Z>44-"4 > haberi  per 

extenfionem  curvx  parabotz  cubicalis  primz;  quadratum  enim  e- 
Iementi  vel  differentiatis  hujus  figurae  y*dy*  +a*  dy*  dividitur  in 
hac  duo  quadrata  y*  dy*  Sca*  dy' , quorum  latera  yydy  Sc  aady  funt 
integrabilia ; conftrufta  ergo  curva  cujus  coordinatz  fint  ut  inte- 
grabilia horum  laterum  , nempe  ut  * yi  k aay  ( qu*  utique  cft 
parabola  cubicalis  prima  ) & multiplicata  per  conflantem  dime- 
tietur figuram  propoficam^  — v / y*  4-  a*. 

Scio  quidem  celeberrimum  Da.  L*ti*itium  in  fua  folutiont  Jfo- 
chronae  paracentric*  (AB.  m.  Aug.  i<S?4.  pag.  54. ) eandem  hanc 
quadraturam  reducere  ad  extenfionem  curvas  hyperbolic*  , cum 
■ta  loquitur : fane  fi  quadranda  offot  figura  ordinatarum  y/ a*  4*  *♦ 
per  extenfionem  curva  hyperbolica  res  praftaretur  . Verum  Vir  Cr 
ieb.  demondrationem  hujus  publicare  haud  gravabicur:  odendere- 
tur  enim  curvas  parabolae  cubicalis  primae,  & hyperbolae  ab  invi- 
cem dependere , & unam  alteram  menfurare , id  quod  nobile  pror- 
fus  & omnino  novum  efTet  inventum  in  Geometria. 

Quantum  ad  ipfara  paracentric*  folutionem  Leibnitianam , mul- 
tum gaudeo  quod  tam  apte  cum  mea  conveniat . Video  exinde  ce- 
lebernmum  ejus  Aytborem  uno  tempore  fimiles  fere  meis  hac  fuper  p3, 
re  habuifle  cogitationes  . Infinitas  efle  paracentricas  refpeflu  u- 
nius  punfti  vel  centri  pod  defcenfum  ex  data  altitudine  , nemi- 
nem vel  tantillum  in  calculo  differentialium  vcrfacum  latere  po- 
teft,  fi  modo  confideret  (qgod  in  ABis  jam  paffim  innui)  quam- 
libet quantitatem  differentiaiem  infinita  habere  integralia  , fcd 
non  reciproce  : quod  tamen  unie*  mentionem  fecerim  , id  ideo 
fa&ura  , quia  haec  omnium  fimplicifltma  ed  , quam  in  praxi  pr* 

«atteris  adhiberi  praedat.  Siquidem  omnes  ifochronarum  paracen- 
tricarum  fpeeies  lub  una  generali  Jblutione  comprehenduntur , fa- 
cile ex  conddruflione  mea  demondrarepoffem , nullas  dari  fub  for- 
ma fpiralium , quos  Nob.  Da,  Hageniat  {AB.  Monf.Scptemb.  1694.') 
determinandas  propofuit  . Coronidis  loco  adjiciam  folutionem 
problematis  a Fratrt  propofiti  in  nupero  AB  orum  OBebri . Quin 
curvat  H,  1 (vid.  fig.  ib. ) dat*  funt,  erunt  earum  curvedines  dat*  i 
funto  ergo  radius  circuli  ofculantis  in  Hsr,  radius  circuli  olhu- 
lantisinlm/,  HKsm,  IKs»,  GH=p,  GI  = f,  HI  ff — p ) 
st.  Abfcindatur  ex  HG  fi  opus  produfta,  quadam  HL,  qu* 
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ile  zz  ' v — — , dico  duftam  lineam  LK  contingere  curvam 

rqn > . — /pm}  D . 

K eodem  punfto  K.  Quod  erae  faciendum. 

SOLUTIONES  SUPERIORIS  PROBLEMATIS , 

Auftore  Jacobo  Bernoullio. 

..  ‘ #t*.-  , 

Probi.  AR  vel  AC  elt  pons  arreflarius  vtrfatilis  circa  A.-BDH 
velCDP  funis  extremo  pomis  alligatus,  ambiens  trochleam  D,  P 
pondus  annexum  funi  oc  sequilibrium  ubique  cum  ponte  con- 
uituens  , ut  pons  minima  fuperaccedcnte  vi  attolli  demittique 
poflit. 

Quxrirur,  qua  curva  hoc  liceat  confequi? 
j.  Sol.  Duftxintelligantur  BK  , CR , CF  , AE , perpendi- 
culares iplts  AB,  AC,  AD,  & CD{  & vocentur  AB  vel  AC/», 
AD  b,  BDe,  DH fi  nec  non  applicata  quxfitae  curvae  QM^, 
& portio  funis  SQ_^  ; item  P pondus  p , & pondus  pontis  q: 
quo  facio  erit  per  prine.  Statica  vulgo  nota  , Potentia  fufti- 
nens  pontem  in  K.  Potent,  fuit,  in  R::AB  (AC).  CF:  & 
Pot.  in  R.  Pot.  obliq.  in  D ::  AE.  AC  ; quare  ex  xqual.  per- 
turb.  Pot.  in  K (■}?)  Pot.  in  D;:AE.  CF ::  (ob  triangula  G- 
milia  AED  & CFD)  AD  CD::4.r — xj.  unde  Potentia  fudi- 
cq  — qz 

nens  pontem  AC  in  D=  - — . Ex  altera  parte,  dum  grave  P 

conatur  defeendere  per  Elem.  curvae  PQ_,  velocitas  ejus  in  per- 
pendiculo elt  QN  fcu  dy  , & velocitas  potentis  fudinentis  grave 

p d y 

QO  feu  dxfi  ideoque,  dx_.  dy::p.  fuit,  grave  P.=  (pet 

d K 

hyp. ) Pot.  fuit,  pontem  AC  = — — hoc  elt,  *bpdy~cqdx_— 

qxdx.i  integrataque-srquatione,  ^bpy=.icqx_ — $%&• 

1.  Alitor , fine  differentialinm  calculo : ACq  + AD q *— ■ CDy  = 
XDAF,  id  elt,  aa^-bb — ce  + a c^—  ^=ad  in  AF,  id  elt  (ob 


cczsaa+bb)  AF  = 


icx—xX 


lb 


Ergo  pondus  pontis  q in  AF , fi  ve 


quantitas  afcenfus  perpendicularis  centri  gravit. ejus=  — — ■ ■■ 1 

Quantitas  vero  defccnfus  ifochroni  appofiti  gravis  P elt  py  i qua- 
1 cqx — q rr 

re  fy  ss — , feu  4 bpy  - 2 cqx~  q?Z. : ut  antea . 

Conjir. 
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Conjhr.  Fa&is  angulis  rcftis  AHI  St  HIL,  fic  ut  HI  zque-  Afl.Erud. 
•tur  ipli  BD  , IL  vero  Ct  longitudinis  arbitrarie  , modo  non  An.  169^. 
excedat  alterius  femiflem,  deferibatur  per  pun&a  L & H Pa-  M.  Mart. 

• rabola  LNH,  cujus  vertex  L & axis  IL.  In  hac  fumptum  fit 
quodvis  punflum  N,  per  quod  tranfeant  re£lz  NM,  NP,  pa- 
rallele ipfis  HA,  HI;  faftaque  HG  = HM,  centro  D radio 
DG  arcus  deferibatur  . GPO  fecans  NP  redam  in  P.  Eric 
pundum  hoc  in  optata  curva  HQ_.  Grave  P ei  imponendum 
ad  pontis  pondus  habet  rationem  compofitam  ex  ratione  DB 
«d  duplam  A D , & ejusdem  D B duplam  I L . Hinc  grave  P 
femper  excedere  debet  femiflem  ponderis  ipfius  pontis.  Dimir 
dio  vero  pocefl  minui  , fi  in  extremitate  pontis  C alia  inteb- 
ligatur  trochlea,  quam  funis  CD  amplcftatur. 

Varia  Opera  Mathematica  et  Physica  Pag  tj6 

Ab  Academicis  Regiis  Scientiarum  elaborata. 

Parifiis  ex  T/pegrapbix  Regia,  169$.  fol.  plag.  108. 

L 1 n c u a Gallica. 

MAximam  hujus  operis  partem  conftituunt  Dn.  F renide  , St 
Dn.  Reberval  Opera  pofthuma  , quorum  editioni  praefuit 
Dn.de  Ia  Hsre , adjutus  a Dn.Sedileau  & Dn.Potbenot.  Quandoqui- 
dem autem  opera  Dn.  Frenide  jun&im  edita  fola  fpiflum  volu- 
men complerent,  ex  omnibus  quzdam  felegit,  primoque  loco  po- 
fuit  TraHatum  de  Exdujionibns  , quoniam  methodus  illo  compre- 
henfa  peculiaris  fuit  Freniclio  , & folicite  ab  ipfo  celata  , quum  % 
ea  ufus  fuerit  ad  difficillima  problemata  Arithmetica  folvenda  . 

Summa  hujus  methodi  fequentibus  ab  ipfo  traditur  regulis,  quas  ipfas 
deinde  pluribus  exemplis  illuftrat.  ( 1 ) Si  id  quod  propontum  eft, 
generaliter  quidem  cognitum  fuerit  , non  vero  particulare  quod 
proponitur  inveniendum,  oportet  ope  plurium  particularium  co-  Pag.  irj. 
unitorum  invenire  aliquam  regulam  omnibus  convenientem  , & 
hujus  adminiculo  indagare  quzntum.  (a)  Si  id  quod  propofitum 
eft,  nec  in  genere  nec  in  fpecie  cognitum  fuerit,  proprietates  e- 
jus  per  id,  quod  cognitum  eft  , funt  inquirendz  . Et  hunc  in  fi- 
nem  conftruendi  & efficiendi  funt  numeri  fimiles  illi,  qui  quzri- 
tur,  omnibus  modis  poffibilibus,  ita  ut  nullus  omittatur  incipien- 
do a minimo  & continuando,  donec  numerus  fufficiens  eorum  ha- 
beatur , ex  quibus  comparatis  proprietates  elici  poflint.  (3)  Ne 
«mittatur  aliquis  ex  illis  numeris,  qui  conftruendi  funt,  ordo  a» 

Teni,  111,  O liquis 
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Act.Erud.  liquis  ftabiiiendus  cft , ne  io  hic  perquiGtiooe  aberrem  ut . Et  hic 
ordo  debet  efle  maxime  ftmplex  & minime  omnium  perplexut  , 
' ^ irL  talisque  ut  eo  mediante  pommus  continuare  numerorum  conftru- 
flionem  , quantum  lubet,  fine  ulla  confuGone  . Oportet  etiam  , 
ut  haec  diliquifitio  Gt  maxime  brevia  & facilis  , ad  eamque  obti- 
nendam duobus  uti  poflTumus  mediis  principalibus  . Brevia  enim 
erit  , fi  tam  paucos  confideremus  numeros  , quam  admittit  natu- 
ra quarftionis  ; facilis  vero  , G trtamur  numeris  omnium  poflibi- 
lium  minimis  . ( 4 ) Ad  prius  obtinendum  fervit  Exclufio  . Per 
hanc  nimirum  omittuntur  numeri  , quos  inutiles  cognovimus  , 
quique  nihil  ad  quxftionem  faciunt , quolque  adeo  podumus  omit- 
tere ; quales  funt  plerumque  multipli  , qui  tamen  duobus  praeci- 
pue in  cafibus  funt  confiderandi  , quando  fcilicet  nullam  adhuc 
feientes  proprietatem  numeri  quzGti,  omne  id  quierimus  quod  ei- 
dem competit  , Gve  primitivus  five  multiplus  fuerit  , ac  deinde 
quando  accidit , ut  non  repugnet  quod  auxritur  fa&um  ede , per- 
tim  per  primitivos  , partim  etiam  fimut  per  multiplos  . (5)  Ex- 
clufio  hzc  quoque  fit conGderando  charafleres  finales  numerorum. 
Accidit  enim  laepe  , ut  ex  his  intelligamus  , plurimos  numeros 
non  pofle  habere  qualitatem  requifitam.  («)  Podumus  etiam  con- 
fiderarc  qualitates  particulares  quasdam  rei  quzfitz  , ad  excluGo- 
nem  illam  faciendam.  (7)  Facifis  redditur  disquifitio  diminutione, 
ad  quam  pluribus  viis  pervenitur  . Nimirum  quaerendo  aut  eli- 
gendo aliquam  proprietatem,  quae  efficiat,  ut  id  quod  quzritur, 
poflit  per  minores  obtineri  numeros  quam  funt  illi , quos  inveni- 
mus per  aliam  proprietatem  . ( 8 ) Quandoque  poftquam  via  in- 
tenta eft  , qua  polfumus  invenire  numerum  quzGtum  , determi- 
aatumque  fuit  , quod  alius  quzrcndus  Gt  numerus  , ut  haberetur 
quzlicus,  fecundus  hic  invenietur  adhuc  per  tertium  , & bic  ter- 
jius  per  quartum  , id  quod  in  problematis  impoffibilibus  infervit 
quandoque  ad  eorum  impoflibiliiatem  (lemonftrandam.(p)Si qu»* 
Itio  plures numeros  inveniendos  proponat,  quzrenda  funt  media, 
ut  Gnguli  feorfim  condruantur  . Deinceps  confcrcndz  fune  pro- 
prietates Gngulorum  numerorum  inventorum,  notandumque  cd, 
utrum  unius  proprietates  Gmul  flare  podint  cum  proprietatibus 
alterius.  Si  enim  fe  invicem  dcflrucrent,  quzdio  foret  iropoflibi- 
lis  . ( 10  ) Si  in  difquilitionc  inventi  fuere  plures  tales  numeri  , 
quales  quitrcbaotur,  nocandz  funt  particulares  illorum  qualitates, 
quibus  ab  aliis  numeris  didinguuntur , quzque  communes  funt  o- 
rnnibus  ejusdem  fpeciei  numeris  , conGderando  num  omnis  qui 
hanc  babet  proprietatem,  habeat  quoque  alteram,  qux  qusrcba- 
cur  . Nonnunquam  etiam  ccrtz  exceptiones  inveniuntur  ad  quas 
refpiciendum  cft  , & conlideraodum  omne  id  quod  his  exceptio- 
nibus 
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sibus  comprehenditur  , annotando  earum  originem  & unde  pro- 
veniant . 

Sequitor  FrcnicUi  Compendium  Combinahonum . Quatuor  autem 
facit  AuEtor  Combinationis  fpecies  . Primam  vocat  combinatio* 
sem  ordinis  , quando  fcilicct  quaeritur  , quot  modis  diverfis  ali- 
quot res  difponi  poflint.  Secundam  combinationem  vanatie/ut  aut 
electionis  dicit,  quando  quaeritur,  quoc  modis  diverfis  aggregata 
ejusdem  magnitudinis  ex  quantitate  propofita  defumi  poffint , nul- 
lo ad  ordinem  refpeftu  habito.  Tertia  mixta  & generalis  appella- 
tur , quia  tam  ordinem  quam  variationem  relpicit  : quarta  tan- 
dem multiplex,  quando  combinario  ordinis  aut  variationis  multi- 
plicatur . Pro  fingulis  autem  fpcciebus  regulas  tradit  perlpicuis 
exemplis  declaratas  . Ad  calcem  voluminis  reje&ug  eft  ejusdem 
au£toris  tranatus  de  Quadratis  aut  tabulis  Magicis , ubi  regulas 
communes  paribus  & imparibus  , tum  cuilibet  fpeciei  proprias 
tradit,  erudite  oftendens  variationem  quadratorum,  cujus  fpeci- 
men  exhibet  in  variatione  quadrati  paris  fcdecim  cellularum  , 
quod  880.  vicibus  transmutavit. 

Inter  Roberuallii  Opera  comparent  ( t ) Obfervationes  fuper  eom- 
pofttioncm  motuum  , quam  ad  do&rinam  de  tangentibus  ex  ge- 
nefi  curvarum  per  motuum  compofitionem  faCta  inveniendi* 
adpiicat,  Ac  exemplis  tangentium  Seftionum  Conicarum,  Corl- 
choidum , Spiralis,  Quadratricis , CifToidis  , Trochoidis,  Sociat 
Trochoidis  & Parabola:  Cartefii  illuflrac  . ( t ) Delineatio  libri 
Mechanici  de  Motu  compotito  agentis.  (j)  De  Recognitione  JE- 
quationum  liber , in  quo  etiam  de  Geometrica  planarum  & cu- 
bicarum .Aequationum  Refolutione  agit , At  locorum  doftrinam 
explicans  Dioptricas  curvas  feu  ovales  conliderat , locos  in  di- 
vertas gradus  dividit,  cosque  ad  Equationem  analyticam  revo- 
care, & conjungendo  duos  locos  problemata  talida  docet  con- 
ftruere  . ( 4 ) Tradatus  de  indnnfibilibus  , in  quo  linea  qui- 
dem in  infinitas  lineolas,  fuperficies  in  fuperficieculas , At  cor- 
pus in  corpufcula  dividi  poffc  concipitur.  Sed  quia  lineae  pun- 
ctis , fuperficies  lineis  , corpora  fuperficiebus  terminantur  , lo- 
co quantitatum  , ex  quibus  magnitudines  componuntur  , 1 pia- 
rum termini  alfumuntur,  ut  hinc  deducantur  fupcrficicrum  cor- 
porum dimenfiones  illa  ratione  , qu*  ex  Cavallerio  & Walli- 
iio  paffitn  jam  nota  eft  . ( J ) Liber  de  Trochoide  ejuique  fpa- 
tio,  in  quo  oflenditur,  rationem  Solidi  Trochoidis,  quam  ha- 
bet ad  fuum  Cylindrum  fecundum  Evangelift*  Torricellii  opi- 
nionem ut  ti.  ad  1 8.  vera  efle  minorem . (6)  EpiJIola  ad  Mer- 
fennum  dc  Torricellii  quibusdam  propofitionibus . (7)  ToricelUi 
Liter x ad  Robcrvallium  miffae , occatione  nrzccdencis  eptftohe . 
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Aa.Erud.  (g)  Robervallii  Epiflola , qua  fua  fibi  inventa  contra  Torricel- 

AL  MarV  l*um  ^ta*°^luc  a*’os  v‘n<l'«at* 

***  M ' Poft  Robervalliana  fcquunnir  llluftris  lingenti  opufcula  non- 
nulla, quorum  primum  de  caufa  gravitatis  typis  cxfcriptum  in 
Edit.Aft.  Aflis  Eruditorum  Anno  1690.  pag.  481.  indicavimus  i reliqua 
in  eo  verfantur  , ut  ( 1 ) Aequilibrii  in  libra  adferatur  demon- 
fl  ratio  Archimedza  validior}  (a)  Potentiarum  fila  fiunefque  tra- 
hentium vires  determinentur;  (3)  Nova  vii  itum™  ope  pulve- 
ris pyrii  & aeris  defcribatur  ; (4)  Conflruflio  ingeniofa  loci  ad 
bjptrbolam  per  afymptotos  explicetur;  (j)  Regula  Formatu  de 
maximis  & minimis  dcmonflrctur , & ad  mirabilem  brevitatem 

rrducatur;  (d)  tandemque  Problema  Opticum  five  39.  Prop. 

V.  Alhazeni  , fed  a*,  lib.  VI.  Vitellionis  erudite  confirua- 
tur. 

Inter  Opufcula  Picardi  occurrit  ( t ) Praxis  magnorum  Scia- 
tericorum  per  calculum  abfolvenda  . Qpandoquidem  enim  vul- 
gares Gnomonicx  regula  admodum  difficulter  in  magno  ali- 
quo muro  exerceri  pofTunt , optimum  cenfetur,  linearum  men> 
Pag-  ll°"  Utras  ad  numeros  revocare  , atque  hunc  in  finem  cereas  infti- 
tuere  obfervationes  umbrae  apicis  ftyli-,  ut  ex  illis  linea  fubfty- 
laris  r altitudo  poli  fuper  planum  datum,  plani  declinatio,  H- 
.»  neaque  meridiana  determinetur  , fecundum  regulas  ab  Au&ore 

propofitas  , & a Dn.  dc  la  Hire  notis  illufiratas  . ( 2 ) Sche- 
diafma  de  menfuris  , ubi  longitudo  penduli  , cujus  vibrationes 
lingulis  temporis  medii  fecundis  abfolvuntur  , poli,  pe- 

dis Parifini,  fed  pcd.  RhinK  37'^— poli.  e(Te  dicitur.  {q)Men- 
ju re  ab  originalibus  defututa  & cum  pede  callrt  ( Cbaflelet ) Pa- 
rificnfis  comparat*  a Dn.  Auxout.  ( 4 ) De  menjura  liquidorum 
& aridorum . ( 5 ) De  proportione  aquarum  effluentium . ( 6 ) Ex- 
perimenta circa  aquas  effluentes  . ( 7 ) Fragmenta  dioptrica  > quz 
maximam  partem  in  vitrorum  focis  determinandis  verfantur.  (8) 
Dn.  Augout  TraBatus  de  Mtcrometre  , ad  quem  Picardus  luam 
quoque  ly mbolam  contulit . 

Ultimo  loco  polit*  lunt  Marioui  Regulz  de  aqua  ja&ibus  , 
Romen  vero  de  cra/ftlie  & viribus  tuborum  in.  aquzduftibus  fe- 
cundum diverfas  fontium  altitudines  diverfasque  tuborum  dia- 
metros, nec  non  iplius  experimenta  circa  altitudines  & amplitu- 
dines projectionis  corporum  gravium  , inftituta  cum  argento  vir 
sto. 
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' SPECIMEN  DYNAMICUM, 

Pro  admirandis  Natura  legibus  circa  Corporum  vires  & mu- 
. tuas  afliones  detegendis , & ad  fuas  caufas  revocandis  y 

i . . 4 • i , ; \ 

AutoreG.  G.  L.  , 

EX  quo  Nava  Scientia  Dyaamiea  condendae  mentionem  injeci* 
mus,  multi  Viri  egregii  variis  in  locis  uberiorem  hujus  do* 
tlrinz  explicationem  poftularunt.  Quando  igitur  librum  compo- 
nere  nondum  vacat,  dabimus  hoc  loco,  quz  lucem  aliquam  ac- 
cendere pofTint , fortafle  etiam  ad  nos  cum  fcenorc  redituram , fi 
quidem  lententios  eorum  eliciamus,  qui  vim  cogitandi  cum  elo- 
quendi humanitate  conjunxerint  , quorum  judicia  etiam  grata 
nobis  fore  profitemur,  & ad  profeftionem  operis  profutura  fpe- 
ramus.  In  rebus  corporeis  eflTe  aliquid  praeter  extenfionem , imo 
extenfione  prius,  alibi  admonuimus,  nempe  ipfam  vim  naturae 
ubique  ab  Autore  inditam , quz  non  in  iimplici  facultate  confi- 
flit,  qua  1'cholx  contenta  fuifie  videntur,  fed  praeterea  Conatu 
five  nifu  infiruitur  , eflfcftum  plenum  habituro  , nifi  contrario 
conatu  impediatur.  Hic  oifus  pafiTim  fenfibus  occurrit  & meo  ju- 
dicio ubique  in  materia  ratione  intelligitur  , etiam  ubi  fenfui 
non  patet . Quod  fi  jam  Deo  per  miraculum  tranferibi  non  de- 
bet, certe  oportet,  ut  vis  illa  in  iplis  corporibus  ab  ipfo  produ- 
catur, imo  ut  intimam  corporum  naturam  conflituat,  quando 
•agere  eft  charader  fubfiantiarum , extenfioquc  nil  aliud,  quam 
jam  praefuppofitse  nitentis  renitentisque  id  ctl  refiftentis  fubftan- 
tiae  continuationem  five  diffufionem  , dicit  j tantum  abefl  , ut 
ipfammet  fubfiantiam  facere  pofiit.  Nec  refert,  quod  omnis  cor- 
porea ad io  a motu  eft  , motusque  ipfe  non  eft  nifi  a motu  five 
>n  corpore  jam  ante  cxifteQie  five  aliunde  impreffo.  Nam  mo- 
tus ( perinde  ac  tempus)  nunquam  exillit,  fi  rem  ad  J»figHcu  re- 
voces, quia  nunquam  totus  exiftit , quando  partes  cocxiftentcs 
non  habet.  Nihilque  adeo  in  iplo  rcalc  eft,  quam  momentaneum 
illud,  quod  in  vi  ad  mutationem  nitente  conditui  debet.  Huc 
icitur  redit  quicquid  eft  in  natura  corporea  praeter  Geometriae 
obj-  dum  feu  extenfionem . Eaque  demum  ratione  fimul  & ve- 
ritati & dodrinac  veterum  conlulitur  . Et  quemadmodum  jam 
Democriti  corpulcula,  & Platonis  ideas,  & Stoicorum  in  opti- 
mo rerum  nexu  tranquillitatem , noftra  ztas  a conterritu  abfolvitj 
ita  nunc  Peripateticorum  tradita  de  Formis  five  Entelechiis  (quae 
mento  aemgmatica  vifa  lunt,  vixque  ipfis  Autoribus  rede  pei*- 
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Aft.Erud.  cepta)  ad  notiones  intelligibiles  revocabuntur;  ut  adeo  receptam 
>n.  1A95.  a tot  feculis  Philolophiam  explicare  potius,  ita  ut  conflare  ftbi 
M.  Apt.  p0fl‘,t)  ( ubi  hoc  patitur  ) atque  illuftrare  porro,  novifque  ve- 
ritatibus augere,  quam  abolere  necefTarium  putemus. 

Atque  hzc  (ludiorum  ratio  mihi  8t  prudenti*  docentis,  8c  uti- 
litati dilcentium  maxime  accommodata  videtur,  ne  deflruendi 
quam  aedificandi  cupidiores  videamur,  ncve  inter  perpetuas  do- 
ctrinz  mutationes,  audacium  ingeniorum  flatibus  quotidie  incer- 
ti jaflemur;  fed  tandem  aliquando  humanum  genus,  refrenata 
fetlarum  libidine,  (quam  inanis  novandi  gloria  flimulat)  confli- 
tutis  certis  dogmatibus,  inoffcnto  pede  non  in  Philofophia  mi- 
nus quam  in  Mathefi  ad  ulteriora  progrediatur.  Cum  in  fcriptia 
przflantium  Virorum  veterum  & recentiorum  ( fi  ea  fere  adima9 
quibus  in  alios  durius  dicunt , > plurimum  elle  foleat  veri  & bo- 
ni; quod  erui  & in  publicos  thefauros  digeri  meretur.  Idque 
utinam  facere  mallent  homines,  quam  cenluris  tempus  prodige- 
re, quibus  tantum  vanitati  fuae  litant.  Nobis  certe , quibus  in 
novis  & noflris  quibusdam  ita  favit  fortuna , ut  de  his  iolis  co- 
gitare nos  padim  juberent  amici,  nefeio  quomodo  tamen  plera- 
que etiam  aliena  non  difplicent,  8c  fuo  quodque  pretio,  etfi  di- 
verto cenfetur;  cujus  rei  fortade  caufa  eil,  quod  plura  agitan- 
do nihil  fpernere  didicimus.  Sed  nunc  in  viam  redeamus. 

Duplex  autem  cfl  vis  ASiva  ( quam  cum  nonnullis  non  male 
Virtutem  appelles  ) nempe  aut  primitiva , quat  in  omni  fubflantia 
corporea  per  fe  inefl,  (cum  corpus  omnimode  quiefeens  a rerum 
natura  abhorrere  arbitrer)  aut  derivativa , qua:  primitivae  velut 
limitatione  , per  corporum  inter  fe  conflictus  relultans  , varie 
Pag.  147.  exercetur.  Et  primitiva  quidem  ( qua:  nihil  aliud  cfl  quam  iW 
M'x««  » metite  ) anima  vel  fama  fubflantiali  rcfpondet  ; fed  vel 
ideo  non  nifi  ad  generales  caufas  pertinet,  qua:  phznomenis  ex- 
plicandis fufficere  non  poliunt.  Itaque  illis  adentimur,  qui  for- 
mas in  rerum  fenfibilium  caulis  propriis  fpecialibufque  tradendis 
adhibendas  negant : quod  monere  operae  pretium  eft,  ne,  dum 
eas  velut  poflliminio  ad  fontes  rerum  aperiendos  reducimus,  fi- 
mul  ad  vulgaris  fcholae  battolocias  redire  velle  videamur.  Inte- 
rim  necelfaria  earum  notitia  eft  ad  refle  philotophandum , nec 
quisquam  (e  corporis  naturam  tenere  fatis  putet,  nifi  animnm 
talibus  adverterit ; intellexeritque  imperfeflam , ne  dicam  falfam 
cfTe  notionem  illam  fubflantiz  corpore*  eradam  & ab  imagina- 
tione fola  pendentem,  ac  philotophiz  corpufcularis  (perfe  egre- 
giae  veriflimzque ) abufu  ab  aliquot  annis  incaute  knroduflam. 
Quemadmodum  vel  hoc  argumento  conflat,  quod  omnimodam 
«effationem  ac  quietem  a materia  non  excludit,  nec  legum  natu- 
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r*  vim  derivativam  moderantium,  rationes  afferre  potcft.  Si-  Afl.Erud. 
militer  vis  quoque  paffiva  duplex  eft , vel  primitiva  , vel  deriva-  169^' 
tiva.  Et  quidem  vis  primitiva  patiendi  feu  rcfijlendi  id  ipfum  con- 
Aituit,  quod  materia  prima,  fi  re£le  interpreteris,  in  lcbolis  ap- 
pellatur, qua  fcilicet  (it,  ut  corpus  a corpore  non  penetretur, 
fed  eidem  obftaculum  faciat,  & Gmrul  ignavia  quadam,  ut  Gc  di- 
cam , id  eft  ad  motum  repugnatione  lit  praeditum , neque  adeo 
nili  frafta  nonnihil  vi  agentis  impelli  le  patiatur.  Unde  poftea 
vis  derivativa  patiendi  varie  in  materia  fecunda  fele  offendit . Sed 
naffrum  eft  generalibus  illis  ac  primitivis  fepoGcis  fuppoGtifque , 
quibus  ob  formam  corpus  omne  fetnper  agere,  & ob  materiam 
corpus  omne  femper  pati  ac  refiftere docemur,  nunc  quidem  per- 
gere ulterius,  & in  hac  doftrina  de  virtutibus  & refifitntus  de- 
rivativis traflare , quatenus  variis  nifibus  pollent  corpora , aut 
rurfus  varie  renituntur;  his  enim  accommodantur  leges  aflio» 
cum,  quae  non  ratione  tantum  intclliguntur,  fed  & Unfu  ipfo 
per  phaenomena  comprobantur. 

Vim  ergo  derivativam , qua  fcilicet  corpora  a£lu  in  fe  invi- 
cem agunt,  aut  a fe  invicem  patiuntur,  hoc  loco  non  aliam  in- 
telligimus,  quam  quae  motui  ( locali  fcilicet ) cohaeret,  & vici  1-  , 

fim  ad  motum  localem  porro  producendum  tendit . Nam  per 
motum  localem  caetera  phxnomena  materialia  explicari  poffe  agno- 
fciraus.  Motus  eft  continua  loci  mutatio,  itaque  tempore  indi- 
get. Mobile  tamen  in  motu  exiftens,  ut  in  tempore  habet  mo-  pag.  14g, 
tum , ita  in  quovis  momento  habet  veiecitatem , quz  tanto  ma- 
jor eft  , quanto  pius  fpatii  percurritur  , minulque  impenditur 
tempus.  Velocitas  fumta  cum  dircflione  Conatus  appellatur;  Im- 
petar autem  eft  fa&um  ex  mole  corporis  in  velocitatem,  ejusque 
adeo  quantitas  eft , quod  Cartejiani  appellare  lolent  quantitatem 
motus:  fcilicet  momentaneam;  tameth  accuratius  loquendo  ipGu* 
motus,  quippe  in  tempore  exiftentis,  quantitas  ex  aggregato  im- 
petuum durante  tempore  in  mobili  exiffemium  ( arqualium  in«- 
qualiumvc  ) in  tempus  ordinatim  du&orum,  nafcatur.  Nos  ta- 
men cum  ipfis  dii  putantes,  iplorum  loquendi  morem  fecuti  fu- 
mus. Quin  etiam  quemadmodum  ( non  incommode  ad  ufum  lo- 
quendi doclrinalcm  ) ab  acceffu  jam  faflo  faciendove  diffingue- 
re  pofTumus  acceflionem  qua  nunc  fit;  tanquam  incrementum 
acccfliis  vel  elementum;  aut  quemadmodum  dcfcenfioncm  prae, 
lentem  a faflo  jam  defcenfu,  quem  auget,  diftinguere  licet:  ita 
poffemus  prxlentancum  feu  inffantaneum  motus  elementum  ab 
ipfo  motu  per  temporis  traffum  diffufo  difeernere , & appellare 
Motionem;  atque  ita  quantitas  mttienis  dicetur,  qua  vulgo  mo-: 
tui  tribuitur.  Et  quanquam  in  verbis  factas  fmu?  poft  i tueri 
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Afl.Erud.  precationem  habitam , antea  tamen  nos  in  i is  curiofos  effe  opor- 
An.  i6pj.  tet,  ne  ambiguitate  decipiamur. 

M.  Apr.  Porro  ut  zftimatio  motus  per  temporis  traftum  fit  ex  infi- 
nitis impetibus , ita  viciffim  impetus  ipfe , ( etfi  res  momenta- 
nea) fit  ex  infinitis  gradibus  fucceffivc  eidem  mobili  impreflis; 
habetque  elementum  quoddam,  quo  non  nifi  infinities  replica- 
to nalci  poteft  . Finge  tubum  AC  in  plano  horiiomali  hujus 
pagina:  certa  quadam  uniformi  celeritate  rotari  circa  centrum 
C immotum,  5c  globum  B in  tubi  cavitate  exifientem  liberari 
vinculo  vel  impedimento  , atque  incipere  moveri  vi  centrifo- 
ga  ; manifeftum  eft  , initio  conatum  a centro  recedendi , quo 
fcilicet  globus  B in  tubo  tendet  verfus  ejus  extremitatem  A, 
effe  infinice  parvum , refpeftu  impetus  quem  jam  tum  habet  a 
rotatione,  feu  quo  cum  tubo  ipfo  globus  B,  a loco  D tendit 
verfus  (D)  retenta  a centro  diftantia.  Sed  continuata  aliquan- 
diu  impreffione  centrifuga  a rotatione  procedente , progreffuipfo 
oportet  nafei  in  globo  impetum  quendam  centrifugum  , com- 
pletum (D)  (B)  comparabilem  cum  impetu  rationis  D ( D ) 
Hinc  patet  duplicem  effe  Nifaim,  nempe  dementarem  feu  in- 
pa  p,  finite  parvum,  quem  & /alienationem  appello,  & formatum  con- 
’ tinuationc  feu  repetitione  Nifuum  elementarium , id  eft  impe- 
tum ipfum.  Quanquam  non  ideo  velim  hzc  Entia  Mathema- 
tica reapfc  fic  reperiri  in  natura,  fed  tantum  ad  accuratas  «fti- 
mationes  abftra&ione  animi  faciendas  prodeffe. 

Hinc  Vis  quoque  duplex:  alia  dementaris,  quam  & mortuam 
appello,  quia  in  ca  nondum  exiftit  motus,  fed  tantum  folici- 
tatio  ad  motum,  qualis  eft  globi  in  tubo,  aut  lapidis  in  fun- 
da, etiam  dum  adhuc  vinculo  tenetur;  alia  vero  vis  ordinaria 
eft , cum  motu  a&uali  conjuntta  , quam  voco  vivam  . Ec  vis 
mortuz  quidem  exemplum  eft  ipfa  vis  centrifuga,  itemque  via 
gravitatis  feu  centripeta;  vis  etiam  qua  Elaftrum  tenfura  fe  ro* 
nituere  incipit.  Sed  in  percuffione,  quz  nafeitur  a gravi  jam 
aliquamdiu  cadente,  aut  ab  arcu  fe  aliquamdiu  reftituente,  aut 
a fimili  caufa,  vis  eft  viva,  ex  infinitis  vis  mortua:  impreffio* 
nibus  continuatis  nata.  Et  hoc  eft  quod  Galilatts  voluit , cum 
znigmacica  loquendi  ratione  percuflionis  vim  infinitam  dixit, 
fcilicet , fi  cum  fimplice  gravitati*  nifu  comparetur  . Etfi  au- 
tem impetus  cum  vi  viva  femper  fit  conjunftus  , differre  ta- 
men hzc  duo,  infra  oftendetur. 

Vis  viva  in  aliquo  corporum  aggregato  rurfus  duplex  intel- 
ligi  poteft , totalis  fcilicet , vel  partialis ; & partialis  iterum  vel 
rcfpeftiva  vel  direftiva  , id  eft  vel  propria  partibus  vel  com- 
munis.  Refptdrva  five  propria  eft,  qua  corpora  aggregato  com- 
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prcheofa  poffune  agere  in  fe  invicem  ; din&iva  feu  communis  Aft.En «i. 
eft,  qua  praeterea  iptum  aggregatum  extra  fe  agere  potefl . Voco  An- 
autem  diredivam , quia  direftionis  rotalis  vis  integra  in  hac  vi  ** 
partiali  confervatur.  Ea  autem  fola  fupereffet,  fi  fubito  aggre- 
gatum congelafcerc  fingeretur  motu  partium  inter  fe  intercepto. 

Unde  ex  vi  refpediva  & dirediva  fimul  fumtis  componitur  «ii 
totalis  abfoluta . Sed  hac  melius  ex  tradendis  infra  regulis  intelli- 
gentur. 

Veteres,  quantum  conftac,  folius  vis  mortua:  fcientiam  habue- 
runt, eaque  eft,  qua:  vulgo  dicitur  Mechanica,  agens  de  vefte,  * 

trochlea,  plano  inclinato,  (quo  cuneus  & cochlea  pertinent) 
aequilibrio  liquorum  3c  fimilibus;  ubi  nonnift  de  conatu  primo 
corporum  in  le  invicem  tradatur,  antequam  impetum  agendo 
conceperunt.  Et  licet  leges  vis  mortua:  ad  vivam  transferri  ali- 
quo modo  poflint,  magna  tamen  cautione  opus  eft;  ut  vel  hinc 
decepti  Gnt,  qui  vim  in  univerfum,  cum  quantitate  ex  dudu 
molis  in  velocitatem  fada  confuderunt,  quod  vim  morcuam  in 
ratione  horum  compofita  cflfe  deprehendiirent.  Nam  ea  res  ibi 
ipeciali  ratione  contingit,  ut  jam  olim  admonuimus,  quoniam 
(exempli  gratia)  gravibus  diverfis  defeendentibus,  in  iplo  initio 
motus , utique  ipli  defcenfus  feu  ipfz  quantitaces  fpatiorum  de- 
fcenfu  percurforum,  nempe  adhuc  infinite  parva:,  leu  dementa- 
res, funt  celeritatibus  feu  conatibus  defccndendi  proportionales. 

Sed  progreffu  fado , & vi  viva  nata,  celeritates  acquifitz  non 
amplius  proportionales  funt  fpatiis  defcenfu  jam  percurfis,  qui- 
bus tamen  vim  zffimandam  olim  offendimus,  ampliufque  offen- 
demus, fed  tantum  carum  elementis.  GaliLcus  de  vi  viva  (alio 
licet  nomine,  imo  conceptu)  agere  coepit,  primusque  explicuit, 
quomodo  acceleratione  gravium  defeendentium  motus  nafcatur. 

Cartejius  re£fc  diferevit  velocitatem  a diredione,  & vidit  etiam 
in  conflidu  corporum  id  fequi,  quo  minime  mutantur  priora. 

Sed  minimam  mutationem  non  reite  aeflimavit,  dum  (olam  dire- 
dionem  , vel  folam  velocitatem  mutat;  cum.  contemperata  ex 
ambobus  inflituenda  cfTec  mutatio:  quod  quomodo  fieri  deberet, 
ipfum  fugit;  quia  res  tam  heterogencz  comparari  ac  contempe- 
rari poffe,  ipfi , modalibus  potius  tunc,  quam  reatibus  intento, 
non  videbantur.  Ut  alios  ejus  in  hac  dodrina  lapfus  taceamus, 

Honoratus  Fabri,  Marcus  Marci,  Job.  Alpb.  Borellus , Ig  natius 
Baptifla  Pardtcs  , & Claudius  Des  C bales , aliique  acutifEmi  viri 
in  dodrina  de  motu  non  contemnenda  dedere,  fed  errores  tamen 
eofque  capitales  non  vitavere.  Primus,  quod  fciam,  Hugeniut 
qui  ztatcrn  noffram  praeclaris  inventis  illuuravit , in  hoc  quoque 
argumento  ad  puram  & liquidam  veritatem  pervenifTe  mihi  vidc- 
Tom.  III.  P tur. 


Aft.Enici.  tur,  & doflrinam  hanc  a paralogifmis  liberaffe,  regulis  quibus- 
An.  1695.  dam  oiim  publicatis.  Easdem  fere  regulas  IVrtnuus  quoque,  fffal- 
M Apr.  HJius  1 & Marietttu , viri  in  his  (ludiis  diverfa  licet  ratione  ex- 
cellentes, obtinuere.  Sed  de  cautis  tamen  non  eadem  fententia 
ed ; unde  neque  easdem  concluftones  egregii  in  his  {ludiis  viri 
femper  admittunt.  Atque  adeo  veri  fontes  hujus  licientiz,  non- 
dum, quod  conftat,  fuere  reclufl.  Nec  fane  ab  omnibus  agno- 
fcitur,  quod  mihi  certum  videtur:  repercuffionem  Cve  reflexio- 
nem non  niG  a vi  eiallica , id  ed  intedini  morus  rcnifu  profici- 
Pag.  tjt-  fci.  Nec  notionem  ipfam  virium  quisquam  ante  nos  explicavit; 
quae  res  ha£lenus  turbavit  Carteftanos  aliosque  , qui  motus  vel 
impetus  fummam  ( quam  pro  virium  quantitate  habent  ) poft 
concurfum  a priore  divertam  prodire  pofle,  vel  ideo  capere  non 
potuerunt , quod  eo  ipfo  etiam  virium  quantitatem  mutari  cre- 
diderunt. 

Mihi  adhuc  juveni,  8c  corporis  naturam  cum  Demterito  & hu- 
jus ea  in  re  fenatoribus  Gaffeado  & Carttfi» , in  fola  mada  incr- 
te  tunc  condimenti,  excidit  libellus  Hypotbcfw  pbyftcx  titulo, 
quo  Theoriam  motus  pariter  a fydemate  abdractam,  & fyde- 
mati  concretam  expofui:  quem  ultra  mediocritatis fuz  meritum, 
multis  przclaris  viris  video  placaiffe.  Ibi  dacui,  foppoGta  tali 
corporis  notione,  omne  incurrens  fuum  conatum  dare  excipien- 
ti, feu  direfte  obdanti  qua  tali.  Nam  cum  in  momento  incur- 
fus  pergere  conetur,  adeoque  fecum  abripere  excipiens;  conatuf- 
que  ille  (ob  corporis  ad  motum  quietemve  creditam  mihi  tunc 
indifferentiam) fuum  effeflum  omnino  habere  debeat  in  excipien- 
te, nifi  contrario  conatu  impediatur;  imo  etiamfi  eo  impedia- 
tur; quando  tantum  diverfos  illos  conatus  inter  fe  componi  opor- 
tet: manifedum  erat,  nullam  caufam  reddi  poffe,  cur  non  in- 
currens effeflum  ad  quem  tendit,  confequatur,  feu  cur  non  ex- 
cipiens recipiat  conatum  omnem  incurrentis  ; adeoque  motum 
excipientis  ex  pridino  fuo  & recepto  novo  feu  alieno  conat» 
compofltum  effe.  Ex  quo  porro  oftendebam : fi  folx  mathema- 
tica; notiones,  magnitudo,  Ggura,  locus,  horumque  mutatio, 
aut  in  ipfo  concurfus  momento  mutandi  conatus,  in  corpore  in- 
telligeremur  ; nulla  habita  ratione  notionum  metapbyucarum  , 
potentia  fcilicet  a £1  ricis  in  forma , & ignaviz  feu  ad  motum  re- 
lidentis in  materia;  atque  adeo  fi  necefle  effet  concurfus  even- 
tum fola  compofitione  conatuum  Geometrica,  ut  explicuimus,, 
determinari:  tunc  fequi  debere,  ut  incurrentis , etiam  minimi, 
conatus  toti  excipienti,  licet  maximo,  imprimatur;,  atque  adeo 
maximum  quickcns  a quantulocunque  incurrente  Gne  ulla  hujus 
retardatione  abripiatur : quandoquidem  tali  macerix-  notione  nul- 
la» 
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Ia  ejus  ad  motum  repugnatio,  fcd  indifferentia  potius  contine-  Afl.Erud. 
tur.  Unde  non  magis  difficile  foret  impellere  magnum  quiefeens , An.  ispj. 
quam  parvum , efictque  adeo  aflio  fine  reafi ione , nullaque  fieri  M'  Apr* 
pofiet  potentia:  afUmatio,  cum  quidvis  a quovis  przftari  poffet. 

Quz  aliaque  id  genns  multa,  cum  iint  ordini  rerum  adverfa,  & Pag.  ij*. 
cum  principiis  vera  Metaphyficz  pugnent  ; ideo  tunc  quidem 
putavi  ( & vere  quidem  ) lapiemiffimum  rerum  Autorem  ftru- 
ftura  fyftematis  vicalfc,  quz  per  fe  ex  nudis  motus  legibus  a pu- 
ra Geometria  repetitis  confequerentur. 

Sed  poftea  omnia  altius  ferutatus,  vidi  in  quo  confideret  fyfie- 
matica  rerum  explicatio,  aoimadvertique  hypothefin  illam  prio- 
rem notionis  corporea , non  cfifc  completam;  & cum  aliis  argu- 
mentis, cum  etiam  hoc  ipfo  comprobari,  quod  in  corpore  prz- 
ter  magnitudinem  & impenetrabilit«tem  poni  debeat  aliquid,  un- 
de virium  confideratio  oriatur;  cujus  leges  mctaphyficjs  exteofio- 
nis  legibus  addendo , nafcant  ur  ez  ipfz  regulz  motus , quas  fyfte- 
maticas  appellaram;  nempe  ut  omnis  mutatio  fiat  per  gradus, 

& omnis  a«io  fit  cum  rea&ione,  & nova  vis  non  prodeat  fine 
detrimento  prioris , adeoque  femper  abripiens  retardetur  ab  abre- 
pto , nec  plus  minusve  potentiz  in  effectu  quam  in  caufa  conti- 
neatur . Quz  lex  cum  non  derivetur  ex  notione  molis,  neceifc 
eft  confequi  eam  ex  alia  re,  quz  corporibus  in  fit , nempe  ex  ipC* 
vi,  quz  tcilicet  eandem  lemper  quantitatem  fui  tuetur,  licet  a 
diverfis  corporibus  exerceatur . H/nc  igitur,  praeter  pure  mathe- 
matica & imaginationi  fubjefta , collegi  quzdara  metaphyfica, 
folaque  mente  perceptibilia,  effe  admittenda  Sc  ruaffz  materiali 
principium  quoddam  fuperius,  & ut  fic  dicam  formale,  adden- 
dum; quandoquidem  omnes  veritates  rerum  corporearum  ex  folis 
axiomatibus  logifticis  & geometricis,  nempe  de  magno  & par- 
vo, toto  & parte,  figura  & fitu,  colligi  non  poffint;  fcd  alia, 
de  caufa  & cffeclu , aflioneque  & pafnonc,  accedere  debeant, 
quibus  ordinis  rerum  rationes  falventur.  Id  principium  Formam, 
an  irrtxix*»* , an  Vim  appellemus,  non  refert,  modo  memineri- 
mus per  folam  virium  notionem  intelligibiliter  explicari . 

Quod  vero  hodie  egregii  quidam  viri,  hoc  ipfum  videntes, 
vulgarem  nempe  materiz  notionem  non  fufficere , Ocum  accer- 
fune  M luxtrii,  vimque  omnem  agendi  auferunt  rebus,  quali 
Mofaica  quadam  Philofophia  ( ut  Fluddm  olim  vocabat  ) alfen- 
tiri  noo  poffum.  Tametfi  enim  przclarc  ab  iplis  animadverfum 
concedam , fubftant iz  unius  creat*  in  aliam  influxum  proprium 
nullum  effe,  fi  res  ad  metaphyficum  rigorem  exigatur;  fatearque 
etiam  libenter,  omnes  res  continua  femper  creatione  a Deo  pro-  Pag-  ijj. 
ficifei;  nullam  tamen  veritatem  naturalem  in  rebus  effe  puto, 
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Acl.EruA  cujus  ratio  immediate  petenda  fit  ex  divina  affione  vel  volunta* 
An.  i *s>s-  te,  fed  femper  rebus  ipfis  aliqua  a Deo  efife  indica,  unde  omnia 
M.  Apr.  earum  prxdicata  explicentur.  Certe  non  corpora  tantum  Deum 
creatte  confiat,  fed  & animas,  quibus  entelecheix  primitivae  ref- 
pondent  . Verum  hzc  alias  fuis  propriis  rationibus  profundius 
edu&is  demonfirabuntur. 

Interim  etfi  principium  aflivum  materialibus  notionibus  fupe- 
rius  , & ut  fic  dicam  vitale,  ubique  in  corporibus  admittam  i 
non  ideo  tamen  Htnrico  Moro  aliisque  viris  pietate  & ingenio  in- 
fignibus  hic  attentior  , qui  Archzo  nefeio  quo  aut  hyiarchico 
principio  etiam  ad  phaenomena  procuranda  fic  utuntur;  quafi  fci- 
licet  non  omnia  mechanice  explicari  poflint  in  natura,  & quafi 
qui  hoc  conentur,  incorporea  tollere  videantur , non  fine  fufpi- 
cione  impietatis;  aut  quafi  cum  Arijioiele  Intelligentias  orbibus 
rotandis  affigere  necefle  fit,  aut  elementa  dicendum  fit  furfum 
vel  deorfum  a forma  fua  agi;  compendiofa  fed  inutili  docendi 
ratione:  His  inquam  non  attentior,  nec  magis  ifta  mihi  Philofo- 
phia,  quam  illa  quorundam  placuit  Theologia , qui  Jovem  tona* 
re  aut  ningere  fic  credebant , ut  caufarum  propiorum  inquifitores 
etiam  Atheifmi  crimine  infamarent.  Optimum  meo  judicio  tem- 
peramentum efi,  quo  pietati  pariter& Icientise  fatisfit,  ut  omnia 
quidem  phaenomena  corporea  a caufis  efficientibus  mechanicis  pe- 
ti poffe  agnofeamus;  fed  ipfas  leges  mechanicas  in  univerfum  a 
fuperioribus  rationibus  derivari  intelligamus;  atque  ita  caufa  ef- 
ficiente altiore  tantum  in  generalibus  & remotis  confiituendis 
utamur.  His  verofemel  ftabilitis,  quoties  poflea  de  rerum  natu- 
ralium caufis  efficientibus  propinquis  & fpecialibus  traftatur  , 
animabus  aut  Entelecheiis  locum  non  demus,  non  magis  quana 
otiofis  facultatibus  aut  inexplicabilibus fympathiis.  Cum  nec  ipfa 
caufa  efficiens  prima  atque  univerfaliflima  fpecialibus  tra&ationi- 
bus  intervenire  debeat,  nifi  quatenus  fines  fpc&antur,  quos  di- 
vina fapientia  habuit  in  rebus  fic  ordinandis,  ne  quam  laudis  ejus 
& hymnorum  pulcherrimorum  canendorum  occalionem  negliga- 
mus. 

Sane  & finales  caufa  (ut  fingulari  plane  exemplo  optici  prin- 
cipii, celeberrimo  Moiineufto  in  Dioptricis  fuis  valde  probante» 
oftendi)  fubinde  magno  cum  fru&u  etiam  in  phyficis  fpecialibus 
_ adhibemur,  non  tantum  ut  fupremi  Autoris  pulcherrima  opera 

,4"  magis  admiremur  , fed  etiam  ut  divinemus  interdum  hac  via, 
qux  per  illam  efficientium  non  a que  aut  non  nifi  hypothetice  pa- 
tent . Quem  ufum  haffenus  fortalfc  Philofophi  nondum  fatis  ob- 
fervarunt.  Ec  in  univerfum  tenendum  ctt,  omnia  in  rebus  du- 
pliciter explicari  pofle:  per  regnum  potenti*  feu  caulas  efficien- 

tet, 
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tes,  & per  rtgnum  fayienti*  fcu  per  finales ; Deum  corpora  ut  Acl.Erud. 
machinas  more  architc£li  fecundum  leges  magnitudinis  vel  ma-  An.  1695. 
thematicas  , & quidem  in  ufum  animarum  i animas  vero  , fa-  M‘  APrl1- 
pient iae  capaces,  ut  cives  fuos  & locietatis  cujusdam  cum  ipfo 
participes,  more  Principis  , imo  patris  fecundum  leges  bonita- 
tis vel  morales  ad  fuam  gloriam  moderante  ; permeantibus  fe- 
fe  ubique  ambobus  regnis  , inconfufls  tamen  & imperturbatis 
legibus  utriufque  ; ita  ut  fimul  & regno  potentiz  maximum  , 

& regno  fapientiz  optimum  obtineatur  . Sed  nobis  hoc  loco 
regulas  generales  virium  effe&ricium  conflituere  propofitum  efl  , 
quibus  in  caufis  fpecialibus  efficientibus  explicandis  uti  deinde 
poifimus . 

Porro  ad  veram  virium  «(limationem  , Sc  quidem  prorfu$ 
eandem , diverfiflimis  itineribus  perveni  : uno  quidem  a prio- 
ri, ex  firapliciflfima  confideratione  lpatii,  temporis  & aflionis 
(quod  alias  exponam)  altero  a pofteriori,  vim  fcilicet  zfliman- 
do  ab  effeftu  quem  producit  le  confumendo  . Nam  cffeBum 
hic  intelligo  non  quemlibet,  fcd  cui  vis  impendi,  feu  in  quo 
confumi  debet  , quem  ideo  violentum  appellare  poliis  , qualis 
non  eft  ille,  quem  corpus  grave  in  plano  perfefte  horizontali 
procurrendo  exercet,  quia  tali  effe&u  utcunque  produflo  ean- 
dem fempcr  vim  recinet;  quanquam  & hoc  ipfo  effe&u , ut  ita 
dicam  , innocuo  re£ie  adhibito  , hanc  nollram  «Rimandi  ratio- 
nem confecuti  fimus;  fed  nunc  a nobis  feponetur.  Elegi  autem 
effeflum  ex  violentis  illum,  qui  maxime  capax  eR  homogenei 
feu  divifionis  in  parces  fimites,  Sc  «quales,  qualis  eR  in  aicen- 
fu  corporis  gravitate  przdici : nam  elevatio  gravis  ad  duos  vel 
tres  pedes,  przcife  dupla  vel  tripla  eR  elevationis  gravis  ejus- 
dem ad  pedem  unum;  8c  elevatio  gravis  dupli  ad  pedem  unum 
fa£la,  przcife  dupla  eR  elevationis  gravis  fimpli  ad  alticudinem 
pedis  unius  ; unae  elevatio  gravis  dupli  ad  tres  pedes  przcife 
fextupla  eR  elevationis  gravis  fimpli  ad  pedem  unum  . Suppo- 
fito  lcilicet  (faltem  docendi  caula,  etft  aliter  fortafle  in  veri- 
tate fe  res  habeat , fed  infenfibili  tamen  hic  errore ) gravia  z- 

?ue  gravitare  in  majore  aut  minore  ab  horizonte  diRantia  . p^_ 
lam  in  elafiro  non  «que  facile  locum  homogeneitas  habet . 

Cum  igitur  comparare  vellem  corpora  diverfa  aut  diverfis  ce- 
leritatibus przdita  , equidem  facile  vidi  , fi  corpus  A fit  fim- 
plum,  8c  B fit  duplum,  utriufque  autem  celeritas  zqualis;  il- 
lius quoque  vim  e (Te  fitnplam  , hujus  duplam  , cum  praecife 
quicquid  in  illo  ponitur  Icmel  , in  hoc  ponatur  bis  . Nam  in 
B efl  bis  corpus  ipfi  A «quale  & xquivelox , nec  quicquam  ul- 
tra. 
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Afl.Erud.  tra.  Sed  fi  corpora  A & B fint  aequalia  , celeritas  autem  in  A 

M A^tii  fimpla  & in  C dupla  , videbam  , non  prsecife  quod  in  A 
•'  fn'  eft,  duplari  in  C,  cum  dupletur  quidem  celeritas,  non  tamen 
Se  coipus.  Et  peccatum  hic  fuifle  vidi  ab  iis,  qui  Ibla  illa  re- 
duplicatione modalitatis  vim  ipfam  duplicari  credidere  ; quem- 
admodum jam  olim  obfervavi,  adnaonuique  , veram  neque  ha- 
{tenus  ( poft  tot  licet  Elementa  Matbefeot  univerfalis  feripta  ) 
traditam  efiimandi  artem  io  eo  conii  flere  , ut  denique  ad  ho- 
mogeneum  aliquid  , id  ell  accuratam  & omnimodam  non  mo- 
dorum tantum,  fcd  Se  rerum  reduplicationem  perveniatur.  Cu- 
jus methodi  non  aliud  melius  iUuflriusquc  fpecimen  dari  potuit, 
quam  quod  exhibetur  in  hoc  ipfo  argumento. 

Haec  ergo  ut  obtinerem,  confidersvi  an  duo  illa  corpora  A 
& C magnitudine  aequalia,  fcd  celeritate  diverfa  , effectus  ali- 
quos producere  pofTint  caulis  fuis  aequipoUcntes , Se  inter  fe  ho- 
mogeneos . Ita  enim  quae  per  fe  non  facile  poterant , faltem  per 
effcflus  fuos  accurate  compararentur.  Effi;Auro  autem  caufar  Tuar 
aequalem  elTe debere fumfi,  fi  totius  virtutis  impendio feu  confum- 
ptione  producatur  : ubi  non  referc  , quanto  tempore  produca- 
tur. Ponantur  ergo  corpora  A &Cefie  gravia,  &vimfuam  con- 
vertere in  afcenlum,  quod  fiet,  fi  eo  momento  quo  celeritates 
luas  diflas  habent,  Auraplam,  B duplam  in  extremis  pendulo- 
rum verticalium  P,  A,  E,  C exillere  intelligaqiur.  Confiat  au- 
tem e Galihti  aliorumque  demonfiratis , corpore  A celeritate  ut 
t ad  fummum  afccndcnte  luper  horizontem  HR  ad  altitudinem 
: A.  H,  pedis  unius;  utique  corpus  C,  celeritate  ut  2,  afeen- 
derc  (ad  fummum)  polle  ad  altitudinem  2 C.  R , pedum  qua- 
tuor.  Unde  jam  confequens  eft  , grave  habens  celeritatem  ut  2, 
potentia  quadruplum  elTe  habentis  gradum  celeritatis  ut  t.  Cum 
totius  fuae  virtutis  impendio  prateile  quadruplum  efficere  polfit  . 
Nam  libram  (id  <11  fc  ipfum)  attollens  ad  pedes  qua  tuor,  prascife 
quater  attollit  unam  libram , ad  unum  pedem  . Eodemque  modo 


Pag.  1 y<S.  generaliter  colligitur,  vires  aequalium  corporum  eflip  pt  quadrata 
celeritatum  , & proinde  vires  corporum  in  unjvcrfum  ?[Te  in  ra- 
tione compofita  ex  corporum  fimplice , & celeritatum  duplicata  . 


. Eadem  confirmavi,  ad  abfurdum  ( nempe  ad  motum  perpe- 
tuum) redigendo  contrariam  fententiam  , vulgo,  pratfemm  a- 
pud  Cartefttnes , receptam , qua  vires  creduntur  efie  in  ratione 


compofita  corporum  «celeritatum:  qua  etiam  mefhodo  ufus  fuin 
fubinde  , ut  duos /fatur  virtute  intqualet  definirem  a pofterjori  , 
& majorem  fimul  a minori  certa  nota  dUlingucrem . Nam  cum 
alterutrum  alteri  fubftituendo  motus  oritur  perpetuus  mechani- 
cus , feu  effeflus  potior  caufa  , flatus  illi  fibi  minime  aiquipcl- 

lent, 
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lent,  fed  ill c qui  fubfticutus  efl  alteri,  potior  fuit,  quia  majus  a- 
liquid  prxflari  cffecir.  Pro  cerro  autem  affumo,  naturam  nun- 
quam libi  viribus  inaequalia  fubftituerc,  fed  cflcchim  integrum 
lemper  cauf*  plena;  aequalem  efle ; & viciffim  qui  viribus  zqua- 
lia  lunt,  tuto  ratiocinio  fibi  fubftitui  a nobis jioilc,  liberrima  lup- 
pofitione,  quafi  fubftitutioncm  illam  a£lu  cffcciffcmus,  nulloque 
adeo  perpetui  motus  mechanici  metu.  Quod  fi  ergo  verum  cflct , 
quod  vulgo  fibi  pexfuadent , iquipollerc  inter  fe  grave  A , ut  2 
(fic  enim  nunc  fumamus)  praeditum  celeritate  ut  1 , & grave  C 
ut  t,  praeditum  celeritate  ut  2;  debet  alterutrum  alteri  impune 
fubftitui  polTe.  Sed  hoc  verum  non  cft  . Nam  ponamus  A ut  2 
celeritatem  ut  1.  acquifiviflTe  defcenfu  2 A 1 A , ex  altitudine  2 A . 
H unius  pedis ; jamque  ipfo  in  1 A fcu  in  horizonte  cxiflcnte  , 
fubflituamus  pro  ipfo  aequipollens  ( ut  volunt  ) pondus  C ut  1 , 
celeritate  ut  2 , quod  alcendat  ufque  ad  C,  feu  ad  altitudinem  4. 
pedum  . Itaque  folo  defcenfu  ponderis  A duarum  librarum  , ex 
altitudine  unius  pedis  2 A.  H , fubflitutoque  xquipollente  , effe- 
cimus afcenfum  libra;  unius  ad  pedes  quatuor  , quod  cft  duplum 
prioris.  Ergo  tantundem  virium  lucrati  fumus,  fcu  motum  me- 
chanicum perpetuum  effecimus,  quod  utique  abfurdum  eft.  Nec 
refert , an  per  motuum  leges  a£tu  efficere  poffimus  hanc  fubftitu- 
tionem  ; nam  inter  aiquipollentia  etiam  mente  tuto  fieri  fubflitu- 
tio  potefl.  Quanquam  etiam  varias  rationes  excogitaverimus  , 
quibus  a£\u  tam  prope  quam  velis  efficeretur,  ut  vis  tota  corpo- 
ris A transferretur  in  corpus  C,  antea  quiefeens,  fcd  quod  nunc 
(ipfo  A ad  quietem  reda£to)  fit  fotum  in  motu  pofitum  . Unde 
fieret , ut  pro  pondere  bilibri  celeritatis  ut  1 , fucceffura  effet  li- 
bra una  celeritatis  ut  :,  fi  hate  aequi  pollerent ; unde  abfurdum  o- 
riri  offendimus.  Neque  ifta  fane  inania  funt  aut  in  logomachiis 
confidunt,  fed  in  machinis  Sc  motibus  comparandis  maximum  u- 
fum  habent.  Nam  fi  quis  vim  habeat  ab  aqua  vel  animalibus,  vel 
alia  caufa,  per  quam  corpus  grave  centum  librarum  in  motu  con- 
fianti  confervetur  , quo  intra  minuti  temporis  quartam  partem 
abfolvere  poffit  circulum  horizontalem  diametri  triginta  pedum  ; 
alius  vero  ejus  loco  eodem  tempore  duplum  pondus  nonnifi  dimi- 
dium circulum  conftanter  abfolvere  prsrftet,  minore  impenfa,  id- 
que  tibi  velut  in  lucrum  imputet;  deceptum  te  ac  dimidia  virium 
parte  fruftratum  fcito.  Sed  nunc  fugatis  erroribus,  veras  & fane 
admirandas  Naturz  Leges  paulo  diitinftius  in  Schediafmatis  hu- 
jus parte  fecunda  proponemus,  mcnfe  Majo  exhibenda. 
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TjS-  lS+  Ad  ConftruEliones  Linea  in  qua  Sacoma , aquilibrium  cum 
ponde,  e moto  faciens  incedere  debet , Februario  proximo 
datas . Et  quadam  de  Quadraturis. 


JUcundiffimum  fuit  folutionem  Da.  Marcbionis  Hofpitalii  egre- 
giam problematis  elegantis  & utilis,  tum  Additiones  ingenio- 
fiflGmi  Dn.Job.BcrnouUii  videre , quibus  folutionem  univerfaliorem 
& conffruffionem  faciliorem  reddit,  meritoque  rem  notatu  di- 
gnam cenfet  , quod  idem  hic  & per  diflerentiales  & per  me- 
thodum Geometriz  communis  obtinetur  . Cujus  rei  complura 
exempla  & mihi  occurrerunt  . Et  fane  in  concreto  fsepe  offen- 
duntur rerum  origines  connexionesque  , in  abftraffis  terminis 
non  aeque  apparentes  . Con  fiderat  io  autem  centri  gravitatis  jam 
ipfa  per  fe  compendium  differentialium  feu  fummationem  in- 
volvit, unde  mirum  non  eff,  fi  per  eam  diflTerentialcs  reluantur. 
Quod  ut  clarius  appareat,  offendam  , quomodo  brevifTima  illa 
conftruffio  etiam  cx  diffcrcntialibus  ffatim  & re£fa  via  fine  inter- 
ventu centri  gravitatis  nafcatur.  Nempe  ex  natura  aequilibrii , 
quod  femper  manere  fupponitur  , patet  debere  ( Fig.  8.  Tab.  I. 
Febr.  proximi ,)  pondus  M duffum  in  elementum  ipfius  IP,  rrquari 
ponderi  6 du£to  in  elementum  ipfius  1H  : ita  enim  non  plus  de- 
fcendctur  quam  afeendetur,  feu  erunt  elementa  dcfcenfuum  vel  a- 
fcenfuum  reciproce  ut  pondera.  Quia  ergo  M in  d.  IP.  arqual.  Bin 
d.  IH.  erit  fummandoMin  IP  zqu.  B in  1H,  feu  M ad  B ut  IH 
ad  IP,  prorfus  ut  Bernoulliana  conffruffio  habet.  Si  inrelligatur 
ipfa  trochlea  C non  fixa  manere  , fcd  lineam  durante  motu  pon- 
derum & facomatum  , ( nam  viciflim  fibi  fune  pondus  vel  faco- 
m)  deferibere  , eadem  tamen  methodus  locum  habebit.  Quem- 
admodum & in  aliis  fimilibus  . Pulcherrimum  autem  eff  , quod 
notat,  lineam  a Dn.  Marchione  Hofpitalio  prsefcriptam  ex  gener 
re  Epicyctoidum  effc . 

Quod  vero  obfervat  fummationem  ordinatarum  , quae  fune 
ut  y/a*-\-x*  pendere  ex  dimenfione  curvae  parabola  cubicz,  etiam 
Dn.  Marchio  me  monuerat  . Vifus  autem  mihi  fum  , cum  iffa 
fiib  manibus  haberem , connexionem  videre  cum  dimenfione  cur- 
V» g.  185.-  vae  Hyperbolicae- , fcd  talia  nunc  refumere  non  licet quz  ali- 
quando curatius  traffare  fpero. 

De  cztero  video  doffiffimum  Dn.  Joh.  Bernoullium  non 
probare  , quod  Dn.  Craigius  tacite  fuppofuit  in  Tr.  de  Qua- 
draturis, quantitaum  irrationalem  habere  fummatriccm  etiam 
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irrationalem  (imitem  . Et  fateor  hoc  fine  demonftratione  illic 
fuiffe  pofitum , fed  quoniam  mihi  methodo  fimili  nonnihil,  u- 
niverfaliore  tamen  ni  fallor  & breviore  , talia  tra&anti , prin- 
cipium innotuit,  nondum  quod  fciam , in  boc  argumento  con- 
fideratum , unde  dcmonftratio  ad  rem  pertinens  haberi  poteft, 
proponere  hoc  loco  placet.  Dico  igitur  terminum  fummandumdc 
terminum  fumrnatorem,  vel  quod  eodem  redit,  differentiam  & 
terminum  differentiandum  ( Dni  Bcrnoulli intcgralcm  vocant ) ha- 
bere easdem  ambiguitates  feu  radicum  varietates , cumquavisra- 
dix  termini  det  propriam  1'eriem , fuas  quoque  proprias  differentias 
habentem.  Et  proinde  fi  (it y , differentia  vel  fummandus,  & v 
iumma  vel  differentiandus  , feu  , fi  fit  fydxtzv,  fcquitur  in 
aquatione  qua  exprimit  relationem  inter  y & *,  & in  aqua- 
tione qua  exprimit  eam  inter  v & *,  ipfas  y 8c  u afeendere 
ad  easdem  dimenfiones.  Sequitur  etiam  irrationalitatcs  le  fimi- 
li modo  habere  , quippe  quibus  itidem  varietas  radicum  indi- 
catur . Certe  C/.  Craigius  non  pauca  attulit  egregia  , qua  fa- 
ciunt, ut  incrementa  adhuc  majora  his  fcientiis  abeo  lpcrem. 
Multumque  ejus  ingenuitati  debeo  , quod  meis  meditationibus 
aliquid  debere  voluit  . Si  confilium  ejus  fciviflTem  , potuiffem 
fortafifc  aliqua  ad  methodi  incrementum  fuppeditare  . Utinatn 
tantum  illis  abftinuiffet  , qua  acerbe  in  Virum  excellentis  in- 
genii & doctrina  dixit,  cui  qua  iple  innuit,  imputare  , mihi 
nunquam  in  mentem  venit, 

MEDICINA  MENTIS  ET  CORPORIS. 

Editio  novo  audior  (5*  correHior , cum  profatione 
Audaris. 

lipfit  apud  Job.  Tbtm.  Fritftb,  idpj.  i*  4.  plag.  49. 

| • - I ’ * - , 

Liberamus  nunc  fidem  noftram  , qua  data  fuit  a nobis  in  M.  Maji. 

Aftis  anni  1687.  pag.  702.  poftquam  Medicina  mentis  & Pag.  ijo. 
corporis  in  lucem  denuo  prodiit,  haut  parum  expurgata  a men- 
dis typographicis  , multisque  in  locis  , qua  oblcura  nonnullis 
•vifa  fuerunt,  illuflrata,  illuftrisque  Aufloris  inftrufta  prafatio- 
ne , in  qua  perfpicue  exponit  , quis  fibi  prafixus  fuerit  fcopus 
hoc  in  libro  conlcribendo . Id  enim  fibi  habuit  propofitum,  uc 
quemadmodum  fpecialis  datur  fcientia  , qua  abdita  & retrufa 
qua  funt  in  mathefi  producuntur  in  lucem  , ita  ipfe  traderet 
Tem.  III.  Q_  fcien- 
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icientiam  generalem,  qua  quis  probe  infiruclus  omne  incogni- 
tum, quod  aflfequi  poteft  luis  viribus  intclle&us  humanus , cer- 
ta & conflanti  methodo  poilit  invenire,  nt  Pbilofophi  non  ver- 
balis aut  hiflorici  , fc<i  rcalts  titulum  mereatur  . Hanc  enim 
Jcientiam  vel  ii  mavis  artem  inveniendi  genuinam  pbilofophiam 
«de  ccnfet,  eamque  ut  amabiliorem  reddat,  medicinae  mentis  & 
corporis  titulo  infignivit;  quoniam  philofophi*  efl,  tum  lucu- 
lenter oftcndere , quod  plerique  homines  non  corporis  folum  fed 
mentis  quoque  defticuantur  fanitate  , tum  convenientia  illis  ma- 


lis remedia  adhibere.  Nequetamcn  ipfi  condit utum Fuit  integram 
hoc  libro  Philofophilm  comple&i,  led  primam  dumtaocat  , h.  e. 
omnia  illa,  qua  homini,  cui  feriaiapientiam  acquirendi  mens  eft, 


omnium  primo  veniunt  cognofcenda. 

In  prima  ergo  parte  commonflrat  , (ludium  acquirenda  verita- 
tis per  fe  i pium  eflc  omnium  occupationum  praflanti  ICmam  , 

3uandnquidem  nihi!  magis  conducit  ad  vitam  hoatiflime  traduccn- 
am.  Quilibet  enim  attendendo  ad  ea , qu*  fe  bene  afficiunt,  re 
ipla  experitur , voluptates  corporis  , it  crebro  illis  fruatur,  nau- 
fcam  & noxam  libi  pareret  dcleft. itiones,  qua  ex  atlionibus  , 
quas  pro  virtuofis  renutat,  nalcuntur  , melius  quidem  fc  affice- 
re, led  militiam  poli  le  trahere  , fi  in  bono  aut  malo  dijudican- 
do error  comminus  Fuerit , illas  vero  demum  , quae  cx  acquiFitio- 
ne  veritatis  oriantur,  lutnmjs.  ede , puriflimas , otnniumque  con- 
ftantidimas,  iapienccmque  infinito  intervallo  ignorante  effe  beat 
tiorem . 

In  parte  fetanda  ipfa  methodus  veritatem  inveftigandi  traditur, 
his  innixa  fundamentis,  que  otnni  erroris  fulpiciouc  carent,  quo- 
rumque certictnHnem  qailiact'in  fi:  ipfo  qnovis  momento  per  ex- 
perientiam explorare  potell.  ( I ) Se  nanarum  rerum  confcium  ef- 
ft\  quod  principium  primum  5c  generale  noftra:  cognitionis  eft. 
(2)  Se  bene  a quibusdam  , a quibusdam  male  affici  ; quod  princi- 
pium cll  cognitionis  boni  & mali  . (j)  Quadam  a fe  pojfc  concipi 
Feu  cogitatione  adprehendi,  quadam  autem  a fe  nullo  mado  pojfe 
concipi , Fed  rcfpettu  Fui  clle  incogitabilia  ; quod  principium  primum 
efl  verum  a Fallo  dtl'cerntndi.<4)  Se  varia  feofuum  externorum,  item- 
que  imaginum  internarum  & pajfionum  ope  advertere ; quod  princi- 


pium primum  eft,  unde  omnia,  quae  experientiae  debemus , ema- 
nant. Ex  eo  ergo  quod  omnia  il/a , quae  condat  vera  ede,  con- 
cipi pofliint,  hoc  eu  eorum  fimplices  conceptus  podiint  inter  fe 


conjungi,  quaeFalFa,  non  poffuns  concipi,  concluditur  hoc  ge- 
nuinum ede  veri  falfique  criterium , iliaque  facultas,  qua  conamur 
aliquid  concipere,  & poflumus,  & qua  conamur  ejus  contrarium 
concipere,  & non  poflumus-,  luttlUCluc  vocatur,  ejusque  exiften- 
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(ia  non  fotum  fcd  «qualitas  quoque  in  omnibus  hominibus  fan* 
mentis  ex  eo  colligitur  , quod  omnes  ad  aflenfum  demonftra- 
tionibus  coguntur.  Quoniam  vero,  fecundum  quartum  princi- 
pium , ope  imaginationis  quoque  plurima  nobis  innotefeunt  , 
quorum  nonnulla  etiam  concipi,  nonnulla  tantum  percipi  pof- 
ftmt  , hinc  ne  qnis  decipiatur  , & qu*  percipit  tantum  , fibi 
quoque  videatur  concipere,  monetur  duas  has  facultates  diver- 
lo  nos  modo  afficere,  concipiendi  nimirum  fub  forma  aftionis, 
percipiendi  fub  forma  paffionis;  verrtatrsq;  ftudiofos,  fi  frequen- 
ti exercitio  difeant  multa  bene  concipere  Matheft  operam  na- 
vando, facile  diferimen  inter  conceptionem  Jlc  perceptionem  a- 
nimadverfuros  , imo  omnium  optime  & turHIime  certos  polle 
reddi  fe  aliquid  concipere  , 0 experiantur  , utrum  poffint  fotis 
verbis  t»  alto  e/as  rei  , quam  fe  concipere  , non  vero  imaginari  pu- 
tant , plane  ignaro  eque  perfedant  excitare  notitiam  . Quia  enim 
concipiendi  facultas  in  omnibus  eff  xqualis,  poterunt  fine  dubio 
efficere,  ut  quod  ipfi  concipiunt,  alter  quoque  intelligat. 

Porro  ut  abfque  errore  progredi  poffimus  in  veritatis  inve- 
ftigatione,  omnes  poffibiles  conceptus,  quos  mens  formare  po- 
tc!t,  acquirendi  funt.  Quod  uc  rite  fiat,  redigendi  funt  primo 
in  ordinem  omnes  poffibiles  primi  conceptus  , qui  definitiones 
dicuntur  , ac  femper  rei  fingularis  generationem  , feu  primum 
formationis  modum,  debent  invtrlrere.  Ut  vero  omnes  acqui- 
ramus, tres  fequend*  funt  regulat  generales , a nobiliffimo  Au- 
flore  fufius  explicat*  exemplisquc  flhiffrar*,  in  quibus  illa  pr*- 
cipue  notata  digna,  qu*  agunt  de  curvarum  gene/i  ex  focis , ex 
qua  tangentium  facillima  deferiptio  , fine  ullius  calculi  ad  eas 
inveffigandas  ufu  deducitur;  de  nova  planre  regula  folis  Geome- 
tri* principiis  innixa  determinandi  tangentes  curvarum  ex  focis  de- 
fcnprarum  , tandemque  de  alia  quadam  curvarum  formatione  per 
redarum  interfediones  ad  angulos  redos  faftas,  ad  quas  illa  perti- 
net cujus  dimenfionem  fruftra  in  dubium  vocavit  clariiTimus 
Ozanam.  Genuinis  definitionibus  inventis,  ipf*  in  fe  confide- 
rand*  funt  , hoc  eft  omnes  refpeftus  qui  haberi  poliunt  inter 
omnia  elementa  definitionis  alicujus,  hoc  cfl  inter  fixa,  mobi- 
lia & motum,  five  ea  ut  fola  , feu  ut  comparata  exhibeantur, 
& videndum  in  unoquoque  diverfo  rcfpeftu,  quinam  hinc  no- 
v*  fequantur  veritates  , qui  axiomata  dici  polTunt  , atque  his 
formatis  ipf*  inter  fe  jungendi  funt  definitiones.  Junftis  enim 
duabus  pluribusque  definitionibus,  hoc  efl  diverfis  naturis,  ac- 
cidit ut  ex  illis,  qu*  antea  feparatam  conftitucbant  naturam, 
oriatur  novum  poffibile  , quod  naturam  habee  ab  illis  depen- 
dentem, ieu  nova  veritas,  qu x theorema  vocatur.  Ex  hoc  cum 
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mulca  poffint  concludi,  auz  vel  fune  fpcciales  theorematis  ca- 
fus,  vel  immediate  ex  ipfo  fequuntur , hzc  corollaria  dicuntur; 
ea  vero  quibus  ordinis  ratio  vel  ad  intclligentiam  faciliorem 
neceflaria  traduntur  , fcbolia  vocantur  . Demonflratur  etiam 
cum  , qui  veritates  quascunque  feu  theoremata  eruendi  viam 
cognovit  , quzlibct  etiam  relbtvere  polTe  problemata  , ipfaquc 
methodus  folvendi  traditur  illuflrata  exemplis  Mechanicis , Sta* 
ticis,  Geometricis,  PhyGcis,  rcgulzque  , quas  Dn.  Des  Canes 
in  methodo  fua  exhibuit,  explicantur.  Tandem  ut  veritatis  in* 
quifitio  exiguo  cum  labore  perficiatur,  recenfentur  impedimen- 
ta, quz  remoram  nobis  objiciunt,  eorumque  origo  explicatur, 
& quomodo  remedia  tum  ex  bona  methodo,  tum  aliunde  fine 
petenda  , offenditur  . Primum  ex  illis  efl  error  , quo  falfa  pro 
veris  admittimus,  ab  imaginatione  ducens  originem,  uc  exem- 
plis quoad  entia  imaginabilia,  rationalia  & realia  docetur;  con- 
tra quem  remedium  litum  efl  in  intellc£lu,  qui  nihil  admitte- 
re debet,  nift  quod  concipi  potefl,  adjuvandusque  elt  ab  ima- 
ginatione bene  direfla  per  voces  , charaflercs  , motum  & ex- 
perientias externas.  Secundum  impedimentum  efl,  quod  ea  quz 
cognitafunt,  & facilia  nobis  videntur,  non  magni  facimus , nec 
diu  ad  ipfa  attendimus;  quod  removeri  potefl,  fi  perpendamus  , 
ex  facillimis  difficillima  eruenda  efTe,  & cognitionem  generale  m 
fpeciali  multo  clTe  przflabiliorem . Tertium  impedimentum  efl, 
quod  femper  nimis  curiofc  quzrimus  , num  veritas  aliqua  fit 
utilis,  & nifi  talis  flatim  adpareat , eandem  parum  zflimamusv 
quod  tolli  potefl  , fi  recogitemus  , ea  quorum  ufum  jam  non 
perfpicimus,  profutura  forfan  porteris,  veritatemque  per  fe  ex- 
petendam efTe  , fecus  autem  facientes  viam  fibi  przdudere  ad 
utiliffima  quzque  perveniendi  . Quartum  efl  indilpofitio  quam 
in  nobis  interdum  experimur,  dum  non  femper  zque  apti  fu- 
mus ad  veritatem  inquirendam.  Hoc  minui  quandoque  aut  tol- 
li potefl,  ft  externa,  unde  oritur,  removeantur ; aut  non  mul- 
tum nobis  officit,  fi  tempus  illud  , quo  maxime  nos  aptos  ad 
(ludia  fentimus  , bene  collocemus  . Qtiintum  impedimentum  in 
eo  politum  efl , quod  difficile  efl  , mentem , quantum  requiri- 
tur , habere  attentam,  (i  veritas  ex  pluribus  aliis  , quz  longa 
ferie  inter  fe  nefluntur,  fit  eruenda.  Quod  ut  tollatur  de  me- 
dio, fi  difficultas  fuerit  rcalis,  difquifitio  in  partes  certas  divi- 
denda efl,  certumque  cuivis  tempus  dcflinandum,  atque  eo  tem- 
pus deflinandum,  atque  eo  tempore  unice  illi  parti  incumben- 
dum . Si  vero  difficultas  illa  tantum  ab  imaginatione  trahat 
ortum , intellectus  genuina  imbutus  methodo  aufcultandus  efl  r 
imaginatio  vero  juvanda  feriptura,  qua  cogitationes  noflras  ia 
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chartam  conjicimus,  leftioneque  librorum  egregiorum,  ma- 
xime autem  omnium  a teneris  educatione  cum  ratione  inditu- 
ta.  Quat  cum  maximi  fit  momenti,  atque  in  eo  przcipue  con- 
fidat , ut  imprimantur  imaginationi  puerorum  notiones  decori 
& indecori , veri  Sc  falfi , boni  & mali , quo  modo  fieri  debeat,  di- 
lucide exponitur.  Ultimum  impedimentum  efl , quod  commodita- 
te fumtibufquc  1 .£ pe  deftituimur  ad  ea , quae  in  veritatis  inquili- 
tione  adecuti  fumus,  in  effeftum  deducendi;  quod  tamen  lupe- 
rari  poted  aliquo  modo,  (i  femper  in  fludiis  propriam  fequamur 
inclinationem,  quz  interna  cujusvis  & genuina  ed  vocatio,  ac 
deinde  aliquid  publicemus,  quod  fperamus  aliis  placiturum , ut 
ipfi  cognolcanc , quid  de  noois  (perandum  fit  , fi  ab  aliis  , ut 
decet , juvemur  &c. 

In  tertia  parte  mondratur,  in  quo  przcipue  Objefto  perferu- 
tando  vitam  fuaviter  & cum  maximo  oblettamento  confumere 
liceat.  Nimirum  ea  przcipue  traclanda  funt  dudia,  ad  quz  pro- 
prio quafi  oaturz  indinflu  ferimur,  ita  tamen  ut  non  omittatur 
Matbejis , in  qua  inprimis  obfervari  poted  , ‘quomodo  a fimplicif- 
fimis  incipiendum,  & gradatim  ad  magis  compofita  fit  pergen- 
dum . Inprimis  autem  Pbyftcre  navanda  ed  opera , five  elaboran- 
dum , ut  acquiramus  nobis  fcientiam  univerfi  a priori  demon- 
dratam,  & evidencidimis  experientiis  ipfam  imaginationem  con- 
vincentibus a poderiori  roboratam,  quam  przdantiffimam  om- 
nium maximeque  deleflabilcm  ede  illudris  Auflor  multis  argu- 
mentis comprobat  . Hzc  ea  , qua  licuit  brevitate  de  Medicma 
mentis  receniere  vifum  nobis  fuit. 

Qpandoquidem  autem  fapienti  ura  fanitatis  tuendz  non  ed 
negligenda,  fed  adverfa  valetudo  ' iter  maxima  impedimenta  ve- 
ritatis inquirenda  referenda  ed,  hinc  peculiari  opufculo,  cujus 
titulus  Medicina  corporis , exponit  Illudris  Auflor  quz  ad  fanita- 
tem  cum  confervandam  tum  recuperandam  ipfi  conducere  vifa 
lunt,  ita  tamen  ut  non  pro  demondrationibus  hzc  venditet,  fed 
cogitationibus  valde  probabilibus,  ab  ipfa  experientia  confirma- 
tis. In  prima  autem  parte  odendit , quomodo,  licet  driftz  alicui 
diztz  non  adeo  lcrupulofe  inhzreamus  , valetudinem  podimus 
integram  confcrvare.  Quem  in  finem  fuadet  ( i ) ut  naturam 
nodram,  dum  viribus  adhuc  valemus,  adfuefaciamus  ad  omnia, 
quz  hac  in  vita  contraria  nobis  obtingere  podiinc  perferenda, 
eaque  non  tantum  mediocria,  fed  etiam  modum,  non  tamen  ni- 
mis, excedentia,  v.  g.  fuim,  famem,  aliqualera  cibi  potufque 
copiam , varietatem  & vilitatem , frigoris  zdusque  injuriam , la- 
borum molediam,  Sc  id  genus  alia.  Porro  ne  impingamus' ia 
dizta,  St  noxios  cibos  ab  utilibus  podimus  difecrnere » monet 
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(a)  cibos,  antequam  affumuntur,  non  eflTe  prolibandos,  ad  ex* 
plorandum  utrum  conducant  nec  ne;  opus  etiam  non  efle,  ut 
rcminifcamur  an  palato  antehac  fuerint  grati;  fed  eorum  lapo- 
rem  absque  ullo  (eu  prxguftu  feu  reipcffu  ad  prxterita  habito 
bene  nobis  imprimendum,  non  aliter  ac  ft  ad  eos  comedendos 
jam  jam  accingeremur:  tunc  enim  fi  internum  aliquem  apud  nos 
appetitum  perlenlerimus,  eos  corpori  maxime  falutares,  contra 
vero  fi  naulca  oboriatur,  maxime  noxios  futuros,  imo  quo  ma- 
jor feu  appetitus  Icu  naufea  fuerit , co  magis  five  profuturos,  (i* 
ve  obfuturos.  Quoniam  autem  cujusvis  non  ell,  ad  ea,  qux  in 
fe  fiunt , accurate  attendere , offenditur  ( 3 ) in  edendo  & bi- 
bendo fatis  inordinate  nos  pofTe  procedere,  abfque  ullo  repenti- 
ni alicujus  damni  (ubfecuturi  indicio,  dummodo  ea,  quas  guftui 
valde  inter  fe  diferepantia  videntur,  ( v.  g.  humida  & licca, 
pinguia  & macra  ) inter  edendum  alternatim  commutemus,  ut 
jufta  quali  ex  iis  temperatura  exurgat,  aut  fi  fentimus  ex  al- 
terutro illorum  , qux  (ibi  ratione  faporis  contraria  videntur: 
nimium  nos  comediflTe , talia  qux  priori  vel  ex  parte  vel  omni- 
no contraria  funt  fuperaddamus , ut  exceflus  aliquo  modo  corri- 
gatur. ( 4 ) Quamvis  autem  corpus  ad  contraria  quxvis  perfe- 
renda adfuefaciendum  fit,  fummopere  tamen  cavendum  eft,  ne 
ab  uno  contrario  ad  alterum  ftatim  prxruamus,  ( v.  g.  vehemen- 
ti fudore  diffluentes  frigido  nos  exponamus  a?ri,  ) fcd  fi  vel  ma- 
xime ad  illud  cogamur,  gradatim  tamen  & pedetentim  ad  illud 
tranfeamus. 

In  parte  fecunda  exponitur,  quxnam  fine  ligna  non  prxfentis. 
fcd  ingruentis  morbi,  & quomodo  repelli  poflit.  Signa  ergo  cer- 
tiflima  morbi  adventantis  cum  line  membrorum  gravitas  incco- 
fueta,  appetitus  proflracus,  virium  in  ordinariis  negotiis  peragen- 
dis defatigatio,  confultum  judicatur  ( 5 ) ut  attendamus  ad  nos 
ipfos,  an  agilitas  membrorum  omnium  corporis  noftri  diminua- 
tur, graviaque  ipfa  nobis  videantur,  licet  jejuni  fimus,  vel  mo- 
dico iolum  cibo  ufi;  & hoc  obfervato,  quia  in  corpore  noftro 
plus  tunc  cft  nutrimenti  quam  opus  ell,  fu  perfluum  iudore  excer- 
namus. ( 6 ) Uc  accumbentes  menfx  cibis  inflru&x  , fi  horum 
prxfentia  nos  licet  impaftos  auc  plane  non , aut  tam  parum  invi- 
taverit, ut  omni  plane  cibo  abfque  ulla  violentia  carere  poffi- 
mus,  eos  folito  minus  copiofe  alfumamus,  tempore  varo  inter 
prandium  ceenamve  medio  ab  illis  plane  abftineamus,  de  extero 
corpus  externo  motu  frequentius,  quam  confuevimus,  exercea- 
mus: ubi  autem  non  tantum  appetitus  carentiam,  fed  etiam  aver- 
fionem  five  naufeam  ciborum  lenierimus,  avi£tu  per  unum  diem 
plane  ccfTcmus,  poftea  vero  modico  pallu  ntitritionem  incipia- 
mus. 
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mus,  pro  ratione  appetitus  nos  incitantis,  fudore  etiam  calori 
interno  aliquantisper  fubveniamus.  (7)  Ut  cum  iis,  Quibus  ma- 
xime afluet!  fumus,  utimur,  & quidem  abfquc  ulla  fcltinaiione , 
inconluetam  tamen  inde  fatigationem  provenire  experimur,  ra- 
tionem ineamus,  an  ca  indies  aut  etiam  celerius  augeatur,  idque 
fi  fiat,  non  nc&amus  moras,  ulquc  dum  malum  adeo  crefcat,  uc 
decumbere  cogamur,  fed  illico  minus  cibi  allumamus,  vitemus 
illos  qui  naufeam  nobis  cient , ufurpemus  contra  ad  quos  appeti- 
tus nos  maxime  trahit,  no£lu  vero  obtctlo corpore  folitoque  ma- 
gis cooperti  cubemus,  quo  melius  omnia  membra  foveantur,  il- 
ludque  tamdiu  continuemus,  donec  reflaurari  vires  coeperint. 

i»  tertia  parte  quomodo  valetudo  amitis  fit  recuperanda , & 
quinam  maxime  fecura  line  remedia,  oflenditur  fcquentibus  re- 
gulis: ( 8 ) Cum  in  eo  jam  fumus  flatu,  quo  continuas  debilita- 
tes & dolores  fentimus,  omnia  negotia  funt  intermittenda.  ( 9 ) 
Curandum  eft,  ut  zgrotus  verfetur  in  aere  tranquillo,  fubcalido, 
nullo  forti  odore,  qui  ipfi  moleflus  cfl,  repleto;  lique  aliquam- 
diu morbus  duraverit,  cxpulfo  veteri  a£re  novus  in  locum,  in 
quo  zgrotus  decumbit,  cfl  intromittendus,  & totum  conclave 
repurgandum,  (to)  Ab  omni  cibo  potuque,  quantum  poflibile 
eft,  zgrotus  abftineat,  horis  etiam  pallui  deftinatis,  fi  ciborum 
non  appetitum,  fed  averfionem  ab  illis  Icntiat,  nihil  eorum  af- 
fumat.  Juvat  tamen  cos  przparatos  coram  intueri,  aliofque  cos 
comedentes  fpedlarc.  Quod  G tunc  appetitus  oriatur,  edere  qui- 
dem licebit  fed  modice,  & non  nifi  ca  qux  bene  calida,  facilis 
digeftionis,  nobifque  ordinaria  lcu  ut  plurimum  ufitata  fuerunt. 
Ubi  vero  fingulans  & extraordinarius  certi  alicujus  cibi,  licet 
alias  inufitati,  appetitus  in  zgro  fuerit  excitatus,  fatisfaciendum 
ei  quidem  cfl,  fed  non  nili  horis  ad  paftum  ordinarium  delima- 
tis; nec  illius  magna  nimis  copia  eft  afliimenda.  (11)  Quamvis 
priftiu  - ,im  vigor  redire  coeperit,  morboque  nos  liberatos  fen- 
tiamus , domi  tamen  per  biduum  vel  triduum  manendum  eft, 
publicifque  abftinendum  negotiis,  donec  de  plena  lanitatis  refti- 
tutione  iimus  certilEmi.  Hinc  ad  confucta  redeundum  negotia, 
fed  adhibita  mediocritate.  Si  recruduerit  morbus,  coque  res  pro- 
cedent, ut  decumbens  exfpirafle  videatur,  non  ideo  pro  mortuo 
habendus  eft,  maxime  fi  dolores,  quos  perpeflus fuit  zger,  vehe- 
mentiflimi  fuerint,  neque  ille  diu  xgrotavit;  fed  membra  efus, 
fi  nondum  obriguerint,  fovenda  funt  calore,  ut  quamdiu  a.. qua 
adhuc  fpescft,  illa  modis  omnibus  fuftincatur. 

Hzc  ergo  funt  quz  Cclcb.  Autlor  de  communibus  i!';  mor- 
bis, qui  ex  vi£lu  quem  capimus  originem  habent,  comi... .110- 
randa  duxit,  plurimis  ab  iulo  experimentis  declarata  & rationi- 
bus 
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buS  confirmata-  Nam  ad  rara  & infelica  fymptomata  quod  atti- 
M.  Maji*  net>  8cncralem  tantum  in  appendice  oftendit  modum  in  illis  fe- 
lici cum  fuccelTu  procedendi.  Neceflarium  enim  judicat  ( i ) ut 
Anatomix  probe  addifcendx,  iifque  tjux  in  ea  adhuc  latent  ac- 
curate explorandis  operam  demus.  (a)Uc  ex  membri  !*fi  na- 
tura , modoque  quo  lxfum  fuit  , videamus  , num  polii  bile  (it 
abfque  medicamento  curationem  aggredi . ( j ) Si  cognofcatur , 
abi  que  externorum  medicamentorum  applicatione  nihil  obtineri 
pofle,  ea  adhibenda  cenfet  remedia , qux  rationi  valde  confen- 
tanea  videntur,  aut  fi  talia  excogitari  facile  non  polline,  faltem 
Pag.  13&  ea,  qux  evidens  k fenfibile  auxilium  ferant,  & qux  fimplicilfi- 
ma  fint;  & poftquam  ex  iis  aliquod  in  ufum  vocatum  fuit  , huic 
unice  inhxrendum,  ad  perfeflum  ufque  curx  terminum,  nili  fa- 
na forte  ratio  aliud  quippiam  clare  docuerit. 

BERNH ARDI  NIEWENTIIT 

Confiderationcs  circa  analyfeos  ad  quantitates  infinite  par- 
vas applicata  principia  , & calculi  differentiatis  ufum 
in  refolvendis  problematibus  Geometricis . 

Amjlel.  apuii  Joh.  WoiTERS,  11594.  8 . plag.  j. 

Pag.  vj%.  T7  Xponit  hoc  libello  Cl.  Auftor  difficultates,  quibus  urgeri 
*-*  videtur  calculus  infinitefiraalis,  feu  arithmetica  analyfilque 
infinitorum.  Cujus  fundamenta  cum  cradiderint  Cl.  Barrovius 
«c  Celeb.  Newtonus,  ea  primum  examinat.  Et  in  Barrovio  qui- 
dem prxeipue  hoc  defiderat,  quod  ex  ejus  principio  fcquatur, 
quantitatem  infinite  parvam  fcmel  acceptam  nihilo  xqui valere, 
atque  hinc  inter  duas  quantitates  infinite  parvas,  vel  nullam  , 
vel  xqualitatis  elTe  rationem;  in  Newtono  vero,  quod  afferat, 
eas  quantitates  ultimo  xquales  fieri , qux  dato  tempore  ad  «qua- 
litatem conllancer  tendunt  , ita  ut  differentia  fiat  quavis  data 
minor,  cum  tamen  non  demonftret,  figuras  propofitas  ad  «qua- 
litatem conflanter  tendere,  neque  ad  «qualitatem  fuffkiat , ut 
differentia  fiat  quavis  data  minor,  fcd  requiratur  ut  fit  nulla. 
Ab  his  pergit  ad  calculum  diffcrentialem  illuftris  Leibnitii,  & 
inprimis  in  dubium  vocat  differentiationes  repetitas  , lemma- 
rifque  Newton.  a.  lib.  II.  demonftrationem  . Exemplis  etiam , 
qux  a Celeb.  Leibnitio,  & Clariffimis  Bernoulliis,  quorum  illi 
acutilliinam  inventionem  { his  propagationem  indefeflam  hic  cal- 
culus 
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culus  debet,  in  A£fis  Eruditorum  Lipfienfibus  pafEm  propolita 
funt,  utitur  ad  neftenda  dubia  contra  hujus  calculi  ufum,  eum* 
que  non  ad  omnes  curvas  promifcue  adhiberi  poffc  cenfet . Quae 
tamen  eum  in  finem  fe  attulifle  profitetur,  ut  celeberrimos  Vi- 
ros ad  difficultates  propofitas  amoliendas  , & fua  , quz  etiam 
nunc  fe  premere  fignificant,  publico  indulgenda  infligaret , non 
vero  ut  analyfin  infinitorum  convelleret;  cum  i ple  eadem  uta- 
tur , fed  fuperftrufia  principio  firmiffimo  , ex  quo  omnium 
Geometrarum  fibi  nota  principia  ad  curvilineorum  menfuras 
adhibita  poflit  derivare  , difficultates  contra  Barrovii  Newro- 
nique  methodos  motas  tollere,  terminos  in  infinitorum  analyfi 
nihilum  defignantes  ab  infinite  parvis  & adhuc  inter  entia  nume- 
randis infallibili  criterio  difccrnere,  & contra  doftiffimum  Clu- 
verum  folide  offendere , fruflra  nihilum  non  fingi  a Geometris, 
fed  non  quanta,  licet  inter  quantitates  infinite  parvas,  feu  eas 
quz  fua  natura  in  infinitum  minuantur,  non  fint  quzrenda,  ex 
proprietate  tamen  hifce  peculiari  necefTario  emergere.  Primum 
autem  differentiationum  principium  non  ex  differentiz,  frd  ex 
ipfa  indeterminabilitatis natura  petendum  eflfe  exiftimat,  mentem- 
que fuam  procul  dubio  exponet  dilucidus  in  fuis  Elementis  ana- 
lyfeos  infinitorum , quz  maximam  jam  partem  impreifa  efTe  fi- 
gnificat. 

EXCERPTA 

ex  Commentariis  Mathematico-Physicis 
Academix  Scientiarum  Parifienfis, 
menf.  Jun.  & Jul.  A.  1693.  pag-  p8.  128. 

CUm,  qui  Majo  anni  1693-  menfe  ab  illuffri  illa  Academia 
editi  lunt  commentarii , ad  manus  noffras  propter  impedi- 
ta nimis  commercia  non  pervenerint,  paucis reccnfebimus,  quz- 
nam  comprehendantur  in  illis,  quz  fequencibus  duobus  ejusdem 
anni  menlibus  prodierunt.  Ac  primum  quidem  comparet  illuttrif- 
fimi  Marcbionn  Hofpitalii  folutio  Problematis  Bernoulliani , exhibi- 
ta jam  in  A£f.  Erud.  A.  1694.  p.  9.  Porro  recenfentur  expe- 
rimenta a Da,  Hombcrg  circa  germinationem  plantarum  inflituta , 
ex  quibus  colligitur,  neque  elaterem  aeris,  nec  ejus  pondus,  efTe 
principalem  caufam  germinationis  plantarum,  cum  ipfa  quoque 
fiat  in  vacuo;  nihilominus  tamen  aerem  efTe  accidentalem  ger- 
Tom.  III.  R mi* 
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Afl.Erud.  minationis  caufam,  cum  de  eadem  quantitate  feminum  ejusdem 
$"■*&  fpeciei,  quorum  nonnulla  vacuo  inclufa,  alia  in  acre  Jibero  re- 
li&a,  longe  major  numerus  in  abre,  quam  in  vacuo,  progermi- 
narit.  Cujus  phaenomeni  hanc  rationem  verifimilcm  reddit  Hom- 
bergius,  quod  aer  fementi  inclufus,  & preffionc  externi  aeris  in 
vacuo  liberatus,  fe  magna  vi  expandat,  & plerumque  laceret  va- 
fcula  nutrimento  vehendo  & diftribuendo  deftinata  . Dominus 
Varigntn  perfequitur  do£f  rinam  de  * eceleratiene  metus,  regulam- 
quc  luam  generalem  ad  omnes  hypothefes  poflibiles  applicat . Do- 
minus Cajffinus  autem  accurate  difquirit  , utrum  mutatie  aliqua 
fa£la  fuerit  in  peli  altitudine  aut  Solis  curfu,  contendens  inter  fe 
celeberrimorum  Aftronomorum  vetuftiffimas  pariter  atque  re- 
centilTimas  obfervationes  , nec  non  fuas,  quas  in  obfervatorio 
Regio  fecit,  quae  ab  omni  variatione  non  liint  immunes.  Qui- 
Pag.  281.  bus  omnibus  tamen  perpenfis  in  ea  eft  fententia , non  folum  hi- 
fce  ultimis  temporibus  nullam  extraordinariam  mutationem  fa- 
ftam  dTe , neque  in  altitudine  poli  neque  in  altitudinibus  Solis 
meridianis,  fed  etiam  ccelum  omni  tempore  in  eodem  fuilTe  Gtu 
refpe&u  terrae,  quo  jam  ufque  a feculo  integro  fuilTe  deprehen- 
ditur. Credibile  enim  eft  omnes  variationes,  quae  afferri  pof- 
funt,  a pluribus  defe&ibus  oriri,  qui  in  obfervationibus  occur- 
runt. 

Nam  (1)  Variationes  illae  provenire  poffunt  ex  defeftu  in- 
ft  rumen  torum,  quibus  obfervatio  peragitur.  Certum  enim  eft, 
illa  fubinde  alterationes  fcnftbiles  pati,  quarum  caufa  eft  imper- 
ceptibilis;  unde  opus  eft,  ut  reclificcntur  faepe  & corrigantur. 

(2)  Oriuntur  etiam  quandoque  a difficultate  , quae  occurrit 
in  atftimandis  minutorum  partibus,  quando  non  terminantur  al- 
titudines in  miiiutis  integris,  aut  quibusdam  partibus  aliquotis, 
v.  g.  dimidio,  parte  tertia,  aut  quarta,  &c.  led  fere  incommen- 
furabilibus. 

(3)  Potefl  etiam  earum  pars  tribui  refraflionibus  irregulari- 
bus, quae  in  aire  fiunt,  prxeipue  in  obfervatorio  regio,  quod  in 
meridiana  regione  magna;  urbis  fitum  eft , cujus  ignes  diverfi- 
mode  poliunt  acrem  rarefacere,  per  quem  tranfeunt  radii  ftella- 
rum  feptentrionalium . Id  quod  eo  magis  credibile  fit,  quia  Caf* 
finus  huc  utque  non  reperit  tantum  variationis  in  altitudinibus 
folftitialibus,  quae  capiuntur  in  parte  auftrali,  quam  in  poli  al- 
titudinibus, qu*  in  borcali  explorantur. 

(4)  Quemadmodum  fubinde  fen  fi  bilis  eft  variatio  in  direftio- 
ne  magnetis,  ita  fieri  poteft,  ut  aliqua  mutatio  contingat  in  di- 
re&ione  fili  perpendicularis  inftrumcntorum , & hzc  mutatio  ma- 
gis fit  fenfibilis  in  certis  terrae  locis,  quam  in  aliis. 

Tap- 
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Tandem,  quod  ad  obfervationes  antiquas  attinet,  cum  notum  Afl.Erud. 
fit,  veteres  obfervaffe  inftrumcntis  rudibus,  fi  comparentur  cum  £,n\l69.5' 
his,  quae  jam  funt  in  ufu,  non  attendiflTe  ad  refractiones  & pa-  ” 'unn' 
rallaxes,  neque  etiam  ab  aliis  quibusdam  circumflandis  fibi  ca» 
vifle,  quae  errorem  parere  pofTunt  in  obfervando,  quafque  ex- 
perientia jam  cognolcere  Sc  evitare  docuit;  mirandum  non  tA, 
differentias  inveniri  confiderabiles  inter  illorum  obfervationes, 

& eas  quae  feculo  abhinc  fsiftae  funt. 

Quod  fi  ergo  cuilibet  illarum  caufarum  portio  fua  aflignetur,  Pag.  if  j. 
quz  eidem  competit  de  differentia,  quae  reperitur  in  obfervatio- 
nibus:  parum  certe  reflabit , quod  poffit  attribui  mutationi  rea- 
li,  quae  contigerit  in  fitu  cael  i rcfpeftu  terrae,  aut  motu  aftro- 
rum ; magifque  confentaneum  e(l  rationi  referre  hanc  differen- 
tiam ad  caulas  illas  accidentales  potius,  quam  ad  mutationem 
veram  in  coelo,  & irregularitatem,  quae  non  debet  praefumi  fine 
argumentis  convincentibus. 

Nihilominus  maxime  probabile  eft,  fucceffu  temporis  vere  par- 
vam quandam  variationem  in  altitudine  poli  accidere ; illa  tamen 
fe  reflituit  deinceps  in  ordinem,  nec  duo  minuta  excedit.  Ne- 

3ue  enim  durante  hoc  feculo  mutatio  deprehenfa  eft , qua:  foret 
uorum  minutorum. 

Credit  quoque  Dominus  Caflini,  faepe  variationem  quandam 
contingere  in  altitudinibus  foljiitialibus  apparentibus,  quam  pri- 
mum obfervavit  Bononiz  A.  i <5 5 5. , & deinde  quoque  in  ohfer- 
vatorio  regio,  fed  quz  tamen  paucorum  c(l  fecundorum  & bre- 
vi ad  regularitatem  redit. 

Maximi  autem  momenti  eft  in  Aftronomia  noffe  , quantus 
przcifionis  gradus  poffit  attingi  in  altitudine  poli  invenienda . 

Si  enim  cognitum  fuerit,  quzeunque  cura  adhibeatur,  nos  non 
pofife  effe  certos  de  altitudine  poli,  nifi  quoad  minutum  circi- 
ter dimidium  , non  adhibenda  illa  erit , nifi  magna  cum  cir- 
cumfpc&ione , in  operationibus , quz  requirunt  magnam  /Xafti- 
tudinem,  e.  g.  in  indaganda  parallaxi  planetarum  Luna  fupe- 
riorum , & determinanda  hora  folftitii : in  calculo  enim  error 
paucorum  fecundorum  valde  confiderabilis  eft . Adhiberi  autem 
poterit  majori  cum  confidentia  in  inquifitionibus  minus  delica- 
tis, v.  g.  ad  ftabiliendas  declinationes  aftrorum , & inveniendam 
horam  per  altitudinem  ftellarum . Sine  omni  vero  fcrupulo  in 
ufum  vocari  poteft  in  geographia  & navigatione , quoniam  dif- 
ferentia dimidii  minuti  in  altitudine  poli  non  poteft  gignere  er- 
rorem majorem  quarta  leucz  parte,  qui  confiderari  non  mere- 
tur , nifi  quando  charta  conficitur  loci  non  admodum  ampli; 
quo  in  cafti  potius  recurrendum  eft  ad  dimenfionem  attualem, 
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Aft.Erud.  quam  ad  obfervationes  pOti  altitudinum.  Tandem  Dominus  Hom- 
An.  i<PJ-  j,er^  experimentis  reiteratis  cognovit,  gravitatem  aeris  ad  gravi- 
M.  Juou.  Ulem  ayUd  £jj-e  uc  , a(j  g00-j  & corp0ra  nonnulla,  v.  g.  lignea, 
eburnea  in  vacuo  fufpenfa  leviora  fieri , quoniam  particulz  qux- 
dam  ob  fublatam  aSris  externi  prellionem  & interni  expanfio- 
nem  liberius  exfpirant , & corporis  pondus  minuunt . 

THOMjE  ceyje  e soc.  jesu 

Instrumentum 

Pro  Se&ione  cujufcunque  anguli  reflilinei  in  partes 
quoccunque  aequales. 

Mediolani  apud  Ambroftum  Ramellatum , 1695.  in  it.  Plag.  j„ 

Pag.  190.  "TX  Uo  ejusdem  libelli  ad  nos  exempla  eodem  tempore  perve- 
L'  nerunt,  quorum  alterum  illuftriffimo  Comiti  Mediobarbo 
Birago,  alterum  celeberrimo  Maghabecbio  debemus.  Cum  vero 
breviffimusille  fit,  nec  in  officinis  nofiris proflet , integrum  eum 
huc  tranfcribcndum  duximus,  ne  ipfa  quidem,  cum  occafionem 
invento  ab  cxcellcntiffimo  Imperatore  bellico  fuppeditatam  ape- 
riat, dedicatione  omiflTa  . Etfi  enim  non  nili  excerpta  e libris 
dare  confueverimus  , illum  tamen  morem  quin  aliquando  cer- 
tis id  caulis  fuadentibus  migremus,  quid  impedit?  Sequitur  er- 
go opufculum  ipfum  ad  verbum  deferiptum . 

Excellentissimo  Domino  D. 

DIDACO  PHELIPPEZ  DE  GUZMAN, 

Marchioni  dc  Leganes  &c.  Mediol.  Gubernatori  &c- 

Domino  ftto  benignijjimo 

Thomas  Ceva  e Soc.  J e s tr. 

TRifeBionem  anguli  ( «f  optime  nojli  , Princeps  eruditijfime } 
Pappus  per  byperbolam , Clavius  per  tineam  concboideos , non- 
nulli per  parabolam  , alii  aliter  attentando  abfolvere  conati  funt  ; [e- 
Qionem  vero  ejusdem  in  quavis  data  ratione  , per  quadratricem  & 
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Jptralem  veteres  perfecere  . Qui  vere  geometrice  alterutrum  execu. 
tus  fuerit  , inventus  eji  nemo  : nec  proflat  invefligando  operam  per- 
dere , quod  videlicet  ex  bis  alterum  inter  problemata , qua  vocant 
folida  , alterum  vero  inter  linearia  cenfeatur  . Itaque  , quod  tentari 
utiliter  poffit  , illud  unum  reliquum  efl  , ut  res  ifla  organice  , & 
quidem  praxi  facillima  , expediatur.  Idque  mihi  videor  affecutus  in- 
Jlrumcnto  excogitato  , quod  fuperiori  anno  Excellentiae  Tua  obtuli  , 
cujus  firudura  ad  fedionem  anguli  redilinei  in  partes  quotvis  aqua- 
les extendi  potefl  ; atque  boc  typis  excufum , Tibi  , prgflantijflme 
Dux,  meorumque  Jludiorum  Macanas  bumanifflme  ac  beneficenttffi- 
me , pronus  Jiflo  : immo  tibi  acceptum  refero . Meminifli  ft quidem  , 
ea  die , qua  mibi  aditus  ad  te  primum  patuit , pojl  multa  de  Matbe- 
Ji , aliis  que  pulcherrimis  fcientiis  a te  dida , tandem  de  trifeihone  an- 
guli fermonem  inje&um  fuijfe  ; quo  juper  , artificium  quoddam  , in 
Belgio  (fl  bene  memini ) inventum  , oftendifli  , linea  concbtli  vete- 
rum haud  diffimile  . Tantam  vero  tamque  inujitatam  comitatem  bu- 
manitatemque , cum  eruditione  bonarumque  artium  Jludio  conjunctam , 
in  fummo  clarifflmoque  Duce  , ita  fum  admiratus  , eademque  percul- 
fus  , ut  ex  illo  rem  mecum  diu  volutans  , fi  quid  dignum  aufpiciis 
tuis  forte  invenirem,  hunc  tandem  qualemcunque  commentandi  fru- 
£lum  naBus  Jim  , teflimonium  animi  erga  te  obfequcntifflmi . Ne  vero 
occupatum  curis  gravioribus  diutius  teneam  , demonjlrationem  , u- 
fum,  conflruBionemque  paucis  fubjicio : fimulque  operi  tenui jfimo ve- 
niam precor  ; cui , ut  aliquid  addam,  ( parum  tamen  addo)  me  ipfum 
adjicio , Tuaque,  Excellentia  famulum  addiBiffimum  dedico. 


Afl.EriKf. 
An.  1695  • 
M.  Junii. 


Trife&io  Anguli  Redii  inei. 


Circino  dmo  ( Fig . i.)  affigatur  alius  circinus  gb p contrarie  Tab.II. 
politus,  cfficiaturque  rhombus  m%bp,  qui  circa  vertices,  fi-  F;g. 

I ve  centra  m b , p aperiri  ac  reftringi  poffit ; fitque  m d live  mo 

'I  ad  minimum  tripla  ipfiusm^,  fivemp.  Sit  jam  ( Fig.  a.)  propofttus  Fig.  x. 

angulus  cbx  trifariam  dividendus.  Refecentur  lineae  bc,bx  aequales 
ipu  Centrum  deinde  inftrumcnti  b acu  defigatur  in  vertice  b lag'  1?1’ 
ejusdem  dati  anguli  cbx  ; rcftringanturque  amb*  regula:  md,mo, 
donec  tranfeantper  punfta  CjXjexcipiantqueintervaflume*.  Dico 
angulum  em*  efTc  tertiam  partem  dati  angulis*.  Producatur  diame- 
ter mb  indefinite.  Cum  duo  triangula  mgb,  ?bc  fint  ex  conftru- 
£lione  ifofcelia,  erit  angulus  externus  c?b,  live  bcg_  duplus  angu- 
li gmb\  idcoquc,  cum  angulus  externus  cbt  fit  zqualis  angulo  in- 
terno emb  ejusque  duplo  bcm  , erit  triplus  anguli  emb  . Similiter 
angulus  sbx  demonftrabnur  triplus  anguli  ^«*>ideoquc  totus  cbx  tri- 
plus 
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134.  Acta 

Afl.Erud.pIus  totius  cmx  . Quare  angulus  cmx  tertia  pars  erit  dati  anguli 
An.  1695.  cbx . Quod  erat  &c.  Hinc  fitmpta  diftantiap^clabit  lubtenfam  ter- 
M.Juuii.  jjjj  partis  arcut  Cx-,  ideraque  praedabimus  , li  dcfignentur  duae  li- 
neae juxta  3?,  px,  vel  in  iisdem  notentur  utcunque  duo  utrinque 
puntla,  qux  deinde,  fublato  indrumento,  continuentur. 

Sebi  io  anguli  rebi  ilinei  in  quotvis  partes  aquales. 

Fig.  J*  Qlt  jamlfig.  }.■)  datus  angulus  som  dividendus  in  quinque  partes. 
kJ  AJdatur  priori  rhomoo  alter  rhombus  priori  xquilatcrus  eo- 
demque  modo  verfatiiii ; ita  tamen,  ut,  dum  una  cum  rhombis  clau- 
ditur indi  umentum , poffint  vertices  *,  libere  fluere  verius  e,/ 
juxta  codas  utriusque  rcgulzee,  a f , vel  per  canaliculum  intra 
easdem  excavatum;  fitque  ac,  fi  ve  a/  ad  minimum  quintupla  influs 
ab.  His  politis,  refecentur  os  , om  zquales  ipfi  ab.  Centro  dein- 
de indrumenti «defixo,  uti  fuperius,  in  verticeodati  anguli  rem, 
ita  redringantur  ambz  regulat  ae,  af,  ut  excipiant  intervallum 
sm.  Dico  angulum  sam  efle  quintam  partem  dati  anguli  som.  Pro- 
ducatur diameter  ad  indefinite  , quz  tranfibit  etiam  per  0 : fune 
enim  anguli  xdo,  xdo  zquales  , cum  demondrati  fint  triplices  an- 
gulorum zqualium  bad,  ead  , ideoque  erit  do  diameter  rhombi 
dxo^_.  His  podiis,  cum  angulus  xdo,  Gve  xoa  Gc,  ut  odendimus, 
triplus  anguli  xao\  externus  autem  sxo,  Gve  osa  zqualis  fit  incer- 
no xao , ejusque  triplo  xoa-,.  erit  idem  angulus  osa  quadruplus  an- 
guli sao  ; ideoque  externus  sop  , cum  Gt  zqualis  interno  oas  , & 
ejus  quadruplo  osa,  erit  quintuplus  ejusdem  anguli  oas . Similiter 
Pag-  apj-  & angulus  pom  erit  quintuplus  anguli  oam-,  ideoque  etiam  totus 
som  erit  quintuplus  totius  sam  ; ideoque  angulus  sam  quinta  pari 
anguli  som . Quod  erat  &c. 

Quod  G datus  angulus  in  feptem  partes  Gt  dividendus,  addatur 
przterea  alius  rhombus  eodem  modo  conflruflus;  & Gc  deinceps:; 
critque  eadem  praxis,  & demondratio. 

Corollarium  „ 


TTaque  G habeatur  hujusmodi  indrumentumcompoGtum  ex  plu- 
Fig.  6.  J-  ribus  rhombis  (.Fig.  6.)  primus  cbxj  inferviet  pro  trifeHione ,, 
fi  nimirum,  collocato  centro  ^in  vertice  dati  anguli,  ita  redrin- 
gatur  indr umentum,  ut  latera  zx,xx  rhombi  fequentis  congruant 
lateribus  dati  anguli.  Secundus  autem  rhombus  %xkr  inferviet  pro 
fedione  in  quinque  partes  , fi  nimirum  ,.  centro  k eodem  modo 
collocato  in.  vertice  dati  anguli,,  ita  redringantur  regulz  eb,  cg,. 
ttt  latera  fequentis  rhombi  congruant  lateribus  datianguli.  Tertius 
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pro  divifione  in  feptem  , & fic  deinceps  . Facilius  etiam  id  exe-  Aft.Erud 
quemur,  fi,  centro  ^fixo  in  vertice  dati  anguli  , aptentur  prius  An.  1 69% 
cruribus  eiusdem  dati  anguli  latera  ^r,  iisdemque  digito  pref-  Junl‘* 
fis  atque  detentis  , reftringantur  regulx  eb , eg  , donec  utrinque 
contingant  rotulas  x,r.  Idem  dic,  fixo  centro  * , pro  fedione  ia 
quinque,  & fic  de  exteris.  Habemus  igitur  artem , qux  extendi 
poflit  ad  fedionetn  dati  anguli  juxta  quoscumque  numeros  impa- 
res, & confequenter,  per  bifedionem  , juxta  quamcunque  ratio- 
nem in  numeris  datam.  Sacis  tamen  idoneum  videtur  inftrumen- 
tum,  fi  non  excedat  tres  rhombos;  quorum  beneficio  circulus  in 
fuos  gradus  exade  dividi , atque  inter  alia  heptagonum  , & en- 
neagonum  dclcribi  facillime,  nec  non  plurimx  xquationes  analy- 
ticx  abfolvi  potiunt. 


Injirumenti  modus. 

Ij*  Igura  quarta  exhibet  inftrumentum  pro  trifedione  .•  debet  au-  Fig.4.5.6. 

tem  (Fig.  4.)  rotula  a ita  limari  in  parce  fuperiori  , rotula 
autem  0 ita  limari  inferius,  uc,  claufo  inltrumento  (quemadmo- 
dum in  quinta  figura  apparet)  altera  alteri  fuperinduci , atque  in- 
vicem committi  poflit  . Figura  fexta  exhibet  inftrumentum  pro 
fedione  anguli  in  tres,  & in  quinque  partes;  idemque  cavendum 
in  rotulis  o,f,r,x,  qua  poflunt  invicem  fuperinduci,  dum  clau- 
ditur inftrumentum.  Centra  rotularum  zqualium  b, x,  n, & /,r,»*»,  pjg. 
in  redis  lineis  ei,  eg  neceflario  confiftent.  Centra  autem  rotula- 
rum k fint  perforata,  uc,  intromifla  acu,  collocari  ac  detine- 
ri poflint  in  vertice  dati  anguli  , Ut  opus  fuerit  . Quomodocum- 
que autem  reftringatur  inftrumentum  una  cum  rhombis  , femper 
angulus  bef  erit  lubtriplus  anguli  x^r  , & fubquintuplus  anguli 
nkm ; & fic  deinceps  . Quare  labor  trifedionis  in  eo  politus  eft  , 
ut  rhombi  angulus  xgr  fiat  squalis  angulo  dato.  Similiter  divifio 
in  quinque  nihil  aliud  exigit , nifi  uc  angulus  nkm  fiat  xqualis  da- 
to; & fic  de  czceris.  Experientia  vero  feliciflime  fucceflit. 

Dum  inftrumentum  aperitur  ex  pluribus  rhombis  compofitum, 
primo  rhombo  excepto  , cujus  rotulx  /,  i defixx  funt  in  regulis 
et,  eg,  exteri  fequentes  manu  attrahendi  funt , ut  eorundem  ro- 
tulx x,  n,r,m  adhxrcant  utrique  coflx  , earumque  centra  exiftanc 
in  lineis  redis  eb,eg.  Ex  rotulis  n,m  id  quod  pundis  defignatum 
eft , refecari  poceft . 

Appendix . 

ILlud  denique  , appendicis  loco  , addendum  puto  ( quod  dato  p;g, 
angulo  tap  valde  acuto  ( Fig.  7.  ) fi  intervallum  quod.unque 
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Afl.Erud.  ab  circino  fumptum  transferatur  ex  b in  e,  ex  e in  /,  ex /in  « , 
An. '695.  ex  ,•  jn  b f tx  % jn  /(  ex  / in  0 , &c.  quoad  fieri  id  poteft;  ducao- 
.jimiu  tu(.que  Cx  lingulis  angulis  ad  latera  oppofita  perpendiculares  bc, 
ed,  fg,  ib,  kn,  Im,  op\  erit  bc  finus  reftus  anguli  0 (impii;  ed  finus 
reflus  anguli  dbc  dupli ; fg  finus  reftus  anguli  fcg  tripli  ; ib  qua- 
drupli, kn  quintupli,  & lic  deinceps:  rtb\xac,bd,eg,fb,in,ltm,lp, 
complementa:  «e,  bf,ei,  fk,il,ko  cnordz:  ab,  be,  ef,  fi,tk,  1:1,  /0  li- 
nus  toti  invicem  zquales.  Quz  omnia  cum  ex  circulo  in  triangu- 
lum ex  ordine  deducia  fint,  lervato  ubique  eodem  finu  toto;  cum- 
que infuper  triangula  abc,ade,ngf,ahi,ank,  St  c.  fint  invicem  limi- 
lia,  aliquid  utilitatis  & compendii  trigonometriz  afferre  pofTunt; 
quod  fatis  fit  innuifTe. 

DNI.  MARCHIONIS  HOSP1TALII 

m. juiii.  Solutio  Problematis  propojiti  in  Attis  menfis  0- 
l'ag.  J07.  ttobris  anni  1694..  pag.  80.  una  cum  contrattione  /im- 
pliciffima  alterius  cujusdam  problematis  gener  ait Jftmt  huic 
affinis. 

PAucis  abhinc  diebus  ad  nos  ufque  venerunt  Aita  menGs  O- 
ftobr.  anni  1694.  in  quibus  reperi  Problema  circa  methodum 
tangentium  direitam  a Cl.  Bernoullio  Mathefeos  profelfore  BaG- 
leenfi propofitum . Illico Problematis  hujus folutionem  inveni,  fta- 
timque  mentem  fubiit  aliud  huic  affine  gencralifBmum  . Utrum- 
que his  accipe. 

Problema. 

*rAB-  Datis  tribus  curvis  Aigebraicis , G,  H,  I,  & quarta  K,  quam  for- 
111.  m“at  interfcBiones  redarum  H K , 1K,  tangentium  curvas  H & l 
Fig.  1.  i"  iisdem  punBis  , in  quibus  tangens  curva  G ipfas  fecat  / Quatere 
tangentem  quarta  K . 

Solutio . 

Pag.  joS.  Anal.  Fingatur  ad  curvam  G tangens  altera  GArquam  proxima 
priori  GHI  , quzque  attingat  curvas  H & 1 in  punctis  b St  i,  e 
quibus  prodeant  & aliz  tangentes  bk  St  ik  occurrentes  fibi  mutuo 
in  punito  k,  quod  ( byp .)  erit  ad  curvam  K.  Tum  duita  1R  pa- 
rallela ad  Hi,  triangula  fient  fimilia  GHb  8t  G1R,  bki  8t  RI/. 
Item  duitis  KO,  KS,  HP,£P,IQj  »Qj  perpendicularibus  ad  tangentes 

bk. 


RUD1TORUM. 


*J7 


l 


Ak,ik,HK,bk,lK,ik,  fimilia  pariter  fient  triangula  KHO  & HP£,  Afl.Erud. 
K1S  & IQ»,  reflangula  in  O, b,s,  & i;  fiquidem  anguli  KHO  8c  An .i6->y 
HPi  additi  finguli  ad  eandem  PHi,  totidem  reflos  confiituent,  M.  Julii, 
roindeque  fune  aequales  : idemque  dicendum  de  angulis  KIS  & 

Q j; 

His  przmiftis , fic  polygoni  curvam  H confiituent  Is  latus  Mb 
zzdv,  dataeque  lint  G H = o,  GI  = £,  HKfeuA*  = m,  1K  feu  ik 
= n,  HP  =/,  IQ_=£,  (hic  tanquam  datas  aflumimus  HP  8c  IQ_, 
co  quod  Gnt  radii  evolutarum,  curvas  H & 1 natura  datas deferi- 

bdv 

bentiuna).  Jam  erit  I.GH  (*).  G1  (6)::  Hi  (dv).  IR=s . 


III.  HP(/).  HK 


bndv 

V( )• 

a m 


b dv  bnd 

II.  bk  (m).  ki  (»)  ::  RI  Ir=s  — . 

a tm 

(m)  ::  Hi  (.dv).  KO=’^'.  IV.  IQ.(*).  IK  (») 
bnndv  , 

KS= . At  du&is,  a quovis  puncto  L tangentis  KL,  perpcn« 

dicularibus  LG,  LF  ad  reflas  HK,  IK,  manifefto  liquet  triangu- 
la reflangula  LKE  & KiO,  LKF  & KiS,  fore  fimilia;  fiquidem 
angulorum  LKE  & KAO,  LKF  & KiS  differentia:  cum  fmt  infi- 

bnndv 

nite  parvae,  niill*  Junt.  Ergo  fiet  LF.  LE  tx  KS  ( ■ ” - — ).  KO 


agm 

...  • r 

bfan.  agmm . Proindcque  confiat  indolem  eam  efle  tan- 


Pag.  jao. 


gentis  KL  , ut  demiff*  ah  ejus  punflo  quovis  L perpendicula- 
res LF.LE  ad  reflas IK,HK, perpetuo  fint  inter  fe  in  ratione  data 
«juamrtatum  bfan,  agmm , ita  nempe  ut  ubique  fit  LF.  LE  bfnn. 
agmm.  Atque  hinc  ultro  fluit  conftruflio  fequens. 

ap  wjS 

Conflr.  Ducatur  HL  parallela  ad  IK , quasque  fit  = : Di- 

co KL  efle  tangentem  quzfitam.  Nam.duflis  a punflo  L perpen- 
dicularibus LF,  LE  ad  reflas  IK , HK , cum  LM  parallella  ad 
HK,  patet  triangula  reflangula  LFM  & LEH  fore  fimilia;  pro- 
indeque  LF.  LE  ::  LM  feu  HK.  HL  ::  (conflr.)  bfnn.  agmm.  Er- 
go &c.  ; j; 

Obfervandum  diligenter  conftruflionem  hanc  atque  valere  , fi-  T ab. III. 
ve  dat*  curv*  G,H,I,  fint  juxta  mentem  Authoris  Algebraicz,  jp,g.  ». 
live  etiam  fint  illae  tranfeendentes  feu  mechanicz , ita  ut  fit  gene- 
ralior. En  alteram  multo  fimpliciorem  , fed  qu*  tantum  eff  uti- 
lis cum  curv*  H & I una  componunt  feflionem  conicam  H AI. 

Etenim  dufla  per  datum  punflum  G diametro  AG  , agatur 
Jvm.  111.  S KL 


V 
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KL  parallela  applicatis  hujus  diametri  , & ipfa  erit  tangens  quae- 

fixa.  # , , • 

Porro  hoc  idem  Problema  materiam  pribuit  alterius  huic  affi- 
ni Sed  paullo  difficilioris  & univerfaliffirai . Sit  nempe  data  re- 
fla HI  duas  inter  qualescumque  curvas  HI  ita  mobilis  , ut 
eadem  has  utriusque  puuftis  luis  extremis  H & I femper  at- 
tingat . Jam  fi  ex  hifce  punflis  illas  ad  curvas  ducantur  tan- 
gentes HK,IK,  quas  occurfu  continuo  defcribant  tertiam  cur- 
vam K ; Qjueritur  ratio  ducendas  tangentis  hanc  ad  curvam 
K , v.  gr.  in  punfto  K . 

palim  eft,  hoc  ad  fuperius  problema  reducendum , ftatim  ac 
inventa  fuerit  natura  curva  G , quam  fingulis  in  pofitionibus 
tangit  eadem  refla  HI.  Proindeque  hujus  alterius  problematis 
folutionem  pendere  folum  ab  inventione  punfli  contaflus  G 
in  refla  HI  , pro  dato  hujus  reflas  fitu  inter  curvas  H & I. 
Qua  folutio  fit  fane  prolixa,  dum  ea  rationibus  menti  primum 
obviis  inqniritur,  ut  egomet  fum  expertus;  at  brevis  & facih 
lima  ratione  fequenai.  < > • 

Dufla  KC  perpendiculari,  ad  HI»  ubi  necefle  produflam  , 
a Humatur  IG  = HC:  Dico  punflum  G reflas  HI  effis  ad  cur- 
vam G,  feu  curvam  hanc  in  punfto  G tangi  a refla' HI. 

Atque  hinc  fequitur  fore  femper,  vel  punfla  C & G ftmul 
inter  curvas  H fle  1,  vel  hafcc  curvas  inter  punfla  C & G» 
vel  denique  hasc  in  illis. 

Praterea  fi  lineae  H & 1 refla  ponantur  , conveniente*  in- 
ter fe  ad  angulum  reflum,  pariter  liquet  curvam  G eam  ipfun 
eflfc  quam  definivit  Clar.  Jebatmts  Bernoultius  in  Aftis  ann. 
, fyi.  pag.  j68.  cujus  etiam  Bernoutlmi  alter  ProfefTor  doflifli- 
tnus  , meationem  habet  in  Aflis  fupra  citatis  ; adeo  ut  illud 
eorum  problema  fpecialiffimus  duotaxat  hnjufce  noQri  cafus  lit. 

a G.  G.  L. 

f f * I . I , 1 

RESPONSO  ad  nonnullas  difficultates, 

••  r r 1 . • 

a Dn.  Bernardo  Nieuwentiit 

Chat  methodum  differentiato»  feu  infinitefimalcm  motat . 

T?  Gregii  Geometra  Batavi  Domini  Bernardi  Nietrmeatiit  tra- 
flatus  duos  novos  circa  calculum  differeadalem , & Ana* 
lyfin  infinite  parvis  utentem,  nuper  nufifu  alterius,  ut  apparet, 

doftif* 
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dofliflimi  Geometri,  Dn.  1.  Makrtel , autoris  joflTu  accepi.  Ita-  Afl.Emd. 
que  cum  a me  pluribus  in  locis  difficultatum  quarundam  folu- 
tio  bumaniffime  petatur  , operam  reipublicx  litcrarix  debitam  ' 1 
defugere  nolui,  tametfi  fumma  tantum  capita  attingere  tot  a- 
liis  diftraftus  , nunc  quidem  poflRm  . Ad  tria  potilTimum  res 
redit ; methodum  meem  calculi  differentiaiis  Cf  fummatorh  , labo- 
rare communi  cum  altis  difficultate  , quod  fcilicet  quantitates  infi- 
nite pm-ja  abjiciantur , qua  fi  effient  nihil  ; fecundo  , hanc  metho- 
dum non  poffia  applicari  ad  curvas,  in  quarum  aquatione  indeter- 
minata ingreditur  exponentem  : tertio  , tametfi  meus  calculus  dif- 
ferentiaiis  primi  gradus  fufiineri  poffitt ; differentias  tamen  inferio- 
res , fecundi , tertii  & aliorum  graduum  , ut  ddx  feu  da  x,  dddx  fi- 
ve  d?  x , & ita  porro  , non  poffie  conciliari  cum  principio  clarijinri 
Autem  , quo  tamen  folo  Geometri im  hanc  ftatuminari  poflfe 
arbitratur.  Specialia  nonnulla,  quae  Hofpitalianis  , Btmoullianit 
St  tuets  objicit  , nunc  non  attingo  , cum  illtiftriflimus  Marchio 
Hofpitalius , St  ingentoGffimi  Fratres  Bemoullri  tot  preclara  inven- 
ta fua  optime  tueri  poffint. 

Quod  ad  primam  obje&mncm  attinet , clariffimus  Autor  hanc  in 
prafatione  Conliderationum  ponit  enunciatiotiem  , quam  liqui- 
diffirr.x  veritatis  effe  autumat:  Sola  ea  quantitates  aquales  funt , 
quarum  differentia  nulla  efi , feu  nibilo  aqualis.  Et  in  Analyfi  cur- 
vi lineorum  , fub  initium  axiom.  «.  pag.  i.  Quicquid  toties  fumi  , 
hoc  efi  per  tantum  numerum  (etiam  infinitum,  Gc  enim  inrelli- 
git)  multiplicari  non  potefl  , ut  datam  ullam  quantitatem  , ut  ut 
exiguam , magnitudine  fua  aquare  valeat  , quantitas  non  efi , fed 
dn  re  Geometrica  merum  uibit  . Hinc  quia  in  aequationibus  pro 
tangentibus  inveftigandi , Maximisque  St  Minimis  (quam  Dn. 

Autor  Barrovio  tribuit  , primus  tamen  , ni  fallor  , Fermatius  u- 
furpavit)  remanent  quantitates  infinite  parvae,  abjiciuntur  a ci- 
tem earum  quadrata  , vel  reftangula  ; hujus  rei  rationem  ex 
eo  ducit , quod  quantitates  ipfae  infinite  parvi  feu  infinitefimi 
fune  aliquid  ; quoniam  per  numerum  infinitum  multiplicati 
quantitatem  datam  (id  efi,  ordinariam  vel  affignabilem  } effi-  p*g.  jM, 
ciunt , fecus  autem  fe  habere  earum  rcdangula  vel  quadrata  , 
cui  proinde  ex  axiomate  pratmifTo  Gnt  merum  nihil . Ego  qui- 
dem fateor  magni  me  eorum  diligentiam  facere  , qui  accurate 
omnia  ad  prima  principia  ufque  demonftrare  contendunt  , & 
in  talibus  quoque  ihidium  non  raro  pofuifle  ; non  tamen  fua- 
dere , ut  nimia  fcrupulofitate  arti  inveniendi  obex  ponatur  , aut 
tali  praetextu  optime  inventa  rejiciamus  , nosque  ipfos  eorum 
friiilu  privemus  ; quod  & olim  Patri  Gottigmes  6t  difcipulis  e- 
jus  circa  Algebrz  principia  fcrupulofis  inculcavi  . Cxterum  x- 
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qualia  «(Te  puto  , non  tantum  quorum  differentia  efl  omnino 
nulla , fed  & quorum  differentia  efl  incomparabiliter  parva ; & 
licet  ea  Nihil  omnino  dici  non  debeat  , non  tamen  efl  quan- 
titas comparabilis  cum  ipfis  , quorum  efl  differentia  . Quem- 
admodum fi  lineae  punflum  alterius  lineae  addas  , vel  fuperfi- 
ciei  lineam,  quantitatem  non  auges.  Idem  efl , fi  lineam  qui- 
dem lineae  addas,  fed  incomparabiliter  minorem.  Nec  ulla  con- 
flru6lione  tale  augmentum  exhiberi  potcft  . Scilicet  eas  tantum 
homogeneas  quantitates  comparabiles  effe  , cum  Euclide  lib.  5. 
defin.  5.  cenfeo  , quarum  una  numero  , fed  finito  , multipli- 
cata, alteram  luperare  potefl.  Et  quae  tali  quantitate  non  dif- 
ferunt , zqualia  clfc  flatuo  , quod  etiam  Archimedes  fumfit,  a- 
liique  pofl  ipfum  omnes  . Et  hoc  ipfutn  efl  , quod  dicitur 
differentiam  clTe  data  quavis  minorem  . Et  Archimedeo  qui- 
dem procedu  res  femper  dcdu&ione  ad  abfurdum  confirma- 
ri potefl.  Quoniam  tamen  methodus  direfta  brevior  efl  ad  in- 
telligendum,  & utilior  ad  inveniendum,  fuflicit  cognita  femel 
reducendi  via  poflea  methodum  adhiberi , in  qua  incomparabili- 
ter minora  negliguntur  , quz  fane  & ipfa  fecum  fert  demon- 
flrationcm  fuam  fecundum  lemmata  a me  Febr.  1689.  commu- 
nicata . Et  fi  quis  talem  zqualitatis  definitionem  rejicit  , de 
nomine  difputat.  Sufficit  enim  intelligibilem  ede,  & ad  inve- 
niendum utilem  ; cum  ea  , quz  alia  magis  in  fpeciem  rigoro- 
fa  methodo  inveniri  podunt , hac  methodo  femper  non  minus 
accurate  prodire  fit  necede  . Itaque  non  tantum  lineas  infini- 
te parvas  ut  </*,  dy  pro  quantitatibus  veris,  in  fuo  genere  af- 
fumo  , fed  & earum  quadrata  , vel  rc£langula  dxdx , dydy , 
dxdy,  idemque  de  cubis  aliisque  altioribus  fcotio  > przfcrtim 
cum  eas  ad  ratiocinandum  inveniendumque  utiles  reperiam  . 
Nec  profe£lo  video,  quomodo  doBifiimus  Autor  in  animum  fuutn 
inducere  potuerit , ut  (latuerct , lineam  feu  latus  d x ede  quan- 
titatem , at  quadratum  vel  re£langulum  talium  linearum  ede 
nihil.  Licet  enim  hz  quantitates  infinities  infinita;  parvae,  nu- 
mero infinito  primi  gradus  multiplicatz , non  producant  quan- 
titatem datam  feu  ordinariam  ; faciunt  tamen  hoc  multiplica- 
tz per  numerum  infinities  infinitum  , quem  rejicere  par  non 
efl,  fi  numerum,  infinitum  admittas;  prodibit  enim  numero  in- 
finito primi  gradus  du£lo  in  fc.  Quod  autem  in  zquationibus 
Fermaiianjs  objiciuntur  termini  , quos  ingrediuntur  talia  qua- 
drata vel  reflangula,  non  vero  illi,  quos  ingrediuntur  fimpii- 
ces  linez  infinitefimz  ; ejus  ratio  non  efl  , quod  hz  fint  ali- 
quid » illae  vero  fint  nihil  ; fed  quod  termini  ordinarii  per  fe 
deflruuntur  , hinc  reflant  tum  termini,  quos  ingrediuntur  linez 

fim- 
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fini pliccs  infinite  parvz,  tum  quos  ingrediuntur  harum  quadra-  A&Ermi. 
ta  vel  re&angula:  cum  vero  hi  termini  fint  illis  incomparabi-  An.  i<pj. 
liter  minores,  abjiciuntur.  Quod  fi  termini  ordinarii  non  eva- 
nuilTcnc  , etiam  termini  infinitefimarum  linearum  non  minus  , 
quam  ab'  his  quadratorum  abjici  debuiflfent  . Adjungi  poffiint 
Lemmata  quzdam  mea  , calculi  differentiatis  fundamentis  in- 
fervientia  , ex  Atiis  Eruditorum  Lipfienjibus  Febr.  t<5 89.  , qux 
Cl.  Autor  non  nifi  poli  editas  confiderationes  in  przfatione  tra- 
Aatus  Analytici  fibi  occurrifTe  profitetur  ; ubi  jam  tum  meam- 
parabilium  confidcrationem  adhibui  , ad  has  difficultates  prae- 
veniendas. 

Quod  ad  fecundum  attinet,  dottiffimui  Vir  zquationes  exponen- 
tiales  (ut  a me  appellantur)  Tua  methodo  traQari  pofle  putat, 
mea  non  item.  Idque  tali  ratione  cap.  t.  Analyf.  pag.61.,  feqq. 

& cap.  8.,  p.  180. , per  fuam  calculandi  rationem  oftendere  co- 
natur, quam  tamen  uficatis  mihi  fymbolis  ratiociniifque  fic  ex- 

• • * (•) 
primo.  Sic  zquatio  ( ad  curvam  tranfeendentem  ) y . = Un- 

. • « x ) • il  X f { * ) m 

de  alia  pari  jure  fict^-f -dy  Itaque  differentian- 

do  aquationem  t.,  id  eft  aquationem  t.  ab  zq.  2.  fubtrahendo, 
ut  d ^ feu  differentia  inter  duorum  ^ valores  ( ipfius  nempe  ^8c 
ipfius  ) habeatur,  (quod  calculi  differentiatis  fundamen- 

, ■'  - 1 x -f-  dx  *(j) 

tum  eft  ) utique  ex  2.  & fiet  : y-\-dy - — — y = d fcd 

x-\-dx  1 + ) x-^-dx  x -\-dx — t 

y dy  — — ss y ■+•  x.y  dx.  ( quia  ut  olim 

Is)* 

In  his  Attis  a me  generaliter  notatum  eft  |m|  y 4-  a = y + 
m — 1 1 m.  »1  — t m — 2 1 „ . ,j  , . . 

m y a q y .«  &c.  Undeex  fententia^fu-  p^g, 


toris,  evanefeente  termino 


Sc  fequentibus. 


quia  a eft  infinities  infinite  parva,  & pro  a fubftituendo  dy  & 
pro  litera  m fubftituendo  *-f -dx  prodit  zq.  4.)  Itaque  ex  zq.  3. 

C x + dx  x+dx  — 1 * (<) 

per  aeq.  4.  fit  y — — + x.y  ; dx—y  . = d^_.  Ve- 

rum hzc  ratio  exprimendi,  maximis  laborat  difficultatibus,  quia 
non  fervat  leges  homogeneorum  calculi  differentialis,  & quod 
caput  eft,  non  exhibet  quxfitum , nempe  rationem  dx  ad  dy, 
feu  fubtangentialis  ad  ordinatam,  in  terminis  ordinariis  expref- 
fara  ■,  neque  adeo  duttu  linearum  affignabilium  conftrui  poteft . 

Imo 


' . 
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Afl.Erud.  Imo  redit  ad  identictim.  Nam  juxta  principium  meum  fupra  ex- 
^n- pofitum,  quantitas  incomparabiliter  minor  alteri  majori  fruflra 
• JUI1*  additur,  &,  fi  hzc  non  evancfcat  (a£lu  vel  virtualiter)  ipfamct 
abjici  debet.  Itaque  in  zq.  6. , pro  dy , dx,  d^  additis  ad  alia  in- 
comparabiliter majora,  fcribendo  e,  fiet  / + x.y  . 

X (7)  . , " " 

o.  — y . =i;  hoc  efl  abjeflo  o pariter  & termino  per  o multi- 


plicato, fiet/.  — /.  quae  aequatio  vera  quidem  , fed  iden- 

tica  efl,  unde  talis  calculus  non  prodeft.  Quale  quid  ego  quoque 
M x 4-  dx 

expertus  fum  , ut  fi  Gt£=/,  pofita  b conflante,  tunc  i 

* . . * dx 

— b . erit  = dy  ; & hanc  dividendo  per  b fit  b — — t = dy  : 


m tat 

b . ; & pro  dx  3c  dy  ponendo  o , fit  b — i = o : b . ; feu  b — - 

9 

l = o;  feu  b ss  i , ut  conflat  , ergo  fit  i — i = o.  Sed  talis 
identicifmus  in  meo  calculo  differentiati  evitatur.  Interim  non 
diffiteor  obtulifTe  fe  mihi  cafus,  ubi  -ifla  quoque  calculandi  ra- 
tio non  prorfus  negligenda  fit.  Verum  ut  videat  C/ar.  Nicuvucn- 
tiit  meam  methodum  differeniialem  ad  aequationes  quoque , ubi 
incognita  vel  indeterminata  ingreditur  exponentem,  (&  quidem 
utiliter)  porrigi,  quas  ego  fortaffe  omnium  primus  cocbdcran- 
das  Geometris  propofui  , cum  meum  Tetragonifmum  Circuli 
Numericum  darem  in  yfBii  Eruditorum  anni  i <58 a. , mtnf.  Febr. 

Pi£.  J14.  attingam  hoc  loco  paucis,  quod  jam  a multis  annis  habui,  & 
ad  lummum  Geometram  Cbrijhanu m Hugtniuui  dudura  pcrlcripfi  ; 
nempe  modum  difierentiandi  sequationes  cxponentiales  ; quem 
Algorithmo  meo  olim  publicato  inferere  non  admodum  neccfTc 
erat  , ob  talium  exprcflionum  raritatem  & infolentiam  , qua;, 
fateor,  tanta  efl,  ut  ipfe  Hugentus  eas  aegre  admiierit.  Nec  quil- 
quam  mihi  notus  efl,  prztcr  ingeniolilumum  BernouUtum , qui 
proprio  Marte  , me  non  monente,  & ipfe  in  calculo  differen- 
tiati huc  pervenerit  , atque  ad  hzc  penetrarit  , quz  Hugcmut 

V 

per  jocum  hypertranfeendentia  appellabat  . Nempe  fit  x . = / 
fiet  v.  long.  x — log.y  ; jam  log.  x = f,  dx:  x O"  log.  y = /,  dy: 
y . Ergo  v . /,  d : x = f,  dy  : y : quam  differentiando  , fit  Wx  •• 
x + dv.  log.  x zz  dy  : y . Porro  v debet  dari  ex  x & /,  ambobus 
vel  fingulis,  ergo  feribi  poteft  dv  = mdx  -f-  ndy , & m pariter 
atque  » dabuntur  ex  x &/,  & prodibit:  vdx  : x -f-  log.  x.  mdx 
— dy:y  — log.  x . ndy , & fiet  dx  ad  dy  (feu  fubtang.  ad  ordina- 

Xf  — 

um)  ut  /ad  — •+■  m.  log.y.  Itaque  habetur  modus  ducendi  tan- 
* S«n- 
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gentem  talis  curvae,  :x  fuppofita  hyperbolae  quadratura  vel  Lo- 
garithmis;  pro  generali  autem  differentiatione  cxponentialium 

tl  V 

fufficit  Algorithmo  meo  hunc  canonem  aferibi:  d.x  • =x  . , 

dx  + dv.  4 ■ dv.  hg.  x Unde  fi  v fit  conftans  numerus,  ut  e, 

* * c m f - — | 

prodit  d . x •=  x dx  id  efl  e.  x . — — ~ dx:  quod  efl  theo- 
rema noflri  Algorithmi , pro  differentiatione  potentiarum  vel 
radicum,  dudum  traditum. 


Supereft , ut  tertism  Viri  Cimi  difficultatem  paucis  abfolvam  , 
contra  differenti  itiones  fcilicet  fucceffivas,  Ceu  quantitates  difc 
ferentio-differemiaies . Itaque  ipfas  ddx  non  putat  admittendas, 
nec  effe  quantitates,  quia  per  infinitum  numerum  multiplicata: 
non  dent  quantitatem  ordinariam  . Sed  fciendum  efl  omnino 
eam  prodire,  ut  ad  primanf  difficultatem  jam  monui,  fi  nume- 
rus  multiplicans  fit  infinitus  altioris  gradus.  Et  res  [ane  etiam 
aliunde  mullis  modis  confici  potefl.  Nam  quotiens  termini  no n 
crefcunt  uniformiter,  neceffe  cft  incrementa  eorum  rurfus  diffe- 
rentias habere,  quzfunt  utique  differentiae  differentiarum.  Dein- 
de concedit  Cl.  Autor , dx  effe  quantitatem  i jam  duabus  quan- 
titatibus tertia  proportionalis,  utique  efi  etiam  quantitas ; talis 
autem,  refpeflu  quantitatum  x Scdx,  efl  quantitas  ddx ; quod 
fic  offendo.  Sint  x progreffionis  Geometricae,  & y arithmetica:, 
erit  dx  ad  conflantem  dy , ut  x ad  conflantem  a.  Seu  dx-=xdy: 
m.  Ergo  ddx  = dx  dy  : a.  Unde  tollendo  dy : x per  aequationem 
priorem  fit  xddxzz  dx  dx:  unde  patet  effe  x ad  dx,  ut  dx  ad  ddx. 
Et  continuata  progreflione  Geometrica  etiam  reliquz  differentias 
ulteriores  ordine  prodeant . Et  generaliter  in  progreffione  Geo- 
metrica non  tantum  feries  differentiarum  ejusdem  gradus,  fcd 
& feries  tranfitus  feu  differentiationum  , geometrica:  efl  progref- 
Sonis.  Sed  & harum  differentiationum  fucceffivarum  veritas  ufuf- 
que  rebus  ipfis  confirmatur.  Nempe,  ut  jam  alias  notare  memi- 
ni, quantitas  ordinaria,  quantitas  infinitefima  prima  feu  diffe- 
rentiatis, & quantitas  differentio-differentialis,  vel  infinitefima 
fecunda,  fefe  habent  ut  motus  & celeritas,  & folicitatio,  quz 
efl  elementum  celeritatis.  Motu deferibitur linea,  velocitate  ele- 
mentum lines,  folicitatione  ( velut  initio  defccnfus  a gravitate, 
vel  motus  a conatu  centrifugo  ) elementum  elementi . Et  in  ipfa 
Geometria  quantitates  ordinaris  funt  pro  vulgari  algebra , dif- 
ferentiales  primi  gradus  referuntur  ad  tangentes  feu  linearum 
direfliones , fcd  differentiales  ulterioris  gradus  ad  ofcula , feu  li- 
a earum  carvedincs ; quod  etiam  jam  notare  memini.  Finiam, 
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Afl.Emd.  ubi  hoc  unum  adjecero,  mirari  me,  quomodo  dofliflimus  Nieit- 

An.  1695.  wentiit  credere  potuerit,  ex  noflris  principiis  fequi  hoc  abfurdum, 

M. Julii,  quod  in  omni  curva  fubtangentialis  Ct  ordinata:  sequatis,  Confid. 

p.  tp.  Sit  curva:  elementum  dc ; erit  dx  dx  -f-  dy  dy  — dede , ut 
confiat.  Ergo  difTerentiando  dxddx+dyddy  = dedde.  Si  jam  de 
conflans  fit  ddc  = 0,  & fit  dxddx  + dyddy  = o,  fcd  hac  differen- 
tiati in  fummatricem  rurfus  verfa  ait  prodire  •}  dxdx  = j dy  dy: 
adeoque  dx=dy,  quod  utique  abfurdum  efl.  Si  talibus  uteremur 
calculis,  quomodo  eorumopetoc  veritates detexiffemus . Sed ref- 
pondeo  fummando  feu  verfa  differentiati  in  fummatricem,  prodi- 
turum ^ dxdx-\-\  dydy  — ffdc^o,  feu  conflantem  areolam  efTe 
fubtrahendam , alioqui  fieret  non  quidem  dxdx  = dydy  , fed  po- 
tius — dxdx  = dydy , feu  dy  — dx  y/  — i:  quz  efl  aequatio 

I’aj.  jt6.  impoffibilis , quod  indicat  0 non  debere  effe  0,  fed  habere  fi- 
gnum  — , & effe  quantitatem  conflantem  , quse  non  alia  efl,  quam 
\de , quia  ipfam  dc,  potuimus  conflantem.  Unde  redit  atquatio 
initio  pofita  dxdx  -f-  dy  dy  — dcdc\  prout  oportet.  Et  fimili  abu- 
fu  calculi  differentiatis  laboratur  Confid.  p.  at.  nec  mirum  efl  hoc 
modo  calculum  non  effe  tutum  , aut  incidere  in  ablurda  . Sic  & 
in  ipfo  tra&atu  majore  feu  Analyf.  inf.  c.  8.  p.i 8$.  ponit  triangu- 
la cnarafleriflica  ejusdem  curvae  , modo  numero  Cnt  finita  & le- 
rie  non  interrupta  fefe  confequantur  , effe  fimilia  inter  fe;  unde 
facile  infert,  pofitis  elementis  abfeiffarum  aequalibus  , etiam  ele- 
menta ordinatarum  &c.  fore  sequalia . Sed  cum  ubique  curva  dire- 
Clionis  fuz  inclinationem  mutet  (alioqui  non  curva,  fed  reda  fo- 
ret) etiam  anguli  continue,  licet  infenfibiliter  feu  per  diferimina 
incomparabiliter  parva  , mutantur  . Qua  de  re  me  quoque  olim 
ratiocinationes  inflituere  memini.  Difficultas  quoque  obje&aCen- 
fid.  p.  10.  contra  triangulum  , cujus  bafis  eft  altitudine  incom- 
parabiliter minor  , ejusdem  efl  commatis  .•  id  enim  pro  ifofcc- 
le  habetur  , quia  differentia  inter  altitudinem  & hypotenufam 
incomparabiliter  parva  efl,  perinde  ac  differentia  inter  radium  & 
fecantem  anguli  infinite  parvi . Sed  hzc  fufficere  judico  , & ipfi 
Cimo  Nicwwentiit  fatisfadura  fpero;  qui  fi  ingenium  & doflrinam 
magis  ad  augenda  , quam  retra&anda  hzc  fludia  vertere  volet  , 
haud  dubie  przclara  dare  poterit,  quemadmodum  ex  his  ipfic  fpe- 
ciminibus  judicare  licet. 
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EXCERPTUN  EX  LITERIS  P.  W. 

An.  i6py* 

A D AC  T O R U M E D I T O R E S.  Ju!,u 

laS* 

( Conferantur  jl&a  Eruditorum  proximi  menjir  Junii  p.  i j t.feqq. ) 


C Alterum  Domini  CfT><r  inftrumentum , cujus  deferiptionem 
Aftis  Eruditorum  inferuiflis,  in  memoriam  mihi  revoca- 
vit Circinum,  ad  eosdem  ufus  excogitatum  ab  illudri  viroD.T. 
cujus  fabricam  ille  jam  A.  1675.  PariGis  cum  Clar.  Clerfelerio’ 
aliifque,  & ex  Gallia  redux  mccum  quoque  communicavit.  Illa  -t* 
vero  ita  fe  habet.  AB  & AC  lunt  duae  regula*  mobiles  circa  it*|B’ 
axem  in  A,  regula  autem  parvae  GD,  DH,  HE,  EI , &c.  fin-  Fj ' , 
gula:  funt  «quales  parti  AG.  Et  GD  quidem  circa  axem  fixum  S'  * 
in  G eft  mobilis,  reliqua:  vero  circa  D,  H,  E,  I,  axes  mobiles 
in  regulis  AB,  AC,  polfunt  rotari.  KF  e(l  arcus  aeneus  in  gra- 
dus & minuta  divifus,  mobilis  quoque  in  linea  AB. 

Si  ergo  datus  fuerit  angulus  K e/,  1'ecandus  v.  g.  in  quinque 'par- 
tes aequales,  fiat  KF  aequalis  K/,  & arcus  firmetur  in  K , F au-  Fig.  $. 
tem  promoveatur  in  regula  AB,  donec  I attingat  regulam  AC: 
erit  BAC  quinta  pars  anguli  propofiti. 

Cum  autem  ejusdem  inftrumenti  fimpliciflimi  ope  quotcunque 
mediae  proportionales  inveniri  quoque  poflint,  patet  omnia  proble- 
mata fuperiorum  graduum,  quorum  conflruftionesad  angulorum 
feftiones  aut  mediarum  proportionalium  inventionem  reduci  fo- 
lent,  eo  mechanice  poffe  refolvi. 


ADDENDA  AD  DN.  G.  G.  L. 

SCHEDIASMA 


M.  Aug. 
Pag.  j6p. 


proximo  menft  Julio  pag.  tjg.  & feqq.  infertum. 


UNum  adhuc  addere  placet,  ut  omnis  de  realitate  differen- 
tiarum cujufcunque  gradus  tollatur  difputatio  i polTe  eas 
femper  exprimi  reftis  ordinariis  proportionalibus.  Nempe  fit  li- 
nea quaecunque,  cujus  ordinat»  crefcunt  vel  decrelcunc ; pote- 
runt ad  eundem  axem  in  iisdem  punflis  applicari  ordinatae  fo- 
cundz  ad  novam  lineam  terminata:,  proportionales  differentiis 
primi  gradus  feu  elementis  ordinatarum  lineae  prime.  Quod  fi 
jam  idem  fiat  pro  fecundis  ordinatis,  quod  fa£!um  eft  pro  pri- 
mis, habebuntur  ordinat»  ad  lineam  tertiam,  proportionales  pri- 
Tom.  III,  T ma- 
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Afl.Erud.  marum  ordinatarum  differentio-differemialibus  , feu  differentiis 
An.  i6pj-  fecundis;  feu,  quod  idem  cft , fecundarum  ordinatarum  difleren- 
M.  Aug-  j|js  primis  . Et  eodem  modo  etiam  differentiae  tertiae,  & aliae 
quaecunque  per  quantitates  affignabiles  exponi  poffunt . Modum 
autem  differentiis  primi  gradus  proportionales  exhibendi  reflas 
ordinarias  jam  tum  explicui,  cum  primum  hujus  [calculi  elemen- 
ta traderem  in  Aflis  Oflobris  1684.  Nempe  infpiciatur  ibi  Ta- 
bula ad  p.  270.  difli  anni  1684.,  reperietur  dx,  elementum  ab- 
fciflse  AX  vel  x,  repraefentari  per  rcflam  aflignabilem  in  figura 
feparatim  pofitam , & deinde  d/,  elementum  ordinatae  XY  lea/, 
repraefentari  per  rcftam  quz  fit  ad  diflam  dx  jam  aflignatam, 
ut  XY  ordinata,  ell  ad  XL)  interceptam  in  axe  inter  tangentem 
& ordinatam.  Ubi  corrigendus  eft  error,  qui  illic  nefeioqua  ne- 
gligentia  irrepfit,  ut  pro  XD,  XB,  XC,  XE,  interceptis  por- 
tionibus axis,  male  ponerentur  YD , VB,  WC,  ZE  portiones 
tangentis;  tametfi  corre&io  ex  p.  470.  ibidem  haberi  potuerit. 
Et  quoniam  eadem  opera  habetur  modus  exponendi  differentias 
gradus  fecundi , per  proportionales  illis  differentias  gradus  pri- 
mi, &in  univerfum  pofteriores  per  praecedentes  proximas,  patet 
nullum  effe  gradum  differentialium  , utcunque  remotum , qui 
non  per  reflas  affignabiles  exhiberi  tandem  queat . Quod  ii  folz 
darentur  difierentiz  primas , fequeretur  omnes  ordinatas  crefcere 
uniformiter,  feu  omnem  lineam  effe  reflam.  Interdum  autem , 
continuando aliquoufque  diflerentiationes,  tandem  finiendumell, 
cum  nimirum  linea  differentiarum  reprzfentatrix , fecunda  vel 
tertia  vel  alia  ulterior,  fit  refla.  Nempe  fi  ordinatz  primz  fine 
ut  abfciffz,  tunc  linea  prima  eft  refla,  & caret  differentiis  fe- 
cundis. Si  ordinatz  primz  fint  ad  parabolam  ( nempe  quadratU 
cam  ) feu  fi  fint  ut  quadrata  abfeiffarum , tunc  linea  fecunda  erit 
refla , Sc  linea  prima  ( parabola  fcilicet  ) carebit  differentiis  ter- 
tiis. Si  ordinatz  primz  fint  ad  paraboloeidem  cubicam,  feu  fint 
ut  cubi  abfeiffarum,  tunc  linea  tertia  erit  refla,  & linea  prima 
( paraboloeides  fcilicet  cubica)  carebit  differentiis  quartis  & ita 
porro.  Idem  eft  fi  ordinatz  ( primz  fcilicet  ) componantur  ex 
r*g.  J71.  paraboloeidum  diflis , five  per  additionem  five  per  fub- 

traflioncm  , tunc  enim  finientur  tandem  differentiz  cum  altifli- 
toz  paraboloeidis  ingredientibus  ordinatis.  Sed  in  czteris  lineis 
omnibus,  differen dationes  procedunt  in  infinitum,  quoties  fcili- 
cet in  valore  ordinatz  abfeiffa  in  nominatore  vel  vinculo  reperi- 
tur.  Ex  his  jam  intelligitur  calculum  differentialem  poffc  conci- 
pi ,‘tanquam  fi  fieret  non  nifi  in  quantitatibus  ordinariis;  tametfi 
origo  ex  inaflignabilibus  petenda  fit,  ut  abjeflionum  feu  deftru- 
•flionum  ratio  reddatur.  Itaque  fi  vel  ipfit  initia  calculi  a me  pu- 
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blicata  fatis  meditatus  fuiflet  Cl.  Nieuwentiic  , facile  vidiffet , Ail.Erud. 
non  magis  de  ulterioribus  quam  de  primis  differentiis  dubi- 
tari  poffe  , & vel  ideo  evitatam  tunc  a me  fuiflfe  mentionem  ' AUfi‘ 
inaffignabilium , re  ad  ordinarias  traduQa,  ut  tales  fcrupuli  tol- 
lerentur carterum  fi  quid  notaffet  aoimadverfione  dignum , fen- 
fiiTet  me  eo  elTe  ingenio,  ut  libenter  dem  veritati  manus  i quem- 
admodum nunc  re  accuratius  conftderata  ea  qua;  celeberrimus 
Jacobus  Bernoullius  de  numero  radicum  ofculi  monuerat  probo, 
quibus  quo  minus  affentirer  antea,  non  alia  cauCafuit,  quant 
quod  diverfx occupationes  cogitationefque  effecerant,  ut  tardius 
accederem  ad  rem  de  integro  latis confiderandam . Dum  haeeferi- 
bo,  triftem  nuntium  mortis  Viri  incomparabilis,  Chriffiani  Hu- 
genii  accipio.  Non  poterant  majorem  )a£turam  pati  litcrae  illae 
fublimiores,  qua;  humanae  menti  aditum  faciunt  in  arcana  natu- 
rae. Ego  Hugenium  folo  tempore  Galilaeo  & Cartefio  poffpono. 

Cum  maxima  dederit,  expe&abantur  non  minora.  Et  fpero  in- 
«r  fchedas  ejus  thefaurumquendaro  repertum  iri,  qui  nos  utcun- 
que foletur.  Eoque  magis  orandus  efl  frater  ejus,  vir  meritis  in 
rempublicam  illuftris  , ut  maturata  editione  communi  utilitati 
pariter  ac  fraternae  gloriae,  imo  fuae  confulere velit.  Oblitus  eram 
eorum  quae  Dn.  Nieuwentiit  contra  notam  concavitatis  vel  con- 
vexitatis a me  allatam  objicit,  inflantia  parabolae  produfla.  Sed 
mirum  eft  ipfum  non  animadvertiiSe , tantum  errore  live  feriben- 
tis  five  typotheix  transpofita  effc  verba,  & pro  concavitate  po- 
nendam effle  convexitatem  ac  vice  verfa.  Itaque  non  tam  afferri 
debuerat  inflantia  parabolae  (quando  in  omnibus  curvis  contra- 
rium fit  ejus  quod  verba  infmuabant ) quam  generaliter  notari 
inverfio.  Adeoque  regula  fic  efferenda  eft  : fi  crefcentibus  ordina- 
tis crefcant  etiam  ipfarum  differentia),  curva  axi  obvertet  conve- 
xitatem, alias  concavitatem , pofito  fcilicet  aequales  inter  fe  effe  Pag-  J7* 
differentias  abfeiffarum. 


D.  MARCHIONIS  HOSPITALII 

Theorema  Novum 


De  Quadrandis  Cyclitidibus  bafium  circularium , pro  quavis  di- 
Jlantia  punth  deferibentis  * centro  circuli  mobilis. 

INter  infinitas  curvarum  linearum  fpecies  nulla  plane  eft,  que 
hoc  aivo  geometras  exercuerit  magis  quam  Cyclois.  Hujus, 
Merfcnnianz  fcilicet,  dimenfionem  adiavenere  primi  CarteUus, 
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Afl.Erud.  Torricellius,  & Robervallius;  tum  integros  de  hac  una  traftatus 
A?5’  f£r*pferunt  Pafchalius,  Wallifius  & Latovera;  ac  tandem  poftre- 
' lg'  mis  hifce  temporibus  Hugenius  , Romerius  , Newtonius,  dcc. 
novz  cujusdam  cycloidis,  cujus  nempe  bafis  circularis  eft,  egre- 
gias omnino  detexerunt  affeftiones.  Verum  quiapun&um  delcri- 
Bens  nufquam  ponitur  ab  his  intra  vel  extra  circuli  mobilis  cir- 
cumferentiam , intafta  manet  adhuc  haec  altera  cyclois  gcncra- 
tim  iumpta;  nec  ullus  ( quod  fciam  ) fpatii  hac  nova  cycloide 
comprehenfi  dimenfionem  pro  omni  diftantia  punfti  defcriben- 
tis  a centro  circuli  mobilis  publicavit.  Id  ipfum  autem  totum 
uno  Theoremate  fequenti  conficio;  quin  etiam  ut  Clarifs.  Hu- 
genius in  cycloide  vulgari,  fic  in  nova  hac  citra  ullam  circuli 
dimenfionem  fpatia  duo  quadrabilia  dcmonftro. 

Lemma. 

Tab.IV.  Sit  femicjrdois  AMD,  quam  de fcrip ferit  femicirculut  BSN  cir- 
F;S-  *•  cumvolutione  fua  fuper  arcu  manente  BGN,  ita  ut  evoluta  partes 
BG , GB  ubique  Jint  aquales  inter  /e.  Jam  vero  Jit  ubivis  punflum 
defcribens  A , in  diametro  BN  verbi  gratia , extra  circuli  mobilis 
circumferentiam.  Tum  fi  defcribantur  centro  K circuli  mobilis , ra- 
dio KA , femicirculus  AEV ; & centro  O immobilis  circuli,  radio 
quovis  medio  inter  OV  <9*  OA , arcus  EM  ; radiufque  ducatur  KSE 
Dico  arcum  EM  fore  ad  arcum  SN  ::  OE.  OB . 

Demonji.  Fingatur  femicirculus  mobilis  BSN  in  Gtu  BGN  quo 
punflum  defcribens  A erat  in  M ; praeterea  per  centra  circulo- 
rum genitorum  ducatur  OK,  quae  proinde  tranfeat  per  conta- 
flum  torum  G.  Hoc  pofito,  liquet  triangula  MOK,  EOK  efie 
aequalia  & fimilia;  fi  quidem  omnia  habent  xqualia  latera,  Pin- 
guia lingulis.  F.rgo  anguli  MKO,  EKO  funt  aquales  , ut  & eo- 
Pag.  j7j.  rum  menfurae  GN,  BS,  cum  complementis  ad  duos  reflos  BG , 
SN  radiorum  aequalium;  prxterea  aequales  anguli  MOK  & EOK 
reddunt  angulos  MOE  & GOB  pariter  zquales.  Ergo  arcus  EM 
& GB  funt  ut  radii  OE  & OB.  At  mox  confluit  arcum  hunc 
inferiorem  GBzqualcm  efle  fuperiori  GB,  atque  hunc  arcui  SN. 
Ergo  eric  arcus  EM  ad  arcum  SN,  ut  OE  ad  OB.  Quod  erat 
demonflrandum . 

Coroll.  Si  radius  OB  infinitus  ponatur,  palam  eft  reftas  OB, 
OE  fore  parallelas,  arcufque  concentricos VD,  BN,  EM,  im- 
mutandos in  lineas  reftas  VT,  BX,  EH  , perpendiculares  ad 
axem  VA;  atque  ita  fore  reflam  EH  aequalem  arcui  SN,  cum 
OB  & OE  tunc  infinita  fint  aquales.  Ergo  arcus  EM  erit  ad 
re&am  EH  ::  OE.  OB. 
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Notandum  fcmicycloidem  AHT,  in  quam  altera  femicyclois  Afl.Erud' 
AMD  convertitur  , cum  radius  OB  fit  infinitus,  eam  omnino  An.  lipt" 
efTe,  quam  femicirculus  BSN  circumvolutione  fuifuper  refta  BX  AuS- 
defcriberet . 

Theorema. 

Iisdem  pojitis , dico  fpatium  AEM  arcubus  AE , EM,  & cycioi- 
dis  AMD  parte  AM  conclufum , effe  ad  fpatium  AEH  arcu  AE , re- 
Eia  EH , & cydoidis  AHT  parte  AH  comprebenfum , ut  OK  ari  OH. 

Demonji.  Arcui  ME  quam  proximus  alter  fingatur  concentri- 
cus me  cum  eb  parallela  ad  EH , & lineolis  re&is  <T , eC  perpen- 
dicularibus ad  arcum  ME,  & ad  re&am  EH,  ubi  neceffe  produ- 
£la.  Tunc  erunt  Anguli  F Ee,  O E K xquales  inter  fe,  ficut  & 
anguli  CEe,  OKE;  fi  quidem  additi  figillatim  duo  prioreseidem 
KKF  , 8c  duo  pofteriores  eidem  P E K , angulos  quatuor  confti- 
tuent  re&os.  Ergo  finus  anguli  FEt  eft  ad  linum  anguli  CEe  , 
ut  finus  anguli  OEK  ad  linum  anguli  OKE  , five  F e.  C e ::  OK. 

.OE.  Praeterea  (cor.  Lem.)  eft  EM.  EH  ::  OE.  OB.  Ergo  pro- 
ducum ex  EM  per  Fe  eft  ad  produCum  ex  EH  per  Ce,  ut  pro- 
duCura  ex  OE  per  OK  ad  produCum  ex  OB  per  OE,  hoc  eft  , 
ut  OK  ad  OB  ; atque  ita  , cum  fpatiola  EM  me  , EH£e  mini- 
me differant  a produCis  feu  reCangulis  ex  EM  per  Fe  , & ex 
EH  per  Ce,  net  fpatiolum  EM  me  ad  refponaens  fpatiolum 
EHfe,  ut  OK  ad  OB  . Ergo  cum  hzc  ultima  ratio  fit  conftans  , 

& id  ubique  contingat  , erit  fumma  omnium  EMme  ad  fummam 
omnium  EH  be , five  fpatium  AEM  ad  fpatium  AEH,  ut  OK 
ad  OB . Quod  erat  demonjlrandum 

Coroll.  Pervagata  res  eft  a Torricellii  temporibus,  fpatio  AEH 
«quale  effe  reCangulum  faCum  ex  PE  per  KN,  auftum  vel  im- 
minutum rcftangulo  ex  KP  per  arcum  SN  , prout  pun&um  P ad  PaS-  574- 
partes  inferiores  vel  fuperiores  centri  K reperitur  . Ergo  1. 
Quadratura  fpatii  AEM  indefinita  poterit  haberi,  circularis  ope. 

II.  Ubi  punftum  P ceciderit  in  K , fpatium  AEM  erit  ad  reCan- 
gulum  fa&um  ex  KA  per  KN,  ut  OK  ad  OB;  atque  ita  fpatium 
iftud  AEM  citra  ullam  circuli  dimenlionem  tunc  erit  quadrabi- 
lc.  III.  Si  ponatur  K.b —a,  OB  — b,  KA=c,  affumaturque  K P 
acc  + bcc  , # 

= — ad  partes  verticis  A,-  fpatium  AKEM  radiis  AK,  KE, 

2 ab 

arcu  circulari  EM,  & cycloidali  AM  comprehenfum  , erit  ad  re- 
ftangulum  ex  PE  per  KN , ut  OK  ad  OB ; ac  proinde  nulla  po- 
fita  circuli  dimenfione  quadrabile. 
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JOHANNIS  BERNOULLI  MEDITATIO 

De  Dimenftone  linearum  curvarum  per  circulares » 

E Legans  efl  non  minus  quam  fubtile  inventum  , quod  nobilif- 
fimusHugenius  in  pererudito  fuo  traftatu  de  Horolog.  Ofcil- 
lat.  pag.  7 6.  publicavit  i ubi  modum  tradit  dato  fphtroide  lato  con- 
fl ruenai  conotdem  byperboticum  , vel  contra  dato  conoide  byperboitco 
conjlruendt  fpbtrroidcm  latum  eju/modi , ut  utriufque  Jimul  Juperficiei 
exhibeatur  circulus  aqualis : pofiquam  inprzcedentibus  oftendiflet, 
neutri  feparatz  dari  polle  zqualem  circulum  nib  polita  hyperbo- 
lz  quadratura.  Optandum  foret,  ut  Nob.  Autor  inventum  fuum 
reddidilTct  univcrlale  , hoc  cft  methodum  exhibuifTet  data  1'uper- 
ficic  convexa  quavis  condruendi  aliam  , quz  cum  data  zquetur 
fpatio  circulari  . Ad  cujus  imitationem  exhibituri  fumus  modum 
generalem  ad  datam  curvam  quamcunque  e vejligio  aliam  defcriben- 
di , quarum  fumma  vel  differentia  aqualis  Jit  arcui  circulari : przli- 
minata  pro  hoc  inligni  & utiliflima evolutarum  proprietate . Elio 
curva  quzcunque  ABC  , fuper  qua  incedere  intelligatur  refla  ri- 
gida vel  regula  OAE,  ita  uc  partes  regulz  partibus  curvz  fuccef- 
livc  applicentur;  Dico  duas  curvas  DLG,  EMF  extremitatibus 
D,  E vel  quibusvis  aliis  regulz  punflis  oppofuis  hac  rotatione  de- 
fcnptas  & limul  lumcas  fore  zquales  arcui  circulari  EO  , radium 
habenti  DE  & angulum  fubtendenti  EDO  zqualem  angulo  EPF, 
quem  duz  in  extremitatibus  A & C tangentes  condituunt.  De- 
mo njl.  Habeat  enim  regula  fitum  quemcunque  LBM,  huicque 
proximum /Bm;  Et  duflz  concipiantur  DN,  Dn  parallelz  iplis 
LM,  Lmt  fient  triangula  LB/,  MBm  & ND»  Cnnlia,  ob  LM, 
Im,  normales  ad  curvas  DLG,  EMF,  & ob  angulos  LB/,MB«i, 
ND/i  zquales;  ideoque  BL.  B M :t  L/.  M m,  componendo  LM. 
BL  ::  U 4-  Mm.  U x permutando  LM.  L/+Mm::BL.  U,  quo- 
niam autem  LM,  DN  fune  zquales  ( per  hyp.  ) erit  etiam  L/ 
■+■  Mm  = Ni»:  Ergo  omnes  U 5c  omnes  Mm  , id  eft  curvz  DLG 
& EMF  una  fumtz  zquantur  omnibus  N»,  id  e(l  arcui  circulari 
ENO.  Qi  E.  D-  Si  alterutrum  punflum  delcribens  uc  E fumatuc 
inter  D&  A,  pari  ratione  demonflrabimus,  differentiam  curva- 
rum DLG  & EMF  efle  zqualem  arcui  ENO- 

Hinc  oppido  liquet  propofitum  nodrura.  , quo  paflo  nempe 
ad  datam  curvam  promtiflime  infinitas  alias  conflruere  liceat, 
quarum  quzlibet  cum  data  reducibitis  fit  ad  arcum  circuli  : 
Ut  fi  DLG  fit  curva  vel  portio  curvz  data  , in  punflis  ejus 
L duccndz  erunt  reflz  perpendiculares  ad  curvam  & inter  fe 

zqua- 
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aquales  LM , formabunt  carum  extremitates  M curvam  quzfi- 
tam  EMF.  Quam  etiam  motu  continuo  ope  fili  deferibere  po- 
terimus , fi  nimirum  curvae  date  DLG  evolutam  ABC  invef- 
fe  involvamus  . Sic  in  univerfum  verum  eft  , duas  quaslibet 
curvas  una  evolutione  condefcriptas  fi  concavitates  obverfas  ha- 
beant facere  fummam , fi  vero  concavitas  unius  convexitati  al- 
terius fit  obverfa,  facere  differentiam  arcui  squalem. 

Ex  his  patere  arbitror,  utrum  curva  quaedam  propofita  con- 
nexionem habeat  cum  dimenfione  arcus  circularis  : Omnis  enim 
curva,  cujus  evoluta  ABC  duas  habet  partes  BA,  BC  fimiles  & 
aequales,  erit  comparabilis  cum  arcu;  quia  eo  in  calu  fi  Iit  CF 
= AD,  curva  FME  congruit  cum  DLG  , & fic  ipfa  DLG 
efficiet  dimidium  arcus  ENO.  Et  contra  omnis  curva  genita 
ex  evolutione  curva  duarum  partium  fimilium  & squalium  eft 
reducibilis  ad  circularem  . Animadvcrfione  etiam  dignum  in- 
de fluit  , quod  fi  ex  infinitis  evolutione  condefcriptis  unica  re- 
periatur  rcftificabilis  vel  abfolute  vel  fuppofua  extenfione  cir- 
cularis , esters  omnes  pariter  per  arcum  circuli  menfurabun- 
tur.  Plura  alia  eaque  non  contemnenda  ex  di&is  facile  deducun- 
tur, qus  generali  dimenfioni  curvarum  indagands,  non  medio- 
cre lumen  afferre  poterunt. 

Quod  Celeberrimus  Leibnitius  in  nupero  A&orum  Martio  a- 
nimadvertit,  quantitatem  irrationalem  habere  futnmatriccm  e- 
tiam  irrationalem  firailem  , plane  nihil  derogat  obje&ioni  mes 
acuciflimo  Craigio  fa&z  . Sum  enim  & ego  in  eadem  opinione 
cum  D.  Leibnitio,  quod  terminus  fummandus  & fummator  iis- 
dem lateribus  fcu  radicum  fignis  conflare  debeant , fed  ex  hoc 
non  fequitur  , etiam  ipfas  quantitates  lateribus  involutas  effe 
easdem , & hoc  eft  quod  Dn.  Craigius  fupponere  videtur , & 
contra  quod  objeSio  mea  dirigitur  . Complura  in  hanc  rem 
exempla  habentur , in  quibus  quantitates  licet  fummabiles  me- 
thodo tamen  Craigiana  fummari  non  poifunt,  etiamfi  quanti- 
tas y more  Authoris  quantum  fieri  poteft  , liberetur  a vincu- 
lo feu  figno  radicali  : ratio  hujus  eft  , quod  interdum  prster 
hanc  liberationem  , etiam  ipfa  quantitas  poft  fignum  radicalc 
dividenda  fit  per  aliam  quantitatem  , alias  methodus  ifta  non 
fuccedet  . Verum  de  hac  cautela  in  toto  Craigii  tra&atu  al- 
tum ubique  filentium. 
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FASCICULUS  DISSERTATIONUM 

M‘  Aus'  Dc  novis  quibusdam  Machinis  atque  aliis  argumentis  Philofophicis. 

Au  tore  DIONYSIO  PaPINO  Mcd.  Dott.  Matbefeos 
Prof.  Pubi.  Marpurgenji . 

Marpurgi  165)5.  In  8.  pltgg-  10-  cum  tribus  plagg.  figurarum. 


IN  hoc  Fafciculo  quaedam  his  Aftis  jam  infertae  Diftertatio- 
nes  recutiuntur,  & nonnullis  monilis  augentur;  quaedam  e- 
tiam  DilTertationes  novae  a celeberrimo  Autore  adjiciuntur  . 
Primum  repetitur  rotatilis  fufloris  & prefToris  fi  ve  Antlia:  Haf- 
fiacz  deferiptio  inferta  Aftis  Junii  1689.  occafione  ejus  quam 
celeb.  Salomo  Reifelius  Archiater  Wurtcmbergicus  difcurlu  de 
Siphone  Wurtembergico  memoraverat  . Quoniam  autem  Dn. 
Papinus  tunc  crediderat  , tubos  pro  hoc  rotatili  fufiore  aut 
prcITore  peculiaris  forma:  elTe  debere , nunc  detefla  erroris  fui 
caufa  monet,  polTc  adhiberi  tubos  ordinarios  uniformes. 

Secundo  ponitur  Epiftola  de  novis  artibus  parcendi  alimen- 
tis ignis  ad  Ulmum  Dominum  Guflavum  Comitem  a Sayn  , 
Wittgenftcin  & Hohnftein.  Pro  folle  nimirum  adhibet  preflo- 
rem  rotatilem  fupra  deferiptum,  vel  cognatum  ejus  inftrumen- 
Tab.IV  tum  pro  vento  faciendo  (ng.  1.)  extans  apud  Georgium  Agri- 
colam  lib.  6.  de  re  metallica  , duobus  tamen  ejus  vitiis  prius 
corrc&is  , qua:  in  eo  confiflunt  , quod  inftrumentum  hoc  ro- 
l>jg,  ?j~.  tatur  in  tympano  , ubi  tubus  ventivomus  efl  perpendicularis 
ad  tangentem,  cum  tamen  melius  incidat  in  tangentem;  fora- 
men vero  ventum  adducens  eft  in  circumferentia  tympani  , cum 
tamen  potius  debeat  elTc  in  centro  ; alioqui  per  ipfum  ventus 
recedere  potius  conabitur.  Porro  tubus  ventivomus  ab  hoc  fol- 
le ducendus  eft  in  fornacem  , idque  ex  fententia  Autoris  fiet 
utilifTimc  , fi  vento  fuperius  ingrediente  flamma  & fumus  dc- 
orfum  impellantur  , & per  foramen  infra  apertum  erumpant  . 
Ita  enim  judicat  ventum  majorem  calorem  nancifci , & mate- 
riam melius  aggredi.  Ufum  elTe  polfe  pro  fornacibus  vicrariis, 
pro  coftione  panis,  falis,  cerevifiae,  pro  calefaciendis  hypocau- 
ftis , aiiisque  innumeris,  ubi  parcere  alimento  ignis  conlultum 
efl. 

Sequitur  tertio  Epiftola  ad  Illmum  Dominum  Guilielmum 
Mauritium  , Comitem  a Solins  , Braunfels  & Greiffnftein  , de 
novis  artibus  ad  aquam  ex  fodinis  hauriendam  vi  fluminis  me- 
diocriter diftantis.  Repetitur  hic  machina  in  Aftis  noftris  An. 

1688. 
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1688.  pag.  85.  defcrtpta  , ope  tuborum  longiflimorum  aquam  AAErod. 
lugentium  ex  magna  licet  diftantia.  Deinde  fubjicitur,  hos  tu-  An.  1(595. 
bos  polle  adhiberi  commodius,  non  ut  ante  ad  lugendum  , fed  AuS- 
potius  ad  aerem  ope  follis  paulo  ante  diCli  in  longiflimam  di- 
liantiam  propellendum  , ubi  rotam  velis  inftruflam  flatu  fuo 
circumagat,  quae  deinde  exerceat  operationes  defideratas.  Opus 
quidem  lic  fore  canalibus  amplioribus,  fed  eos  minus  accurata 
elaboratione  commilTuraque  opus  habere  arbitratur,  & ita  ma- 
gnas illas  antlias  prius  rcquifitas  ceflare. 

Quarto  loco  ponitur  Eptftola  ad  IUmum  Dn.  Comitem  a Sin- 
zendorfF,  Ducatus  Jarovienfis  in  SileCa  Gubernatorem.  Hic  pri- 
mum repetitur  modus  in  his  A£lis  menfe  Augufto  Ann.  1690. 
defcriptus  , pro  viribus  motricibus  levi  pretio  comparandis  i 
fed  quia  ibi  alimento  ignis  opus  eft  , monet  follem  paulo  an- 
te defcriptum  hic  perutilem  fore,  ut  fumtibus  ignis  parcatur. 

Etft  enim  promiior  fic  fiat  materia;  combuilibilis  confumcio  , 
efleftum  tamen  adhuc  magis  augeri  patuit  . Nihilominus  , fi 
quis  malit  uti  fluvio  vim  in  diftans  per  cubos  propagante,  de- 
clarat fe  noviflc  rationem  tutiflimam , qua  tubi  praegrandes  le- 
ves & atquabiks  facili  negotio  parari  pofllnt. 

Hanc  quinto  excipit  Epillola  ad  Uiuftrem  Virum  Dn.  Chri- 
ftianutn  Hugenium  Dynaflam  in  Zulichcm  , (nuper  magno  e- 
ruditorum  dolore  , nec  minore  fcientiarum  ja&ura  nobis  ere- 
ptum) qua  doiliflfimus  Pa pinus  refpondet  Epiflol*  Celeberrimi  Pag.  j 78, 
Guilielmini  de  motu  aquarum  currentium.  Cum  enim  in  his  A- 
Clis  Febr.  An.  ttSyi.  relata  fuiffet  Dn.  Guilielmini  demonflra- 
tio  huc  tendens,  ut  eadem  fit  velocitas  aqua;  fluentis  per  ali- 
quam leelioncm  canalis  inclinati  , ac  fi  fluxerit  e vale  per  lu- 
men fimile  & aquale  feftioni,  tantundem  a fuperfleie  aqua  re- 
motum , quantum  feflio  ab  horizontali  per  initium  alvei  du- 
Cia  ; hanc  demonftrationem  Galilai  principiis  innixam  in  du- 
bium vocavit  Dn.  Papinus  in  Aftis  Maji  An.  tdyt.  quia  par- 
tes fuperiores  aquz  dclcendant  per  lineas  magis  declives  . Hinc 
fequi,  ut  panes  fuperiores  impingant  in  inferiores,  easque  ad 
fundum  allidant  ; unde  fequatur  aliqua  earum  furfum  verius 
reflexio  , quantumcunque  Fundum  ab  afperitatibus  immunem 
fupponamus . Unde  proprietates  durorum  per  plana  inclinata  de- 
fcendentium  fluidis  ftatim  aferibi  non  poffint , Ad  hxc  refpon- 
derat  Dn.  Guilielminus , quod  partes  fluviorum  inferiores  non 
poifint  afficere  luperiores,  quippe  qua;  prxcedant.  Replicat  Dn. 

Papinus,  hic  rurfus  fluidorum  peculiarem  naturam  confideran- 
dam  ; quoniam  enim,  quo  major  eft  velocitas  , hoc  minor  fit 
liquoris  altitudo  in  canali,  & quidem  verius  inferiores  feu  an- 
Ttm.  IU,  V terto- 
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Aft.Erud.  teriores  partes  ; unde  declivitas  fuperficiei  major  fiat  , quam 
An.  1691.  fundi  , & fuperioribus  ia  inferiores  impingentibus  motus  per- 
ii. Aug.  pjexj  gc  intricati  nafcantur;  hinc  in  folidis  quidem  fimul  fla- 
re accelerationem  fecundum  leges  a Galilzo  przfcriptas,  & mo- 
tum parallelum  partium  ; fea  in  fluidis  (imul  flare  non  pofle 
paralleliimum  & accelerationem.  Itaque  fi  pollet  oftendere  On. 
Guilielminus  , quae  fit  curvatura  fuperficiei  aquae  per  canalem 
fluentis,  revera  omnem  numerum  impleturum  effe.  Et  cum  in 
fecunda  Epiflola  Hydroflatica  Dn.  Guilielminus  flatuiffet  , in 
TAB.IV.f,pi)one  GBS  (fig.  4.)  pleno  aqua  , quz  continue  fubminiflrari 
Fig.  4-  poflit  a refervatorio  EG  , in  quo  fuperficies  aquse  manens  fit 
EE  , aquam  empturam  ex  orificio  ea  velocitate , ac  fi  flueret 
c vafe  prr  lumen  fub  altitudine  aquae  D V , differentia  fciiicet 
altitudinis  crurum  , quoniam  aequipondium  , quod  in  partibus 
CBD  reperitur,  non  debeat  impedire;  Dn.  Papinus  ab  co  hic 
quoque  diflentit,  & ftatuit  motum  fore  tardiorem  per  fiphonem, 
quemadmodum  etiam  expertus  fit  Dn.  Mariottus  Traftacu  de 
motu  aquarum  pag.  3515.  Idque  non  tantum  oriri  a friftione 
ia  tubo  , cujus  Dn.  Mariottus  meminit,  fed  etiam  eo,  quod 
major  quantitas  aquz  movenda  eft,  ea  fciiicet,  quz  in  fiphone 
utrinque  compenfatur.  Sed  & hic  intervenire  diferimen  inter  du- 
p , ra  Si  fluida,  quod  fciiicet  defcenfus  durorum  in  eodem  loco  noa 
continuatur,  at  fluxus  liquidorum  ob  novum  fupplementum  diu 
durare  potefl , unde  progreflii  temporis  major  fit  velocitas , quam 
initio  fluxus;  quod  etiam  a Domino  Mariotto  p.  365.  eft  ob> 
fervatum . Quin  imo  ut  itidem  obfervavit  Mariottus  , flexuram 
fiphonis  plurimum  celeritatem  retardare  , ob  aquam  illic  impin- 
gentem . Et  huic  rei  alcribendam  rationem  experimenti  a Ma- 
riotto relati  pag.  353.  potius  , quam  fri&ioni  ab  ipfo  allatz  . 
Addit  Dn.  Papinus,  fe  diferimen  experimento  cognoviflfe.  Pa- 
ralTc  enim  duos  fiphones  recurvos  ejusdem  diametri  & altitudinis 
perpendicularis,  unum  ad  angulos  rettos  (ut  iit  fig.  4. > alterum 
circulariter  loco  angulorum  iuperius  incurvatum , & notaffe  re* 
ff  angulum  intra  4;.  temporis  minuta  fecunda  , circularem  in- 
tra 31.  aut  31.  fecunda  libras  aquz  decem  profudi  fle;  at  fora- 
men prorfus  zquale  capacitati  tubi,  in  fundo  ampli  vatis,  fub 
eadem  altitudine  aquz  , idem  aquz  pondus  cffbdifle  intra  fe- 
cunda zj.  aut  18.  Ne  frittio  vel  attritio  ad  latera  edet  nota- 
bilis, ideo  capacitatem  tuborum  fuifle  latis  amplam,  nempe  7. 
linearum,  & ne  aer  lubintraret,  debuiflt  foramen  aquz  fubje- 
£li  vafis  immergi . Ex  his  agnofei  defeftum  theoriz  Dni  Gui- 
lielmini;  nam  fecundum  ipfum  non  fore  opus,  ut  faciamus  tu- 
bos deduftorios  majoris  diametri  , quam  lumina  emittentia  , 
1 modo 
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modo  ipforum  amplitudo  Ite  fatis  magna  , ut  in  iplis  rcfiflcn-  AcXErmt. 
tia  a fnclione  orta  levis  e(Tet  momenti  - Hoe  autem  , inquic  £n- 
Dn.  Papinus  , confhntifTim*  experienti*  repugnat . Nili  enim  Aufr 
tuborum  amplitudo  luminum  amplitudinem  valde  fuperet , ma- 
gna fit  altitudinis  faltus  imminutio.  Sequeretur  infuper,  quod 
li  aqua  ex  fonte  ad  lumen  ejaculatorium  ducenda  fit,  & in  fpa- 
tio  intermedio  reperiatur  vallis , nihil  intereffe  , utrum  cubos  de- 
ducamus  per  recurvationem  vallis  , an  reflo  tramite  per  ex- 
ftruflum  pontem.  Et  quia  Dn.  Guilielminus  cp.  a.  pag.  54.  fe 
dubitare  fateatur  , an  crus  BS  remanfurum  fit  plenum  aqua  , 
cum  ipfius  altitudo  fuperabit  55.  pedes,  quos  fupponit  preffio- 
ni  aeris  zquiponderare  ; ideo  hanc  nodi  folutionem  proponit 
Dn.  Papinus  , quod  crus  C B tamdiu  evacuari  debeat  , donec  ea 
maneat  aquz  altitudo  , quz  exafle  tantum  expellat  , quantum 
intromittitur.  Ex.  er.  fi  crus  BC  eflTct  1 1.  pedes  altum  , crus  vero 
BS  do. pedes,  debebunt  5.  pedes  in  fummitate  verfus  B manere 
vacui;  tunc  enim  erit  BSplenum , ufque  ad  altitudinem  55.  pe- 
dum, quorum  33.  zquiponderabunt  aeri  prementi  ad  S,  Sc  reli- 
qui ii.facient  preflionem , quz  expellet  tantundem  aquz,  quantum  pag. 
per  CB  inrrorfum  pellitur.  Nam  ex  parte  CB preflio  aeris  33. 
pedum  mul&ata  altitudine  CB  11.  reducitur  ad  preflionem  iu 
pedum  , quz  proinde  eandem  velocitatem  imprimet  , quam  a- 
qux  per  S erumpenti  competere  diflum  efl  . Sed  hoc  intefli- 
gendum,  fi  aqua  fit  ab  acris  bullis  purgata;  nam  alioqui  bul- 
la: in  fummitate  collcflz  preffionem  ibi  facient,  quz  etiam  fo- 
ret computanda. 

Sexta  loco  ponitur  Synopfis  controverfi*  cum  Dn.  G.  G.  L. 
circa  rationem  zflimandi  vires  motriccs  a Cartefianis  aliis- 

2ue  defenfam  . Sed  cum  argumenta  utrinque  in  his  Aflis  no- 
ris  fint  propofita  , non  efl  , quod  jam  difla  ex  iis  nunc  re- 


petamus, przfertim  cum  Dn.  G.  G.  L.  Autor  novz  Dynamiccs 
fua  clarius  uberiusque  proponere  cceperit ; unde  fperamus  , vel 
fublatum  iri  fcrupulos  , fi  qui  reflant , mente  ejus  penitus  ex- 
plicata , vel  occafionem  inde  nafeituram  , omnia  ita  declaran- 
di, ut  finis  imponatur  controverfiz  , quam  Dn.  Papinus  maxi- 
mi momenti  efle  judicat.  Tametfi  enim  hic  mentem  fuam  ita 
explicuerit  , ut  agnofeat  omnino  in  corporibus  , quz  a nobis 
obfervari  poffunt,  quantitatem  motus  (feu  quantitatem  virium, 
quemadmodum  a Cartefianis  definiebatur)  minui,  putat  tamen 
compenfari  hunc  defeflum  in  materia  quadam  infenfibili  , quz 
caufa  efl  gravitatis  & elaflri.  5 1 

Septima  Diflertatio  continet  Epiftolam  Apologeticam  pro  in- 
flrumentis  ad  fiammam  fub  aquis  confervandam  , feriptam  ad 

V x lllu- 
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AAErud.  IHuftrem  Dn.  Du  Rofay  , SereniflGmi  Friderici  Principis  Haflj* 
^ERI^nr''  Ephorum  , Aulz  Przfe&um  , Confiliarium  & Chili- 
* archara.  Et  primum  quidem  ex  Aftis  Erud. A. tSSy.p.idp.  repeten- 
da funt  inflrumcma ; deinde  obje&iones  Domini  Scarleci  ex  A&is 
An.  1690.  pag.  239.  Ad  quas  hoc  loco  rcfpondec  Autor,  non  re- 
fte  a Dn.Scarleto  laternae  vitreae  praeferri  coriaceam,  in  cujus  fo- 
ramina vitra  edent  inferenda ; nam  pondere  aquae  corium  figuram 
immutare;  ita  intra  vitra  inferta  & corium  rimas  prodituras;  vi- 
trea autem  vafa  exaile  fatis  claudi  pode  . Porro  etfi  periculofum 
& fumtuofum  putet  Dn.  Scarletus,  folles  ope  manuum  exerceri  , 
cum  tamen  pifcatores  alioqui  tota  noite  in  mari  permaneant , nul- 
lum hic  apparere  periculum,  Dn.Papinus  judicat,  & folles  a pue- 
ro facile  agitari.  Melius  fore  quidem  , fi  confervari  flamma  fine 
follibus  podet,  fed  fe  jam  ance  expertum,  candelam  brevi  extin- 
gui.  Frudra  quoque  vereri  Scarletum  , ne  aer  intra  tubos  verta- 
Pog.  381.  tur  in  aquam  ; nullam  enim  talem  converfionem  dari  , & potius 
laterna:  parietes,  fi  forte  madidi  edent,  ope  follium  & circulatio- 
ne aeris  ficcatum  iri.  Unde  nec  metuendum,  ne  tubi  madefeentes 
aerem  humidiorem  reddant  ; nam  etfi  facerent  , compertum  ta- 
men ede  etiam  , aerem  per  aquam  tranfeuntem  flamma:  alcndz 
non  ede  ineptum  , adeoque  aerem  pulmonibus  cxpulfum  non  ob 
humiditatem,  fed  velut  venenata  qualitate  ignem  extinguere.  Vi- 
tra lucem  longius  projicientia  , quz  Dn.  Scarletus  proponit  , nil 
juvare,  quia  lucem  in  certam  tantum  partem  detorquent , pifca- 
tori  autem  non  condat,  a qua  parte  pilicis  fit  venturus. 

Oflavo  occurrit  Navis  urinatoriz  Scrcnidimi  Principis,  Do- 
mini Caroli  Hadiz  Landgravii  judu  condruflz  defcriptio.  Nar- 
rat Autor,  ob  famam  & commoda  maxima  navis  urinatoriz  a 
Drebclioolim  tentatzvel  condruflz,  judidcSerenidimumLand- 
gravium,  ut  fimile  quiddam  lentaretur.  Et  quidem  ob  difficul- 
tatem relpirandi  in  tali  navi  futuram,  refertur  Drebelium  cer- 
tam aeris  quintam  edentiam  libi  parade , cujus  vel  unica  gutta 
cfTufa  eum  rcfpirationi  aptum  redderet.  Sed  Dn.  Papinus  judi- 
cat, eam  magis  in  votis,  quam  in  aftu  cxtitidc.  Duas  conflru- 
_ itiones  fuas  exhibet,  unde  poderiorem  huc  transferemus ,.  cum 
ab  ipfo  przferatur.  Sit  ( in  fig.  5.  ) A A dolium  ligneum  figurz 
y ' ellipticz  five  ovalis,  cujus  altitudo  A.  pedum  circiter,  major  dia- 
meter totidtm,  minor  3.  pedum.  BB  eft  rotatilis  fuilor  & pref- 
for  Hadiacus,  qui  per  tubum  CC  aerem  ab  extra  attrahit.  DD 
ed  magnum  foramen,  quod  pro  janua  infervit;  EE  magnum  vas 
cylindricum  cupreum,  cujus  diameter  tj.  pollices,  longitudo 
fex  pedes  zquat.  Hujus  vafis  apertura  continetur  in  dolio  A A* 
fk  qbturatur  ( quemadmodum  & foramen  DD  ).  exa&idlmc  la- 
mina. 
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mina  in  hunc  finem  parata,  quar  cochlearum  ope  di£lae  aperrur* 
artlilfime  applicatur,  ff  ed  antlia,  cujus  ope  homines  in  A A in- 
cluft  aerem  poliunt  intrudere  in  cylindrum  EG,  ad  repellendam 
aquam  a foramine  S,  per  quod  homo  in  cylindro  inclufus  hofti- 
les  naves  dedruere  poterit.  Lateralem  preflionem  impediret  for- 
ma dolii  rotunda.  Et  fundo  inferiori  impolita  pondera  ad  depri- 
mendum dolium  prellioni  aquae  in  fundum  illum  reliderent.  Su- 
perioris autem  fundi  non  magna  erit  preffio  ab  aqua  incumben- 
te, quia  non  ed  neceffe , ut  profunde  defeendat  dolium.  Novus 
aer  attrahetur  per  tubum  CC;  fuperfluus  expelletur  per  tubum  Lb. 
Recurvum  barometrum  OO  utrinque  apertum,  cujus  pars  infe- 
rior ex  ferro  vel  lignopoted  confici,  depredionem  navisdemon- 
ftrat  cxaftiflime.  Potelt  autem  navis  deprimi,  fi  perepidomium 
aliquod  aquam  exteriorem  admittat.  Ne  vero  nimia  quantitate 
admilTa  navis  prorfus  demergatur,  debent  duo  homines  ope  re- 
morum  femper  niti  ad  navem  deprimendam.  Dumquc  oblerva- 
bunt,  fieri  id  polTc  fine  magno  nifu,  debebunt  datim  claudere 
epidomium,  iicque  navim  conlervare  aqua  tantisper  leviorem, 
quam  tamen  ope  remorum  pro  lubitu  magis  magilquc  deprime- 
rent. Debent  autem  remi  transmitti  per  foramina  lateralia,  quae 
deinde  ope  corii  circumligati  exa£l  illime  obturantur,  prout  etiam 
in  navi  Drebeliana  fa&um  fuifle  referunt.  Dum  vero  emergen- 
dum ed,  intentum  facile  obtinemus,  partim  ope  remorum,  par- 
tim  expellendo  aquam  ex  navi  ope  antliae  ad  id  comparata. 

Tandem  nono  claudit  opus  oratio  Autoris  inauguralis  habita, 
cum  Profeflionem  Mathematicam  Marpurgi  fuicipcret. 
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GEDEONIS  H AR VEI,  M.  D. 

Ars  curandi  Morbos  expectatione; 


Item  de  vanitatibus,  dolis  & mendaciis  Medicorum. 
Amjlelodami  juxta  exemplar  Londinenfe  , 1695.  11.  plag.  14. 


VUlgarem  morbos  curandi  modum  acerbe  perdringens  Au- 
ftor  hoc  in  libello,  ideo  artis  morbos  expe&atione  curandi 
titulum  ei  przfixit,  quoniam  totus  in  eo  cd,  ut  odendat,  Me- 
dicorum vulgus  nihil  quicquam  emolumenti  aegris  afferre  fuis  re- 
mediis, & cum  nonnulli  convalefcunt , expeaando  ufque  donec 
morbum  naturae  vis  fregerit,  frudra  fibi  fuifque  arrogare  medi- 
camentis, quod  cxpc&atioui  & natura;  debetur.  Hinc  Medico- 
rum 
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rum  illorum  feftas  diverfas  fex  potiffimum  conflituit , vocando 
ferream  quae  Martialibus,  afinariam  quae  la£\c  afinino,  Jefuiticam 
qua  cortice  Pcruviano,  aquariam  quae  aquis  mineralibus,  / anta- 
riam qux  venx  fcPionc,  Jiereorariam  qux  purgantibus  morbos 
promilcue  curare  fatagat.  Hae  ergo  feclae  quantum  afferant  dam- 
ni humano  generi,  ut  demonflret , primo  de  ferreis  doft  oribus 
agit,  ac  fecundis  infauflifque  chalybis  effeflibus;  concedens  in 
hujus  fulphure  quiddam  valide  abfterfivum  & diureticum  efTe,  fi 
acidos  humores  offendat;  alias  autem  ferrum  conftipare  vafa  af- 
ferit,  fi  cum  fale  vitriolico  in  unum  coeat , & proinde  omnibus 
illis  in  cafibus,  ubi  pulmones  vel  hxreditarie  vel  adventicie  fu- 
liginofum  & uliginofum  infpirando  aerem  redditi  fune  afthmati- 
ci,  e chalybe  parata  remedia,  tam  humidaquam  ficca,  omitten- 
da cfTc,  nifi  prxeipuum  indicans  extrema  fit  necclfitas  . Idem 
confirmat  enumeratione  aliorum  malorum  c chalybe  fluentium  r 
imprimis  quod  noxam  in  cerebrum  & nervos  immedicabilem  fun- 
dat ufus  chalybis  procraftus.  Sulphur  tamen  chalybis,  particulis 
falinis  penitus  exutum  & vi  conftringendi  privatum  , commendat 
tanquam  egregium  deobftruens,  ejulque  fuccedaneum  laudat  tin- 
Puram  tartart:  ad  cujus  prxparationem  affumic  tartari  duas  vel 
tres  uncias,  affufoque  fpiricu  vini  non  rcPificato,  ad  fuperemi- 
nentiam  quatuor  digitorum  , per  dies  noPefque  quatuor  , in 
phiola  in  arenx  balneo  digerit  in  colorem  flavum;  tinPurxque 
decantatx  cochleare  integrum  mane  &vt-fperi  in  vehiculo  idoneo 
exhibet.  Porro  de  afino-doPoribus , ut  vocat,  agit,  damna  po- 
tus laPis  exaggerans,  etiam  ipfa  in  phthifi,  vix  medici  nomen 
illum  mereri  afferens , qui  ablque  illo  hanc  curare  nelciat.  An- 
tihelicum Poterii  plaoe  rejicit  aliaque  vulgaria  antiphtifica  qux- 
cunque  , cum  unicum  detur  'medicamentum  , quod  ad  omnes 
pulmonarix  tabis  indicationes  quadret,  folaque  aeris  commuta- 
tio fanitati  rccuperandx  plurimum  conducat , qux  proinde  cau- 
fa  fine  qua  non  fn  cenfenda  . Ab  his  ad  aquarios  accedit  do- 
lores, tllofque  recenfet  morbos,  quibus  medendis  aqux  mine- 
rales vulgo  adhibentur;  in  quibus  cum  calculus  facile  fit  prx- 
cipuus,  ab  hujus  cura  removet  illas  pariter  atque  medicamenta 
lithontriptica,  quippe  cum  unica  & certa  methodus  hanc  xgritu- 
dinem  curandi  in  eo  pofica  fit,  ut  caufis  procat ar£l icis  internis,, 
antecedentibus  , materiali  & adjuvantibus  , fubtraPis  5e  corre- 
pis , quo  fpirituum  & fermenti  emendatione  natura  calculum 
friabilem  reddere  pofiit,  duPus  excernentes  probe  relaxentur,. 
& mucilagineis  emollientibus  lubricentur,  nec  non  fubinde  mol- 
liter ac  gradatim  diureticis  flimulentur,  uc  fabulum  deturbent. 
Enumerat  quoque  alios  errores  in  curatione  calculi  committi' 

foJir 


Eruditorum.  15P 

folitos,  taxatque  catheteris  abufum  . Porro  lanios-dottor-es  an-  Ed.EruJ. 
creditur,  qui  vage  imperent  phlebotomias,  in  aeueis  dccurlu  M Au 
chronicifque  morbis  vix  ac  ne  vix  quidem  admittendas  , cum 
levamen  przlentaneum  ab  eis  collatum  vix  cum  vifcerum  defe- 
ftione  & imbecillitate  hinc  oriunda  comparari  mercatur.  Quan- 
doquidem autem  plerorumque  morborum  curationem  expedta-  c 

tioni,  non  medicamentis  deberi  ccnfet , hinc  in  apparatum  in-  la5->'+ 
quirit  pharmaceuticum , magis  ad  pompam  quam  ulum  compa- 
ratum , falfeque  irridet  ineptas  praeparationes  , peculiari  capite 
purgantium  farraginem  cenforia  notans  virgula , neque  dilTimu- 
lat  medicaftrorum  fraudes  modofque  impune  occidendi , in  exem- 
plum adducens  Jacobum  Cotticr  Ludovici  XI.  Galbarum  Regis 
Medicum . Czterum  parum  tribuit  methodo  medendi  & fubtih- 
catibus  anatomicis,  plurimum  pharmaceutica  legitimz  & obfer- 
vationi  effeaus  medicamentorum  in  morbis  fingulis,  cum  vires 
illis  vulgo  adfcriptz  generarim  fere  fallx  fint,  & his  adhibitis 
nihil  aliud  agant  Medici,  quam  ut  deludant  aegros,  tempulquc 
trahant  przlcribendo  medicamenta,  quz  fi  non  obiint,  nihil  ta- 
men profinc,  donec  tandem  natura  morbum  fuperavent.  Id  quod 
exemplo  curationis  febrium,  morbillorum,  variolarum  , tumum- 
que  ifluftrat,  inquirens  quoque  in  ulum  & abulum  medicorum  , 
collegiorum  & confultationum . Quod  lupereft,  quamvis  multi 
expeaatione  fanentur  a Medicis,  non  paucos  tamen  ab  illis  quo- 
que expeflatione  occidi  contendit , dum  exhibentur  medicamen- 
ta irrita , idque  eontingere  przcipue  in  pulmonum  ulccrofa  tuf- 
fi  , marcore  & febri  heflica  . Notat  quoque  illorum  errorem , 
qui  tufiim  & catarrhos  a frigore  derivant  i cum  nihil  aliud  hnc 
quam  fermentationes,  quibus  heterogeneae  particulae  a fanguine 
iecernuntur,  tutoque  curentur  vel  venae  feftione,  vel  educendo 
humores  mucilaginofos  & tartarcos  in  ccfophagi  glandulis  & in- 
fimo ventre  ftabulantes,  non  dulcibus  bechicis. . Commendat  quo- 
que in  tufli  purulenta  arcanum  fuum  ex  re  vili  paratum , quod 
mire  faciat  ad  ulcera  totius  corporis  tam  interna  quam  externa 
abfiergenda  & confolidanda . Ne  vero  deftruxifle  omnia,  nihil 

autem  ad  ftabiliendam  artem  medicam  adduxifle  videatur,  de  tcbri- 

busfuam  fententiam  proponit,  praemiffa  de  fermentat  ionc&  ebulli- 
tione hypothefi,  quz  huc  redit.  ( » ) Corpora  omnia  tam  lolida 
quam  fluida  confidere  cx  triplici  particularum  genere,  quorum 
duo  fint  aftiva,  fibi  invicem  contraria  & fe  mutuo  oppugnantia, 
tertium  neutrale,  paflivum,  vifeofum  & glutinolum , ut  fui ia- 
terpofitione  inter  particulas  aftivas,  eas  non  folimt  ab  holtilita- 
te  mutua  detineat,  fcd  easdem  quoque  fua  tenacitate  artte  com- 
pingat & conne&at  ; pallivasque  particulas  in  corporibus  ^idis 
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Afl.Erud.  e fle  duriores  tenaciorefque , in  fluidis  autem  molliores  & laxio- 
An.jdpv  reSi  (1)  Partes  corporum  alias  efTe  circumferentiales,  e parvis 
u®'  trium  illorum  generum  particulis  conflantes,  fed  laxiores;  alias 
Pag,  jgj.  vero  centrales  cx  iisdem  elementis  compoGtas  fed  magis  denfas 
& compaftas,  & illas  diflblutioni  & interitui  magis  quam  has  ef- 
fe  obnoxias,  (3)  Fermentationem  oriri,  quando  in  circumferen- 
tialibus partibus  intcrmcdiz  particula:  paflivz  fccedunt  ab  afti- 
vis,  quas  ex  una  parte  acidas,  ex  adverfa  igneas,  alcalicas,  fpi- 
rituofafque  eflTe  concipit,  ut  in  fc  mutuo  agere  poffint , donec 
altera  alteram  deftruxcrit;  ebullitionem  autem  fieri,  quando  in 
fe  agunt  particulz  a&ivz  centrales,  ut  fiat  totius  mixti  folutio 
& dcftruftio.  Porro  febris  naturam  explicat  fupponendo  ( 1 ) Fe- 
bris intermittentis  fedem  caufamque  efie  in  mefenterii  glandulis 
& pancreate,  vafifque  inde  decurrentibus  ad  vifcera  infimz  re- 
gionis & hinc  per  univerfum  corpus,  ( licet  fermentatio  primo 
in  iplis  glandulis  & pancreate,  8c  proxime  in  vafis  lymphaticis 
circa  vilcera  & inprimis  ventriculum  incipiat  ) eamque  lac  pius  in 
primordio  in  particulis  latere  circumferentialibus,  & poflmodum 
in  iplis  centralibus  fuccorum  lymphaticorum  aliorumque  io  locis 
przai&is  flabulantium.  ( x ) Febrim  intermittentem  efTe  ebulli- 
tionem particularum  centralium  fuccorum  lymphaticorum  & quan- 
doque la&eorum , fed  continuam  febrim  efTe  ebullitionem  centra- 
lium particularum  fanguinis.  (j)  Succos  lymphaticos  (quo  no- 
mine comprehendit  fuccum  cerebri,  nervorum,  pancreatis  czte- 
rarumque  glandularum  ) adpellentes  quoquo  verfus  ad  membra- 
nas univerfum  corpus  invenientes  eas  pungente  acritate  vellica- 
re, ac  pro  acrimoniz  gradu  frigus,  horrorem  vel  rigorem  indu- 
cere; in  membranas  ventriculi  impingentes,  languorem  ventri- 
culi, naufeam  & vomitus  movere;  veficz  membranis  allidentes 
ftranguriam&  quandoque  dyfuriam  inferre;  &inteflinorum  mem- 
branas concutientes  tormina  & alvi  fluxus  parere.  (4)  Enume- 
rata fymptomata  non  diutius  permanere,  quam  donec  ebullientes 
fucci  lymphatici  cum  fanguine  in  vafis  majoribus  permifti  fuerint; 
cujus  particulz  circumferentiales  folutiores  feu  laxa;  & fcrolz  ab 
ebullientibus  iuccis  lymphaticis  in  ingentem  fervorem  adiguntur, 
adeo  ut  ex  utrifque  commixtis  tunc  furamus  ifte  ardor  oriatur, 
qui  a tertiana  laborantibus  perfentitur,  quique  pro  ebullitionis 
gradu  in  quartana  mitior  exiflit.  ( j)  Sedimentum  rufum  in  ter- 
tianorum urinis,  poft  paroxyfmum  peraftum , efTe  particulas  vi- 
fcofas  recedentes  cum  emortuis  a&ivis.  ( 6)  Chinam  de  Chi  na 
exhibitam  vires  potiilimas cominus  cxcrere,  fcil.  in  ventriculum, 
Pag.  j8<.  inteftina  tenuia,  pancreas,  & proxime  adjacentes  mefenterii  glan- 
dulas, earumque  omnium  lymphatica  valcula  haud  longe  diuita, 
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quorum  omnium  fuccorum  in  ipfis  contentorum  particulas  muco 
fas  relaxatafque  arfte  compingat,  cogat  & condcnfet;  qua  ratio- 
ne extemplo  particulz  aflivz  compclcantur  & ebullitio  inhibea- 
tur: atque  hinc  fieri,  ut,  fi  auttiori  dofi  ingeratur  prima  vice, 
& contenta  in  vafis  & viis  intcllinorum  proximis  valde  conden- 
fet, czmentet  Sc  obturet,  dofibus  fubfequentibus  introitus  & fi- 
mul  virtutum  admiffio  penitus  przcludatur.  Hinc  autem  dedu- 
cit: (t  ) Si  caufa  febris  intermittentis  in  vaforum  meferaicorum. 
parte,  quas  intcftinis  proxime  adjacet,  fedem  obtineat,  largam 
Chinz  dofin  unam  vel  alteram  ebullitionem  febrimque  aftutum 
inhibere : fed  fi  in  vaforum  di&orum  partibus  diditis  lateat , a 
priori  Chinz  dofi  ampla  fequentibus  viam  przcludi  , ipfafque 
cum  excrementis  alvinis  proturbari  , alvique  fluxum  moveri; 
nihilominus  tamen  febrim  perfiftcrc  intermittentem  , quinimo 
ob  vias  conflipatas  ingruere , & haud  raro  in  continuam  letha- 
lemque  tranfirc.  ( a ) Fn  febribus  continuis  putridis , quz  caufam 
& fedem  multo  longius  a primis  viis  diftantem  habent,  Chinz 
corticem  grave  damnum,  imo  mortem  ipfam  adducere:  primis 
enim  viis  conflipatis  & humoribus  compa£tis,  nullum  medica- 
mentum febribus  continuis  obfiflcns  ad  vafa  majora  penetrare, 
neque  naturam  fcdimentum  album  ob  vias  przclufas  pofle  expel- 
lere, quod  proinde  in  cruoris  maflfam  recedens  febrim  lethalcm 
reddat.  Suadet  proinde  ad  curandas  febres  neque  acida  neque  vo- 
latilia alcalia  adhibere  , cum  particularum  a£livarum  partem 
unam  intendant,  & fic  febrim  vehementiorem  reddant,  fed  fo- 
lum  neutra  quzdam  peculiaria  virtutibus  przdita  , quibus  evi- 
denter hic  morbus  debellari  queat.  Febrium  autem  diverfitatem, 
& paroxyfmorum  rationem  derivat  ex  materiz  febrilis  natura  & 
loco.  Quo  enim  propius  ventriculo  vel  inteftinis  accumbit,  8c 
quo  majori  vel  minori  copia,  eo  crebrioribus  vel  rarioribus  pa- 
roxyfmis  torquetur  zger;  fcil.  fi  procul  a ventriculo  & hepati 
fit  propinqua  , parit  tertianam  , fi  propior  lieni  , quartanam. 
Item  u materiz  febrilis  particulz  intermediz  ceu  neutrales  fo- 
lutiores  laxioresque  fuerint,  tertiana  emergit;  fin  minus  folutz 
& laxatu  difficiliores,  quartana,  quintana,  fextana,  vel  menfe 
uno  pluribufque  paroxyfmus  oritur.  Porro  quacunque  in  parte 
glandulz  fuccum  lymphaticum  afTumferint,  pars  irta  lingularis 
tantum  partefque  adjacentes  paroxyfmis  febrilibus  typicis  fubji- 
ciuntur.  Porro  de  fpiritibus  Auftor  fuam  dicit  fententiam,  opi- 
natus partes  fubtiliffimas  fanguinis  in  venis  naturales , in  arteriis 
vitales , partes  vero  fubtiliffimas  fuccorum  nerveorum  animales, 
glanduloforum  glandulofos  fpiritut  vocari , & animales  quidem  a 
cerebro  confici  fuccum  iftum  tenuiffimum  & tenacem  a fero  fan- 
Ttm,  III.  X gui- 


A&EruJ. 
An.  i6ff. 
M.  Aug. 


A 
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Afl.Emd.  guinis  fcparando,  & trans  poros  duflufquc  fu  os  peranguRo*  tra- 
An.  1695.  jiciendo;  ipfofque  poRmodo  fub  forma  tcnuiftimorum  filorum  ia 
M Aug.  jnguftiflimos  nervorum  canaliculos  tum  dircflos  tum  tranfverfos 
& obliquos  impelli,  atque  hinc  morborum  a fpirituum  anima- 
lium vitio  dependentium  aetiologiam  arcefTendam  efle;  quod  exem- 
plo tumoris  albi  non  curabilis  nili  cauterio  afluali  illuftrat.  Tan- 
dem de  aRhmate  agit  ex  fucco  glandulofo  incraflfato oriundo,  nec 
non  apoplexia  & hthiafi  fpuria,  abufum  catheteris  perilringens. 

fi°tt  CONRADI  BERTHOLDI  BEHRENS 
& rc<1'  D.  Medici  Hildefienfis  Epiftola  ad  G.  G.  L. 

de  Opere  Gentalegieo  Familiarum  emortuarum , 
quod  molitur. 

SCire  ex  me  defideras,  quo  in  Ratu  fint  Difquifitiones  mex 
Genealogicx ; illas  vero  ita  fe  habent.  Jam  ab  eo  tempore, 
quo  GenerolT  Imhofius  Notitiam  Procerum  Imperii  publici  juris 
fecit,  coepi  egomet  mecum  cogitare,  de  quodam  quali  fupple- 
mento  praeRantifllmi  illius  operis,  tra&atione  videlicet  illorum 
Procerum,  qui  emortui  funt,  idque  non  alium  ob  finem,  quam 
quo  perfcflioni  hiRorix  Germamcx  magis  magifque  confulerc- 
vur.  Nec  enim  Rerilem  futuram  & illam  operam  ex  eo  mihifpon- 
deo , quod  prxter  jucunditatem , qux  ex  omni  re  hiRorica  capi- 
tur, non  parum  emolumenti  hinc  ad  eos  quoque  redundaturum 
fperem,  qui  vel  in  feudorum  antiquitatibus  eruendis,  vel  in  ju- 
ribus donationibus  ve  feu  oppugnandis  feu  protegendis , occupati 
funt;  quale  negotium  cum  ablquc  tabularum  & diplomatum  lub- 
fidiis  perfici  nequeat , dc  tabulx  a florum  publicorum  pars  fint  hi- 
fioriz  certiffima , ceu  haut  ita  pridem  iple  praeclare  dcmonflrafii 
in  prxfationc  ad  Tomum  primum  Codicis  Diploraatici ; profe&O 
quoque  familiarum  emortuarum  traflatio  quxdam  fuppeditabit, 
qux  tabulis  ejufmodi  examinandis,  confirmandis,  vel  rejiciendis 
iitferviant.  Paucis  multa  comprehendo;  nec  enim,  ut  coram  Te, 
rerum  harum  fcientillimo , latius  de  utilitate  imo  nece  ditate  hu- 
jus materi*  agam , opus  eft . 

Ipfam  vero  tra&ationis  methodum  quod  attinet,  id  praefertim 
agere  animus  eft , ut  qux  circa  feudorum  mutationes , donatio- 
nes, tefiitnonia  perhibita,  vitaeque  tempora  accurate  examinan- 
da in  unaquaque  perfona  occurrunt , bona  fide  recenfeam , ordi- 

; " ' ne 


Eruditorum. 


z*3 


re  juxta  annorum  feriem , quibus  a£b  funt:  nihil  autem  folis  AffEred. 
autoritatibus  aut  conje&uris  meis  tribuam . An.  i 

Atque  hzc  funt,  Illuftris  Domine,  qua: Tibi  de  indituto  meo 
fignificare  potui.  Qtiod  ipfum  cur  lente  proceflTerit  , multa  in 
caufa  fuere,  praxis  inprimis  quotidiana  & ad  vicina  loca  cxcur- 
fiones.  Acceffit  dein  alterius  laboris  interpolitio,  dum  juflu  Re- 
verendiflimi  ac  GeneroGlTimi  Domini  Friderici  de  Steinberg, 
Cathcdralis  Ecclcfix  Halbcrfladienfis  Canonici,  ac  Serenidimo- 
rum  Ducum  Brunfwic.  & Luneb.  Confiliarii  Intimi  & in  Aula 
Guelphcrbytana  Marcfchalli  , exemplo  certe  pio  , & nunquam 
fatis  deprzdicando,  generofidimam  ejus  Gentem,  antiquiflimam 
pariter  & amplidimam,  ex  Archivis  publicis  privatifque  in  or- 
dinem gcncalogicum  cum  exegefi  hidorica  redigo.  Nunc  vero  in 
familiis  emortuis  rurfus  occupor,  cum  magni  apud  nos  viri  fub- 
inde  urgeant,  & haut  ita  pridem  GcncrofiiCmus  Dn.  Carolus 
Augudus  ab  Alvensleben,  Dominus  in  New-Gatersleben , pro 
lingulari  erga  rem  genealogicam  promovendam  affcflu , ex  am- 
plillima  omnique  eruditionis  genere  indruttidima  beati  Dn.  Pa- 
rentis fui  bibliotheca , integrum  fafciculum  tabularum  genealogi-  ' 

carum,  manu  propria  Generofiflimi  Parentis  colleflarum  deferi- 
ptarumque,  raccum  per  Te  gratiofe  communicarit , cocpie  ipfo 
tacite  quali  indituti  mei  monitorem  egerit.  Abfque  dubio  vero 
& alii,  fiquidem  hoc  meum  propofltum  ipfts  innotefeeret , fup- 
peditare  lua  non  gravarentur,  quibus  live  per  dignitates,  five 
quoque  per  labores  non  licet,  ut  hzc  ex  profeflb  traflent  edant- 
que.  Quale  quid  ut  expe&arc  audeam,  faciunt  etiam  proximx 
Tuz,  mentionem  facientes  de  Dn.deGreiffcncranz,  Sercn.Hol- 
fatiz  Ducis  ad  Aulam  Czfaream  quondam  Ablegato,  nuncCon- 
filiario  Odfrifico  intimo,  quem  in  his  dudiis  mirifice  excellere, 
magnamque  vim  notitiarum  egregiarum  , occafione  przfertim 
itinerum  undique  congedarum  poflidere,  coram  pcrfpexidi;  ut 
& deDn.Fabncio  Prxpofito  feudalisCuriz  Herbipoli,  qui  quan- 
tum rebus  his  diligentiz  tribuerit,  etiam  deprzdicas.  Nec  Te- 
metipfum  denique  voto  huic  meo,  pro  fummo  Tuo  in  rem  li- 
terariam  , inprimis  vero  hidoricam  augendam  defiderio  , defu- 
turum  fpero.  Hilce  vale,  Patrone  fumme,  meamque  operam, 
quam  folum  ad  alios  excitandos  fufeepi,  zqui  bonique  confule. 

Scripfi  Hildefii  8.  Sept.  i 9 5. 
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Afl.Erai  NOVA  ET  S I NGU L A R I S GEOM ETR I JE  PROMOTIO 
An.  1695. 

M.  Nov. 

Tag.  489.  Circa  dimenjiontm  quantitatum  curuarum,  ptr  D.  T. 


CUm  varii  in  Mathefi  dentur  viz  ad  easdem  veritates  in- 
veniendas ducentes,  plurimum  in  eo  ponendum  eA  Audii, 
fimpliciflima  ut  inveAigetur.  Quamvis  enim  hoc  ipfum  non  fit 
apprime  neceflarium  in  omnibus  difficultatibus  particularibus, 
maxime  tamen  requiritur  in  principiis  fundamentii'que  ponen- 
dis, quz  ita  funt  generalia,  ut  tota  iisdem  Mathefis  innitatur, 
ad  quz  pertinet  genejis  omnium  curvarum . Quapropter  poAquam 
harum  omnium  facillimam  deferiptionem  ptr  focos  reperi,  Aa- 
tim  eandem  cum  publico  communicavi  in  Medicina  mentis , oAcn- 
dens,  quam  latum  hzc  campum  nobis  aperiat,  infinitorumque 
novorum,  lingularium  , & facillimo  negotio  decerpendorum  in- 
ventorum feracem  , ut  augmentum  veritatis  , quod  non  unius 
eA  hominis,  conjunftis  viribus  ab  eruditis  viris  eo  melius  pro- 
moveretur . Neque  parvam  mihi  attulerunt  lztitiam  ea  , qua: 
Dominus  Leibnitius  & dodiffimorum  nobile  par  fratrum  Bernoul- 
Horum  jam  przAiterunt,  A&ifque  inferuerunt  Eruditorum.  Sed 
cum  h2c  curvarum  genefis  per  focos  nimiam  prx  fe  ferat  fim- 
plicitatem  , tanciquc  momenti  non  videatur  , ut  ex  ea  tanta 
tamque  przclara  & utilia  poflint  derivari;  non  ipfe  folum  alia 
nova  inventa  in  A£tis  Eruditorum  exhibui  , fed  in  poAeriori 
quoque  Medicinz  mentis  editione,  alia  quzdam  corollaria  non 
vulgaria  adjeci  , ut  alios  quoque  ad  hanc  rem  penitius  penfy 
tandam  excitarem.  Nota  mihi  quidem  plura  elegantia  prxAan- 
tiaque  funt  confe&aria  , quorum  ha&enus  nullam  , nifi  priva- 
ti m apud  viros  maximi  ingenii,  feci  mentionem,  arbitratus  il- 
la quondam  ob  novitatem  ufumque  lingularem  fore  gratiora,, 
cum  publici  juris  ea  faciendi  mihi  dabitur  occafio  . Quoniam 
4Po-  vero  an  brevi  hoc  futurum  fit , cum  eo  non  vivam  in  otio , 
quod  hzc  Audia  vel  maxime  requirunt  , nefeio  , nonnulla  el 
his  in  publicum  producere  conAitui , ejus  quidem  momenti,  ur 
non  difplicitura  credam  Geometris,  eo  fine  ut  vel  hoc  ipfo  aug- 
mentum veritatis,  fin  minus  per  me  ipfum,  per  alios  tamen, 
qui.  magis  abundant  otio,  promoveatur.  I.  Ex  hoc  ergo  curva- 
rum genefi  per  focos  intellexi , przter  unicam  & limpbciffimam 
Hugenianam  evolutionem  dari  innumeras  alias,  ita  ut  quzlibet 
curva  infinitis  poffit  modis  evolvi  , fequanturque  hinc  dimen- 
fiones  curvarum  infinitis  modis,  ut  alio  tempore  oAendi.  Per- 
fpexi  etiam  , ipfarrw  fpatiorum  curvilineortim  dimenfionem  ge- 
neraliilimc  hinc  derivandam,  & ca  quidem  ratione,  quz  admo- 
av  1 dum. 


Eruditorum 


dum  fimplex  eft,  & in  qua  fingularia  hzc  occurrunt.  ( i ) Uti Acl.Eru4. 
notum  pervulgatumque  clt,  fpatiorum  circularium  dimenfioncs 
abfolvi  duflu  lincz  cujusdam  reflz  in  arcum  circuli:  ita  uni- 
vcrfaliter  hoc  ipfum  omnibus  competit  fpaliis  curvilineis  , ut 
fcilicct  fint  aqualia  produflo  altcujus  refla  r n arcum  curva  ali- 
cu/us , occurruntque  hic  plurima  circulari  dimeniioni  analoga  . 

( a ) Curva  quarum  ope  reliquarum  curvarum  melior  fpatia , quae- 
que primz  quali  curva:  exiflunt  & przcipue  funt  confldcrandz, 
proprietates  habent  valde  notabiles,  & in  his  , quod  multis  e- 
rit  inexpcflatum  , curva quoqua  funt  mechanica , quas  Cartclius  ex 
Geometria  perperam  , ut  in  Medicina  mentis  clare  probavi  , 
eliminavit  , quarum  proinde  ufus  hinc  redditur  in  Geometria 
manifeftior.  ( 5 ) Cwmrillz,  per  quas  menlurantur  reliqua  fpa- 
tia, in  Uncas  reflas  abeunt , cum  fpatium  aliquod  abjclute  ejl  qua- 
drabile.  Unde  facile  ex  ipfa  grnefl  dijudicari  potcll,  utrum  ali- 
quod fpatium  quadrabile  fit  nec  ne.  Derivatur  quoque  inde  , 
figuras  elautas  non  admittere  quadraturam  , intellige  ordina- 
riam; id  quod  confcntit  cum  iis,  quz  habet  Dominus  New- 
ton  ; neque  difficulter  cognofci  potcll  , quznam  figurz  claufx 
lint  , cum  alias  multa  poffint  carum  figurarum  afferri  exem- 
pla, quz  videntur  quidem,  nullatenus  tamen  funt  claufz. 

Ut  autem  mens  mea  eo  melius  poffit  intelligi , exemplo,  quod  * *B- 
dictum  cft  illuftrabo.  Sit  ellipfis  AFGE,  fumtoque  radio  zqoali  ls' 
femidiametro  minori  deferibacur  ex  centro  C circumferentia  BFD, 
tandemque  pro  lubitu  ducatur  ex  C refla  CG  , & HG  parallela 
AE;  dico  rcflangulura  ex  refla  AE  in  arcum  circularem  HD  cf- 
fe  femper  quadruplum  fefloris  elliptici  CGE,  ac  proinde  hoc  mo-  I’ag-  491 
do  facile  fpatium  ellipticum  in  aquales  partes  ex  punflo  C dividi  po- 
tejl . Idem  obtinet  in  parabola  & hypcrbola,  fi  his  omnia,  ut  de- 
cet , adplicentur  , ea  tamen  cum  differentia  , ut  quemadmodum 
in  ellipfi,  prout  jam  vidimus  , dimetienda  adhibetur  artus  curvz 
circularis  HD,  feu  talis  curvz  , ubi  normalis  ad  tangentem  cft 
conflans  feu  datz  reflz  zqualis;  ita  in  hypcrbola  qualibet  menfu- 
randa  adhibendus  At  arcus  curvz,  in  qua  tangens ipfa  eft  conflans 
feu  datz  reflz  zqualis,  adeoque  curvz,  quz  ex  mente  Cartcfii  cft 
mechanica;  in  parabola  vero  alia  curva,  ubi  normalis  ad  tangen- 
tem & ipfa  tangens  funt  zquales  conflanti  quanticati  , hoc  cft  li- 
nea refla,  affirmatur.  Atque  fic  unicotheoremate  omnium  fcflio»- 
num  conicarum  per  reflangulum  ex  conflante  refla  in  aliam  cur- 
vam aut  reflam  dufla  traditur  dimenfio.  Quz  quidem  fperoGeo- 
metris  non  minus. grata  futura,  quam  monitum  Hugenii,  quo  fi- 
inilc  quid  in  hypcrbola  zquilatcra  a fe  deprehenfum  indicavit  , 
cum  Kac.  omnia  modis  plane  diyerfis  eruta,  multoque  fuit  uni  ver- 

falio- 
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AA.Erod.  ftliora  , nec  folum  omnibus  hypcrboik  , feti  infinitis  aliis  curvis 
m!  No?5*  aPpl*car‘  pofiint . 

' V‘  Qasenam  autem  porro  hinc  condufioaes  in  curvis  Asperiorum 
graduum,  quz  tres  pluresve  focos  habent  , confequantur  , periti 
narum  rerum  inligni  cum  voluptate  per  fe  ipfos  facile  experien- 
tur . Portem  enim  plura  huc  elegantia  St  umverfalia  theoremata 
adferre  , fed  ne  ipfis  defiderium  minuam  haec  fuo  Marte  indagan- 
di, unico  tantum  exemplo  artertioni  mez  fidem  faciam. 

Tab.V.  Sit  curva  FG , quz deferipta  fitope  quataor  focorum  A,B,C,D, 
f:8-  ~ fu  que  E centrum  gravitatis  quatuor  punflorum  A,  B,  C,  D;  dico  , 
fi  ex  quinque  his  punflis  verius  duo  punfta  F St  G pro  lubitu  af- 
fumta  in  curva,  ducantur  reflz,  f paria  AFG , BFG , CFG , DFG 
quadrupla  effe  femper  fpatii  EFG  ; fi  autem  quinque  effent  foci , fo- 
re quintupla>  & fic  porra  in  infinitum  . Sed  de  his  fatis. 

II.  Notum  eft  in  circulo  circumferentias  efTe  inter  fe  ut  diarar- 
tros  , & fpatia  circularia  fimilia  ut  diamccrorunt  quadrata  ; non 
autem  pervulgatum  ert  , quod  animadverti  , dari  unicum  tale 
theorema  pro  omnibus  curvis  ejusdem  fpeciei,  cx  quo  v.  g.  cur- 
varum ellipticarum  & hyperbolicarum  ratio  ad  invicem  innote- 
fcit,  quz  nos  haftenus  latuit,  portuntque  infinita  nova  & fingu- 

Fig-  M>*-  laria  circa  omnes  curvas  derivari.  Id  quod  fpecimine  aliquo  illu- 
rtrabo. 

Fig.  j.  Sint  duz  parabolz  AE  & BD,  quarum  focus  C,  ducaturque 
refla  CDE.  Dico  curvam  parabolicam  AE  effe  ad  curvam  parabo- 
licam  B D , ut  minorit  Utut  reBum  ad  majoris  latus  rtBusn  . Unde 
(i  ratio  laterum  re&orum  fit  dupla  , curva  A E dupla  eric  curvz 
BD.  Neque  abfolute  neceffe  eft,  ut  eundem  focum  C habeant  ^ 
■*-■  poteft  enimpunflum  ad  libitum  aflitmi,  & nihilominus  tamen  ra- 
tio, quam  curvz  ad  fe  invicem  habent,  determinari. 

III.  Cognita  quoque  efl  ratio,  quam  partes  curvz  circularis. 
ad  fe  invicem  habent,  fed  circa  quasvis  alias  curvas  hzc  nonduna 
oftenfa  fuit  a Geometris.  Illis  ergo  ferte  non  ingratum  accidec,. 
fi  ipfis  fignificavero,  mc  methodi  umverfulis  efle  compotem,  in 
qualibet  curva , data  portione  ejusdem  , aliam  femper  afftgnandi , qua 
datam  rationtm  ad  priorem  obtinet  i cujus  rei  fpecimen  quoque  ex- 
hibebo. 

Fig.  4.  Sic  parabola  ACDEF,  cujus  focus  B,  fitque  data  portio  curvz 
CD,  8t  alia  affignanda  EF,  itautCD  fit  ad  EF  , ut  data  linea 
GH  ad  1K.  Duflis  lineis  BC  & BD,  fiat  ut  quadratum  GH  ad  qua- 
dratum IK , ita  refla  BC  ad  reflam  BE,  & BD  ad  BF : Dico  curvz 
parabolicz  portionem  CD  ad  EF  efTe  in  ratione  data . Sit  e.  g. 
GH  ad  IK  ut  i.  ad  a.  & fiat  BE  quadrupla  BC,  & BF  quadru- 
pla BD,  erit  portio  curvz  EF  dupla  partis  CD . Occurrit  hic 

quir 


1 


Eruditorum.  \6j 

quidem  cafus,  ubi  peculiaria  quxdara  ebfervanda  ; fcd  cui  de-Aef.Erud. 
monffratio  prxccdentium  nota,  facile  videbit,  quid  fibi  agendum  An.  169?. 
•liaque  egregia  hinc  eliciet , v.  g.  modum  in  curvis  affignandi  fpa-  N°v- 

tia  datam  rationem  habentia,  licet  ipforum  dimenfia  fit  incognita  , 
msi  Itaque  alia  prardara  & plane  nova  theoremata  vel  circa  ipfas 
conicas  feci  tonis , quae  tamen  ha&enus  no&urna  diurnaque  manu 
quafi  verfatx  fuerunt  a Geometris.  Demonrttationes  enim  horum 
omnium  afferre  & prolixum  nimis  foret  & fupervacuum  , cum 
1 haec  inventa  praecipue  dicata  fine  Geometris  primi  ordinis,  qui- 
1 bus  jam  notum  eu , quomodo  ex  datis  conclufionibus  univerfa- 
1 libus  circa  dimenfionem  quantitatum , demonftrationes  via  retro- 
grada facile  poflint  invdtigari. 

1 IV.  Conftirueram  hic  Ittbfiftere  , fed  commodum  incidit  in 

manus  meas  ]ob.  Bernoullii  meditatio  de  dimenfione  tinearum 
1 curvarum  per  circulares;  quod  egregium  inventum  & mirifice 

1 me  deleflavit,  Sc  effecit,  ut  haec  pauca  adjicienda  duxerim.  Vir  Pag-  •»?>• 

, hic  celeberrimus  przcipue  refpextt  in  eruendo  hoc  problemate 
ad  evolutionem  Hugenianam;  ted  quia  juxta  deferiptionem  meam 
1 curvarum  per  focos,  quaelibet  curva  infinitis  modis  poteff  evol- 
vi , hinc  ejus  dodrina  infinities  amplificari  poterit  , adeoque 
Geometria  Angulare  hoc  modo  augmentum  recipiet  . Addam 
vero  & aliud , quod  in  tempus  aliud  refervaveram . Notum  eft , 

, quod  dato  cuilibet  fpatio  infinita  alia  fpacia,  diverfx  naturae  , 
aequalia  perfacile  inveniri  poflint ; fed  idem  in  curvis  lineis  ef- 
ficiendi nemo  adhuc  offendit  rationem  . Si  enim  via  'ordina- 
, ria  rem  aggrediamur , ad  tangentium  methodum  inverfam  de- 
ducimur , cujus  ingeniofiflima  nobis  fpecimina  dedit  Uluftriffi- 
, mus  vir  Marchio  Hofpitalius . Licet  autem  hanc  quoque  metho- 
dum probe  excoluerim  , & mihi  fere  omnimode  fatisfecerim  , 

, non  tamen  ea  hic  prasffat,  quod  comparari  poflit  cum  methodo 
univcrfali , quam  non  ita  pridem  inveni , ope  cujus  infinitie  di- 
verfg  curva  pojfunt  deftgnari  data  curva  aifilute  aquales.  Spe- 
cimina hujus  rei  alio  tempore  exhibiturus  fum : jam  enim  vix  li- 
cuit ob  circumft repentia  negotia  ad  amicorum  inftantiam  prse* 
cedentia  licens  confignare. 


G.GL. 


A 


itf8  . A c t 
G. 

CENTRI  GRAVITATIS 

Ad  dimenjioncs , & fpeciatim  pro  areis  inter  curvas  paral- 
lelas defcriptas  feu  rc&anguiis  curvilineis  ; ubi  & de  pa- 
rallelis in  univer/um. 

PAppus  fubindicaverar , quod  Guldinus  expreflius  ollendir,  a- 
ream  motu  debito  generatam  aquari  faito  ex  duftu  mobilis 
generantis  in  viam  ejus  centri  gravitatis.  Hac  regula  pociflimura 
ufi  funt  Geometra  in  motu  rotationis  circa  certum  qucndam  a- 
xem  pro  metiendis  (olidis  ac  fuperficiebus,  qua  fle  generantur. 
Sed  non  minus  fuccedit  negotium,  fl  axis  vel  centrum  continue 
mutetur  durante  motu  generantis  , ut  flt  in  evolutionibus  curva- 
rum & fuperficicrum . Itaque  fi  curva  AB  ope  fili  DAB  evolva- 
tur, tunc  pars  fili,  id  e(l  initio  refla  DA  , deferibet  aream  DA 
(A)  D,  vel  brevius  deflgnando,  D (A);  duabus  curvis  paral- 
lelis condefcriptis,  D (D)  & A (A)  comprehendam , qua  *- 
quabitur  reflangulo  fub  refla  AD,  & refla  aquali  curva  E (E) 
(iisdem  parallela)  a centro  feu  punflo  refla  AD  medio.  E,  dc- 
feriptz.  Quin  amplius,  ctiamfi  pars  ipfius  mobilis  fuccelCve  qui- 
efcat  & moveatur,  tamen  produflum  ex  toto  in  viam  centri  gra- 
Pag.  494.  vitatis  totius,  area  generata  aquatur;  quod  Se  hic  locum  habet. 
Nempe  totius  fili  DAB  centrum  gravitatis  Gc  G,  in  (latu  primo; 
& (G)  in  (latu  feu  fltu  ultimo  , cum  filum  totum  in  reclam  B 
(D)  abiit.  Sic  linea  G (G)  locus  continuus  hujus  centri , dico 
B(D)  filum,  in  G(G),  aquari  DAFB  (D)D.  Horum  ut 
recordarer,  fecit  elegans  theorema  Dn.  Joh.  Bernouliii,  qui  no- 
tavit duorum  arcuum  evolutione  condefcriptorum,  ut  D (D)  Sc 
A (A),  differentiam,  fl  convexitatem  vertant  ad  easdem  par- 
tes , fummam  fi  ad  contrarias ; aquari  arcui  AH , fefloris  circu- 
laris, intercepti  inter  duos  radios,  DA,  DH,  aquales  filo  vel 
recula  extremis  fuis  punflis  binos  illos  arcus  defcnbenti,  St  pa- 
rallelos i piis  DA , & (D)  (A)  extremis  fitibus  fili.  Videantur 
Afla  Augufli  i <5o 5.  His  cum  meo  theoremate  conjunflis,  fequi- 
tur  differentiam  (vel  collatis  oppofltis  evolutionibus  fummam) 
duorum  (ut  fic  dicam)  reflangulorum  (bicurvilineorum ) con- 
Tab.  V.  deleri  ptoru  m , velut  D (K)  & L (A)  modo  fint  zquialta  (nem- 
F,g.  j,  pe  fi  DK  = LA ) polfe  menfurari  ope  dimenfionis  circuli.  Nam 
collocetur  ipfi  DK  vel  LA  aqualis  MN  in  refla  DA,  medio  lo- 
co iater  D & A ; & deferibansur  fimul  parallela  M ( M ) & N 
■ (N). 
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(N).  Jam  DL=KA,  & DL  in  M (M)  = D (L),  & KA  in  N Afl.Eru*. 
(N)  = KA.  Ergo  D (L)  — K (A)  id  eft  D (K)  — L ( A)  &n  '6s,*‘ 
= DL  in  M (M)  — N (N)  = DL  in  NP,  polito  NPcffe  ar-  “• NoT' 
cum  circularem , centro  M difto  modo  delcriptum,  fcilicet  ut  Cc 
MP  parallela  & squalis  ipfi  (M)  (N).  Unum  adhuc  addam  : 
quae  de  parallelis  noftro  more,  id  eft  generaliter  acceptis,  dixi* 
mus  , tam  univerfalia  efte  , ut  non  tantum  parallelis  evolu- 
tione defcriptis  , fed  & reftis  ac  circularibus  quadrent . Licet  in 
circularibus  linea  evolvenda  evancfcat  in  pun&um  , & pro  re- 
dis hoc  pun&um  concipiendum  fit  infinite  remotum  . Genera- 
liter autem  parallelas  definio  ( lineas  vel  fuperficies  ) quarum  in- 
tervalla (minima  fcilicet)  ubique  funt  equalia  . Et  cum  reBa fi- 
gulum , ( late  fumtum  ) figura  fit , qu*  lolos  angulos  reftos  ha- 
bet confequens  eft  , figuram  hic  inter  duas  parallelas  earum- 
que  intervalla  extrema  (minimam)  contentam  ut  D (K)  me- 
rito re£langulum  appellari  . Csterum  ut  hoc  quoque  adjiciam  i 
Data  linea  ( curvz  vel  reftl ) parallelam  ducere  lineam  , proble- 
ma eft , quod  etiam  fine  evolutione  conftrui  potcft  . Nempe  du- 
catur refta  perpendicularis  ad  lineam  datam  , & ex  punfio  ejus 
aliquo  tanquam  centro  , ac  pertingente  ab  eo  ad  curvam  perpen- 
diculari tanquam  radio  deferibatur  circulus  lineam  datam  tan- 
gens; qui  fi  volvatur,  fuper  ipla  deferibet  centro  fuq  lineam  da-  Pag.  49  j. 
t*  parallelam.  In  eo  tamen  przftat  evolutio,  quod  ejus  ope  duci 
potcft  parallela  datz  per  puniftum  datum.  Tantum  enim  opus  eft 
ex  hoc  punfto  duci  tangentem  ad  generatricem  dat*  , quae  firaul 
& generatrix  erit  quzficz;  tangente  du£la  partem  fili  faciente. 

Adversaria  Mathematica  et  Physica 
DOMINI  DE  LA  HIR.E 
Academia  Regia  /ciendarum  membri. 

Parijiis  ex  Typtgraphia  Regia.  Ann.  1694.  4.  plag.  »5-J. 

Lincua  Gallica. 

COmplexus  eft  doftiffimus  Auflor  hoc  libro  varios  traftatus, 
ad  philofophiam  mathematicam  & naturalem  illuftrandam  a 
fe  confcrtptos.-  quorum  primus  agit  de  curvis,  qu*  rotacione  cir- 
culi fuper  alium  circulum  tanquam  bafin  gignuntur , epicycleides- 
fue  commode  vocari  poflint,  de  quibus  tum  celeberrimus  New- 
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An.  169$.  tum  Dn.  D.T.  in  A&.Erud.  anno  1690.  pag.  209.  nec  non  nuper 

At  Nov.  admodum  illudr.  Marchio  Hofpitalius  in  Ait.  Erud.  1695.  p.  147. 

multa  przclara  tradiderunt.  Oftenditur autem  in  eo  dimcnfio  fpa- 
tii  epicycloidalis,  modus  tangentes epicycloidum  ducendi,  dimen- 
fio  curvas  epicycloidis , ejusque  evolutio  tandem  & ufus  in  mecha- 
nicis . Demondrac  enim  clar.  Auitor  iniignem  hanc  curvz  com- 
memoratz  proprietatem , quod  (cilic.  fi  duo  fuerint  circuli  circa 
fua  centra  mobiles,  quorum  pofterior  inflruitus  fit  dentibus,  qui 
portiones  fint  epicycloidis  a circulo  priori  fuper  illum  tanquam 
bafin  defcripta,  fintque  du*  potenti*  circulis  applicat*  & in  ae- 
quilibrio conditutz,  dum  dens  poderioris  circuli  agit  in  punftum 
circumferenti*  prioris  in  linea  horizontali  fitum;  czdcm  poten- 
ti* manfur*  fint  inzquilibrio,  fi  dens  idem  agat  in  idem  pun&um 
quacunque  alio  in  ficu.  Hanc  deinde  ad  ufum  transferre  docec  , 
dataque  figura  dentis  cujusdam  rotz  defcribere  epicycloidem  , cu- 
ius figuram  aemulari  debent  dentes  alterius  rot®  zquali  femper  vi 
in  alteram  agentis  , idque  machinarum  nonnullarum  defcriptione 
illud rat.  Huic  traftaiioni  appendicis  indar  jungit  examen  con- 
ftru&ionis  curvz  caudica  (quoniam  hzc  quoque  cd  ex  epicycloi- 
dum numero,  ut  in  Aft.  Erud.  An.  1690.  pag.  uo.  a Dn.  D.T. 
odenfum)  & illius  quidem  , qua  habetur  in  Aft.  Erud.  An. 1681. 

l’>g-  pjo.  99.  errorique  in  calculo  admodum  prolixo  commilTo  fuos 
debet  natales  , correfla  tamen  dudum  fuit  ab  Auftore  fuo  in  A- 
ftis  Erud.  An.  1890.  pag.  199.  & compenfata  condru&ione  ex  *- 
quatione  curvz  naturam  legitime  exprimente  dedu&a  & pag. 109. 
geometrica  demondrationc  munita.  Quz  condruflioipfiffima  ed  , 
quam  Dominus  de  la  Hire  (quem  proinde  Aftaifta  nodra  anni 
1690.  non  vidiflTe  apparet,)  profert,  & in  eorum  forfan  gratiam, 
quibus  dcmondraiiones  ad  ablurdum  deducentes  veterum  more  ar- 
rident, tali  apagogica  odcnfione  confirmat.  Sequitur  in  ordine 
Explicatio  precipttarnm  tjfc&uum  glaciei  & frigoris,  huic  fuperdru- 
fta  hypothefi:  Frigus  tunc  a nobis  fentiri,  quando  particulz  a- 
quez  nos  circumdantes  minus  habent  motus,  quamillz,  quz  funt 
intra  partes  nodri  corporis;  dari  falia  apta  ad  fidendum  niotum 
particularum  aquearum ; parum  horum  falium  effe  in  lale  com- 
muni, plus  in  nitro,  plurimum  in  fale  ammoniaco  ; particulas 
horum  falium  ede  graciles , rigidas , longas , acutas,  aptasque  ad 
penetranda  metalla  ipfumque  vitrum  , facile  ab  aere  commoto 
transferri,  & facilius  adbzrcfcerc  particulis  aqueis,  quam  aliorum 
corporum.  Quod  enim  attinec  verb.  gr.  ad  glaciei  formationem, 
hzc  ita  explicatur:  Dum  falia,  de  quibus  diftum,  aquam  pe- 
netrant, fidunt  particularum  aquearum  motum  , quz  aliis  co- 
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dem  modo  ad  quietem  redaflis  junffae  filamenta  glaciei  for- 
mant , majusque  fpatium  occupant , non  ob  additionem  tantum 
falium  , fed  quia  dum  obrigrlcunt  , non  poliunt  amplius  tam 
ar&e  ut  antea  fibi  invicem  jungi,  atque  hinc  filamenta  illa  le- 
viora fafta  verfus  aqux  afeendunt  fuperficiem , & a falibus  fu- 
pervenientibus  quali  confibulata  crultam  glaciei  conftituunc  . 
Quat  , dum  aqux  reliquum  fimiliter  concrefcit  in  filamenu 
majorem  locum  requirentia  , rumpitur  , nifi  forfan  vas  aquam 
concludens  debilius  fuerit,  & a glacie  confringatur.  Ex  iisdem 
principiis  redduntur  aliorum  phxnomcnorum  rationes:  Cur,  fi 
nec  vas  neque  cruda  rumpatur,  in  medio  glaciei  appareat  bul- 
la aeris  valde  rarefa&i?  Cur  aer  craffior , hoc  eft  plurimas  par- 
ticulas aqueas  valde  agitatas  continens  , frigore  condenfetur  ? 
Quomodo  magnum  frigus  fine  congelatione  polfit  ingruere ; & 
viceverfa  ? Cur  fru&us  arborum  , paucas  quippe  particulas  a- 
queas  , plurimas  oleofas  & un&uoias  continentes  , non  facile 
congelafcant , fed  conglaciati  frigidxque  immerfi  fine  noxa  de- 
gelent,  & a congelatione  quoque  defendantur,  fi  tegantur  ftra- 
minc , & fuper  hoc  extendatur  pannus  madefa&us  , vel  matta 
ftraminea  valde  fpilTa  & probe  humeftata?  Cur  metalla,  quam- 
vis non  multum  aquz  contineant,  nifi  in  fuperficie,  frigidilfi- 
ma  adpareant  ? Cur  glacies  facilius  folvatur  ab  aqua  tepida  , 
quam  igne?  Cur  lapides  czmentitii,  inprimis  illi,  qui  ope  pul- 
veris pyrii  loco  fuo  natali  excudi  fuerunt  , fidurasque  hinc  , 
licet  imperceptibiles  contraxerunt,  a gelu  corrumpantur?  Cur 
aqua  falfa  difficilius  concrefcat  quam  aqua  communis  , cujus 
particula!  non  didinguuntur  a fe  invicem  ab  intercedentibus  fa- 
iinis?  &c. 

Excipit  diflertationem  jam  commemoratam  Explicatio  diver- 
forum  illorum  fonorum  , quot  chorda  fuper  iajlrumentum  mufteum 
buccirhe  fonitum  amulans  (trompette  marine)  tenfa  edit , laudata 
expofitione'  P.  Dechales  , & fuppletis  particularibus  nonnullis , 
ad  qua:  di&us  Pater  non  attendit  . Huic  fubjicit  eruditidinius 
Aubtor  fuam  de  fono  hypothefin  , quod  fcilicet  in  corporibus 
cladicis  vera  foni  caufa  fit  motus  undulatorius  partium  mini- 
marum ex  quibus  condant  ; vibrationes  autem  vel  totius  cor- 
poris fonori,  vel  ejus  partium  majorum,  non  podint  nifi  per 
accidens  efficere  fonum  , eumque  admodum  debilem  . Ex  hac 
explicat  obfervationes  partim  proprias  , parum  Dn.  Abbatis 
Galloys  , quod  fcit.  forceps  focaria  corpore  duro  percudit  , fi 
annulus  ejus  fuftineatur  vel  digito  vel  alia  re  molli  , quae  non 
multum  podic  impedimenti  objicere  ejus  undulationibus  , vel 
duro  quidem  corpore  , fed  quod  facile  polfit  in  fimilcm  mo- 
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tum  concitari,  valde  clarum  edat  fonum;  obtufiorem  autem  , 
(i  incumbat  annulus  clavi  ferreae  aut  alii  corpori  rigido  , cui 
propter  fuam  craffitiem  ac  figuram  , undulauones  partis  refo- 
nantis  non  facile  poffint  communicari  . Ultimum  locum  occu- 
pat Differunto  de  diverfis  accidentibus  vifus , in  duas  partes  di- 
vifa,  quarum  prima  generalia  quzdarn  de  vifu  primum  propo- 
nuntur. Nimirum  fimilem  humorum  in  duobus  oculis  diverfas 
magnitudinis  conformationem  non  fufScere  ad  zqualem  utrique 
vifus  perfeflionem  conciliandam  , cum  oculus  , cujus  diameter 
duarum  linearum,  aeque  bene  videat  objefla  valde  remota,  ac 
oculus  firailiter  conformatus,  cujus  diameter  pollicaris  requira- 
tur , ut  retina  ejus  j6.ies  fit  fubtilior  & ad  fentiendum  aptior, 
quam  oculi  alterius  : e(Te  in  retina  partem  reliquis  magis  te- 
neram , ut  fi  in  illam  incidant  apices  conorum  radioforum , ob- 
jefta  longe  melius  quam  alias  videamus  , eamque  in  utroque 
oculo  eundem  habere  fitum  , fierique  hinc  , ut  utrumque  ocu- 
lum eodem  modo  verfus  objeftum  convertamus  ; fea  fi  pars 
hzc  non  eundem  locum  in  utroque  oculo  occupet , oriri  ltra- 
bifmum:  diflantiam  objc&orum  apparentem  ex  magnitudine  ap- 
parenti , coloribus  vividis  , dirc&ione  oculorum  , objeflorum 
parallaxi,  8c  diflin£lione  minimarum  objefli  partium  dijudica, 
ri:  & id  genus  alia.  Porro  autem  offenditur  quid  myopibus  , 
presbytis,  6t  vifu,  qui  perfeflus  dicitur,  gaudentibus  accidat  , 
cum  vel  retinz  aut  humoribus  infidet  aliqua  imperfeflio  , vel 
pupilla  efl  nimis  dilatata  aut  conflri£fa  . Quod  ergo  ad  myo- 
pes attinet,  de  illis  primum  agitur,  qui  humores  habent  tur- 
bidos aut  coloratos,  & quia  rara  efl  eadem  difpofitio  in  utro- 
que oculo,  methodus  traditur  explorandi  , utrum  imago  in  u- 
traque  retina  iisdem  coloribus  pingatur;  quz  in  eo  confifiit  , 
ut  dux  charta  luforiz  foramen  f aut  * lio.  habentes  , oculis 
aliquamdiu  daufis  & deinde  verfus  obje&um  album  convertis 
applicentur,  & ita  moveantur,  ut  ipfis  duo  circuli  albi  appa- 
reant, qui  an  eodem  colore  fuit  imbuti,  facile  animadverti  po. 
tcft . Refertur  quoque  experientia  conflare,  illos,  qui  uno  ocu- 
lo objefla  magis  rubra  vident  quam  altero,  illum  in  ufu  quo- 
tidiano fortiorem  judicare  . Ab  his  ad  myopes  acceditur  , qui 
pupilla:  aperturam  nimis  magnam  habent  , vitiaque  recenfen- 
tur,  qux  hinc  oriuntur,  quod  cryflallinus  humor  non  habet  fir 
guram  omnes  radios  a punclo  quodam  profeflos  in  unum  pun- 
clum  colligendi . Ex  eadem  caula  , irregularitate  nimirum  vel 
humoris  cryflallini  vel  cornex,  apparentia  iridis  circa  candelas 
derivatur;  non  autem,  ut  putat  Cartefius , ex  rugis  circulari- 
bus, quarum  formatio  difficilis  explicatu.  Ratio  quoque  rediiir 
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tur  experimenti  paradoxi,  in  myopibus  przcipue,  quorum  cor-  Afl.Erud. 
nea  valde  protuberat,  locum  habentis,  quo  fcilicet  res  videtur, 
quando  non  convertitur  ad  illam  oculus,  non  videtur,  quando  n ‘ UY‘ 

convertitur : 11  fcilicet  corpus  nigrum  v.  g.  pileus  genas  admo- 
veatur, quod  objeflorum  a latere  poGtorum  conlpedtum  impe- 
diat, & tamdiu  convertatur  caput  oculo  immoto,  donec  parvum 
obje&um  album  in  plano  nigro  in  oculum  incurrat . Si  enim  ca- 
pite jam  immoto  convertatur  oculus  verfus  obje&um , vifui  illud 
a corpore  nigro  eripitur.  Docetur  etiam,  quod  ex  myopibus  illi , 
qui  cryftallinum  bene  difpofitum,  convexiorem  autem  corneam 
habent,  juventur  a vitris  concavis;  reliquis  autem  parum  leva- 
minis ab  illis  fperare  liceat.  Eodem  fere  modo  de  presbytis  agi-  Pag.  49?. 
tur,  rationefque  pharnomenorum  , quz  illis  contingunt , reddun- 
tur. Ita,  v.  g.,  macula:  conflantes,  quas  in  objc&is  videre  fibi 
videntur,  derivantur  a vafculisfanguifcris  disruptis,  quz  in  catl- 
fa  funt,  ut  retina  illa  in  parte,  quam  fanguis  extravafatus  occu- 
pat , non  fit  fatis  acuti  fenfus ; mutabiles  vero  ex  partibus  hete- 
rogeneis  humori  aqueo  innatantibus  coque  fpecie  levioribus,  quz 
labem  afpergunt  imagini,  non  lecus  ac  atramentum,  fi  vitrum 
oculare  tubi  optici  eodem  inficiatur.  Ad  vifus  perfe£li  accidentia 
refertur,  quod  qui  tali  funt  inflru&i,  non  vident  colores  iridis 
in  bullis  vitreis,  aut  roris  guttulis  herbis  adhzrcntibus,  nili  tan- 
to ab  illis  abfmt  f patio,  ut  non  fatis  difiin&c  intueantur  parvas 
illarum  partes.  Tandem  illa  quoque  explicantur,  qu*  omni  vi- 
fus generi  folent  accidere;  qualia  funt,  quod  paululum  conni- 
ventes,  radios  circa  candelas  videmus;  in  quo  phznomeno  expli- 
cando Briggii  probatur  hypotheGs,  Cartefit  vero  & Rohaulti  re- 
fellitur: quod  cum  confuie  videmus  objcfla  lucida,  aliquando 
macula  nobis  apparet  citotranlitura,  fi  palpebras  commoveamus; 
cum  oriatur  ex  materia  opaca  corncz  inhxrentc  & facile  abflcr- 
genda:  quod  ftrabifmus  oritur  ex  humore  cryflallino  oblique  fuf- 
pcnfo:  quod  per  fcifTuram  anguflam  & longam  in  charta  faftam 
candela  multiplicata  adparet:  quod  obje£la  utroque  oculo  conf- 
peflapcr  aliquot  dies  geminata  videntur,  fi  mufculi alterius  oculi 
a catarrho  impediantur,  quo  minus  dirigant  axem  vifionis  more 
confueto  verfus  objeflum:  quod  qui  res  in  conclavi  repofitas  per 
fenefiras  vitreas  inlpiciunt,  non  latis  diflincle  dareque  illas  vi- 
dent, in  magna  quippe  luce  exteriori  conflituti,  recipientefque 
lumen  fatis  validum  a fencflris  reflexum , neque  proinde  apti  ut 
percipiant  debile  illud  lumen  , quod  a corporibus  in  conclavi 
exiflentibus  parumque  illuminatis  per  feneftras  propagatur,  &c 
Tandem  confirmatur,  retinam  ciVe  przcipuum  vifionis  organum, 
in  quod  tamen  lumen  agat  choroidc  mediante,  quz  cum  (it  colo- 
re 
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re  obfcuro,  apta  eft  ut  a lumine  valde  commoveatur,  motufque 
fuos  retinae  communicet,  perinde  fere  ac  lamina  fpiralis  motus 
aeris  recipit,  eofque  ramificationi  nervi  acuftici  adjacenti  com- 
municat: &ex  hac  hypothefi Mariotti  experimentum  explicatur. 

Secunda  dijfertationit  parte  refutat  clariffimus  Auftor  eorum 
fententiam  , qui  ut  oculus  objefla  mediocriter  propinqua  ac 
remota  «que  bene  videat,  mutationem  vel  in  oculi  totius, 
vel  in  cryflallini  humoris  figura  requiri  ftatuunt  . Negat  enim 
corneam  figuram  mutari  polle  , cum  nullis  inftru&a  fit  orga- 
nis ad  hoc  ipfum  neceffariis  ; auc  fclcroticam  tunicam  , valde 
quippe  duram,  a mulculis  , qui  motui  oculorum  dicati  funt, 
ita  comprimi,  ut  oblongior  oculus  efficiatur;  aut  tandem  a li- 
gamentis ciliaribus  , in  quibus  nihil  mufculoG  a dexterrimis 
Anatomicis  adhuc  inventum  cryftallinum  humorem  ex  pluri- 
bus pelliculis  conflatum  ita  poffe  conftringi,  ut  aliam  fubinde 
figuram  induat , neque  tamen  pellicula;  rugas  contrahant. 

Genfet  autem,  hoc  praecipue  experimento  convelli  poffe  com- 
munem hypothefin,  quo  fcilicet  illi,  qui  objeftum  remotum  if 
ped.  per  duo  exilia  foramina  lamellae,  quorum  diftantia  non  eft 
major  diametro  pupillae,  fimplex  vident,  fi  idem  objeflum  re- 
moveatur 6.  ped.  per  eandem  lamellam  illud  geminatum  confpi- 
ciunt;  quod  fieri  non  poffet,  fi  oculus  acquifiviflet  conforma- 
tionem ad  objeflum  6.  pedes  remotum  bene  cernendum,  que- 
madmodum eandem  habec  ad  confpiciendum  objeffum  diftans 
ij  ped.  Eodem  utitur  experimento  Auffor  ad  inveftigandam  ocu- 
lorum confticutionem  virefque  aut  debilitatem  eorum  dimetien- 
dam, five  ad  unam  eandemque  perfonam  diverfis  temporibus, 
five  ad  plures  fimul  refpe&us  habeatur.  Si  enim  alicui  obje&um 
ex  aliqua  diftantia  vifum  per  lamellae  foramina  geminatum  ap- 
pareat, quia  pro  illa  diftantia  oculus  vel  majorem  vel  minorem, 
quam  par  eft,  convexitatem  habet,  lamellaeque  admoveatur  lens 
convexa  aut  cava,  qua:  efficiat  ut  obje&um  in  eadem  diftantia 
fimplex  cernatur  , lentem  illam  vel  potius  diftantiam  foci  ab 
ipfa , menfuram  eflfe  dicit  defe&us  illius,  quo  oculus  prohibetur 
diftin&e  videre  objeftum  in  tali  diftantia  collocatum.  Hinc  quo- 
que relationem,,  quae  inter  duos  oculos  eft,  quoad  debilitatem  de- 
prehendi poffe  autumat , quia  eorum  differentiam  metitur  diffe- 
rentia focorum  lentium  adnibitarum  ad  idem  objcflum  ex  eadem 
diftantia  fimplex  videndum,  ita  ut,  fi  unus  oculus,  requirat  len- 
tem convexam  foc.  15.  poliic.  alter,  io. , hic  cenfendus  fit  de- 
bilior priori  5.  poliic.  Ut  autem  eodem  experimento  cognofca- 
tur,  utrum  quis  fit  presbytes  an  myops  refpeftu  certae  diftantiae,, 
tegere  jubet  unum  ex  foraminulis . Si  enim  ex  illa  parte  ubi  fo- 
ra.- 


ramen  opertum  eft,  evanefcat  imago,  radii  ultra  retinam  con-  Afl.Erud. 
currunt,  ut  in  presbytis;  fin  diverla  ex  parte,  cis  retinam,  ut  An.  i«?j. 
in  myopibus.  Eandem  methodum  commendat  ad  quaerendam  lon-  £I-Nov- 
gitudinem  focalem  lentis,  quae  adhibenda  myopi  aut  presbyt*  “s‘  501, 
ad  minutos  chara&eres  in  diftantia  i f ped.  legendos,  nulla  ut 
oculo  vis  inferatur  . Tandem  diverfam  illam  conformationem 
oculi  ejusdem  non  e(Te  necefTariam  contendit,  cum  licet  paulo 
ante  aut  poft  retinam  concurrant  radii  ab  eodem  provenientes 
punfto,  imago  tamen  in  retina  non  fenfibiliter  vitietur,  pras- 
1'ertim  li  pupillae  apertura  rite  moderetur  illapfum  luminis , co- 
nofque  viforios  fatis  acutos  efficiat.  Quod  autem,  quando  diu 
haefimus  in  objefto  remoto  contemplando,  obje&um  propinquum 
aegre  poffumus  diftin&e  perfpicere , fi  fubito  ad  illud  converta- 
mur , hoc  non  mutationi  conformationis , fed  difficultati  axes 
viforios  ftatim  rite  difponendi,  aut  aperturam  pupillae  augendi 
vel  minuendi  tribuit. 

C ASPARIS  BUSSINGII  &c. 

Mathematum  Professoris  Pa^'  5<>4* 

De  /itu  Telluris  Paradifiaae  & Cbilia/iicie  Burnctian» 
Dissertatio  Mathematica. 

Hamburgi  typis  Zieglerianis , 1695.,  in  4.  plag.  6. 

THeoriam  facram  Telluris  Bumetianam , eidarum  anni  i6%i. 

p.  70.  feqq.  & Supplent.  Tom.  I.  Sebi.  VIII.  p.  304.  reccn-  Edit.  AA. 
fam,  non  ab  uno  antagonifta  oppugnatam  fuifle,  exA&is  A.  1686. 
p.  5*2.  feqq.  & 1691.  p.  97.  319.  B.  L.  recolet.  His,  praeter  Edit.  Ait 
Janum  Birckerodium  , Theologum  Haffnienfem  , & Cbrijtianum 
fVagnerum,  collegam  noftrum  defideratiffimum , utrumque  tj,  i, 

(quorum  prior  anno  id88.  alter  anno  1683.  in  diiFertatio- 
ne  academica,  labore  hoc  defunfti  funt)  jungendus  eftdariffimus 
AuHor:  in  hoc  tamen  ab  iisdem  divcrlus,  quod  non  integram 
ejus  theoriam , fed  unam  tantum  ejusdem  thefin,  circa  litum  Tel- 
luris Paradifiacx  examinandam  fibi  fumferit. 

Nimirum  ftatuerat  J?«r»efi«x , Tellurem  Paradifiacam , non  uti 
poftdiluviana  fe  habet,  ad  Solis  orbitam  obliquam,  fed  reflam, 
fuiflfe,  eundemque  hunc  poli  conflagrationem  ejus  litum  futurum 
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Aft.Erud.  Chiliafticae : atque  ex  iftiusmodi  pofitu  ea  felicitatis  Paradifiac* 
m"  N<95’  ph*nomena  derivaverat,  quae  fub  perpetuo  aequinoffio  fummatn 
' ov‘  cceli  clementiam  , temporumque  perennem  ferenitatem  , nulla 
stilatis  brumaeque  vicillitudine  , prout  nunc  contingit  , confe- 
quuntur. 

Hanc  Burnetii  hypothefin  ita  AuBor  aggreditur , ut  ex  princi- 
piis, cum  qu*  omnibus  promifcue  Aftronomis  rata  funt,  tum 
quae  Burnetius  cum  Keplero  & Cartejio  communia  habet , & porro 
Burnetianam  confequuntur,  nova  & evidenti  hypotheli,  a priori 
deraonftrata  evincere  ftudeat : Tellurem  non  alio  ac  nunc , hoc  eft 
obliquo,  ad  Solem  /itu  fuiffe , aut  cffc  poffe. 

Pag.  J05.  Ex  fundamentis  hypothefeos,  id  unicum,  cum  caetera  ex  fci- 
tis  Kepleri , Cartejii  ipfiufque  Burnetii  nota  fint , memoramus, 
fupponere  AuRorem  prseducibus  diftis  Philofophis , nec  diflentien- 
te,  uti  vult,  ipf oBurnctio:  materia  vorticis  Solaris  aliquam  etiam 
partem  in  latum  ad  potos  vorticis  ferri , & lineis  parabolicis  in  alte- 
rutrum tam  Solis  quam  Planetarum  polum  infundi , & per  oppojitum 
iterum  effundi , barumque  partium , quas  dire&orias  Sc  libratorias , 
fibras  item  Solipetas  Sc  Solifugas , Kcplerum  imitatus,  appellat, 
fagittiformium  impetum  inaqualem  effe  ; minorem  earum , qua  ex  So- 
le egreffa  Jiatimque  inflexa , minores;  majorem  earum,  qua  longius 
evibrata  majores  parabolas  deferibunt  . Harum  fibrarum  , qua  in 
Tellurem  impingunt , ingreffu  egreffuque,  ignem  Telluris  fubterra- 
neum  & centralem  ( Burnetianum  ) crufla  duriffima  inclufum , ita 
ventilari  agitarique,  ut  eruptione  violenta  , per  modum  tormento- 
rum aut  pyrobolorum , ab  exploftone  reftlientium , impetum  largia- 
tur , non  folum  impetui  fibrarum  rejiflentem , fed  & minores  para- 
bolas circa  corpus  Telluris  de  polo  in  polum  generare  validum. 
Tab.VI.  Horum  caufa  intelligatur,  juxta  Figuram  adjunftam  , Sol  S 
circa  axem  DE,  .Equatori  BC  perpendicularem,  motu  vertigi- 
nis continue  gyrari ; ex  quo  vorticis  Solaris  BWEXCYDZ  par- 
tes ( quas  ut  a partibus  diredoriis  diftinguat  , Auflor  matrices 
nuncupat)  fequentur  motum  Solis,  ex  B ante  S in  C,  & hinc 
poft  S iterum  in  B : velociffime  quidem , quae  funt  ipfi  S proxi- 
mae; tardius,  quae  in  diftantiaF,  K,  M;  tardiffime,  qu*  in  C 
aut  B & ultra  circumagentur:  circumrotabuntur  autem  his  cum 
partibus  Gmul  & corpora  planetaria  hic  depi&a , eadem  veloci- 
tatis ratione.  Interea  & alterum  particularum  attherearum  ge- 
nus, fibra  dircBrices , movebuntur  a polo  Boreo  S verfus  E,  & 
hinc  parabolice  per  X in  C,  poft  per  I & Y verfus  D fimili  pror- 
fus  parabola,  ufquedum  revertantur  ad  polum  Auftrinum  Solis  S. 
Et  uc  pariter  in  oppofitara  plagam  dire&a  fibra  ex  S per  E & W 

per- 
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pertinget  in  H & B,  indeque  per  Z & D retro  agetur  in  S.  Reli- 
quis innumeris,  longius  propiusve  evibratis  iimili  per  omnia  iti- 
nere ad  Solem  revertentibus. 

Supponatur  jam  Tellus  in  >0:,  fitque  in  Aquatore  BC,  in  pun- 
£0  perpendiculariter  ante  S concipiendo,  indeque  menftruo  cir- 
citer fpatio  moveatur  adM,  cui  in  Aquatore  refpondet  pun&um 
F;  erit  ea  non  in  F,  fed  in  Eclipticae  H/,  puncto  G:  quia  pa- 
rabolae fibrarum  dire£tricium , dum  Tellus  ad  Aphelium  A lon- 
gius indies  a Sole  S recedit,  fortiores  indies  forciorefque  in  po- 
lum ejus  Boreum  irruunt,  & igne  centrali  nondum  latis  reni- 
tente,  dum  S in  F moveri  deberet,  ita  continue  detrudunt,  ut 
ab  S in  G moveatur,  & declinatione  GF  ab  JEquatore  jam  di- 
det. Moveatur  porro  in  orbita  fua  a 1>D  ad  noc  e(l  in  plano 
iEquatoriali  ab  F in  K;  movebitur  ea  in  orbita  fua  a G in  L, 
quia  fibrae  direftrices  parabolarum  ab  S</G  ad  Se  L fempcr  ma- 
jores & validiores,  eam  paulatim  detrudunt  a G in  L,  declina- 
tione ab  Aquatore  LK.  Cum  autem  his  validioribus  fibris  ignis 
centralis  Telluris  validius  agitetur : idem  hic  impetu  in  contra- 
rium dato,  reniti  paulatim  incipit , unde  declinatio  circa  Tro- 
picos minuitur.  Nihilominus  tamen,  dum  Tellus  a $ movetur 
in  A,  feu  a via  liquatoria  KM  magis  adhuc  ab  L in  A detru- 
ditur, atque  ita  declinationem  maximam  nancifcitur.  Hic  enim 
ignis  centralis  jam  ita  invalefcit,  ut  fibris  dire&ricibus  defuper 
irruentibus  praevaleat,  impetuque  in  contrarium  furfum  verfus, 
per  modum  pyroboli , totam  ^Tellurem  verius  Aquatorem  ele- 
vare incipiat;  qui  conatus  tanto  felicius  fuccedit,  quia  Tellus 
ab  A verius  P femper  in  minores  parabolas  incidit,  quz  impe- 
tui ignis  minus  minufque  relidunt.  Unde  dum  Tellus  a fo  in  ce, 
hinc  in  H , & inde  in  V movetur;  in  plano  Eclipticae  ab  A inL  , 
hinc  in  G,  deinde  in  punftum,  quod  perpendiculariter  pod  S 
latet,  declinatione  Audrina  femper  decrelcente,  moveri  vide- 
tur. In  V autem,  quamvis  Terra  in  plano  £quatoris  confiden- 
te, zquilibrium  rurfus  obtinere  deberet,  quia  tamen  impetus  fi- 
brarum adhuc  continue  decrefcit,  Terra  minoribus  parabolis  ex- 
polita , ignis  centralis  impetum  fuum  ultra  Aquatorem  conti- 
nuat, & dum  Tellus  ab  V in  ab  S in  O moveri  deberet,  ex- 
truditur ab  S in  N,  hinc  in  Q_,  5c  inde  in  P;  crefcentibus  fem- 
per declinationibus  Boreis  NO,  QV,  PR,  dum  per  V & n in- 
cedens alias  per  V in  R moveretur.  Quia  vero  fibra:  parabola- 
rum minorum  SrN,  S/>Q.,  S<*P  ignem  centralem  jam  minus 
flimulant , ille  paulatim  fopitur  & ita  fedatur,  ut  fibrz  para- 
bolarum etiam  minimarum  circa  P cum  eo  lu&ari,  eidemque 
orzvalere. incipiant:  qu*  cum  a punfto  P , Terra  a Perihelio 
Tot».  IU.  Z rece- 
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AclErm!.  recedente  , feaiper  crefcatn  , & fibrae  majoribus  vanhitt  polo 
MNor*'  Telbiris  Boreo  impingant,  hanc  dum  per«p  ad  *k  movetur,  cxP 
per  Q.  & N iterum  ad  pun£lum  arquatoriale,  tmde  peeiphis  ejns 
Pag.  507.  coeptus  ell , detrudunt ; eadem  obliquitate  fingulis  aemceps  an- 
nis revolvendum. 

Atque  harc  eft  Theoria  ehliquttatis  Ecliptica  Buffingiana , quam 
cum  Illuftribus  per  orbem  Mathematicis  nuncupaverit , eorum 
judicio  permittimus  decernere  de  momentis  ejusdem  & difficul- 
tatibus, quibus  eadem,  prout  hic  breviter,  6c  quantum  per  an- 
guftos  drffertationis  limites  fieri  potuit , propolita  tBt , nondum 
expedita  videtur;  quarum  libero  judicio  & placida  dikuffione 
non  dubitamus  incitatum  iri  clarijfimum  tutiorem,  ad  perficien- 
dam porro  hanc  Theoriam  fuam  planetariam  . 

Quod  argumenta  contra  Bnmetii  ortbothefiam  Telluris  Para- 
difiacae  concernit , eorum  alia  «x  hypotWi  nvodo  explicata , at- 
que a priori  , fecundum  Amorem  , depromta  funt  , eamque  ac 
caufarum , obliquitatem  Telluris  ad  Solem  efficientium  perpetui- 
tate & conflantia , quam  conflantem  & pererro  em  effoftum  coa- 
fequi  neceffe  fit ; ex  Ecliptica  & Equatoris  concidenti * , io  Tel- 
luris politu  Bumetiaito  ncceffaria  , ipfi  vero  Bur  notio  tantopere 
invifa  Sc  negstta;  ex  fibrarum  cum  axe  Solari  in  defcenfu  fmc  ad  & 
ultra  Tellurem  -paralleli fmc  rnvariabiti , cui  cum  obliquatione  ea- 
rum , in  fitu  Bnrnetiano  neceffaria , 8c  per  quam  v.  c.  fibris  in  b 
& » Telluri  impaftrs,  per  g Sc  k iterum  egrediendum  fuiffet, 
convenire  nequeat ; ex  particularum  Solarie  -vorticis  motricittm  ob- 
liquo in  poles  Telluris  (juxta  Burnetium  ad  polos  axifi  Solaris,  cir- 
ca quem  eae  rotantur,  obliquos  ) incurfu , indeque  oriundis  fibra- 
rum direftricium  difturbacione , Telluris  raga  nutatione,  ac  tan- 
dem ex  vortice  fuo  ejeftionc , impugnant : Alia  a thefibus  Bur - 
netianis,  aut  alitmde  jam  notis  di:  indubitatis  petita  funt,  r ideis- 
cet  a conflanti  caterorum  Planetarum  primariorum  obliquo  ad  Solem 
pnfitu , axtbas  vero  torum  ad  Equatorem  redit, < parique  adeo  Tel- 
luris, tanquam  paris,  cum  illis  conditione;  Polorum  /Equatoris 
circa  Polos  Ecliptica  quotidiana  osrvunreolutitne  } gladio  flammante , 
(qui  Zona  torrida  eft  Bnrnetie,  eaque  plane  impervia)  loco  Para - 
dtfi  trans  Zonam  torridam  in  terra  Auflrali , atque  inde  B umet  i* 
inexplicabili  Protoplaftorum  in  partem  feptentrionalem  expulfio- 
ne;  Tellure  primigenia  maximam  partem  aliquo  modo  Paradtfiaca, 
adepque  Prorop  lallorum  conditione  poft  ejedlionem  non  (equio- 
re,  quam  ante  eandem  fuerat,  quod  cum  maledt&ione  divina 
diferte  pugnet;  unico  Tclhtris  hermfpario  ante  diluvium  bomtrubus 
Pag.  508.  inhabitato,  cujus  ( ob  Zonam  torridam  frigidem  que , utramque 
Bnrnetie  tunc  inhabitabilem1)  Tpstium  non  luffecerk  ingenti  fio- 
* — ...  Hii- 
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minum  aeted  i lu  viariorum  multitudini  j,  eadem-  perpetua  temperat*-  AQ.Frurf. 
ra  Tellturit  utudUuvMHit,  hominibus,  animalibus  & vegetabilibus  An- iiSjs* 
noxia.  & vise  tolerabili  i fluxu  flwtuorum  PurtuUfuteorum.,,  orbis  Psv-  "**  07‘ 

radifiaci  partibus  nullis  declivibus,  Hnpoflituli,  nec  figura-  Tellu- 
ris. ovali  explicabili  y calete  tmmedica  <21  tumes  Saks  ajiu  m re&o- 
Telluris  pofitu  cooeinun  veatorttra  orientali  utn  flabris,,  protundio- 
rique  partium  Telluris  in  umbram  nochiroam  immerlione,  non 
fatis  commode  temperato  , vindicato  dexineque  expoflto  loce,  Ge~ 
nefeta  IIX.  zs.  quippe  qui  non  nova  tempora  inducla , l*d  uium 
tantum.  veterum  redu£nun  innuat facta  cbrenelogta k per  Tellu- 
ris octhotk etiam  fluxa  atque  incerta  reddita  : quorum  lingularum, 
explicatiorem  cognitionem  Clartffieuus  j&utler  Leti  ari  pnebebes . 


J A C.  B. 

EXPLICATIONES,  ANNOTATIONES  ET  ADDITIONES 


M.  Dec. 
l’*g-  5J7- 


Ad  ea , qua  in  Attis  fup.anni  de  Curva  Elafiica , Ifocbrp- 
na  Paracentrica , & Velaria , bine  inde  memorat  a , 

f aritm  contnverfa  leguntur;  ubi  de  Ltnea  trtediatum  db- 

rettionum , alihquc  novis. 


GUm  ea,  quae  fuperioribus  annis  variis  fpeciminibus  meditata 
exhibui  T praeiuftribus  Geometrarum  Duumviris  D-  Huge- 
nio  3c  D.  Leibnitio  digna  vita  fuerint,  quae  peculiari  fubmitte- 
rent  examini,  ubi  normulla  approbarunt,  quasdam  occultius  «H- 
fla  conjefturiyfirpplenmt,  alibi  fcroptrlos  rrrreaerunt , alibi  etiam 
diflenfum  apertum  teflaai  funt  •>  flatui  fecundas  meditationes  pri- 
mis fuperaadeTe,  & quid  de  lingulis  mihi  videatur,  ordine  & 
candide  exponere,  ut  & celeberrimorum  virorum  detidexirr  tatiu- 
fleret,  & puriores  veritatis Icinediae e*  abditis  iftSs  nauvnt  recef- 
(ibus  «nites  magas:  magifquae  emicarent . Pnrmrferam  in  Aihs 
M.  Jam.  1694.  loluttoni  Curvat  Ekftic»  Theoremata  quadam,  de. 
radus  ci  tculorum  elcuianeium , qua  tum  nobis  lolia  & pstiicia  aliis, 
quibufeum.  Frater  raoflra  comnutoi caverat , pertpcbka  credebant.. 
Refpondic  celeberrimus  Da.  Leibnitiue  feq.  Aug.  fe  jam  antea 
firailibus  vel  cxpeeffir  vel  tacite  ufutnfmflfe;  & vero  nemo  eft, 
qui  d cCcjat  , illam  citaoc  multo  majora  flsdiffe  & dare  potuille 
a quantum  ad  bees  Theoremata , fateor  me  dubitandi  rationes 
hahuifle»  Sciebant  enim,  virum  acuriffinnun  a F lotionum  con- 
templatione noa  plane  aUtittuiffe , cujus  &.ipfe  m privatis  ad  me 
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literis  olim  mentionem  fecit,  & ad  quam  folutionis  meas  fignifi- 
catione  jam  M.  Jun.  1691.  fa£la  invitari  potuit . Videbam  etiam, 
non  modo  ipfummet  principii  a me  adhibiti  Au£lorem  fuiffe,  fed 
& infuper  calculum  huic  fuperflrufilum  (fola  parte  excepta,  quae 
Theorema  dittum  concernit) tam  fimplicem  effe  tamque  facilem  , 
prout  ex  analyfi,  quam  fubjungo,  palam  fiet,  ut  fumme  in  ipfum 
fuiffem  injurius,  li  credidillem , cognovilfe Theorema , nec  folu- 
tionem  dedilTe.  ( fig.  1.  ) In  lamina  curvata  AQRSYV,  cujus 
elementum  conflans  fit  SQ,  ve6lem  concipio  fulcro  Q_innixum  , 
in  quo  lamina:  craffities  Q_Y  brevioris,  ipfaque  curvatae  laminae 
portio  Q_A  longioris  brachii  vicem  gerat;  unde  quia  brachium 
brevius  QY,  & pondus  longiori  appenfum  Z conflanter  manent 
eadem,  perfpicuum  fit,  vires  tendentes  fibram  SY  ( h.  e.  in  vul- 
gari hypothefi  ipfam  tenflonem  Y y)  proportionari  re£lx  QP  di- 
ltantiae  fulcri  a linea  dire£lionis  ponderis  AP.  Et  quoniam  ob 
fiinilitudinem  .Triang.  Y^<Q_&  RQ_»,  ubi  etiam  RQ_longitudo 
elementi  lamina:  conflans  fingitur,  di£la  Y/  reciproce  proportio- 
natur  ipfi  Qn,  quam  patet  effe  radium  ofculi  , fequitur  ipfam 
Q n fivc  ^ quoque  reciproce  proportionari  ipfiQP  feu  *,  adeoque 
conflans  quodaam  fpatium  j aa=zx^,  hoc  efl,  per  Theorema  no-' 

ftrum,  j«s  — j feu  aaddy  ts  ixdxdi,  fic  fafla  fummatione 
ddy  ' 

eady  = xxds , quadrandoque  a*dyq-=:x*dsq  , fubtrahendo  a * — **, 
dyq  — x^dsq — x*dyq  = x*dxq , ac  denique  extrahendo  radicem 

xxdx 


dy  y/  a*  — x*sx xdx,  Ceudyzs- 


quae  ultima  efl  aequatio. 


y/  a* 

e qua  conflru£lio  mea,  & extera  qua:  dedi,  fere  omnia  fluunt  , 
ieque  cujus  in vefligatione  nihil,  ut  apparet , Geometras  morari 

xdxds 


potuit,  nifi  folus  forte  tranfitus  ab  ad 


ddy 


quem  proin  il- 


los latuiffe  non  abfque  veri  fpecie  concludebam.  Sed  utcunque 
fit  de  novitate  hujus  Theorematis,  de  altero  certe,  quo  dixi, 
nadiis  ofculorum  reciprocas  re£las  axi  applicatas  fpatium  qua- 
drabile  efficere,  nemo  litem  movebit ; enque  hoc  tanto prxftan- 
tius  illo  Barroviano  de  fubtangentibus  eidem  applicatis , quanto 
ofculorum , quam  tangentium  confideratio  rarior  hucufque  exti- 
tit.  Huic  addo  nunc,  quod  explicabo  alias,  easdem  reciprocas 
ipfi  curvat  in  reflam  extenfae  applicatas  perpetuo  fpatium  circu- 
labile  efficere;  quod  non  minus  memorabile  Theorema  efl,  & fas* 
pe  magnum  ufum  habere  potefl  in  fecundis  differentiis  zquatio- 
num  ad  primas  reducendis.  At  haec  •'<  «rinfofj*.  Radios,  qui  cur- 
vedines  metiuntur  effe  in  ratione  contraria  virium  tendentium 
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(Verius  tenfionum,)  quod  ambo  Viri  celeberrimi  me  pro  principio 
afiumpfifTe  opinantur,  ex  xquatione  primo  inventa  | aa  — co- 
gnofeitur,  & eft  conclufio  potius  quam  principium,  prout dilerte 
inter  corollaria  retuli,  vid. cor.  d.conftr. prima;,  & cor. 4. couflr. 
tertia;.  Principium  autem  quo  ufus  fum , quodque  fumit  punctum 
quodlibet  fuperficiei  concava;  curvati  elateris  pro  hypomochlio  ve- 
ctis alicujus,  ipfum  illud  e(t,  quod  jam  olim  adhibuit  acutiflimus 
Leibnitius  in  Schediafmate  de  Refillentia  folidorum  M.  Jul.  1684. 
adeo  ut  fi  dubium  fuiflec  vilum  Dn.  Hugenio,  putanti  non  tan- 
tum fuperficiem  externam  extendi,  fed  & internam  contrahi,  id 
objectum  oportuiffec  Domino  Leibnitio,  non  mihi,  qui  decen- 
nio poli  ab  Auftore  principii  illud  mutuatus  fui.  Fateor  autem  , 

Suod  cum  primum  olim  alpexiftem  hoc  fchediafma,  idem  mihi 
crupulus  fubortus  fuerit;  propterea  quia  quicquid  extenlionis,  e- 
tiam  compreflion is  capax  effe  debet.  Et  haec  ratio  quoque  cft  , 
cur  aliam  Problematis  conftru&ionem  quxficrim , priusquam  mo- 
neret vir  illuftris  , qux  ita  habet  ( fig.  a.)  Sit  Linea  Tenfionum 
AB,  & Linea  Compreilionum  AC,  quam  quidem  verofimile  eft 
efte  tantum  continuationem  prioris  AB  ; cum  vires  comprimen- 
tes nihil  videantur  efte  aliud,  quam  vires  negative  tendentes,  h. 
e.  tendentes  in  partem  contrariam  , uti  cornpreilio  nihil  aliud 
quam  negativa  tcnfio;  adeo  ut  hinc  conftet,  Lineam  Tenfionum 
ultra  verticem  A flefti  debere  in  partem  oppofitam,  atque  ex  par- 
te C habere  aiymptoton  parallelam  axi  AE,  cum  utique  nihil  ul- 
tra totam  fui  longitudinem  comprimi  poffit;  unde  fimul  omnia 
Paraboloidea  ac  Hyperboloidea  ipfamque  Lineam  Re&am  hinc 
excludi  manifeftum  fu.  Utcunque  vero  fe  res  habeat,  five  Curva; 
AB,  AC,  ejusdem,  five  di verfaruin  curvarum  partes  exiftant  , 
intelligantur  duftx  in  angulis  DAH  & QAE  dux  oppofitx  Hy- 
perbolx  Cubicx  BG,  £C,  interfecantes  curvas  AB  & AC  in  B 
& C , ficui  AD  in  DB  q 8c  AE  in  ECj  xquentur  eidem  conflan- 
ti lolido;  hinc  alteri  ipfarum  applicetur  FG  = DB  + EC,  ad  ha- 
bendum pun&um  G;  cum  fiant  alix  dux  Hyperbolx,  quarum  ab- 
fciftx  in  applicatarum  quadrata  duflx  xquentur  majori  minorive 
folido,  & inveniatur  novum  pun&um  G.  Omnia  denique  fic  in- 
venta pun£ta  G conneflantur  Curva  AG  , quz  eft  illa,  ad  quam 
Elaftica  eo  modo  conftruenda  eft  , quem  M.  Jun.  1694.  pag.  27. 
prxfcripfimus,  prorfus  ac  fi  ipfa  AG,  non  AB,  Tenfionum  Cur- 
va foret,  faciendo  nim.  quadratum  AK  = fpatio  AIR,  & reflan- 
gulum  A N = indefinitx  ejus  portioni  A F G , ac  tum  deferiben- 
do  circuli  quadrantem  LPM  fecantem  reflam  NO  in  P.  &c.  Pun- 
£la  enim  fic  inventa  S vera  erunt  fulcra  ve&ium  , jun£faque  li- 
neam cooftituent  AST  , qux  inter  partes  convexas  & concavas 
ix  curva- 
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AA.EnitJ.  curvati  Elateris  media  eft;  ipfius  vera  exteras  ac  internae  fu  per-  > 
m°  nfr'  ^c'e‘  P110^3  habentur,  fi  per  S ducaareur  curva  perpendiculare* 
c‘  SV  8c  SX , qu*  fie  habeant  m»  ratione  reflarunt  BD  ac  CE,  ac  fi.- 
mal  fumes  sequens  craffitiem  lamina.  Pondus  in  A appendendum 
duplum  efle  debet  ejus  quod  requiritur  in  Q_,  ad  veftem  Q.T  V 
fuffulrum  hypomochlio  in  T & affixum  poctioni  lamina  ¥ ZL  eo- 
ufque  deprimendum , donec  Y FI  ad  1R  fiac  ficuc  ¥ Z ad  fpatium 
AIR  fen  AK  . Exceffus  longitudinis  convexae  fuperfkiei  «V  fitpra 
concavam  *X  ad  craffitrem  lamina  ruefura  hic  efhr  ficut  arcus  LP  . 
ad  AL.  Quinimo  generalis  haec  eft  netura  etardefariptarum  , ut 
ipfarum  vel  aggregatum  vel  differentia  ad  ateum  circuli  reduci 
poffit ; quod  etiam  Fratri  obfervaturu  vide»  nuper»  Auguft»,  u— 
bi  hac  fufius  exponit . Ex  dictis  autem  conflare  poceft , quod  (i. 
Curva  Tenfionum  AB  & compreffionum  AC  edent  Cniiles  & ea- 
dem curva,  ac  circa  eundem  axem  DA  E fimiitter  difipoCta  ,.  li- 
ent pofitis  A D,  A E aqualibus  , ipla  D B Sc  E C etiam  zquales» 
effent , puta  fi  BAC  forer  vel  linea  refla  , vel  ex  gntere  Parabo- 
loidum  &c.  conftruflio  prorlus  conveniret  cumi  illa,  qnam  jam 
M.  Jun.  1694.  dedi,  excepca  fbla  quantitate  appendendi  ponderis, 
Sc  quod  linea  fulcrorum  AS,  qua  ibi  io  parte  concava  curvati  E- 
lUteris  concipitur,  hic  inter  illam  dt convexam  pracile  media  eft, 
Sc  utrique  condefcribitur , exifteste  ubique  SVesSX. 

Quid  ftaeiteadum  porro  fi»  dfr  Figuris  EJarerum  a Domino  Hur- 
genio  pag.  340.  fig.  2.  propofitis , jam  diferte  explicueram  SchoL 
5.  conftr.  nv-x  gener,  fed  quia  viros  acutiffitaos  de  iftis  etiamuuns 
per  conjecturas  tantum  loqui  video  , operz  pretium  erit  totam 
rem  tradere  apertius:  Si  Elater  quispiam.  ABC  a duabus  potentiis» 
aqualibus  juxta  directiones  AD,  GD,  taegeotibos  extremitatum 
perpendiculares,  curvaturam  acquire*  conflit  an»  e*  partibus  ipfuas 
linea,  quum  hucuf  que  contemplati  fumus,  efficiendo  arcum  quem 
appello  v.ei  Jrmimnvm,  ut  fis.  j-.  vel  auflum,  ut  figg.  4,  Si  6 . Alt 
fi  trahatur  Elater  juxxa  direttiones  AC  , C A,  fihi  mutuo  direfte 
oppofiras  dr  ad  tangentes  extremi  tatumoidiquas.  ^ quoti  fit,  ubi  ha 
extremitates  aut  chorda  junguntur,  ut  in  figg.  3, .4,  5.  aut  virga 
rigida,  ut  in  fig.  A aut  etiam  firmis  parietibus. , ut  in  fig.  7.  ut- 
cunque fuffulciuntitr)  mutabit  elater  paululum  figuram  luam  , ut 
in  difla  fchol.  5.  exprefte  monui,  quod  vei  hinc  colligitur , quia 
ifto  cafo  rrollo  amplius  in  B retinaculo  apu*  eft  ad  coercendum  e- 
larevrm  in  ftatt»  violentae  teri  feneis.  Inccrim  tamen  generalis  eft 
fotori» pro  omnibus , pervenicurqxc  ad  eandem,  aequationem  fupra 
inventam  <o»z^2ir^f«u ; aaJdp^zaJxdty  nifi  quod  ia  fuuunatioee 
fla  tuendum  fit  jjadJv  = a*Jy — abds , pro  S:  7.  fig.  & faadjy  = 
«Msf^aady  pro  reliquis,  defigtiance a ad  b rationem  finus  totius 

ad 


Tab. 
VII. 
Fig.  3. 
fcqq. 

Pag-  54«- 


Qigilize<tby-CiiiOgIe 


Eruditorum. 


i8j 


id  fimwa  anguli  CAD  feu  obequitatis  dircftionis  virium  cornpri-  AcKErud. 
mentium;  quo  pafto  finalis  aequatio,  e qua  conftruftiones  catte-  •/‘'Jj’9*’ 
raque  omnia  facile  deducuntur , h*c  reperitur:  cc' 

ftdyrz. — Monendum  etiam  hoc  eft,  quod  linteum 
a*  — — D xx  frab 

ejusdem  cum  Elatere  longitudinis  inter  punfta  A Sc  C fufpeafum 
& fluido  impletum  ufque  in  AC , ab  coque  tenfum,  eandem  & 
his  in  cafibus  figuram  induat.  Quiniroo  fi  Elater  ABC  cohibea- 
tur chorda  FG  (ut  ii  fig.  8.)  qux  non  ipfi  elateri , led  extremi- 
tatibus rigidorum  brachiorum  AF,  CG,  fit  annexa;  ac  deinde 
ejus  loco  concipiatur  linteum  ABC  afiBxum  firmis  parietibus  AF, 

CG,  atque  impletum  liquore  ufque  in  FG,  certum  efl  & tunc 
eandem  utriufque  curvaturam  fore  , quippe  quae  portio  tantum 
efle  debet  refcfta  cx  priorum  aliqua.  Atque  ita  plene  fatisfafturn 
puto  utiUffimo  Problemati , ut  ei  poflhac  nihil  quicquam  defit , 
quam  «t  experientiis  determinentur  in  quavis  materia  vera:  ten* 
fio  e um  ik  comprcffionum  leges  . Nam  conftruftionum  inventio 
efl  generalioris  confiderationis , dee  proprie  ad  folutionem  Pro- 
blematum particularium  pertinet. 

Caeterum  nuoi  modus  conflruendi  tranfccndentes  lineas  per 
meras  quantitaoes  algebraicas  , affiimta  una  fola  quantitate  tran- 
fceadente  univerfaiis  fit,  atque  etiam  in  illis  curvis  locum  ha- 
beat , qua:  nec  a circuli  quadratura  nec  Logarlthmicx  deferi- 
ptione  dependent  , nullibi  difcuffi;  tantum  dixi  , Logarithmi- 
cam  non  lemper  adhiberi  pofic  ; quanquam  nec  prius  ita  cla- 
rum fit , uc  omni  dubitatione  careit  fcrupulum  enim  movet 
hoc,  quod  nullae  non  reftificahiles  curvz  continuo  bifecari  pol- 
iant, ut  arcus  circulares  & logarithmi.  Novi  equidem,  quod 
data  quavis  Curva  Algrbraica  reperiri  poflinr  punfta  alicujus 
transcendentis  lineae  per  meram  Geometriam  ordinariam  , ex. 
gr.  per  lolas  bifeftiones  inferiptarum  ; fed  quz  fit  hujus  tran- 
fcendentis  natura  five  diflerentialis  xquario  , adeoque  data  z- 
«juatione  qualis  aflumenda  Curva  Algebraica  , cujus  inferiptas  S41- 
bifecando  illa  poffii  conftrui  , repertu  arduum  & difficile  exi- 
flimo  . Nota,  quam  dedi  p.  ja.  qua  conflet  , num  Curva  Me- 
chanica ope  Logarithmicz  conftrui  poffit  , vera  efl  , fed  re- 
fte  interpretanda:  nam  fi  quantitas  tdx  pluribus  conflet  mem- 
bris, examinanda  funt  non  tantum  omnia  conjunftim  , fed  & 
lingula  ieorfim  , atque  fecundum  omnes  modos  poflibiles  inter 
(c  combinata  i quoniam  hoc  cafu  proprie  non  una  adefl  zqua- 

tio,  fed  plures;  velut  ia  exemplo  quod  objicitur  ady c*-J , dx, 

quam 
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1.  Dec.  duas:  ads  — xdx,  & adxjz. , quarum  hac  cum  notam  pra- 


fcriptam  habeat,  illa  abfolute  integrari  poflit,  condat  etiam  ex 
ambabus  compolitam  ope  Logarithmicz  conflruibilcm  ede.  Ad 
feries,  quas  dedi  pro  fummandis  quantitatibus  xxdx:  a*  — *4, 

& aadx  : a*  — x*  per  interpolationes  Walliftanas  perveni  , 

easdem  tamen  etiam  obtineri  polle  per  indefinitam  poten- 
tiam binomii  eleganter  obfervavit  celeberrimus  D.  Leibnitius  . 
Iis  qua  lubjicit  hic  Vir  de  numero  concurrentium  interfeftio- 
num  in  olculis  , non  habeo  qua  reponam  ; cura  non  eo  di£la 
putem  , ut  fententiam  meam  , cujus  veritatem  paulatim  agno- 
icere  videtur  , impugnaret  , fed  commoda  potius  explicatione 
cum  fua  conciliaret  . Ego  profefto  mentem  mutare  prius  non 
podum , quam  ad  indantiam  Parabola  circulum  ofculantem  in 
alio  praterea  punfto  interfecantis  relponfum  legero  , aut  cal- 
culum pro  quatuor  interfectionum  concurlu  militantem  in  fpe- 
eiali  aliquo  exemplo  videro  , fimilem  meo  qui  trium  tantum 
concurfum  fuppoluit. 

Jam  porro  ad  condru£tionem  accedendum  Curva  acceiTus  8c 
recedus  aquabilis,  live  Ilochronx,  ut  Domino  Leibnitio  appel- 
latur, Paracentrica  , qua  etiam  Jun.fup.anni  Problema  jam  dudum 
lbpitum  refufeitavi:  hic  illud  primo  reprehenfum  video  , quod 
reflificationem  curva  alicujus  adhibuerim  , qua  & ipfa  ad  fui 
condruflionem  fpatii  quadraturam  requirit,  cum  Problema  i m- 
Pag.  54j.  mediate  per  quadraturam  vel  etiam  reftificationem  curva  ordi- 
naria confici  potuidet  . Quod  refte  quidem  , at  non  diilimu- 
landa  fuidet  ratio  hujus  mea  optionis,  quam  ibid.  pag.  37.  8c 
podmodum  pag.  6<.  exprede  addidi  . Nempe  exidimo  curvas  , 
quas  natura  ipla  limplici  & expedito  motu  producere  poted  , 
quorumcunque  fint  generum  & graduum  , in  condru&ionibus 
praeferendas  ede  aliis  , etiam  algebraicis  , quas  arte  vel  nullo 
modo  vel  difficulter  delineamus;  cum  illud  femper  in  pra&ica 
efleftione  operis  fit  cenfendum  optimum , quod  cum  fumma  ex- 
aftitudine  lummam  quoque  facilitatem  conjun&am  habet.  Sed 
etiamfi  quippiam  hic  peccatum  edet  , illud  tamen  feq.  etiam 
Sept.  abunde  reparatum  a me  puto  , ubi  non  tantum  condru- 
ftionem  hujus  Problematis  omnium  facillimam  per  re&ificatio- 
nem  Curvx  Algebraicz,  quam  Lemnijcatam  voco,  exhibui,  fed 
& generaliter  docui,  quznam  curvae  Algebraicz,  in  tentandis 
condru&ionibus  Mechanicarum  , lineam  circularem  & parabo- 
licam  proxime  excipiant;  ad  quod  perquirendum  memini  Fra- 
trem 
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trem  paulo  ante  per  litcras  a Domino  Leibnitio  inftigatum  AflErud. 
fuifle  . Quod  vero  conftruitiones  per  quadraturas  concernit  , £n- 
quas  cxteroquin  cum  Domino  Hugenio  non  magni  facere  fo-  Dct' 
leo  , ut  hinc  inde  fum  profeflus  , non  rejiciendas  illas  puto 
tum,  cum  id  tantum  intenditur,  ut  in  aquatione  conftruenda 
litera  indeterminata  cum  fuis  diffcrentialibus  feparentur  a fe  in- 
vicem , quod  folum  intendebant  illuflris  cum  Fratre  Hofpita- 
lius  , cum  primum  prafens  Problema  mihi  propoluiflent  ; nec 
enim  reduci  problema  ad  tjuadraturas  poteft  , nifi  litera  jam 
feparata  fint,  unoque  praedito  alterum  quoque  praflitum  habe- 
tur. Multo  minus  autem  quadratura  debuerunt  negligi  in  ma- 
teria Elalticarum  , cum  in  hypothcfi  indeterminata  Problema 
aliter  confici  non  potuifTet.  Sed  nec  demonflratum  video,  fem- 
per  alias  conftruitiones  haberi  poflc  : Barrovii  fane  tempore 
nulla  alia  fuere  nota  , nifi  qua  fierent  per  quadraturas  ; nec 
illas  prius  faflidire  coeperunt  Geometra,  quam  celeb.  D. Leib- 
nitius  elegantiffimam  Catenaria  conltruftionem  per  Logarith- 
micam  dedifTet.  Dixeram,  unam  tantum  dari  Ifochronam  ref- 
peftu  ejusdem  centri  ejusdemque  altitudinis  , quod  quanquam 
co  fenlu  quo  diftum  fuit  excufari  forte  pofTic  , malo  tamen 
melioribus  monitis  locum  dare  , fateorque  magis  congrue  dici 
dari  infinitas.  Errorem  autem  fola  peperit  feftinatio;  nec  enim 
ignorabam,  in  fummatione  differentialium  fummas  abfolutas  au- Pag.  544. 
geri  minuive  pofTe  conflante  quadam  quantitate  cum  id  a- 
lias  mihi  obfervatum  efTe  , ex  generali  folutionc  Elaflicarum 
fupra  allata  & jam  etiam  Jun.  1694.  pag.  18.  fcol.  5.  praeli- 
bata  conflet:  8t  meminilfe  poteft  Leitor,  inventam  mihi  folu- 
tionem  fuifTe,  cum  prolixum  fatis  fchediafma  pene  finiviftem, 
atque  jam  feribendo  lafTatus  eftem  , ubi  de  fumma  rei  certus 
ad  fingulas  Problcmacis  circumflantias  cautius  attendere  non  fu- 
ftinui.  Agnofco  itaque  cum  acutiffimo  Dno.  Leibnitio  , quod 
polfit  aflignari  Ifocnrona  , qua:  per  datum  quodvis  punitum 
tranfeat.'  ied  nefeio,  cur  cxcipiac  puncta  refla:  horizontalis  per 
ipfum  centrum  tranfeuntis  , cum  fimiliter  nullum  eorum  fit  , 
per  quod  non  aliqua  latisfaciens  duci  poffit  . Sit  enim  ubivis 
in  illa  datum  punitum  C (fig.  9.)  invenientur  punita  Ifochro- 
nx  convenienter  conftruitioni  meae  menfis  Scptemb.  hoc  paito: 

Sumto  indefinite  punito  Q_  in  curva  lemnifeata  AQB,  lubten- 
datur  ei  ex  nodo  rcita  A Q_ , tertia  proportionalis  ad  reflas 
AB  & AQ.  (quae  fit  $1)  applicetur  fcmicirculo  & jungatur  A«, 
in  qua  fi  ablcindatur  A a tertia  proportionalis  ad  A B & Le- 
mnifeat®  portionem  AQ_  auftam  minutamve  conflante  quadam 
iongitudine  b,  quae  media  iit  proportionalis  inter  AB  & AC, 
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erit  punftum  « in  quadam  Ifochrona  , quam  apparet  tranfmi- 
ram  per  datum  C pun£lum.  Poteft  vero  fieri,  ut  qua*  per  di- 
verfa  horizontis  pun£la  tranfeunt,  non  femper  fint  totidem  di- 
verfz  line*  , led  portiones  tantum  unius  ejusdemque  . Scien- 
dum enim  , terminos  quos  ipfi  aflignavi  pag.  39.  §.  3.  non 
effe  nift  fecundum  quid  tales,  unamque  & eandem  Ifochronam 
ab  utraque  horizontis  parte  in  infinitum  produci  poffe,  omnes 
vero  in  centro  A coire  , ac  inde  fub  horizonte  utrir.que  per 
infinitos  plexus  feu  matandros  fe  diffundere,  quales  fig.  10.  et- 
fi  ob  fpatii  angufliam  non  debita  proportione  delineati  , con- 
fpiciuntur  , adeo  ut  grave  per  curvam  latum  perpetuas  circa 
A librationes  fed  ufque  & ulque  ampliores  peragat , & pofl  fin- 
gulas  ofcillationes  horizontalem  repetat  eamque  radat.  Cujus  rei 
argumentum  eft,  quod  & Lemnifcat*  ceu  curv*  in  fe  redeun- 
tis portio  AQ_,  qu*  longitudinem  re£lz  A a in  fig.  9.  deter- 
minare debet,  intelligi  poteft  non  de  ipfa  tantum  iolitarie  ac- 
cepta , fed  & cum  adfumta  femel  pluriesve  integra  perimetro 
Lemnifcatx,  quo  fit,  ut  in  eadem  refla  At  femper  plura  plu- 
rave  punfla,  qualia  «,  reperiri  polline.  Difcimus  etiam  hinc, 
Ifochronam  geometrice  non  conltruibilem  effe  , cum  Lemnifca- 
ta  nequeat  elfe  reflificabilis;  ftatuo  enim  etiamnum,  ( ne  quid 
eorum  intaflum  relinquamus , qu*  antehac  inter  nos  a£ta  fune, 
vid.  M.  Jan.  169 1.  pag.  160.)  nullam  curvam  geometricam  in 
fe  redeuntem  reftificationem  admittere  y quod  quia  memini  me 
potuiffe  dcmonltrare,  valde  fcire  cupio,  quales  fint  inflanti*  , 
quas  in  contrarium  adduci  poffe  fcripfit  D.  Leibnitius  M.  Sepr. 
1691.  pag.  196.  Sed  hoc  ex  diftis  confequicur,  quod  Ifochron*  , 
qu*  fupra  horizontalem  affurgunt,  non  poffunt  circa  centrum  A 
in  fpiras  convolvi,  ut  conjecit  acutiflimus  D.  Hugenius;  cum  fe- 
cus  parces  inferiores  cum  Ifochronis  noftras  conftruftionis  com- 
munes habere,  adeoque  horizontalem  per  A extenfam  fimul & fe- 
care  & tangere  deberent  , quod  impoflibile.  Memini  tamen  me 
reperiffc  , quod  ejusmodi  lpir*  circa  centrum  A prodirent  , fi 
iplum  fimul  poneretur  centrum  gravium  , & quod  eo  cafu  cur- 
vz  conftruflio  ope  duarum  fpiralium  Archimede*  & Logarith- 
mic*  facile  peragi  poffet. 

Sed  ut  ad  reliqua  meletematum  noftrorum  capita  tranfeamus,  at- 
que aliquid  etiam  adjiciamus  de  Curva  velaria , quam  eandem  ef- 
le  flatui  cum  Catenaria,  fciendum , me  nunquam  mutaffe  fenten- 
tiara,  fed  tantum  diflinxiffe  cafus.  Dixeram  M.  Maj.  1691.  pag. 
386.  art.  t.  Velum  arcuari  in  circulum,  fi  quando  ventum  fic  ex- 
cipiat , ut  hic  intra  finum  ejus  ftagnare  , totamque  fuam  preflio- 
nem  in  velum  exerere  cogatur  ; vclut  fane  Hunireftura  fit  in  bul- 
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Iis  faponariis,  quas  flatu  oris  in  perfe&as  fphasras rotundantur.  At 
hasc  pro  velis  marinis  hypothefis tantum  fuit,  quae,  fi  veritati  mi- 
nus confona  , propterca  primarium  calculi  fundamentum  non  e- 
vertit  . Et  revera  aut  nullus  aer  intra  veli  flnum  flagnat  , fed  o- 
mnis  ad  latera  veli  evadit  i aut  fi  quis  flagnat,  is  non  nifi  partem 
preilionis  , quam  ab  aere  pone  infequente  partemque  motus  fui 
retinente  accipit  , in  velum  transfert  , illudque  proin  aliter  non 
afficit , quam  faceret,  fi  juxta  caf.  §.  io. ipfemet  oblique  in  velum 
irrueret  , ac  reliquum  motus  fui  libere  continuare  poflet  . Unde 
re  attentius  penuculata  non  tantum  non  fententiam  muto  , ied 
jam  nullus  dubito,  velum  inflatum  omni  in  cafu  Funicularia:  cur- 
vaturam aflumere.  Nec  moror  diferimen  , quod  fortafle  interce- 
deret, fi  velum  ex  numero  finito  rectarum  compotitum  intellige- 
retur;  cum  nihil  fit  frequentius  in  natura  , quam  ut  in  cafu  infi- 
nite parvorum  quantitatum  differentia  evanelcat;  nec  magis  hoc 
mirandum,  quam  miramur,  quod  evanefeente  bafe  trianguli  eva- 
nefeit  crurum  differentia.  Approbavit  autem  in  fundamentalibus 
fotutionem  ipfe  Frater,  nec  approbavit  tantum,  fed  & fuam  fe- 
cit, brevisque  inventi  hifioriola  hasc  efl  : Cum  ineunte  an.  1691. 
Fratri  Genevam  mifilfem  proportionem  hanc  folvendam  : ddx. 
dx  ::  djrl.fdyi,  quaV*l{ri»fl  ■^mpreb-ndi  indicabam,  ille  ex  P. 
Gaftone  Pardies  retulit  , Velum  confidCrari  polfe  inftar  funiculi 
pondere  carentis  , cui  infinitae  lineae  aequidiflantes  & aeque  graves 
infiflant;  adeoque  in  Prifma  Parabolicum  curvari  juxta  id,  quod 
in  A£tis  habetur  Jun.  1691.  pag.  286.  Sed  monitus  diverfam 
elfe  rationem  fluidi  impellentis  , ac  folidi  ponderis  juxta  eandem 
dire&ionem  trahentis  vel  prementis  , mox  fententiam  mutavit  , 
intuensque  velum  ceu  linteum  liquore  aliquo  impletum  indagare 
coepit , quatnam  ejus  curvatura  foret,  fi  preffio  fluidi  linteo  com- 
municaretur fecundum  direflionem  horizontalem  five  verticalem ; 
harum  enim  hypothefium  alterutram  veram  efle  perfuafum  ha- 
bebat, & cum  ne  hoc  quidem  probarem,  exifiimabat  faltem  lin- 
tei hujus  , fi  non  veli,  curvaturam  fe  dedilTe  ; donec  ego  paulo 

Coft  apertius  me  explicans  hanc  fluidorum  naturam  efle  perhi- 
erem,  ut  preflionem  communicent  nec  fecundum  horizontalem 
nec  verticalem , fed  fecundum  lineam  corpori  impulfo  in  quovis 
impulfus  pun&o  perpendicularem  , hac  tamen  cum  differentia  , 
quod  ubi  fluidum  motum  fuum  poft  impulfum  poteft  profequi  , 
partem  tantum  virium  in  premendo  corpore  impendat  i fi  vero 
flagnat  alicubi,  nec  habet  quo  evadat,  omnes  fuas  vires  in  illud 
transfundat:  hinc  velum  concipiendum  inftar  funis  (fig.  11.)  ab 
infinitis  potentiis  aequalibus  aut  inaequalibus  trafti  vel  impulfi  , 
qux  cum  lunt  aequales,  raanifeftum  efle  formari  circulum,  quem- 

A a 2 admo- 


Aft.Erud. 
An.  169?. 
M.  Dcc. 


Pag.  S4<5- 


Taf. 
VII. 
Fig-  11. 


Afl.Erud. 
An.  16515. 
M.  Dcc. 


Pag.  547- 


188  Acta 

admodum  etiam  per  calculum  inveneram,  eoque  in  hypothefios 
affumtae  veritate  prorfus  confirmabar  . Interea  dum  ille  1'ub  fi-- 
nem  anni  11591.  Parifios  fe  confert  , transmuto  proportionem 
hanc  ddx.  dx  ::  dyl,  fdj/i  , in  aiqualitatem  adsddx  = dyi  , inde- 
que  ope  methodi  cujusdam  , quam  pro  fecundis  differentiis  ad 
primas  reducendis  paulo  ante  excogitaveram,  Funiculari  jm  elicio , 
mox  etiam  aequationem  tefla  folutione Fratri  Lutetiam  mitto,  vi- 
furusnum&  lua  huc  pertingeret . Is  vero  rem  fibi  fuccelTiire  videns 
atq;  jam  fa£Ius  cupidior  fciendi , quomodo  ad  hanc  sequationem  per- 
venerim, denuoad  Veli  contemplationem  redit , nec  cedat  , donec 
animadverteret,  artificium  in  hoc  uno  confillere  , ut  lingulae  im- 
pulfuum  dire£Iiones  in  duas  alias,  horizontalem  puta&  verticalem 
refolvantur.  Nec  mora;  protinus  inventum  prtelo  committit , ac 
M.Apr.  1692.  Ephem.  Gallicis  curat  inferi,  & quia  le  folum  Pro- 
blema abfolvifle  putabac  , me  de  plenaria  reiolutione  delperafie 
lcribit , nefcius  quod  illam  jam  praecedente  Martio  una  cum  Re- 
gulis ufum  inventi  concernentibus  Lipfiam  mififTem  . Corrigere 
etiam  poftea  voluit  curvaturam  fuam  lintei  liquore  adimpleti,  no- 
vamque  D.  Marchioni  folutionem  exhibuit,  fed  eam  etiamnum 
erroneam  & a mea  diverfam  . Hanc  enim  eandem  elTe  cum  Ela- 
ftica  , non  minus  atque  Velariam  cum  Funicularia  , conflanter 
fentio;  & quod  certum  veritatis  indicium  efle  poteft,  identitatem, 
hanc,  quam  initio  ex  fpeciali  natura  curvarum  prolixiore  analyfi 
collegi,  nuncabfque  omni  fere  calculo  duabus  lineis  oftendo.  Fa- 
£Ium  interim  fuit,  ut  uterque  principium  prelfionis  fluidorum  ad 
alia  quoque  utiliter  adhiberemus,  ille  ad  motum  mufculorum  ex- 
plicandum, ego  ad  eximendum  mihi  fcrupulum  , quemolim  habui 
circa  caufam  perpendicularis  defcenfus  gravium , M.  Fcbr.  i68d„ 
Videbam  enim  ex  eodem  fonte  rationem  peti  polle  , cur  materia, 
terreni  vorticis  juxta  dire£tiones  xquatori  parallelas  cxculTa  , in 
circumferentia  vorticis  vi  fui  elateris  per  lineas  circumferenti» 
perpendiculares  rcpercuti  , ac  propterea  gravia  verfus  centrum 
potius  quam  per  easdem  dirc&iones  repellere  debeat.  Quanquam 
autem  in  hoc  negotio  nonnulla  fuerunt,  qua:  initio  ut  vera  alium- 
pfimus,  demonflrare  verojion  potuimus  , velut  illud  primarium, 
quod  legem  prelfionis  fluidorum  Aagnantium  concernit  , eorum 
tamen  veritatem  omnem  nunc  a priori  cognofco.  Quorfum  etiam 
pcrcinet  aliud,  quod  me  monere  cogit  veritatis  amor:  Soppoluc- 
vam  initio  , axem  mquilibrii  tranfire  per  concurlum  reftarum  ex- 
tremitates veli  linteive  tangentium  , & elTe  curvas  perpendicula- 
rem; fed  cum  poflea  ceftis  indiciis  cognofcerem,  ambas  hujus  hv- 
pothelcos  partes  non  polfe  fimul flare,  priore  repudiata  alteri  ceur 
ut  videbatur  , veriiitniliori  inhajii  . Quis  enim  exiflimaflet  , 
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ex  infinitis  directionibus,  qu*  omnes  curva;  alicui  perpendiculares 
lunt,  iolum  axem  xquilibrii  feu  lineam  cfircitionis  medi*  calem 
non  eflTc?  Ac  nunc  cum  evidentia  fucceflic  conjeituris,  omnino 
contrarium  video,  cogorque  retrailare  omnes  illas  Regulas,  M. 
Maj.  1691.  p.  387.  & M.  Jun.  1694.  p.  35.,  qu*  ex  priore  opi- 
nione fluxerunt,  dum  reliquarum  directionem  hanc  atque  impul- 
fus  vim  conccrneniium  veritas  inconcufla  manet  . Quibus,  uc 
meam  utcunque  reparem  , addo  nunc  novum  aliquod 
Curv*  genus  detcrminand*  generaliter  huic  direCtioni  inferviens, 
quam  ab  ufu  Lineam  mediarum  direditnum  appello,  atque  lequen- 
ti  modo  conftruo  , fig.  12.  Iu  data  quavis  Curva  AB , quam  con- 
cipio formatam  efle  a prelTionibus utcunque  in*qualibus  fluidi ali- 
cujus  feu  pr*tcrlabentis  feu  flagnantis,  lunto  rcit*  AI,  BD,  ei 
perpendiculares,  tangentes  AC,  BC,  ponaturque  AF  =*,  FB 
= y,  & AB  = x;  quo  faito  fi  ex  perpendiculari  BD  ablcindatur 
xdsa  xdvds 

(quod  feniper  Sc  in  omni  curva  duobus  circi- 


BD  = 


dxq 


ni  ductibus  ablolvo,  fpeciatim  autem  in  Velaria  feu  Funicularia, 
cujus  centrum  G,  faciendo  tantum  BD  = GF,  in  Elaflica  fu- 

mendo  BD  = — — dico  fore  punitum  D ad  curvam  defidera- 


tamHD,  qux  talis  efl,  ut  duita  quavis  BD  perpendiculari  ad  AH 
& ablcindence  ex  illa  portionem  AB,  locante  vero  curvam  ED 
in  D,  junita  CD  m-dia  fit  directio  portionis  AB  five  axis  *qui- 
librii,  circa  quem  hinc  inde  portio  AB  iifipulfiones  xqualium  mo- 
mentorum fuftinet . Cxterum  oblervavit  olim  acutiilimus  D.  Lcib- 
nitius  (vid.  Ephem.  Gall.  M.  Sept.  1893.)  quod  re£ta  tendenti* 
feu  direitionis  medi*  mobilis  a pluribus  potentiis  impulfi  tranfeat 
per  commune  centrum  gravitatis  omnium  punitorum  tendenti* 
particularium’,  quod  verum  etiam  cum  potentixfunt  infinita:,  at 
tum  cavere  debet  Leitor,  ne  centrum  grav.  loci  punitorum,  feu 
linea:  per  infinita  punita  tranfeuntis,  cum  centro  ipforum  punito- 
rum confundat,  quippe  quod  ob  intervallula  punctorum  plerum- 
que inxqualia  ab  altero  efl  diverlum.  Quanquam  autem  peregre- 
gium hoc  fit  Theorema,  nullius  in  re  prxlente  ufus  efle  poterit,, 
cum  lupponat,  omnes  direitiones  particulares  ex  uno  punito  di- 
Vergere,  quas  hic  ex  integra  linea,  Evoluta' fcilicct , emanare 
concipimus.  Alia  via  efl,  qua  idem  certo  & expedite  licet  confe- 
qui.  Jam  enim  plane  allevero,  me  omnia  demonftrare  polle,  fa- 
cilcque  fidem  impetrabo  apud  Leilorem , fi  perpenderit  mihi  & 
fatis  efle  pcrfpic.acix,  ut  Iponte  agnofcam  cum  impegero,  & fatis 
quoque  ingenuitatis  ut  fatear.  Sed  non  omnia  hic  vacat  agere^ 
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Aft.Erud.  mallemque  haec  cum  affinibus  aliis,  quas  refiftentias  fluidorum, 
m"  Det*'  velocitates  corporum  motorum  in  fluidis &c.  concernunt,  integro 
])3g.  traftatui  refervar* , fi  modo  valetudo  firmatior  & fufficiens  huic 
elaborando  otium  concederetur,  nec  meas  me  conditionis  neceffi- 
tas  ignobilioribus  plerumque  ftudiis  adftringeret . Ut  tamen  cer- 
tius appareat,  me  non  vana  promittere  in  nae  materia,  volo  hic 
in  veritatis  patrocinium  & commodum  rei  nauticae  etiam  fymbo- 
lam  meam  conferre  ad  difcuflionem  quzftionis  illius  utiliflimae, 
de  velocitatibus  navium  eodem  vento  tn  diverfas  partes  velifican- 
tium , qua:  fup.  annis  inter  D,  Rcnavium  Auciorem  Theoriae  de 
la  Mjnotuvre  des  Vaijfeaux  & D.  Hugenium  agitata  fuit,  quo- 
rum ille  velocitates  has  voluit  efle,  ut  finus  angulorum  veli  na- 
vifque,  hic  ut  finuum  radices:  quanquam  enim  D.  Hugenius  ve- 
ritati multo  propius  accedat , uterque  tamen,  fi  praecite  loquen- 
dum fit,  navi  obliquius  latae  velocitatem  jufto  minorem  tribuit, 
quod  palpabile  fit  conlideranti,  naves  in  diverfas  plagas  tendentes 
non  iisdem  ab  eodem  vento  viribus  impelli  ( ut  tacite  fupponic 
Hugenius)  cujus  rei  ratio  eft , quia  navis  in  tantum  fe  fubducic 
pone  infequentis  venti  impullui,  in  quantum  propria  celeritate 
juxta  dire&ioncm  venti  promovetur,  adeo  ut  ventus  non  totali 
fua  celeritate,  fed  parte  tantum  celeritatis  in  navem  agat,  eo  mi- 
nore, quo  reftior  eft  navis  curfus,  h.  c.  ut  pofita  celeritate  ven- 
ti a , navis  re&ioris/,  obliquioris  & ratione  finuum  angulo- 
rum veli  navifque  — , ventus  ad  priorem  navem  appellat  velocita- 
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tea — /,  ad  alteram  velocitate  a — - — : unde  cum  vires,  quibus 
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naves  impelluntur,  componantur  ex  fimplici  ratione  finuum  a&b, 

bz 

ac  duplicata  velocitatum  a — y8ca  — atque  infuper  ( in  cafu 

maximae  velocitatis  navium)  refiftentiis aquae, qua:  duplicatis  navium 
celeritatibus  proportionales  funt,  aequentur,  erit yy  .zyj:  a .b  -{- 
bbvr 

aa — iay-\-yy.aa — >2^-| hoc  eft,  quiapofito  pondere  aquae 
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ad  pondus  aeris  ut  />  ad  a , & fuperficie  prora;  ad  fubtenfam  veli  ut  a 

Pa<v_  55o,  ad  w,  reperiolim  maximam  velocitatem  navisse:  ■”  , fiet 
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& differentiam  parit  trigefimae  circiter  partis  totius  velocitatis, 
tjuod  in  longiori  itinere  errorem  nimisenormem  reddit.  OptafTem 
vero,  ut  aliquando  mihi  licuilfet  propius  cum  delideratilfimo  D.Hu- 
genio,  at  nunc  eheu  vivis  erepto,  fuper  his  conferre,  qui  tum  ob 
loci  commoditatem  , tum  ad  profundam  rerum  cognitionem  atque 
in  mechanifmis  excogitandis  folertiam,  multa  inventis  noftris  perfi- 
ciendis ac  in  ufum  rei  maritimae  traducendis  communicare  potuiffct. 

Reflarent  nunc  nonnulla  Fratris  fchediafmata  examinanda  , prae- 
fertim  illud  M.  Oflobris  1694.,  quod  conftrudionem  Ifochronx 
fpeftat,  rneque  propius  tangit.  Verumdereipfanonmultadicen- 
da  habeo,  nili  quod  nobis  hic  ova  , quodajunt,  pod  prandium  ap- 
ponit, nihilquenovidocet,  quod  non  fimplicius  quodammodo  jam 
praeced.  Septembri  a me  praeditum  fit . Dixeram  , illum  multum  fuif- 
le  in  Problemate , quamdiu  autem  ejus  folutioni  pracife  incubuerit , 
non  definio:  hoc  tantum  novi , quod  D.  Marchio,  eo  tempore  quo 
Fratrem  fecum  habebat , fuper  aequatione xdx-\-ydp/ y—xdy—ydx<J 'a, 
bis  me  per  literas  pulfarit,  ipfeque  Frater  poft  luum  e Gallia  redi- 
tum, cum  aequationem  denuo  mihi  proponeret,  atque  fimulPro-, 
blema,  exquofluxilTct,  indicaret,  fponte  falfus  fit,  fe  methodo 
fua  qua  Beaunii  Problema  aliaque  difficiliora  folverat,  hic  nihil  ef- 
ficere potuilfe ; quod  utique  fatis  arguit,  rem  non  femel  ipfi  antea 
tentatam  fuilfe.  Calculum  fuaeconrtruftioni  praefigit,  nequis  eam, 
ut  inquit,  exmeaM.  Jun.defumptamexiftirnet;  quali  quid  elfet  fa- 
cilius, quam  fynthefin  meam  convertere  in  analylin , acperfpicere 
exilia,  quanam  line*  pro  indeterminatis  fint accipiendae.  Miror 
autem,  curcafu  potius  quam  induftria  me  huc  pervenilTefcribat, 
cum  initio  fui  fchediafmatis  de  fua  folutione  fic  loquatur , ut  innuere 
velle  videatur,  fe  filo  certae  methodi  ad  illam  perduftum  fuilfe;  nili 
forte  dicere  velit , femetartepolfeconfequi,  quodamenonnifica- 
fu  invenitur.  Qua  ipfe  arte  fuerit  ufus,  nolocuriofius  inquirere; 
mihi  certe  nihil  hic  cafuale , nihil  inexpeft ati  accidit , fed  hoc  ipfum 
quod  inveni  quatrere  intendi,  certoque  confilio,  non  temere  fa- 
num ell,  quod  has  potius  lineas  indeterminatas  quam  alias  adhi- 
buerim. Non  nego,  fortuito  mihi  natam  fuilTe  occafionem cogi- 
tandi primum  de  Problemate;  at  fi  hoc  inventum  cafuale  faciat, 
nihil  non  cafui  debebitur,  atqueex.gr.  obfervatio  identitatis  curvae 
acquilibradonis  cum  cycloide  a Fratre  faftaM.  Febr.  1695.,  nonin- 
duflria*  alicui  fed  cafui  accepta  ferenda  eft , eo  quod  ex  fortuito  afpe- 
£lu  figurarum  D.Marchionis  fufpiciocycloidisipfi  oboriri  potuit, 
qualis  mihi  nata  fuit,  priufquam  fraternam  folutionem  lcgilTem. 
Pergit  deinde  Frater,  ac  promittit  nobis  modum,  mihiutopinaba- 
rurignotum  , eonflruendi  aequationes  differentiales  per  reftificatio- 
nes  curvarum  algebraicarum , quem  in  eo  confidere  ait , ut  quadra- 
tum 
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Aff.Erud.  tum  quantitatis  differentialis  dividatur  in  duo  alia  quadrata,  quo- 
m”’ n9*' rum  latera , fi  fieri  poilit,  integrabilia  fint  (fcilicet  hoc  omnts  no- 
' ■Utc‘  runt,  etiamfi  nondixiflet  ;)ac  qui  hoc  femper  & ubique  fieri  pollit, 
nonollendit;  quod  tamen  vel  maxime  faflum  oportuiflet,  ncLe- 
ftores  meris  folutionibus  pafcerentur,  atque  etiam  exiflimare  pof- 
fent , cafu  potius  quam  induftria  rem  hic  nobis  fucceflifle . Sicut  quo- 
que optandum  eflet , ut  vires  methodi  luat,  fi  quam  habet,  lepa- 
randi  indeterminatas  cum  fuisdifferentialibus  a le  invicem  ac  con- 
ftituendi  per  rcflificationes,  expertus  fuiffet  in  refolvenda  Ilochro- 
na  fupracentrali , nec  non  aequatione  xxdx  -\-jrydxzzaady , quam 
Edit.  Afl.  ipfe  propofuit  M.  Nov.  p.  436.  Nam  modus  generalis  illa  conllruen- 
di,  quem  ibidem  affert  (quique  ab  illo  quem  D.  Leibnititis  jam  M. 
Edit.Aff.  Aug.  p.  373.expofuerat , nifi  in  fuperfluis  non  differt ) nullibi  quam 
in  fpeculatione locum  habet,  cum  conftru&iones  non  vcrlenturcir- 
caquantitatum  elementa;  & quamprimum  in  praxin  transfertur, 
cellae  effeconffru£lio  geometrica,  & fit  mechanifmus.  Sed  nec  fe- 
Edit.Aff.  ries,  alias  fatis  ingeniofa , quam  nobis  dedit  p.438.,  hicinufum 
verti  poteft  : quod  tenendum  , ne  quis  exiftimethxc  adeo  uni  verfa- 
iiaefle,  ut  nihil  amplius  hic  deliderari  poffic.  Quod  fi  autem  con- 
ftru£\ionibus  fpeculativis , fialtem  earum  atquationum  , que  literas 
indeterminatas  jam  feparatas  habent,  acquielcere  velimus,  plures 
alix  elegantes  Theorix  excogitari  poliunt.  Talis  eft  conftru&io, 
■eux  fieret  perElaltra;  polita  enim  generaliter  natura  curvx  con- 
fruendx  jnl/  = tdx,  ubi/daturper*,  dico,  fiquaartein  materiam 
ea  induci  poflit  tenlionis  lex  ,ut  ^dum  vires  tendentes  funt  ut  * , ten- 
l*ag.  ry*-'-  fiones  fint  utd4  dt : aa  4 it  y/  ax  tt , dx , fore , ui  lamina  inde  con- 
fc£l a & inflexa  curvaturam  optatam  fponte  fit  acquifitura  . Ita  de- 
terminare licet,  qualiter  filum  aliquod  gravari  conveniat,  ut  ab 
extremitatibus fufpenfum  defideratam  curvam  reprxfentet . Verbo, 
huc  referri  poffunt  omnes  illi  conft ruendi  modi , qui  certam  aliquam 
conditionem  prxrequirunt  in  materia,  quapofita  natura  ipfalpon- 
taneo  motu  qua: fit um  exhibeat . 

Hxc  vero  omnia,,  ne  fcquius accipiantur,  unice  in  veritatis  prx- 
fidium  hic  allata  moneo,  & ut  illi , qui  hifforica  inventorum  narra- 
tione delcflantur,  fciant,  quid  quantumque  lingulis  tribuendum 
fit,  minime  vero  ut  aliorum  reperta  vclfugillcm  Scelevem , aut  mea 
contra  nimium  quantum  extollam.  Praelht  enim  hiclentire  cum 
Columbo,  qui  amicis  detectionem  «o^orbis  fibi  invidentibus  ref- 
pondifle  fertur,  non  jafclando  « exaggerando  inventi  magnitudi- 
nem, fedquxffionem  de  re  aliqua  frivola  iplis  proponendo,  quamo- 
defte  innuere  voluerit,  ipfos eidem  inveniendo , fi  advertilTent , fa- 
cile pares  effe  potuiffe , attamen  hoc  ipfis ante  fe  io  mentem  non  ve- 
aifle.  Imo  vero  tantum  abeft,  utexiltimem,  nos  multum  gloriari 

poffe 
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poffe  de  inventorum  difficultate  vel  fubt  ili  cate  aliqua,  utperfuafus 
potius  fim,  (puto,  Frater  & de  fuis' fatebitur)  nosnihil  hicprzfti- 
tifle , quod  non  cuivis  mediocri  ingenio  noftris  principiis  imbuto  pa- 
riter in  mentem  venire  potuilTet.  Quemadmodum  enim  in  natura 
nufpiam,  ita  nec  in fcientiisfaltus  datur,  fed omnis noflra cognitio 
more  quantitatum  quaficrefcit  per  elementa,  atque  ita  pedetencim 
augetur,  ut  ab  uno  ejus  gradu  ad  gradum  proxime  fequentem  non 
nilifaltus,  ut  fic  dicam,  requiratur  infinite  parvus,  ut  nemo  tam  Ct 
hebes,  qui  fi  modo  ordine  incedere  velit,  ac  praecedentia  intellexe- 
rit , non  proprio  marte  pergere  & ad  fequentia  tranfire  poffic . Quin 
etiam  fubtiliUimafzpcquz  videntur  inventa,  principia  habent  tam 
obvia  tamque  trivialia,  ut  non  inepte  comparari  pofTc  videantur 
cum  artificioiis  illis  Przftigiatorum  ( tours  de pajfe-pajfe  ) quae  ignari 
tantopere  mirantur ; qui  vero  norunt , contemnunt  ac  rident . Ratio 
vero,  cur  non  omnia  inveniamus  omnes,  hzceft,  quod  tanta  rerum 
multitudo  fit  , ut  iis  omnibus  animum  advertendi  nulli  fufficiens 
otium  vel  occabo  detur}  autetiamfi  duo  eidem  quzrendz  rei  men- 
tem applicent , fieri  plerunque  folet , ut  divertas  vias  ineant , natura: 
rei  non  aeque  accommodas , quas  tamen  quo  ducant,  initio  przvide- 
re  non  polfunt ; fimiles  duobus , qui  pari  quidem  iagacitate  terras 
incognitas luftrant,  amboque  novis  fpoliisonufti  domum  redeunt; 
fed  neuter,  quat  alterius  tantum  terra  tulit,  afportare  poteft . 

Problema:  Aquationem  adyzzypdx-\-byiqdx  ( ubi  a & A quantita- 
tes datas  & conflantes , n poteftatem  quamvis  Iit./,  p Scy  quantita- 
tes utcunque  datas  per  x denotant ) conftruere , falcem  per  quadratu- 
ras , hoc  eft , feparare  in  illa  literas  indeterminatas  * &/  cum  fuis 
dififerentialibus  a fe  invicem . 


G.  G.  L.  RELATIO 

AD  INCLYTAM  SOCIETATEM  LEOPOLDINAM 
NATURjE  CURIOSORUM 


De  tmx  Antidyfcnterico  American  magnis  fxccejfibus  comprobato. 

E Ditor  hujus  relationis  propriis  meditationibus , quibus  varias 
eruditionis  partes  promovere  laborat , adjungit  crebrum  per  li- 
teras commercium  cum  eruditis  intra  extraque  Germaniam . Itaque 
cum  intellexiflet , ante  annos  aliquot  novum  remedium  Antidyfen- 
tericum  in  Gallia  fuifTe  produ&um , nunciavit  hoc  celeberrimo  nunc 
P-tn.  Viro  ]oh.  Georgio  V elcamero , inclyte  Naturz  Curioforum  So- 
cietatis tunc  Przfidi , ut  in  eam  rem  amplius  inquireretur . Cum  ve- 
Ttm.  III,  Bb  ro 
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AcXErud.  ro  exinde  nondum  rem  in  Germania  fatis  increbtiiffe  didieiflet  v & ex 
LKxT'  ort  Sereniffimas  Docis , ex  Gallia  re  verfae , certiffimam  medica  menti 
poteftatem  multis  modis  confirmatam  fuiffecomperdFtt ; dedit  ope- 
ram, ut  de  toto  negotio  edoceretur  plcaius,  & qu*  na&useft  , bono 
publico  extare  voluit,  quorum  fummahzc  eft:  Da  Grmitr  merca- 
tor, navigationibus  crebris  inlonginquasorasdans  operam  , attule- 

Pag.  560.  rat  Parifios  remedium  compertas  contra  dyfentemm  , diarrheeam  , 
atiosque  id  genus  ventris  fluxus  virtutis.  Juffu  Regis  multa  1’umta 
funt  experimenta , felicia  omnia,  aitque  Rex  in  literis  patentibus, 
ne  unum  quidem  experimentum  ex  multis  perNofocomia  fumtis, 
etiam  in  aegrotis  maxime  defperatis  fefelliffc . Orta  fuit  Grenerio  lis 
cum  Medico  celeberrimo,  qui  ipftusronfenfu  medicamentum  apud 
Regem  St  alibi  produxit,  Scquem  inventum  & lucrum  libi  lolirri- 
buiffeaccufavit ; fed  nos  h*c  praterimus,rem  dediffe  contenti.  Com- 
pertura fuit  tandem, efte  radicem  plantas  Americana  a Pifone  in  Hift. 
Nat.  Brafil.  lib.  4.  c.  53.  &lib.  5.  c.  19.  deferiptat,  cui  nomen  Ipeca- 
cuanba,  ipfumquc  Pilonem  jam  hanc  ipfam  virtutem  cognoviife& 
ex  merito  celebrafle . Variaefuntfpecies,  quascolorediftinguuntur. 
Bruna  feu  fufca  magis  efficax  quam  alba , & minus  vehemens  quam 
nigra,  atque  adeo  optima  ad  afum  , nuperis  Galliz  experimentis 
dcprehenfa  eft;  ubi  dari  folet  in  fubftantia,  reda&a  in  pulverem. 
Dofis  ordinaria  eft  a drachma  lemis  ad  integram,  in  uno  vel  alcero 
cochleari  viniautjufeuli,  veljejunoftomacho,  vel  duabus  horis  poft 
paftum.  Operatur  per  fedes,  led  tamen  & per  vomitum  faspiflime, 
atque  ita  fimul  & materiam  noxiam  ejicit,  Sevifcerum  tonum  vi 
aftriftoria  peculiari  reftituit,  St  malignitati  rtftftit. 

Autor  Relationis  adjecit  verfionem  Methodi  utendi  hoc  remedio 
fedtefte  dato,  quam  clariffimus  apud Parifinos Medicus  Adrianus 
Helvetius  (Joh.  Friderici  apud  Batavos  celebris  filius  ) publicavit, 
qui  ante  alios  hujus  medicamenti  produffione  & ufu  inclaruit . Adje- 
cit tamen  Editor  etiam  nonnullas  Grenerii  in  hanc  methodum  no- 
tas, tum  excerpta  ex  literis  patentibus  Regiis  & approbatione  Ar- 
chiatri Regii  aliorumque;  inque  illis  omnibus  fecutus  eft,  quasfibt 
communicata  fuere  manuferipta,  addiditque  excerpta  ex  libro  Pi- 
1’otus,  cui  prima  laus  debetur.  Hanc  autem  relationem  dedit  Biblio- 
polas celeberrimi  Medici  Angli  Martin!  Lifteri  libellum  de  morbis 
quibusdam  fpecialibus  nuper  editum  recudenti , ob  fimilnudinenti 
argumenti  adjiciendam.  Unum  non  prztereundum  eft , moneri 
merito  ,■  eos  zgros  excipiendos  efle , quibus  ventris  fluxus  fympto- 
mate  cx  morbo  aliunde  lechali  obortus  eft,  velutiligangrzna  lit  ia- 
inteftinis  aut  hydrops  phthifisve  adfit  corruptioque  partium  infimi 
ventris , ubi  fluxus  luperveniens  caloris  extinaionem  & propin- 
quam mortem  indicat. 
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EXCERPTA 

EX  ACTIS  ERUDITORUM 


BERNARDI  NIEUWENTIIT 


Analyfis  infinitorum,  feu  Curvilincorum  Proprietates  cx  M?'Fcb^.‘ 
Polygonorum  natura  dedu£la.  Pag-  76. 

Amflclodami  apud  Job.  ffohert,  1695.  in  8.  Conflat 
plag.  21.  tab.  an.  21. 


Ervenit  paulo  ferius  ad  manus  noftras  hic  clarifli- 
mi  Viri  traftatus,  in  quo  ea,  quae  in  Confideratit- 
nibus  in  Aflis  Eruditorum  anno  fuperiore  pg.  128. 
a nobis  memoratis  promiferat  , exhibere  fatagic. 
Principium  nemp,quo  mederi  difficultatibus,  quas 
in  Coniiderationibus  propofuerat,  fe  polle  fperat, 


in  Praefatione  & alibi  paflim  hoc  exponit:  Quicquid  per  nume- 
rum infinitum  multiplicatum  nullam  quantitatem  datam,  utut 
exiguam,  adaequare  valet  , entibus  annumerandum  non  eft,  & 
nihilo  aequale  naberi  debet . Unde  fi  voces  quantitates  datas  a 
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tes  infinite  parvas  & adhuc  aliquid ; quadratum  vero  — aut 
ab  mm 

reSangulum  — & fic  porro  , refte  pro  nihilo  haberi  . Hinc 
v mm 

quoque  fequi  illam  veritatem  maximi  momenti,  omnem  quan- 
titatem vi  infinita  in  nihilum  effe  reducibilem,  eademque  vi  in- 
finita quantitatem  quamcunque  ex  nihilo  produci  pofife.  Et  cum 
varia  Geometrarum  inventa  ex  hoc  fuo  principio  firmari  dixif- 
fet,  fola,  inquit,  differentiationum  fuccefiio  ( differentio-diffe- 
rentiales,  five  differentias  rurfus  differentiatas  intelligit)  ex  eo- 
dem cum  exteris  principio  deduci  renuit:  quxque  eam  infefla- 
re  videntur  difficultates  D.  Autori  in  Confiderationibus  ex  par- 
te propofui,  ac  hoc  in  loco  inflantia  una  ac  altera  roboravi, 
quarum  folutionem  infimulque  legitimam  repetitarum  differen- 
tiationum confirmationem , ne  tantum  inventum  in  Geometria 
intercidat , fummo  deiiderio  merito  exoptat  Orbis  Mathemati- 
cus. Cui  quidem  celeberrimum  noflrum  Leibnitium  doftiffimis 
fuis  refponuonibus  cumulate  fatisfeciffe , patet  ex  A£lis  Erud.  anni 
fuperioris  p.  138.  145.  fcqq.  Porro  doftiffimus  Autor  agit  cap.  1. 
de  modo  ducendi  tangentes  , deque  punflo  flexus  ; cap.  a.  de 
curvilineis  ( qux  vere  polygona  effe  ait  ) & Wallifii  quibusdam 
Gregoriiquc  & Mercatoris  inventis  ; cap.  3.  de  genitis  per  ro- 
tationem lolidis ; cap.  4.  de  fuperficiebus  talium  folidorum;  cap.  ■$. 
de  Hugenianis  evolutionibus  i cap.  6.  de  centro  gravitatis;  cap.  7. 
de  methodo  maximorum  & minimorum;  cap.  8.  de  analyfi  infi- 
nitorum Leibnitiana,  & calculo  differentiati  feu  infinitefirnali; 
cap.  9.  de  xquationibus  infinitefimas  involventibus;  cap.  to.  de 
methodo  infinitefirnali  inverfa  pro  quibusdam  cafibus;  cap.  u.  de 
mifcellaneis , ubi  & de  cauflicis  & ftmilibus,  modo,  ut  ait,  a 
Tfchirnhaufiano  aliquatenus  differente  . Sed  cum  modus  , quo 
hxc  ex  fuis  derivat  , cum  differentiati  calculo  facile  conciliari 
queat , & in  notandi  ratione  potius  quam  re  differat  , prolixe 
hxc  excerpere  fuperfedemus  . Quanquam  dubitandum  non  fit, 
fpccialia  quxdam  egregia  paflnn  in  iis  latere.  Optandum  autem 
effet  , convenire  Mathematicos  in  unum  notas  ufurpandi  mo- 
dum , ne  tanta  varietas  leflores  turbet , cumque  notatio  per 
fummas  & differentias  & fontem  inventionis  aperiat,  Sc  egre- 
giis viris,  ipfique  Hugenio,  horum  optimo,  dum  viveret,  ju- 
dici pcrplaeuerit,  ufurpataque  fit,  jamque  multis  prxclaris  in- 
ventis fic  comprobata  oc  illuftrata,  atque  augeatur  indies;  con- 
fidorandum  Geometris  proponimus,  an  non  huic  in  filii  confub- 
tius  videatur-  . A 

JO- 
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JO  H ANNIS  fcERNOULLI  aae™* 

* An.  1696. 

Demonstratio  analttica  et  Synthetica  M- 

Sua  CtnflruRionis  Curva  Seauniana  in  A9is  Erui. 

An.  1693.  P*8-  464-  exhibita. 

QUos  diu  ante  defideraveram  , D.  Bernardi  Nieuwentiit  bini 
traftatusde  Analyfi  infinitorum  nuper  mihi  Amftelodamo 
tranleunti  in  manus  inciderunt  ; quorum  alter  , quem  Conftdera- 
tiones  circa  calculi  differentiatis  ufum  inferibit , in  eum  tantum  fi- 
nem videtur  fa&us  , ut  clariffimus  Au&or  difficultates  , quas  in 
infolita  nofira  methodo  multis  in  locis  fibi  remoram  injicere  que- 
ritur , adimendas  nobis  proponeret  . Eas  revera  tanti  momenti 
non  puto,  ut  vel  minimum  illius  przftantise  derogare,  vel  quem- 
piam remorari  queant;  quemadmodum  enim  ex  fola  non  fatis  cla- 
re intelleda  methodo  fuboriuntur,  fic  nullus  dubito,  quin  debita 
mentis  attentione  adhibita  fponte  difpareant . Ideoque  rei  i ft  is  il- 
lis ( ad  quas  quidem  in  univerfum  celeberrimus  Lcibnitius  folide 
refpondit  in  ultimo  A£L  Julio)  illud  dumtaxat  tangam,  quod  me 
fpeciatim  concernit. 

Pag.  41.  fuarum  Confiderationum  , ad  diverfitatem  oftenden- 
dam  luam  inter  & meam  methodum  , quafi  per  digreffionem  & 
nulla  neceffitate  urgente,  fibi  impugnandam  luicipit  meam  in  A- 
ttis  anno  1 693.  M.  Maj.  publicatam  conftru&ionem  problematis 
Cartefio  olim  propofiti.  Quod  (quamvis  optaflem  , ut  exbibuif- 
fet  folutionem  meliorem  , quo  luculentius  confiitilTet , ancousque 
fua  fefe  extenderet  methodus,  noftrzque  proin  anteferenda  & ab 
ea  diverfa  effet  ) adeo  non  xgre  fero  , praefert  i m cum  id  fumma 
modeftia  faciat  , ut  potius  gaudeam  mihi  occafionem  fuppeditari 
fatisfaciendi  ejus  defiaerio , quo  hanc  fui  fcrupuli  enodationem  ef- 
flagitare videtur.  Laudanda  enim  cft  eorum  ingenuitas,  qui  quod 
libi  obftaculo  eft,  candide  fatentur  , ut  illo  fublato  eo  tutius  pro- 
gredi poffint;  non  vero  tot  alii  imitandi  funt,  qui  malunt  igno- 
rare przclariffima  quaque,  quam  edoceri  ab  aliquo,  quem  vel  ae- 
tate, vel  dignitate,  vel  imaginaria  quadam  nominis  celebritate  , 
fe  inferiorem  putant  , & proin  ipfam  , quam  nequeunt  afTequi  , 
artem  mifere  traducunt.  Eadem  hzclors  inevitabilis  fuit  novae  no- 
ftrae  Analyfi  , quae  ut  fui  ignorantes  ubique,  ita  etiam  fui  ofores,  p 
quorum  quosdam  ipfe  novi,  reperiit.  Quod  praeftantiffimus  Nieu-  S’ 
wentiit  arquius  animatus  fit,  & nobis  & arti  noflrz  gratulor.-  f pe- 
ro enim  illum  , ubi  celeberrimi  Leibnitii  refponfiones  & meam 
difficultatis  fuse  illuftrationem  mature  perpenderit,  ultro  noftrath 

ample- 
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Afl.Erud.  amplexurum  methodum;  ita  ut  forte  brevi  notabile  incrementum 
bLFcbr^  hinc  acceffurum  fit,  praprimisfi  junftis  viribus  eo  adnitamur. 

Sed  ne  longius  a fcopo  recedam,  tantum  abefi , ut  calculnsipfc 
quem  inflituic  , meam  deflruat  conftru&ionem  , ut  illam  potius 
mirifice  confirmet:  caufa  autem  erroris  in  hoc  pracipuc  confidit, 
quod  falfa  hypothefi  nixus  credidit  , aequales  differenciales  habere 
etiam  aquales  integrales  vel  fummas  , id  quod  abfolute  diflum 
non  ita  le  habet:  una  enim eademque  quantitas  differentialis,  uc 
jam  fapius  innui,  infinitas  habet  integrales;  veluti  mtegralis  ip- 
fius  dx  non  folumeft  *,  fed  etiam  poteft  ede  * plus  vel  minus  qua- 
vis alia  quantitate  data;  idem  quoque  vaietin  omnibus  aliis.  Hinc 
fi  refolvendo  aliquod  problema  pervenitur  ad  aquationem  difle- 
rentialem  , infinite  femper  diverfa  nifi  omnes  interdum  coinci- 
dant  folutiones  fatisfacient,  quod  Dn.  Leibnitius  in  paracentrics 
egregie  obfervavit.  , 

Nunc  ut  applicatio  hujus  eo  melius  pcrfpiciatur : Sit  AlPcurva 
.j.  j eo  modo  conftrufla , quo  in  Aflis  docui ita  nempe  ut  ad  afym- 
* ‘ toton  A B perpendicularem  ad  axem  A K defcripta  logarithmica 
' DC,  cujus  fubtangens  AF  fit  aqualis  data  r,  & abfcida  AK  vel 
B1  fit  arqualis  portioni  CH  ipfi  AB  parallela  , & inter  C & tan- 
gentem OF  intercepta  . Evincam  ex  calculo  Nieuwentiitian» 
(quem  hic  paucis  repetam)  hanc  noftram  curvam  efle  eam  ip&m 
qua  quaritur,  cujus  nimirum  applicata  IK  ad  fubcangentem  KM 
rationem  habet,  ut  data  r ad  portionem  applicata  IL  refc£Um  a 
refla  AL  faciente  angulum  femireflum  cum  axe. 

Vocentur  (duflis  lineis  ut  apparent  in  fchemate)  KI  ■,  y , EM; 
r,  CB;  y,  AD;  k,  AK;  *,  IL;  y — a eruat  ex  mea  conftru- 
aione  AF  = QB=r,  & CH  = BI  = AK-*,  unde  & HG  ss y 
— * & DG  — It  — • y;  tum  fit  PO  = NB  = RS  = «fy , IO  — dx  f 
CS  rs  d y.  Hifce  politis  ex  problematis  conditione  y.  t ::  r.y — * ;; 
iy.  dx  elicitur  xdy  zi  ydy  — rdx  , adeoque  fum  t is  integralibus  , 
srrmia  xdy  — \yy  — rx  = trilineo  BI  A . Sed  ex  conflruflione  pro- 
blematis k.  r ::  k — y.  y — x . Unde  k y — kx  = kr  — & du- 

84-  ais  omnibus  in  Jy , fiet ydy  — rdy  ac  tandem  ex 

natura  logarithmica  faao  rdy  = — ydy  ( hic  fumitur  fignum  — 

• • Ytd? 

quia  crefcente  ^decrefcit  y ) erit  ydy—  rdy -=xdy. 

Huc  ufque  optime  ratiocinatur  clarifllmus  Nieuwentiit  , fei 
confequentia  quam  inde  petit,  claudicat  , concludit  enim  quanti- 


tatem ydy 


YTdv  , 

rdy  — - unicam  habere  quantitatem  integralens 
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ff?  , - . . frt  . , AAErud. 

\yy — ry  — —-^quando  facit  t yf —ry ——~=otnn:  *dy=\yy  An.  1696. 

k * M.  Febr. 

1 f ff 

— . rx;  Ego  autem  dico,  quod  hoc  loco  iyy—ry  — non 


potefl  efle:=»m»:  xdy  \ Evanefcente  enim  trilineo  BI A feu  omn : 

TXT  , 

xdy,  quantitas  \yy—ry  — *j— * non  evanefeit,  fed  lita- •rr. 


Quod  arguit,  quod  hoc  ipfum  quod  reftat— -rr  fub  figno  con- 
trario addendum  fit,  ut  habeatur  vera  quantitas  integralis  hzc 

■lyy ry  — + rr  = omn : xdy.  Sed  regeret  forfan,  qui  fit, 


ut  priori  integratione  omn : xdy  ~ \ yy  — rx  non  pariter  aliqua 
quantitas  data  addenda  vel  demenda  fit  ? hoc,  inquam,  fit  quia 
cvanefccnte  trilineo  BIA  & ipfa  quantitas  i yy  — rx  jam  per 
fe  evanefeit  absque  ut  quadam  data  vel  diminuatur  vel  augea- 
tur . Hoc  fi  animadvertifiet  , non  folum  in  hoc  fed  in  pluri- 
mis aliis  locis  , 8c  praecipuis  fuis  difficultatibus  fe  facile  extri- 
caflTet,  & vidiffet  noftram  conftru&ionem  ad  nihil  plane  dedu- 
cere quod  a veritate  fit  alienum.'  fi  enim  aequetur  \yy— ry  — 


+ rr  cum  fuperius  inventa  7 yy  — rx  , & dein  reducan- 
tur membra,  prodibit  ky  — kx^zkr  — r^  quae  omnino  eadem 
eft  aequatio  quam  ex  conftru&ione  problematis  elicuit  . Ergo 
&c. 

Sed  ut  anfam  habeat , abfurdicatem  quam  exinde  emergentem  pag.  8j. 
credidit  , fi  non  publice  revocandi  , laltem  probitatem  noftrae 
methodi  tacite  agnofeendi  , fubneflarn  hic  Demonftrationem 
Syntheticam , quam  ab  illis  etiam , qui  vix  communis  Geome- 
triae limina  ingrefli,  nedum  qui  penitioris  noftrae  principia  jam 
deguftarunt,  intelligi  pofle  puto. 

Duftis  omnibus  lineis , quas  jubet  in  figura  fua  huc  transla- 
ta, agatur  infuper  HE  parallela  axi  DAK . Jam  CG  — IK  & 
ablata  CH  = (perconftr.)  BI  = AK  =;  (per  hyp.)  KL,  ergo  re- 
liqua HG  vel  EA=IL.  Quoniam  autem  per  conftr.  NP=sRX  & 

BI— :CH,  eritNP-— BI  feu  IO  = RX— CH  feu  RS  — XVideo- 
que  PO.  IO  s:  RS.  RS— XV  ::  QB  (ex  propr.  logar.  AF).  QB 
-FE  (EA  feu  IL)  ergo  PO.  IO  (::IK.  KM)  ::  AF  (datar). 
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MERIDIANA  TEMPLI  S.  PETRONII, 

M.Febr. 

P»s-  91-  Du£la  & praeparata  ad  obfervationes  Aftronomicas  An. 

1^55.  rcvila  & rcflaurata  anno  1695.  a Johanne 
Dominico  CassinI,  Aftronomo  primario  Univer- 
, fitatis  Bononienfts , Mathematico  Pontificio , & Mem- 

bro Academiae  Regiae  Scientiarum  ParifienGs . 

Bononia , apud  Hcrcd.  Vlttorii  Btnaeci , $./»/. 

Plag.  1 1.  T<i4.  4tn.  4. 

Lingua  Itala. 

COmmemoratum  jam  alias  a nobis  fuit  Gngulari  laude  di- 
gniflimum  inflitutum  Academia:  Scientiarum  Regiae  in  Gal- 
lia , quo  ex  obfervatis , certiori  quam  antehac  faflum  metho- 
do, locorum  longitudinibus,  errores  mapparum  geographicarum 
emendare  fatagit . Harum  Obfervationum  cum  inGgnem  jam  a- 
jt  depta  elTet  numerum  , comperic  , mulca  loca  , qua:  in  chartis 

\ prifcis,  v.  g.  Ptolemaei,  fub  eodem  fita  fune  Meridiano,  jam 

1 lub  diverfis  exiftere , contra  quae  fub  diverlis  ponuntur,  fub  eo- 

dem nunc  jacere  i ita  quidem  ut  obfervationes  recentiores,  ac- 
curatius comparatae  cum  veterum  monimentis  , fufpicionem  mo- 
verint, Meridianam  motu  quali  ofcillatorio  verfus  ortum  & de- 
inde rurfus  verfus  occafum  lente  agitari.  Quamvis  enim  certum 
' fit,  paucis  annis  non  mutari  fenfibiliter  linea:  Meridianae  litum, 

dubium  tamen  remanet,  annon  infigni  temporis  fpatio  exigua 
contingat  variatio.  Id  quod  ut  tolleretur  de  medio,  jam  olim 
, Meridiana  Uraniburgica  Tychonis  examinata  fuit,  deprehenfa- 

que  differentia , inter  Tychonicam  & recentiflime  illo  in  loco 
; duftam,  t8.  minutorum.  Quae  tamen  cum  errori  in  obfervan- 

do  commilfo  tribui  poffit  , recurrendum  fuit  ad  lineam  Meri- 
dianam, a celeberrimo  Caflino  in  templo  Petronii  Bononiae  A. 
Pag.  idjs.fumma  exquifitiflirnaque  cura  diligentia  deferiptam . Quam- 
vis enim  quadraginta  annorum  intervallo,  quod  interceffit  in- 
ter annum  jam  commemoratum  & 1695.  fortaffis  aedificium  tam 
vallum  mutationem  aliquam  in  altitudine  pati,  aut  inaequaliter 
fubfidere  potuerit , ipfam  tamen  lineam  Meridianam  prillinum 
retinere  utum,  nifi  aliqua  polorum  mundi  fa£la  translatio,  e* 
rat  necelfe.  Hac  ergo  de  re  certiores  ut  redderentur  Aftrono- 
mi  , ipfe  Caffinus  itineris  in  fe  fufeepit  moleftias  , «leportatis- 
1 que  ex  Ohfervatorio  Parifienfi  accuratiflimis  inftrumentis  exa- 

mina- 
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minavit,  Januario  menfe  & principio  Februarii  An.  1695.  Me- 
ridianam  jam  di£lam  , deprenendensque  iplam  fibi  adhuc  con- 
flare, conclufit,  fpatio  40.  annorum  Meridianos  fenfibiliter  fi- 
tum  non  mutaile.  Quoniam  autem  crediderunt  nonnulli,  fecu- 
lo  przterito  infignem  accidifle  Meridianorum  mutationem , in- 
du6ti  in  hanc  fententiam  a Meridiana  olim  An.  1 57 5.  ab  E- 
gnatio  Dante,  ad  obfervanda  ffiquino&ia  & Solflitia,  defigna- 
tam  eodem  in  templo  , quae  a Cafliniana  9.  circiter  gradus  a 
feptentrione  verfus  ortum  declinat;  hanc  diverfitatem  Caflinus 
vitio  conftru&ionis  tribuendam  docet  in  libro,  ex  quo  przce- 
dentia  excerpflmus  , quique  beneficio  ciariflimi  editoris  Domi- 
nici Guilielmini  , curante  humaniflimo  Magliabechio  , ad  nos 
pervenit.  Neque  vero  fubflitit  hic  Caflini  diligentia,  fed  cum 
altitudinem  foraminis  , per  quod  Solis  immituntur  radii  , cu- 
jusque  diameter  eft  unius  unciae  pedis  Regii  Pariftenfis  , nec- 
non  partes  lineae  columnis  vicinas  a priflino  luo  flatu  defecif- 
fe  deprehenderet,  ita  omnia  reftituit  , ut  jam  cxa£liffimi  He- 
liometri  munus  obire  denuo  poffit  . Eft  enim  haec  Meridiana 
inftar  tangentis  , cujus  radium  100000.  particulas  comprehen- 
dentem refert  perpendiculi  foraminis  centro  in  lineae  meridia- 
nae principium  deraifli  altitudo  , 1000.  unciis  pedis  Pariftenfis 
Regii  aequalis.  Ipfam  lineam  deftgnat  ferrea  regula,  cujus  latus 
claudunt  duae  feries  marmorum  , quarum  una  numeros  habet 
partium  centefimarum  perpendiculi,  in  quas  linea  divifa,  qua- 
rumque ftngulz  in  mille  partes  ope  fcalz  poliunt  fubdividi ; in 
altera  notati  funt  gradus  integri  diftantiz  Solis  a vertice,  qui 
tangentis  partibus  refpondent  . Seorfim  quoque  lignorum  Zo- 
diaci imagines  illis  locis  , in  quz  cadit  Solis  fpecies  , cum  in 
principiis  lignorum  verfatur,  additz  funt,  nec  non  horz  inte- 
grz  ortus  Solaris,  ibique  infculpta  Solaris  ellipfis,  quo  cecidit 
iolftitii  zftivi  die  An.  1655.  cum  przfentibus  multis  Aftrono- 
mis  , Montalbano  , Manzino,  Ricciolo  , Grimaldo  &c.  Meri- 
diana du&a  fuit;  tandemque  notata  quoque  funt  fecunda  & ter- 
tia minuta  peripheriz  terreftris  , cujus  partem  6ooooomam  li- 
nea a principio  ufque  ad  centrum  ellipfis  Solaris  extremz  oc- 
cupat . Facile  ergo  apparet  , tantz  effe  magnitudinis  hanc  li- 
neam , ut  minuta  fingula  probe  in  ea  difeerni  poflint , quippe 
cum  folftitii  adtivi  tempore  , quando  maxima  eft  Solis  altitu- 
do , ( Bononiz  69.  grad.  ) minuto  altitudinis  refpondeant  jj. 
particulz  tangentis,  quz  4.  lineas  Parifienfes  zquant,  in  mini- 
ma vero  folftitii  hyberni,  quz  eft  a»,  graduum  , particulz  210. 
quz  efficiunt  duas  uncias  unamque  lineam  pedis  Parilienlis  . 
Atque  ufus  fuit  iniigni  cum  fucceflu  hoc  Heliometro  , quam- 
TVw.  III.  Cc  diu 
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Aft.Erud.  diu  Bononiz  commoratus  fuit , Caflinus  , atque  ex  obfervationi- 
m"'  p6\6'  hus  ‘hi  habitis  deduxit  tabulam  fuam  refraftionum  , nec  non  ta- 
e r'  bulas  Solares  apprime  ccelo  conlentientcs,  ut  obfervationes  a Dn. 
Richcr  in  infula  Americz  Cayenz  quinque  gradus  ab  Asquatore 
diftantefaftz  teDantur;  meritoque  proinde  dignum  illud  habitum 
fuit  ab  illuftrifllmis  Senatoribus,  templi  hujus  fabricae  prafeclis , 
ad  cujus  reftaurationem  (umtus  fuppeditarent , & cujus  integrita- 
ti in  futurum  quoque  profpicerent  . Eum  enim  in  finem  non  fo- 
lum  aflervari  jufferunt  inftrumenta  , quz  ad  libellationem  foli  a- 
liasque  operationes  in  reftaurando  Heliometro  fuere  adhibita,  fed 
negotium  quoque  dederunt  Guilielmino,  tum  ipfa  tum  eorum  u- 
funi  accurate  defcribendi  , quo  facilior  impofterum  ejus  effct  re> 
ff  it  ut  io , fi  a temporis  diuturnitate  depravaretur.  Id  quod  Vir  do- 
ftiilitnus  abunde  przftitit  in  appendice  ad  CafiBnianum  librum  , 
additis  quoque  tabulis  ad  faciliorem  Heliometri  ufum  pertinenti- 
bus . Ejusdem  quoque  curas  debetur  conftru&io  gnomonis  in  eo- 
dem templo,  ad  elevationem  poli  inveftigandam , quam  deprehen- 
dit paucis  in  fecundis  differre  ab  elevatione  a Caflioo  o&ante  an- 
te fuum  difceffum  reperta,  nempe  44°.  30'.  1 quz  proinde  mu 
jor  eft  & 15'.  illa,  quam  invenerat  anno  1655. 


G.  G.  NOTATIUNCULA 


Ad  AH  a Deccmb.  ldp$.  pag.  lyp.feqq. 

INiquus  fim,  fi  non  agnofcara  , excellentis  Mathematici  Jacobi 
Bcrnoullii  Bafileenfium  profelforis  meditationibus  plurimum 
debere  fcientias  iftas  profundiores  , & me  potiBimum  ipfi  pariter 
ac  fratri  ejus  ingeniofifTimo,  Johanni  Bernoullio,  nunc  apud  Gro- 
ninganos  Profeffori  clariffimo  obftri&um  efle,  quod  qualiacunque 
a me  jafta  Analyfeos  cujusdam  fuperioris  fundamenta  ad  varios 
ufus  applicuere,  fuisque  inventis  mirifice  auxere , & ut  magis  ma-i 
gisque  innotefeerent  ac  celebrarentur  effecere  . Virum  autem  ce- 
leberrimum Jacobum  Bernoullium  , cujus  nupera  me  ad  hoc  fche- 
diaf  ma  invitavere , jperfuadere  fibi  velim  , longifBme  a me  abefTe 
animum  de  meritifiTimis  ejus  laudibus  detrahendi  . Gloriam  in- 
ventarum figurarum  Elafticarum  (ex  hypothefi  fcilicet  valde  ve- 
rifimili  ) ipfi  illibatam  relinquo  . Theoremata  de  radiis  circulo- 
Pag.  146.  rum  ofculantium  , etfi  mihi  non  ignota  , ne  attigifTem  quidem  , 
nili  originem  eorum  pariter  ac  fimilium  aliorum  , cx  lingulari 
quodam,  differentialis  calculi  genere  fimpliciflimam  exponendam  oc- 

cafio- 
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talione  data  putaflem . Ut  iis  in  Elafticis  figuris  uterer  , in  men- 
tem non  venit , quod  figuris  iliis  quaerendis  nunquam  animum 
adjecilfem  , non  quod  res  non  fit  pulchra  & inquificu  digna  , 
fed  quod  in  tanta  agendorum  copia,  quae  ab  illo  re&e  afta  pu- 
tavi, nollem  denuo  agere,  incertus  etiam  , an  poffem.  Itaque 
non  eft  , cur  imputet  theorematum  de  ofculis  defe&ui  , cum 
ipfe  agnofeat,  etiam  publicatis  illis,  nondum  vel  Hugenium  vel 
me  de  lineis  illis  Elafticis  latis  meditatos  fuifte  . Ac  ne  nunc 
quidem  , expolita  Analyfi  Viri  egregii  , a me  impetrare  pol- 
ium , ut  hunc  campum  licet  pulcherrimum  ingrediar  ; cujus  rei 
plures  habeo  rationes  , quam  vellem  . De  cattero  video  eum 
a mea  de  conftru&ionibus  lententia  vix  dilfentire,  optaremque 
ipfum,  fi  vacat,  ulterius  cogitare  de  conftru&ione  tranfeenden- 
uum,  per  punfta  Algebraice  inventa:  id  enim  magis  analyti- 
cum  fuerit  , etfi  non  a:que  fit  in  poteftate  ha&enus  , ac  redu- 
ftio  quadraturarum  ad  Euthynfes  . De  numero  radicum  ofculi 
candide  profeftus  i'um  dudum  , me  re  diligentius  cxcufifa  fien- 
tentiam  tpfius  amplefti.  Quod  inftantiam  a me  portula t curvae 
ordinariae  re&ificabilis  in  (e  redeuntis  , fuccurrit  nunc  Epicy- 
cloeidalis,  quam  pun&um  deferibit  fixum  in  circulo  provoluto 
fuper  alio  circulo.  Hanc  re&ificabilem  efle , a celeberrimis  Vi- 
ris , Hugenio  Sc  Tfchirnhaufio  eft  oftenfum  ; efte  autem  in  fe 
redeuntem,  haec  conftruftio  ipfa  monftrat,  cum  circumferentiae 
fiunt  commenfurabiles  . Praeclare  facient  Bernoullii  fratres  , li 
conjun&is  , vel  etiam  feparatis  ftudiis  velaria:  figura:  contem- 
plationem coeptam  abfolvanc  . Quod  medias  Direftiones  atti- 
nec  , de  quibus  ego  in  Ephemeridibus  Gallicis  Sept.  1695.  cum 
tendentia:  pun&i  mobilis  lunt  infinita:  , puncta  tendentiarum 
intervallulis  aequalibus  affiumi  arbitrarium  putem  . Diverfis  au- 
tem punftis  tenderrtias  exercentibus  , ex  punitorum  progreffi- 
bus  habetur  & progrelTus  communis  centri  gravitatis  , nempe 
conferendo  ejus  fitum  ante  progreflum  , cum  fitu  proximo  poft 
progrelTum  punitorum  dementarem  . Quod  fi  punitorum  im- 
pullorum  tendentias  confideremus  , quae  faepe  ab  impellentium 
tendentia  diverfa  eft  , tendentia  media  ab  iis  recepta  eodem 
modo  definietur.  Eaque  omnia  pro  re  nata  fiunt  varianda,  fied  in 
his  promte  eleganterque  exhibendis  a V.  Cl.  non  vulgaria  expe- 
ito,  ac  publico  eum  nomine  rogandum  cenfeo,  ut  fua  de  fluido- 
rum motibus  atiisque  meletcmata  praeclara  diutius  non  premat  . 
Quod  controverfias  attinet  inter  D.  D.  Hugenium  & Renaudum 
ingeniarium  rei  apud  Gallos  marinae  generalem,  ipfe  Hugenius 
( cujus  certe  fummi  Viri  amifli  & ipfe  defiderium  tanto  fero 
rgrius  , quanto  propius  mihi  cum  eo  commercium  erat  , no- 
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tioresque  maximas  dotes  , in  quibus  vis  animi  candorque  certa* 
bant)  me  fentcntiam  rogare  dignatus  ed;  fed  tunc  nondum  erant 
ad  manus  utrincue  agitata.  De  re  ipfa  alias.  Re£le  notatur,  eun- 
dem ventum  magis  impellere  navem  quiefcentem  , quam  proce- 
dentem , & difcnmen  aliquando  non  efTe  negligendum  . Puto  e- 
tiam,  diverfa  venti  vi , declinationem,  (derive)  fecus  quam  D. 
Renaudus  fuppofuit,  non  ede  asqualem,  fed  eo  majorem  quo  ma- 
jor cd  venti  violentia  . Modum  generalem  conftruendi  tangen- 
tium inverfas  Auguilo  fuperioris  anni  pag.  57.  ipfe  non  nili  pro 
Mcchanifmo  venditavi  . Utilidima  cogitatio  efl  , de  iisdem  ad 
quadraturas  redigendis  , feparandisve  ab  invicem  indecerminatis. 
Problema  de  eo  praedando  circa  aequationem  differentialem  ady  — 
ypdx  -f  byn.  qdx  folvere  podum  , & reduco  ad  aquationem  , cujus 
forma  eft...<fv+...v</^+...i^=:o,  ubi  per  punftata  intelliguntur 
quantitates  utcunque  data  per  Talis  autem  aquatio  generali- 
ter per  me  rcdufla  eft  ad  quadraturas,  ratione  jam  dudum  amicis 
communicata,  quam  hic  exponere  necedarium  non  puto,  conten- 
tus eflecifle  , ut  acutidimus  A utor  problematis  agnofeere  poffit 
methodum  (ut  opinor)  non  didimilem  fua.  Neque  enim  dubito. 
& hoc  ipfi  innotuide  . Et  funt  a me  in  illis  multa  olim  tentata  , 
non  pauca  etiam  pradita,  qua  jacent  difperfa  in  fchedis,  nec  mi- 
hi ipfi  in  numerato  habentur,  copia  inopi,  ut  fimul  habere  videar 
& non  habere.  Hac  tamen  facilius  fuppeditavit  memoria,  ea  ipfa 
die  quaLipfienfia  A£la  Decembris  proximi  fum  naftus,  id  ed  he- 
fterna  , in  ipfis  fcilicet  nundinis  Brunsvicenfibus  , ubi  haec  inter 
didraftiones  utcunque  in  chartam  conjeci. 

J A C.  B. . 

OBSERVATIUNCULA  AD  EA, 

nupero  Menfe  Novembri  de  Dimenfionibus  Curvarum 
publicata  leguntur  Autiore  D.  T-  , 

PRaclara  funt , & e maxime  dedderatis  illa  , qua  hic  promiGc 
N obdidimus  D.  T.  atque  fi  ullatenus  pradari  poliunt,  ab  e- 
jus  certe  ingenio  cxpe£landa  erunt  . Optandum  tantum  edet  , uc 
cum  de  excellentia  Methodi , quam  tegere  voluit  , per  exempla 
nobis  judicandum  fit,  talia  felcgidet,  qua  haud  facile  aliunde  lol- 
vi  pollent,  aut  aliis  exceptionibus  obnoxia  forent  i qualia  num.  ida 
Gnt  , qua  dedit  Vir  eximius  , paucis  examinandi  veniam  ab  ipfa 
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flagitamus.  Primo,  quod  de  Spatio  elliptico  nos  docet  in  fig;  t.  Afl.Erud. 
nulla  lingulari  methodo  videtur  indiguiffe,  cum  ex  natura  Elii- 
pGs  fimplici  proportione  concludatur;  juntla  enim  CH  Sc  produ-  Junu' 
cla  GH  donec  ipfi  CF  occurrac  in  1 , quoniam  ubique  IH  efl 
ad  IG , ficut  CD  efl  ad  CE,  erunc  tum  fpatia  IHDC,  IGEC, 
tum  Triangula  1HC,  IGC,  tum  his  ablatis  fetiores  CHD  ( fi- 
ve{CD  in  DH  ) & CGE , ut  CD  & CE,  hoc  efl,  erit  CE 
in  DH  = 2CGE.  Et  patet  generaliter,  quod  fi  loco  circuli  Sc 
ellipfis  fubflituantur  quzvis  alis  curvz  ejusdem  generis , hoc  efl, 
quz  habeant  applicatas  IH,  IG  in  conflante  ratione,  fore  in  ea- 
dem illa  ratione  etiam  fetiores  CHD  Sc  CGE.  Quod  deinde 
proprietatem  fpetlac  , quam  focis  curvarum  per  hia  defcripta- 
rum  attribuit  ng.  2.  omnibus  illa  indifferenter  punflis  efl  com- 
munis, Sc  ex  generaliflima  centri  gravitatis  natura  manat;  fum- 
ptis  etenim  in  quacunque  curva  quibufcunque  Scquotcunque  pun- 
ilis  A , B,  C,  D,  eorumque  centro  gravitatis  E,  femper  vel 
fumma  trilineorum  AFG,  BFG,  CFG,  DFG;  vel  ( fi  pun- 
florum  nonnulla  ad  convexas  curvz  partes  affumantnr  ) diffe- 
rentia trilineorum  quz  ab  una , & eorum  quz  ab  altera  parte 
funt,  trilinei  EFG  totuplex  erit,  quot  affumta  puntla  fuerint . 

Sed  & przter  puntlum  E infinita  alia  puntla  idem  przflant,  quz 
in  axe  aliquo  zquilibrii  per  E tranfeunteexiflunt . Confideraiio- 
nem  igitur  focorum  nihil  hic  ad  rem  facere  apparet . Quod  por- 
ro afleritur  de  portionibus  Parabolarum  communem  focum  ha- 
bentium fig.  3.  etiam  procedit  cum  diverfos  habent , modo  pun- 
clum  C,  e quo  re£la  CE  educenda  efl,  tale  affumatur,  uc  ipfz 
CA  , CB , iint  in  ratione  parametrorum ; at  nihil  hic  peculiare 
tribui  video  parabolis,  quod  non  idem  quoque  valeat  de  omni- 
bus ejusdem  fpeciei  curvis,  hoc  efl , curvis  fimilibus  & circa  com-  Pag.  ait. 
munes  axes,  focos,  centra,  aliave  puntla  fimilia  fimiliter  con- 
flitutis;  puta,  fi  curvz  AE,  BD,  forent  duz  Elliples  vel  Hy- 
perbolz  fimiles  circa  eundem  axem  AC,  8c  communem  focum 
leu  centrum  aliudve  puntlum  fimile  C fimiliter  conflitutz,  fem- 
per effent  abfciffz  portiones  curvarum  AE,  BD,  in  ratione  re- 
tiarum fimilium  abfeindentium  AC,  BC,  vel  CE,  CD,  utrz- 
quz  nimirum  in  ratione  conflante  : quorfum  applicari  poliunt 
ea,  quz  jam  anno  1692.  M.  Majo  ad  fpiram  mirabilem  de  trian- 
gulo circa  angulum  ( hic  infinite  parvum  ECD  ) rotato  Sc  pro- 
portionaliter  nuente  in  genere  ditia  funt.  Quod  denique  fubjun- 
git  nobilifBmus  Auflor  de  aflignandis  in  Parabola  portionibus 
datam  ad  invicem  rationem  habentibus,  fig.  4.  id  rogo  ut  revi- 
deat; deprehendet  enim  rem  aliter  fe  habere,  atque  in  locis  a 
vertice  A tantillo  remotioribus  portionem  CD  ad  EF  femper 
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• minorem  obtinere  rationem,  quamGHadIK.  Quorum  omnium 
ingeniofiffimum  Auitorem  non  ideo  commonefacimus,  ut  prae- 
ftaotiffima  ejus  inventa  , quibus  ipfi  plenam  fidem  adhibemus, 
ullatenus  fufpeita  reddamus,  fed  illum  invitemus  potius,  ut  vel 
ipfam  fuam  methodum  przclariffimam  nobilcum  communicare 
dignetur,  vel  fi  hanc  diutius  nos  latere  cupit,  feleitioribus  fal- 
tem  fpeciminibus  eandem  nobis  comprobet.  Quibus  fi  addere  ve- 
lit nonnulla  methodum  tangentium  inverfam  concernentia,  ten- 
tare  poterit  tum  Problema  praeteriti  Decembris,  cujus  & ego  fo- 
lutionem  dabo  proxime,  tum  alia  hinc  inde  in  Aitis  occurren- 
tia, qu*  nondum  lolutionem  acceperunt,  ipfique  adeo  uberem 
materiam  publico  gratificandi  fuppeditabunt . 

EJUSDEM  CONSTRUCTIO  GENERALIS 

Omnium  Curvarum  tranfcendcntium  ope  Jimpliciorir  TraHorit 
& Logaritbmicx . 

MEthodus  Tangentium  inverfa,  in  qua  dubio  procul  fum- 
mus  Geometriae  apex  confidit  , tribus  potiflimum  parti- 
bus abfolvitur,  quarum  prima  verfacur  in  reducendis  differentia* 
libus  ahiorum  generum  (feu  differentio-differentialibus)  ad  diffe- 
rentialia  primi  generis*,  altera  in  feparandis  literis  indeterminatis 
cumfuis  differentialibus  a fe  invicem;  & tertia  in  coafiruendis  ae- 
quationibus hoc  modo  reduitis.  In  fingulis  perficiendis  varie  huc 
ufque  occupati  fuimus,  quotquot  promotioni  hujus  fcientiz  ope- 
ram noftram  addiximus.  Ad  primam  inter  alia  pertinet  Theo- 
rema de  radiis  circulorum  ofculantium,  cujus  nupero  Dec.p.  180. 
mentionem  injeci  , quodque  in  fecundis  differentiis  ad  primas 
reducendis  ufum  habere  dixi  , ut  fuo  tempore  uberius  explica- 
bo. Ad  fecundam  fpeitac  , quod  ibidem  ad  calcem  meditatio- 
nis fubjunxi  Problema  , cujus  folutionem  , ni  alius  quispiam 
interea  me  provenerit  , brevi  quoque  exhibebo  . Rellat  ter- 
tia Methodi  pars,  de  qua  nobis  imprzfentiarum  fpccialius  agen- 
dum eff,  & quo  cOnftruitiones  curvarum  tranfccndentium  con- 
cernit . Omnes  conftruendi  modi  , quorum  hucusque  fpecimina 
in  Attis  comparuerunt  , ad  duo  vulgo  nota  genera  revocari 
poffunt,  fiuntque  vel  per  motum  continuum  cumque  feu  natu- 
ralem feu  artificialem  , vel  per  inventionem  plurium  punito- 
rum . Motum  naturalem  voco  , quem  natura  ipfa  libi  relicta 
fponte  producit:  artificialem  quem  infuper  are  moderatur.  Ad 
illum  refero  conltruttiones  fu  per  . Dec.  p.  191.  191.  memora- 
tas , quae  fierent  per  elaffra  vel  funes  debita  condicione  imbu- 
tos : ad  hunc , qu*  per  uattiones , qualem  non  fine  intelligen- 
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tiura  approbatione  dedit  ingeniofiffimus  Dn.  Leibnitius  M.  Sept.  Ed.Erud. 
1693.  Conftruftioncs,  qua:  pun&orum  inventione  abfolvuntur, 
fiunt  vel  per  quadraturas,  qux  non  ita  pridem  fols  in  ufu  fue- 
rant:  vel  per  re&ificationes  curvarum  algebraicarum,  quo  pa- 
flo  punfta  Catenaris  per  Curvam  Parabolicam  & Ifochrons  per 
Lemnifcatam  determinantur:  vel  denique  per  coordinatas  alia- 
rum Tranfcendcntium  fed  deferiptu  faciliorum  , veluti  prsfatus  Cei. 
Leibnitius  pun&a  Catenaris  reperire  docuit  per  Logarithmicam . 

De  quibus  breviter  hsc  teneantur;  quod  conftru&iones  curva- 
rum per  motum  (ive  naturalem  five  arte  temperatum  produfls 
procul  dubio  omnium  forent  optims , li  facili  aliquo  mechanif- 
mo  in  effeffum  deduci  pollent;  fed  cum  ilis  tales  conditiones 
prsrequirant  in  materia,  quas  ei  introducere  sque  vel  fortaflfe 
magis  arduum  eft;  hs  motum  depolcant  ita  compolitum  & im- 
plicatum, qui  in  praxi  difficulter  fuccedat  ; neceffitas  omnino 
cogere  videtur,  ut  in  curvarum  'tranfcendcntium  non  fecus  ac 
in  algebraicarum  altiorum  delineationibus  fota  punflorum  inven- 
tione acquiefcamus  . Ubi  quidem  quadratur*  , cum  ad  praxin 
sque  inidonex  fint,  jam  fere  exoleverunt  , iifque  merito  prx- 
feruntur  conftru&iones , qu*  fiunt  per  logarithmicam,  lineam 
finuum,  aut  fimiles,  vel  etiam  per  reflificationes  curvarum  al- 
gebraicarum, ficubi  haberi  poliunt.  At  quoniam  dubium  eft,  an  _ 

Pemper  inveniri  poffint  , nec  fi  poliunt  , univerfalis  regula  iis  iaS’  1 >' 
inveniendis  prsfcribi  queat ; jure  deliderari  poteft  adhuc  metho- 
dus, qua  punfta  curvarum  femper  & ubique  facili  & ad  ufum 
accommodata  operatione  inveniantur.  Oftendam  igitur  hic  mo- 
dum , quo  hoc  confequi  poftumus  ope  unius  Logarithmic*  & 
cujusdam  Tra£f  oris  motu  fimplicifacillimoquedcfcribends.  Que- 
madmodum enim  pun&a  algebraicarum  determinantur  per  in- 
terfeftiones  duarum  aliarum  algebraicarum  deferiptu  faciliorum; 
ica  quoque  ope  duarum  fimpliciorum  mechanicarum  reperiri  de- 
bere confcntancum  puto. 

Si  propofita  fit  squatio  adyzztdx,  ubi  t dari  intelligitur  perx,  Tab.1I. 
(ad  hanc  enim  formam  fafla  leparatione  indeterminatarum  om-  Fig.  t. 
nes  reducuntur)  ducantur  in  plano  aliquo  horizontali  dux  reflx 
parallela;  AB,  CD,  in  diftantia  arbitraria  AC  , interque  illas 
ftatuatur  curva  algebraica  FK  talis,  ut  exiftente  A E vel  BE=x, 

EF  quarta  fit  proportionalis  ad/,  a , & duplam  fubtangentem 
Logarithmic*,  qua  hic  uti  voluerimus:  tum  fumto  filo  FGH 
longitudinis  AC  deferibatur  Tra&oria  Curva  HI  ope  normx 
DGF  propellentis  extremitatem  fili  F fuper  curva  KF,  eo  mo- 
do, quo  id  M.  Jun.  169 3.  p.476.  explicatum  fuit.  Deinde,  tra- 
jc Ut  indefinite  per  reflas  AB  & CD  perpendiculari  GE , cen- 
tro 
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A&Erud.  tro  G radio  EF  arcus  defcribatur  fecans  Tra&oriam  in  H ; ttn- 
An.  1696.  demittatur  in  CD  normalis  HD,  ac  jungatur  GH:  quo  fafto  / 
M.  Junii.  tum  aggregatum  reftarum  GH  & GD  tum  earundem  differentia 
applicentur  Logarithmic* , eritque  axis  portio,  qu*  applicatis 
intercipitur,  = quafitaej',  cui  proinde  fi  ftatuatur  in  E «qua- 
lis EL,  atque  hoc  ubique  fiat,  habebitur  per  pun&a  fic  defcri- 
pta  optata  Curva  LM . Nota,  fi  «quatio  fuerit  rdy  =tdx , & r 
etiam  indeterminata  fit,  fed  data  pery,  conftrudlio  nihilo  diffi- 
cilior evadit ; pofito  enim  rdy  = ad^=  tdx , confiat  ex  praeceden- 
te conftruft ione , inveniri  poffe  relationem  inter  * & itemque 
inter  y Sc  ?»,  quare  etiam  inter  * & y innotefcet  . Patet  autem 
etiam  ex  allatis,  quod  fi  data  fit  relatio  trium  linearum  CG  , 
GH  & GD  (quod  contingit,  quandocunque  Tra&oria  HI  eft 
ex  numero  algebraicarum  ) Curva  LM  poflit  conftrui  per  folatn 
Logarithmicam  fine  adjumento  alterius  mechanicae;  unde  novum 
criterium  pro  dienofcendis  curvis  hoc  modo  confiruibiiibus  re- 
fultat,  quod  Le&ores  noftri  cura  olim  exhibito  conferre  poliunt. 

.^JOH.  BERNOULLI  SUPPLEMENTUM 

DEFECTUS  GEOMETRIA  CARTESIAN.K 
Circa  Inventionem  Locorum. 

Annotata  quadam  in  Scbediasmata  Leibnitianum  & T fchirnhaufta- 
num  in  ultimo  Adorum  Novemb.  edita.  De  Complanatione  /h- 
perficierum  Conoidearum  & Spbaroidearum . Problema  novum  Ma- 
thematicis propojitum . 

QUantum  Geometriae  incrementum  accefferit,  ex  quo  variae 
infinitorum  Methodi , inter  quas  Differentiatis  Calculus 
nemine  invidente  primas  tenebit,  inclaruerunt,  mille  in- 
ventorum exempla  comprobant,  quae,  fi  verum  dicere  fas  eft, 
noftro  hoc  aevo,  ut  fuperiora  taceam,  etiamnura  pro  defperatis 
habebantur;  quemadmodum  ex  plurimis  modernorum  Mathema- 
ticorum feriptis  conjicere  licet.  Non  quidem  defunt,  qui  me- 
liora non  edofti  audafter  nimis  afferunt,  nihil  effe  in  tota  ma- 
thefi  pro  quo  communis  Geometria  a Cartefio  aliifque  tradita 
non  (ufficiat.  Alii  paulo  aequioris  judicii  ab  ea  infiniti  tantum 
confiderationem  excludunt,  & hac  in  parte  ejus  imbecillitatem 
hibenter  agnofeunt , admittentes  interim  indiferiminatim  omnia 
quae  circa  finitas  & ordinarias  quantitates  verfantur.  Sed  quid  fi 
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•oftendam , etiam  Kic  multa  defiderari  , qux  vulgarem  Geome-  Aft.Erud. 
triam  mirum  quantum  imperfeflam  relinquunt?  An.  i6ptf. 

Notum  eft  , potiffimam  Cartcfianx  partem  confcriptam  elTe  ^uni1* 
pro  inveniendis  locis  & natura  curvarum,  tanquam  maceria  in 
Geometricis  fummi  momenti.  Notum  vero  etiam  eft,  quod  me* 
thodus  Aufloris  femper  fupponat , certam  quandam  dari  relatio- 
nem punflorum  in  curva  aa  punfla  in  refla  politione  data  quam 
axem  vocat , pro  qua  relatione  invenit  aequationem  algcbraicam , 
unde  curvae  naturam  & conftruflionem  determinat.  Verum  fi  ex 
1'ola  mutua  relatione  ipforummet  curva:  punflorum  (nullis  aliis 
confideratis  vel  datis)  natura  vel  conftruclio  curvae  eruenda  fit, 
non  video  qua  ratione  id  obtinere  liceat  per  regulas  Cartefii. 

Nec  etiam  methodus  infinitefimalis  ibi  quicquam  praeftare  pote- 
rit. Non  itaque  ingratum  Geometris  fore  puto,  fi  novam  pro 
his  & fimilibus  mihi  repertam  elTe  , per  iolutionem  unius  vel 
alterius  exempli  oftendero. 

Primum  quod  huic  medicationi  anfam  dedic,  erat  decantatif-  Pag.  26  j. 
fima  illa  proprietas  circuli  demonftrata  prop.  35.  & 36.  lib.  3. 

Euclid.  Quoti  omnis  refla  per  punflum  datum  dufla  & a circum- 
ferentia circuli  terminata  habeat  re fl angulum  fegmentorum  dato  con- 
flanti aquale . Quis  eft  qui  non  ftatim  pronuntiaret,  hanc  pro- 
prietatem efle  circulo  eflentialem,  & concluderet  reciproce:  Er- 
go curva  faciens  reflangulum  fttb  fegmentis  cujusvis  refla  per  pun- 
flum datum  dufla  dato  aquale , ejl  peripheria  circuli.  Ego  vero 
contrarium  ftatuo,  & dico  fic  argumentantem  enormiter  hallu- 
cinari  , utpote  reperiens  , quod  infinita  dentur  genera  curva- 
rum , qu®  non  minus  quam  circumferentia  circuli  di&a  pro- 
prietate gaudeant,  cum  hoc  folo  diferimine,  quod  in  hac  ob  fi- 
militudinem  partium  fuarum  punflum  datum  ubivis,  in  exteris 
vero  certo  tantum  loco  poffit  fumi.  Quod  ut  clarius  explicem, 
fuppono , me  hucufque  ignorare , quod  fic  circulus , cui  illa  pro- 
prietas conveniat,  led  mihi  problematice  proponi:  Invenire  & Tab. II. 
conjlruere  curvam  ABC  ( vid . Fig.  a.)  ita  ut  e x punflo  dato  D du-  Fig.  2. 
fla  quavis  refla  DEC , fecante  curvam  in  punflis  E & C , reflan- 
gulum fub  fegmentis  DE  & DC  Jit  femper  aquale  eidem  conflanti 
dato . Cui  problemati , ut  jam  dixi , infinitis  modis  fatisficri  po- 
tell;  dufla  enim  utcunque  refla  DAG  pro  diametro  in  qua  ab- 
fcilTa  DF  & ad  hanc  ordinatim  applicata  in  quocunque  angulo 
BF;  alTumatur  quedam  refla  pro  unitate,  junflaque  DB;  voce- 
tur DB  , * & BF Dico  fi  fiat  yzzax*  + ax 1 ",  vel  y is  ax “ « 

Jf  ax2  " -\-bx^  -f-  bx  ^ , vel  y st  ax*+ax1:  “ -\-bx* -fatx1  ^ 

-fas'  fl-cx2  *,  vel  y = quantitati  hoc  modo  quoufque  libuerit 
Ttm.  III.  Dd  con- 
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Afl.Erud.  continuat*,  fore  femper  punftum  B in  curva  ABC  qute  qttzri- 
An.i 696.  tur>  ubi  notandum,  quod  coefficientes  a,  A,  e,  &c.  ut  & po- 
■•'unu'  teflatcs  *,  P,  y & c.  fint  conflantes  & arbitrari*,  affirmative  fi- 
ve  negativae;  unde  patefeit,  curvam  ABC  non  folum  quoad  di- 
menflonem  variare  in  infintrum , fcd  etiam  polle  fieri  traofcen- 
dentem,  fi  pro  *,  P , y,  &c.  fumantur  numeri  irrationales.  Quod 

fi  eligamus  squationem  fimpliciffimam  faciendo  nempe  y — ax 

4-  a x'  " & ponendo  « — 0,  habebimus^  =:  axx  4-  a vel  ftipple- 
tis  homogeneis  per  quadratum  unitatis,  quod  fit  tm;  erit  ny  = 
Pag.  2 66.  xx-f-an,  qu*  aequatio,  fi  examinetur,  videbitur  eflfe  ad  circu- 
lum; adeo  ut  nunc  fatis  liqueat,  quod  aflerui,  przter  circulum, 
qui  generaiiflimz  noftrx  folutionis  fpecialiflGtnus  exiftit  cafus  , in- 
numeras alias  altiorum  graduum  curvas  conflrui  pofle  , quibus 
zqualitas  reftangulorum  iub  fegmentis  competit. 

Tab.II.  Sed  nunc  ad  aliud  progredior  non  minus  curiofum:  Queritur 
F’g-  J-  curva  FHG  (vid.  Fig.  3.)  ita  ut  ilttBa  quavis  reda  GFB  ad  pofi- 

tionc  datam  DC  in  angulo  dato,  rcBangulum  fub  fegmentis  BG  (T  BF  ' 
fit  femper  aquale  conflanti  dato.  Ex  conicis  patet,  hyperbolam 
refpondere  quzlito,  fed  przter  illam,  fequentes  infinitas  curvas 
habe:  Sumta  quadam  refta  pro  unitate,  fit  DC,  y 3c  CE,  * ; 

& facias/  = ax* -\-ax  ",  vel y = ax*  + ax  * ■] -bx^  -\-bx  ^vel y 

s ax*-\-ax  *-\-bxtArbx  ^ -f- cx* -f- cx  * , vely  = quantitati  hoc 
modo  ad  lubitum  continuatz;  atque  lic  obtinebis  folutiones  infi- 
nitas. Hinc  fumta  zquatione  fimplicilfima/,  ce  ax"  +ax  ",  & 
pofito  x — 1 prodibit  zquatio  xy  — axx  -f-  a pro  hyperbota,  qu* 
ut  circulus  in  fuperiori  exemplo  fimpliciffimi  gradus  efl  omnium 
reliquarum. 

Sed  ne  nimis  prolixus  fim  in  exemplis,  quorum  duo  jam  pro- 
lata probitatem  methodi  fatis  fuperque  manifcftant , tranfeo  tan- 
dem ad  problema,  quod  olim  mihi,  fi  bene  memini,  aliquis  non 
infimx  notz  Geometra  propofuerat;  erat  autem  tale.  Quxritur 
Fig.  4,  qualis  fit  curva  ABC  DE  ( vid.  Fig.  4.)  ita  ut  duBa  per  verticem 
A tangente  AC , (Talia  utcunque  fetante  curvam  in  punBis  B & D , 
fumma  fegntentorum  DA  (T  B A fit  ubique  dupla  ipfius  tangentis  AC . 
Sol.  Accepta  quadam  AE  pro  unitate,  ex  qua  abfeindatur  inde- 
terminata AF,  & ad  AE,  AF  tertia  proportionalis  AG ; Fiat 
iit  AE  ad  AFfic  FG  ad  quartam  HD,  quz  erigatur  perpendi- 
•culariter  fuper  AE,  ita  ut  fit  linus  arcus  FD  centro  A Sc  radio 
AF  deferipti,  erit  pun&um  D in  curva  optata . Vel  fi  mavis  ex- 
preffionem  literalem , idem  infinitis  folutionibus  przflari  potefl, 

- • fi  fiat 


» • 


Eruditorum.  211 


■ 

fi  fiat  (politis  AE=  r , AF  ve!  AD  =* , DH=/)/=*.  * — xx, 
ubi  n numerum  quemvis  conflantem  denotat. 

Si  qui  alii  in  hifce  fuarum  methodorum  vires  experiri  velint, 
quzrant  (Fig.  2.)  curvam  ABC,  ejus  proprietatis,  ut  duda  a 
pundo  dato  D reda  utcunque  DEC,  folidum  fub  uno  Tegmen- 
to DC  & quadrato  alterius  DE,  vel  (Fig.  j.)  folidum  fub  uno 
Tegmento  GB  & quadrato  alterius  FB  fit  conflanti  dato  aequale. 

Cum  hzc  meditarer,  accepi  cum  aliis  ultimum  horum  Ado- 
rum Novembrem , ubi  non  une  magno  deledamento  legi,  quas 
Illuflre  virorum  par  Leibnitius  & Tfchirnhaufius  publico  imper- 
tierunt. Et  quidem  utrique  vidi  novum  meum  theorema  Menfi 
Aug.  fuperioris  anni  infertum  anfam  fuppcditafle,  ut  nova  no- 
vis augerent : Celeb.  Leibnitio  perbene  notante,  differentiam  vel 
fummam  redangulorum  curvilineorum  & zquealtorum  una  evo- 
lutione condefcriptorum  xqu.iri  (patio  circulari  . Qux  infuper 
habet  de  redangulis  curvilineis  & de  curvis  parallelis,  pro  more 
ejus  ingeniofe  excogitata  funt.  Omnino  mihi  placet  ejus  conflru- 
£lio  ducendarum  parallelarum  non  adhibita  evolutione  , quam 
etiam,  contra  ac  ipfe  fentit,  przfcro  alteri  illi  per  evolutionem 
fadz,  tum  quod  facilius  circulus  conflruatur  quam  evoluta,  tum 
etiam  quod  per  rotationem  non  minus  quam  per  evolutionem 
parallela  per  pundum  datum  duci  poffit,  fi  modo  radius  circuli 
fiat  xqualis  perpendiculari  ex  pundo  dato  ad  curvam  dudz. 

Quae  Nob.  Tfchirnhaufius  ex  contemplatione  focorum  in  cur- 
vis nobis  dedit,  fatis  offendunt,  quantum  hzc  materia  mereatur 
ut  diligentius  tradetur  j fateor  enim  fiupenda  theoremata  , Seve- 
ritates alioquin  indaginis  abflrufifllmz  nullo  interdum  aut  levi 
negotio  inde  erui.  Interim  non  perfpicio,  quomodo  per  aliam 
evolutionem  quam  Hugeniaoam  theorema  meum  de  condefcri- 
ptarum  dimenuone  demonftrari , nedum  ejus  dodrina  amplifica- 
ri poffit , cum  in  demonflratione  neceffario  refpiciendum  fit  ad 
normalitatem  radii  evolventis  ad  curvam,  quz  normalitas  in  fo- 
la  evolutione  Hugeniana  contingit.  Adde  quod  Vir  acutiifimus 
noadum  docuerit  modum  generalem  deferibendi  curvam  quam- 
libet per  focos  fimplices  non  lineares , quem  fi  premit , rogandus 
efl,  ut  communi  bono  illum  in  lucem  emittat,  eumque  ex.  gr. 
parabolas  cubicali  per  focos  deferibendx  appUcet.  Ardenter  quo- 
que defideramus  publicationem  methodi  univerfalis  , cujus  fe 
compotem  dicit  art.  III.  In  qualibet  curva  , data  portione  ejus- 
dem , aliam  femper  ajfignandi , qua  datam  rationem  ad  priorem  ob- 
tinet . Quinimo  totum  Mathematicorum  Orbem  fibi  obflringet 
k zternam  laudem  merebitur , fi  dabit  demonllrationem  fpeci- 
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Acl.Erud.  minis  quod  ibidem  exhibuit  pro  aflignandis  in  curva  parabolica 
An.  1696.  portionibus  in  data  ratione.  Miror  Celeb.  Au&orem  pro  perfpi* 
M.  Junii.  cacicate  fua  non  animadvertifle,  quod  hoc  fpecimen  longe  plus 
in  receffu  habeat  quam  apparet.  Det  enim  mihi  demonftratio- 
nem  conftruflionis  fu*,  & ego  ipfi  dabo  quadraturam  hyperbo- 
]*,  & proinde  re&ificationem  curv*  parabolicz  Geometricam, 
in  qua  indaganda  Omnes,  quotquot  extiterunt  Mathematici,  ha- 
ftcnus  fruftra  defudarunc. 

C*tera,  quz  Nob.  Tfchirnhaufius  in  diflo  fchediasmate  pro- 
fert, pereximia  funt.  Przprimis  art.  I.  notatu  digniilima  eft  re- 
duflio  fc&orum  ellipticorum  ad  feftores  circulares,  ex  qua  com- 
mode deducit  divifionem  fpatii  elliptici  in  partes  zquales,  quam- 
vis alias  feftor  ellipticus  & hyperbolicus  commodiuime  bifariam 
dividatur,  bifecando  tantum  fubtenfam  arcus  fc£f oris  per  reftam  e 
centro  edu&am.  Obfervo  infuper,  conftru&ionem  Viri  Nobilif- 
limi  etiam  locum  habere,  (i  pro  radio  circumferenti*  BFD  (vid. 
Fig.  I.  Au£L)  fumatur  major  ellipfeos  diameter,  id  eft,  quando 
cllipfis  AFE  cadit  intra  circulum  BFD:  Dico  enim  etiam  tunc 
re&angulum  ex  refla  AE  in  arcum  circularem  HD  e(Te  femper 
quadruplum  fefloris  elliptici  CGE.  Mirari  hic  fubit,  quod  pro 
menfuranda  hyperbolz  area  velit  adhibere  arcum  curv*  mecha- 
nicz,  cum  tamen  id  fieri  queat  commodiffime  ex  duflu  rcflz 
conflantis  in  arcum  curv*  Geometricx,  nempe  parabolx,  ceu 
notum  efl . 

In  fine  articuli  primi  elegans  habetur  theorema,  quod  tamen 
meo  judicio  non  nuit  ex  natura  focorum,  quoniam  longe  uni- 
verfalius  eft,  quam  Celeb.  Auflor  illud  proponit,  fefe  extendens 
ad  omnes  curvas,  five  fint  per  focos,  five  aliter,  quomodocun- 
que,  & fi  vis,  libera  manu  defeript* . 'Sit  enim  Curva  quzcun- 
que  FG  ( vid.  Fig.  II.  Au£l.  ) fitque  E centrum  gravitatis  quo- 
cunque punflorum  A,  B,  C,  D,  ad  arbitrium  fumtorum,  fi  ex 
fingulis  hifce  punflis  ducantur  reflz  ad  duo  quzlibet  punfla  cur- 
va; F & G,  erit  fumma  feflorum  AFG,  BFG,  CFG,  DFG 
ad  feftorem  EFG  ut  numerus  punflorum  ad  unitatem. 

Quod  fupereft,  non  polium , quin  hic  ex  occatione  utiliffimi 
condefcriptarum  theorematis  infinuem,  me  poflidere  modum  ge- 
l’ag,  169.  neralem  complanandi  fuperficies  omnes  conoideas  & fphxroideas 
habentes  axem  ad  bafm  reftum,  &ex  illis  abfeindendi  portionem 
dato  fpatio  five  re&ilineo  five  curvilineo  zqualem,  utrumque 
ope  folius  quadratricis  vulgaris.  Ubi  monendum  tamen  eft,  quod 
in  aliquibus,  ut  in  fphzrica , conica,  conoidea  parabolica  aliis- 
que abfolute  & fine  quadratrice  id  przftari  poffit.  Hinc  xnigma 
Florentinum  non  lolum  jn  fuperficie  fphzrica,  fcd  in  quavisalia 

co- 
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conoidea  vel  fphzroidea  nullo  labore  & diverfimode  folvere  licet.  Afl.Erud. 
Hinc  etiam  emergit  infignis  coni  reffi  proprietas  , quam  quia  a 
nemine  haftcnus  animadverfam  fcio,  huc  refero  : Si  fuper  bafi  coni 
redi  elevetur  prisma  reBum  , habens  pro  bafi  figuram  quamcunque  five 
reftiUncam  five  cUrvilineam , abfcindet  hoc  prisma  ex  fuperficie  conica 
portionem,  qua  erit  ad  bafin  prismatis,  ut  latus  coni  ad  radium  bafis  coni  . 

Ex  quo  ultro  patet , cuilibet  fpatio  plano  five  quadrabili  five  non  qua- 
drabit polle  fumi  abfolute  fpatium  zquale  ex  fuperficie  coni  re- 
fli,&  viciflim.  Item  omnis  portio fuperficiei  conica:  reftz  termi- 
nata  a tribus  pluribusve  hyperbolis  in  cono  faftis  , quorum  axes 
lunt  paralleli  axi  coni  , ed  quadrabilis, , utpote  squalis  figurae  re* 
dilinez . 

Problema  novum  ad  cujus  folutionem  Mathematici 


invitantur. 


Tab.II. 


Datis  in  plano  verticali  duobus  punBis  A & B ( vid.  fig.  5. ) ajfigna-  F ' 
re  Mobili,  M,  viam  AMB,  per  quam  gravitate  fua  de/cendens  & s 
moveri  incipiens  a punfto  A , brcvijfimo  tempore  perveniat  ad  alte- 
rum pun&um  B . 

Ut  harum  rerum  amatores  indigentur  & propenfiori  animo  fe- 
rantur ad  tentamen  hujus  problematis  , fciant  non  confidere  in 
nuda  fpeculatione  , ut  quidem  videtur  , ac  fi  nullum  haberet  u- 
lum  ; habet  enim  maximum  etiam  in  aliis  fcienciis  quam  in  me- 
chanicis, quod  nemo  facile  crediderit.  Interim  (ut  forte  quorun- 
dam  przcipiti  judicio  obviam  eam  ) quanquam  refla  AB  lic  bre- 
viilima  inter  terminos  A & B,  non  tamen  illa  brevidimo  tempo- 
re percurritur  ; fed  ed  curva  AMB  Geometris  notiffima  , quam 
ego  nominabo  , fi  elapfo  hoc  anno  nemo  alius  eam  nominaverit. 


JAC.  B.  PROBLEMA  BEAUNIANUM  ^juw. 

UNIVERSALIUS  CONCEPTUM, 

Sive  Solutio  JEquationis  nupero  Decembri  propofita  ; ady  s;  ypdx 
-f-  byn  qdx , cum  aliis  quibusdam  annotatis. 

QUod  olim  Cartefio  a Beaunio  propofitum,  & aliquot  abhinc 
annis  refufeitatum  fuit  Problema  ( vid.  Ephem.  Gall.  M. 

Sepe.  1 692.  & A fla  Lipl.  M.  Maj.  1693.  ) univerfalitcr  ita  pro- 
poni poted  : Data  quavis  Curva , [eu  Algobraica , feu  Tranfcenden- 
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AfT.Erurf.  te  , fett  libera  tantum  manu  formata , invenire  aliam  ita  comparatam  , 
An.  if  96.  ut  ejus  applicata  ad  fubtangentem  tandem  rationem  habeat  , quam 
w<  Juui  • fabet  conflans  quadam  linea  a ad  fummam  differentiamve  applicata - 
rum  curva  data  & quaflta  , vel  etiam  reciproce  , quam  hac  fumma 
different  i ave  habet  ad  conflantem  a.  Incafu  enim  Beauniano  , ubi 
loco  datae  Curvat  Retta  affumitur  angulum  femi-re£lum  cum  a- 
xe  conftituens , utrovis  modo  conceptum  Problema  in  idem  re- 
cidit , alias  duplex  eft  & maxime  diverfum.  Pofterioris  ego  folu. 
tioncm  hac  vice  cum  publico  communicabo  , fed  pmifla  analyfi  , 
& prioris  quoque  enodatione Ledori  reli&a,  utfi  majorem,  quam 
TarIII  '0fla&'e  eriftimarat , in  recdTu  difficultatem  repererit  , eo 
p- ’ j benignius  operam  hic  pr*ftitam  interpretetur  . Efio  ( Fig.  t.  ) 
S‘  ' Curva  data  AC,  vel  Ac,  Axis  AB,  & fit  abfeifla  A B = *,  BC 
vel  Bc=zq  data  per *,& BD=/, erit  ex praeferipto Problematis:  dy. 
dx-.-.y  P>q.a , hoc  eft,  erit  ady  =yydxf{qdx.  Eftautem  hasc  Aqua- 
tio  non  cafus  tantum,  ut  apparet,  fpecialis  Aquationis  M.  Dec. 
propofit* , ady  zcypdx  + by«  qdx,  led  ipfamet  potius  h*c  jequa- 
tio  fimpiieioribus  duntaxat  terminis  expreffa  , cum  una  ad  alte- 
ram perpetuo  reduci  pofllc , confeutience  illo  quod  Cei.  Dn.  Leib- 
nitius  nupero  Martio  obfervavit,  ubi  diflam  sequationera  in  hanc 
transformat ...  du  ...  .•  d ^ — o , hate  enim  & ipfa  ulte- 

rius ad  allatam  formulam  ady  ~ydx  fcqdx  reduci  valet,  fi  nempe, 
paS'  iiJ.  quod  intelligo , q concipiatur  dari  per*non  modoin  terminis  alge- 
braicis,  fed  & in  tranfcendentibus,veluti  fi  q pots^t\irczfdxy/aa—x>r 
hoc  eft , fi  Curva  data  AC  fingatur  efle  ex  Mechanicarum  nume- 
ro , Quanta:  igitur  univerfalitatis  hoc  Problema  iit  , quantum, 
que  conferat  ad  promotionem  Methodi  Tangentium  inverfse,  ne- 
mo non  videt,  gaudeoque  praefatum  Virum  Celeb.  illud  fua 'quo- 
que opera  dignum  cenfuiffe  ; hoc  enim  pneftantia:  8c  utilitatis  e- 
jus  argumentum  effe  poteft. 

' Solutionem  meam  quod  attinet  , ad  quam  tres  quatuorve  du- 
centes vias  habeo,  illa  prauer  Curvam  AC  , qua:  ut  jam  delinea- 
tafdp  ponitur,  folam  requirit  Logarithmiclim  , qua  mediante  in- 
veniri debet  alia,  per  cujus  quadraturam  quaefita:  ED  punaa  ob- 
TAB.III.tir!eantur>  <luod  hoc  mot!o  EftoLogarithmica  FG,(fig.i.) 
Fig.  2.  cujus  fubtangens  ~ a — AF  (quanquam  omnis  alia  idem  praeuet 
fed  prolixitatem  viro,)  AC  Curva  data,  AL  utriusque  axis  , AB 
vel  «B  = *,  & BC  •=  q , fiatque  alia  Curva  AH  , cujus  applica- 
ta BH  quarta  fit  proportionalis  ad  BG,  BC  & A F;  tum  Ipatio 
curvilineo  ABH  ad  AF  applicetur  aequale  reftangulum  FL  , rur- 
fumque  ftatuatur  BD  quarta  proportionalis  adAF,  BG&AL 
(vel  ML,  fumto  ubivis  in  axe  AL  punflo  fixo  M)  erit  D pun- 
flum  in  optata  Curva  ED  , exiftente  BD  / atquationis  ady  — 
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4*  ydx  R qdx,  vel  ady  = — ydx  fi  qdx,  quorurrt  illud  obtinet,  ii  AA£rud. 
AB  dicatur  * , & M ad  finiftram  dextramve  punfli  J.  conftitua-  An.  iSptf. 
tur  ; hoc  vero  , fi  fit  « B qu*  vocetur  * , atque  M viciilita  ad  ^ 
dextram  finiftramve  ipfius  L collocatum  fuerit. 

Notatu  dignum  hic  eft  , quod  (i  q fimpliciter  denotat  potefta- 
tem  aliquam  integram  & pofitivam  ipfius  x,  boc  eft,  fi  Cur- 
va data  AC  eft  ex  genere  Paraboioidum  , curvilineum  ABH 
femper  mediante  Logaritbraica  quadrabile  exiftic,  adeoque  Cur- 
vae qusefita:  punfla  immediate  per  Logarithmicam  absque  qua- 
draturis inveniri  poliunt  , quod  feouenti  exemplo  tnonftrabo  , 
c quo  lex  progreffionis  in  cateris  fatis  perfpicietur  : Efto , ut 
antea  Logarithmica  FG  (fig.  3.)  fubtangens  ejus  = AF=a,  Pa-  Fig.  3. 
rabola  quadam  furfolida  IC  , vertice  1 ubivis  in  axe  AB  ac- 
cepto, proinde  IB  =*,  & BC  = **  : a* , produflaque  indefini- 
te BC  fecet  Logarithmicam  in  G , tum  conftruantur  termini 
progreffionis  fequentis,  1.  a. 3. 4.  5. a,  1.3.4.  5.  x,  3.4.5.XX:  a , 

4.  j. v?.-  a* , 5. «4;  si,  *!:  a* ; (quod  ipfum  quoque  Logarith- 
micx  beneficio  expeditiffime,  peragitur  , applicando  ipfi  in  di- 
ftantiis  aqualibus  AH,  HL,  LM,  MN,  NO,  reflas  HP, 

LQ_,  MR,  NS,  &OT,  quarum  prima  HP  fit  = lB=sx;  caste- 
rae  enim  ordine  erunt  xx:  0,  «l.*  a»,  *♦:  o3,  & *J.-  «4,  qua-  l’ag- 3J4- 
rum  multiplices  feriei  noftrae , ut  apparet,  terminos  conftituunt) 
quo  fafto  in  refla  GB  abfeindatur  ex  punflo  G vel  deorfum 
verfus  axem  vel  (urium  in  partes  oppofitas  pro  figni  ambigui 
varietate  pars  GD , qua:  fit  aequalis  vel  aggregato  terminorum 
hujus  feriei,  fi  habeatur  a dyzz+ydxfiqdx-,  vel  differentiae  inter 
fummas  terminorum  in  locis  paribus  & eorum  qui  funt  in  im- 
paribus, fi  fuerit  ady  ■=. — ydxfiqdx,  eritque  femper,  quod  hoc 
paflo  obtinetur,  punflum  D in  Curva  deliderata  ED  . Demon- 
flracionem  non  addo  , quod  unusquisque  illam  ex  conftruflio- 
nibus  iftis  haud  difficulter  eliciet.  Forte  autem  recordari  pote, 
rit  Cei.  O.  Leibnitius  , as.  & quousque  fua  Problematis  folu- 
tio  cum  ifta  confpiret.  .i. 

Priusquam  hinc  digrediar,  Notatiunculr , quam  hic  Vir  Mar- 
tio praeterito  ad  Afla  Decembris  communicavit , in  uberiorem 
veritatis  explanationem  pauca  qujedam  hic  fubneflere  liceat  ; 
Problematis  Elaftici  folutionem  , cujus  ipfe,.  primo  loco  memi- 
nit, tara  generalem  puto  me  dediffe,  ut  ad  omnem  indcsfin.te 
hypothelin  veram  non  minus  ac  verifimilenj  seque  fe  extendat, 


infuperque  fulcra  veflium  non  fupponat  , fed  inveniat  •,  quod 
totum  illud  eft,  quod  in  hac  materia  jure  requiri  poceft,  quanv- 
diu  fpeciales  tenlionum  leges  nobis  ignota:  lunt  . Conftruflio- 


aem  Tranfcendentium  per  punfla  algebraicc  inventa  fateor  rem 
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AA.Erud.  egregia;  fpcculationis  fore;  dubito  tamen  hic  ut  in  aliis  gene- 
lVlYn^"  ra'e  Su'PP'am  inveniri  pofle , etiamfi  fortafle  in  paucis  quibus- 
'^UI1‘  dam  res  luccedere  deprehenderetur:  itaque  negotium  tanti  non 
videtur  efle  , ut  ei  implicari  fu  necefle  , przfertim  cum  alia 
prstfto  fint  , quae  defeftum  hic  fupplere  poflint;  & confideran- 
dum  Leftoribus  relinquo,  an  alius  generalior  fimul , fimplicior 
& ad  praxin  accommodatior  conftruendi  modus  reperiri  poffit 
illo  , qui  fit  per  TraAiones  , atque  nuperrime  a me  ad  Afla 
communicatus,  nefcio  an  etiam  publicatus  fuit.  Quzftionem  de 
numero  radicum  ofculi  confenfus  Viri  celeberrimi  jam  extra 
controverfiam  ponit  . Mutuo  cum  iplo  candore  aflurus  , quz 
de  Curvis  in  (e  redeuntibus  putabam  olim  me  demonftrare  po- 
1'ag-  33S-  tuiflfe  , corrigo  , gratiasque  habeo  , quod  exemplo  me  edocue- 
rit, tales  quandoque  reftificationem  admittere  pofle,  fine  quo 
fortafle  nunquam  huc  animum  advertiflem  . Fecit  autem  Viri 
nobiliflimi  monitum, 'ut  difcurfum  M.Jan.  1691.  pag.  259.  hanc 
in  rem  allatum  denuo  examinarem  , dcprehenderemque  , eum 
in  hoc  laborare  , quod  fupponit  , unam  dumtaxat  debere  dari 
aquationem,  quz  relationem  ipfiusxad»,  arcus  ad  tangentem 
exprimat  . In  curvis  enim  in  orbem  redeuntibus  , quz  reflifi- 
cationem  admittunt,  & in  quibus  x portionem  curvz  una  cum 
integra  perimetro  fcmel  aliquotiesve  accepta  fignificare  poteft, 
relatio  ipfius  x ad  tangentem  aliamve  funflioncm  pro  numero 
vicium  , quibus  perimeter  accipitur  , fubinde  variat  , peculia- 
remque  zquationem  depofcit. 

Quz  vero  porro  fubjicit  Vir  acutiflimus  de  Mediis  Directioni- 
bus, haud  ita  facile  a me  aflenfum  impetrant;  nec  enim  fatis  ca- 
Taf.III. pio  , quo  fenfu  punfta  tendentiarum  zqualibus  intervallis  aflfumi 
Fig.  4.  arbitrarium  exiftimec.  Mentem  meam  exemplo  declaro:  (fig.  4.) 
Sit  ventus  aliquis  circumfufus  zqualiter  arcui  circulari  B bb,  vel 
etiam  potentia  quzpiam  trahens  circumpofita  oppofito  arcui  C«, 
agatque  in  fingulis  arcus  punftis  in  centrum  A viribus,  quz  pro- 
portionentur  rcflis  AD  fecantibus  arcuum  B b velCc,  quo  paflo 
punfta  omnium  tendentiarum  particularium  d , d,  reperientur  in 
refla  tangente  Ddd-,  adeoque  diflerminabuntur  intervallulis  irv- 
«qualibus  dd , dd , ob  zqualia  arcuum  elementa  bb,  bb,  veler, 
te.  Nam  fi  quis  exiftimet,  intervalla  dd  zqualia  aflitmi  pofle,  is 
'viciflim  (latuere  debet  inzqualia  arcuum  elementa  bb  vel  ce,  ac 
proinde  ob  zqualiter  circumfufam  potentiam  ejus  vires  cenfebic 
efle  in  ratione  compotita  elementorum  bb  velec,  & fecantium  Ad ; 
non  ergo  funt  in  fimplici  ratione  fecantium  Abigitur  nec  punfla 
Tendentiarum  in  tangente  D d~,  utrumque  contra  hypothefin.  Ad- 
do, quod  inventio  centri  gravitatis  punflorum  dd  inzqualiter  di- 
■J  . ftan- 
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liantium  pendet  a circuli  & hyperbolz  relatione  nondum  cogoi-  Afl.Erud. 
ta,  aequaliter  diftantium  a fimplici  bife£lione  reflz  D</;  unde  fi 
fit  arbitrarium  illa  fingere  , ut  lubet , problema  direftionis  me- 
diz  fimul  & fimplex  erit  & tranfcendcns,  quae  denuo  repugnant . 

Navem  quiefcentem  ab  eodem  vento  fortius  impelli , quam  pro- 
cedentem, mecum  agnofcitVir  eximius,  idemque videt  unusquis- 
que, fi  confiderat,  tantam  femper  velocitatis  venti  partem  motu  pj- 
navis  reddi  irritam,  quanta  velocitate  ipfa  navis  progreditur ; un-  1 
de  cum  haec,  ut  difturn  alibi,  partem  velocitatis  venti  fatis  nota- 
bilem , coque  majorem,  quo  velum fpatiofius fuerit,  adaequet, con- 
fiat etiam  diferimen  hinc  oriri,  quod  in  ufu  navigationis  minime 
contemni  poflit . At , quod  deviationem  feu  declinationem  navis  at- 
tinet, hic  rurfus  diverium  fentire  cogor;  hanc  enim  ab  intenfiore 
vel  remiffiore  venti  vi  non  alterari,  mihi  extra  dubium  eft;  prouc 
hoc  etiam  afiumit  Ingeniarius  Gallicus  ( five  Renavium  appelles 
Renati  cum  Authore  Gallico  Hili.  Oper.  Erudit,  five  malis  Re- 
naudum  Renaud  cum  D.  Leibnitio)  nec  diffitetur  Hugenius,  etfi 
prior  in  ejus  quantitate  definienda  aberret,  pofierior  definire  pla- 
ne abflineat.Exfyilemate  meomotusfluidorum  illam  fic determino 
fig.  5.  ) : Ponatur  navis  AB  figuram  habens  rcflangulam  oblon-  Tab. 
gam  ( hzc  enim  pro  diverfitate  figurz  variant  ) proram  conver-  III 
lam  in  E , velumque  ad  re£los  angulos  ventum  excipiens  , cujus  Fig.  y. 
Iit  direflio  AD,  verus  navis  curfus  fiat  per  lineam  (triatam  AF, 
fic  ut  ejus  declinatio  cenfeatur  EF;  reperio  , qualiscunque  venti 
fit  velocitas  , femper  fore  DE  ad  E F in  ratione  dimidiata  ejus , 
quz  componitur  ex  ratione  DE  ad  AE,  & ex  ratione  longitudi- 
nis parallelogrammi  AB  ad  ejus  latitudinem  . E quo  illud  confe- 
ftarium  fluit  , quod  quandoque  EF  zquare  , vel  etiam  fuperare 
poffit  ipfam  ED  , contra  Ingeniarii  Gallici  hypothelin  , nempe 
sum , cum  finus  ang.  DAE  ad  finum  compl.  ejus  zqualem  vel  mi- 
norem rationem  habuerit , quam  latitudo  navis  ad  longitudinem . 

Sed  & aliud  hic  fingulare  occurrit  , velocitates  navium  concer- 
nens, &quod  multis paradoxum  videbitur,  fedtamen  veriffimum ; 
nimirum , quod  tum  navis  AB  czteris  paribus  velocius  movebitur 
in  via  fua  AF , quam  eadem  pofita  in  AC , proramque  juxta  ip- 
fam direflionem  venti  AD  cobverfam  habens,  per  AD  progre- 
deretur; ac  proinde,  fi  ex.  gr.  nauta  nave  veflus,  cujus  longitu- 
do latitudinis  fit  decupla  , flante  Borea  iter  in  Auilrum  medite- 
tur,  veloque  ad  ventum  refto  proram  a Meridie  parumper  defle- 
ftat  angulo  s.gr.43.  min.  illam  dirigendo  in  plagam  fere  mediam 
inter  Auilrum  & Rumbum  huic  proximum  , nautis  Zuyd-ten-Oo- 
ften  vel  Zuyd-ten  Weften  di&um  (quo  pa£lo  ob  accedentem  de- 
clinationem illum  przcife  in  Auilrum  ferri  ex  antcdi&is  conflat) 

■Tem.  III.  E e iter 
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Afl.Erud.  ‘ter  hoc  fuum  celeritate  revera  majore  prpfequetur , quam  fi  mt- 
An.  16 96.  nente  velo  ad  ventum  reflo  navigii  curfum  refla  in  Auftrum  in- 
M.  Julii,  ftituiflet;  quanquam  hasc  velocitatum  differentia  in  praxi  tam  fit 
la*>'  J57-  exi|is  f ut  unicam  tantum  leucam  in  quadringentis  lucrefieri  hac 
ratione  poffe  deprehendam  . Horum  vero  omnium  demonftratio- 
nes  , quas  fluidorum  corporumque  motorum  in  fluidis  affefiioneS 
concernunt,  cum  jufti  fere  voluminis  materiam  prxbere  pofiTmr, 
malo  aliquando  junflim  exhibere  , ubi  Deus  vitam  tranquillio- 
rem, flrmioremque  valetudinem  indulferit,  quam  hinc  inde  quas- 
dam fparfim  atque  imperfefle  indicando,  pretium  illorum  immi- 
nuere . 

Dum  haec  meditabar  , accipio  Cl.  Nieuwentiit  ambos  Tra- 
flatus  de  Analyfi  Infinitorum  , ubi  praeter  quaedam  bon*  no- 
tae , quae  habet  , non  contemnenda  , id  quoque  agit  , ut'  diffi- 
cultates quasdam  nobis  proponat  contra  principia  Geometra- 
rum hucusque  recepta,  praelertim  calculum  nobis  ufitatum,  eo 
potiffimum  tendentes  , ut  differentiationum  fucceflionem  feu 
differentio-differentiaiia  ceu  purum  non-ent  vel  nibil , ut  vocat, 
eliminet  , quod  nonnullis  conclufionihus  abfurdis  Sc  manifeflo 
fallis  , quas  ex  iis  admiffis  fequi  exiflimat  , evincere  conatur, 
Meum  itaque  efifet  , ut  calculi  noflri  probitatem  hic  loci  ad- 
; verfus  objeftiones  ejus  vindicarem,  maxime  quia  mea  fuo  tra- 
flatui  occafionetn  dedifle  fcribic : fed  quia  caufia  communis  ip- 
pium  jam  calculi  Auflorem  Cei.  D.  Leibnitium  defenforem  na- 
fla  efl,  qui  Menlc  Julio  fup.  anni  fcrupulis  omnibus  tum  fibi 
tum  mihi  objeflis  fufficientifllme  & plane  ad  mentem  meam 
refpondit,  fuperfluum  cflet,  veritatem  pluribus  contra  D.  Nieu- 
vventiit  allererc,  vel  oflendere , quam  multis  ipfe  coc  traditioni- 
bus per  fua  principia  fefe  implicet. 

Catoptricje  etDioptricje  S]>H£RICJE 
Elementa 
AUCTORE  DAVIDE  GREGORIO, 

M.  D.  Aftronomi*  Profeffore  , Saviliano  Oxoniz,  . 

& Societatis  Regi®  Socio.  1 

Oxoniit  e Theatro  SheUoniano , An.  1695.  8.  plt  g.  6j. 

QU«  non  ita  pridem  in  lucem  prodierunt  Catopti  ica  & Dio- 
ptrica  Elementa , jam  ante  undecim  annos  a Cl.  fuo  Auflo- 
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re  publice  praele&a  fuerunt  in  Academia  Edenburgenfi  , atque  A<S.Erud. 
ita  adornata,  ut  ad  ipfa  intelligenda  Geometria  Euclidea  tan-  £,n'J6P6' 
tum  opus  effiet,  iis  exceptis,  qu*  ad  lucis  motum  a dato  pun-  ’ 
fto  ad  alterum  breviffimo  tempore  faftum  calculoque  diffisren-  Pag.  jj8. 
tiali  demonftratum  ,&  proprietates  pertinent , quas (cftiones  Co- 
nicas habent  in  refleftendo  lumine  aut  refringendo  . Ex  his 
enim  oltendit  , circulos  , qui  iflas  fe&iones  olculantur  , quam 
proxime  eadem  efficere,  quz  ab  illis  perfe&iffime  prasftantur  . 
Complexus  vero  eft  , quas  tradenda  fufceperat  , 24.  propolitio- 
nibus,  quarum  priores  decem  ad  Catoptricam,  reliquae  ad  Dio- 
ptricam  fpeftant  , 8c  poft  expolitam  reflexionis  & refraftionis 
naturam,  illa  explicant  praecipue,  quae  ad  focos  reflexorum  aut 
refraftorum  radiorum  determinandos,  & hinc  definiendam  ima- 
ginem requiruntur  , refpeflu  oculi  in  axe  radiationis  conditu* 
ti,  quoniam  imago  ab  oculo  fic  poftto  vifa  alia  quavis  diftin- 
ftior  eft  & magis  vivida,  atque  hinc  plerxque  Machinae  opti- 
cz  ad  hunc  oculi  fitum  jam  fiunt  comparat»  , Ex  his  tandem 
derivantur,  quae  ad  Microfcopiorum  & Telefcopiorum  conftru- 
ftionem  fcitu  lunt  necefiaria  . Speciminis  loco  ultimum  dabimus 
Problema,  quo  do&iffimus  Auftor  tale  docet  conftruere  fpecu- 
lum  ex  vitro  , quod  efficiat  * ut  radiantis  longinqui  imagines 
binae  a binis  fuperficiebus  fpeculi  effiftas  coincidant  , quodque 
adeo  optimum  fit  vel  ad  comburendum , vel  ad  longinquorum 
imagines  efformandas;  hoc  eft  data  concavitatis  EBF  (emidia-  Tab. 
metro  AB=«  & craffitie  fpeculi  BD  = b , invenire  femidiame-  IU. 
irum  DC  convexitatis  GDH.  Conftruftio  derivata  ex  calculo  Fig.6.7. 

inalytico,  quae  repentur  DC=- __Z_c — 

ita  fe  habet:  Ab  infinitas  re&ae  SM  pun£lo  quovis  L,  ab  una 

Sirte  capiatur  LN  aequalis  BD,  ab  altera  vero  LR  ejus  dupla. 

apiatur  item  abN  prorfum  refta  NTreft*  AB  tripla ; &TVre- 
£lz  NT  dupla,  itemVMreftae  RL  etiam  dupla.  Centro  R di- 
ftantia  RT  deferibatur  circulus,  perpendiculari  ad  L ere&as  oc- 
Vrrens  in  R:  junftaeque  MK  fit  KS  normalis,  infinitas  primo 
duftas  occurrens  in  S.  In  refla  DA  a D verfus  A capiatur  DC 
reft*  LS  asqualis,  centroque  C diftantia  DC  deferibatur  circu- 
li arcus  DG , arcui  BE  centro  A deferipto  fimilis  , & junga- 
tur EG  . Figura  folida  ex  rotatione  planae  figuras  BDGE  cir- 
ta  reftam  BD  genita  & ex  vitro  coflftans , eft  fpeculum  quss- 
fitum  . Verum  u AB  fit  fatis  magna  refpeflu  craftitiei  BD,  pag 
Problema  expeditiffime  fic  conftruitur  : Dividatur  BD  in  O 5 
ita  uc  majus  legmentum  B O fit  minoris  O D fesquiquartum  . 
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Acta 

Afl.Erud.  Producatur  B A ad  C , ut  C A Ct  aequalis  O D , eritque  C 
M^Aug*'  <3uam  Prox‘me  centrum  fuperficiei  exterioris  GDH. 

INTIMATIO 

Singularis  novaque  emendationis  hirtis  Vitriaria  , 
per  D.  T. 

Pag-  J4J«  /"\Uam  incredibile  attulerit  hucusque  damnum  generi  humano 
V^_vulgare  illud  praejudicium  , non  pofTe  quid  excogitari  me- 
lius illo  , quod  a majoribus  noftris  haereditano  jure  accepimus  , 
hoc  demum  feculo  clariffime  animadverfum  fuit,  quo  multi  prae- 
claram navarunt  operam  in  tam  firmis  nixa  radicibus  & ab  eru- 
ditis ipfls  propagata  opinione  ex  animis  hominum  evellenda.  Uti- 
nam  vero  illa  non  tantum  exftirparetur  magis  magisque  , abjice- 
returque  penitus,  fed  contraria  quoque  invalefceretfententia,  ni- 
hil nempe  efTe  certius,  quam  in  fcientiis artibusque  nullum  fixum 
efTe  terminum  , fed  quantumcunque  etiam  procedatur  , licere  ta- 
men femper  ultra  progredi , pluraque  excogicare,  quam  quz  fune 
reperta.  Non  patitur  temporis  ratio  fpecialius  hzc  confirmare; 
e re  tamen  fore  putavi  , fi  cum  publico  communicarem  aliquid 
non  levis  momenti  , quod  jam  ai£la  multis  modis  comprobare 
poflit. 

Etfi  compertum  mihi  dudum  fuit  , quam  praeclara  fit  Optice 
clavis  ad  rcleranda  Phyfices  penetralia,  quamque  Angulares,  pau- 
cisque  forfan  rite  cogitati  progreflus  ejus  ope  fieri  adhuc  poflint; 
non  parum  tamen  , quo  minus  deflinata  perficerem , obflitit , quod 
non  omnia  , quz  ab  artificibus  vitriariis  defiderabam  , praeuare 
ipfi  poterant . Id  ergo  huic  arti  operam  ipfe  aliquam  ut  darem  , 
me  coegit  ; fed  cum  confli&andum  mihi  fuerit  cum  ejusmodi  ho- 
minibus, qui  zgre  tentant  quod  novum  ipfis  & a methodo,  quam 
fequi  folent  , alienum  videtur,  vix  credibile  eft  , quanti  fumtus 
profundendi,  quantumque  temporis  impendendum  fuerit,  ut  ad- 
Pag.  J44.  ducerentur  ad  id  , quod  ipfis  propofueram  . Quamvis  enim  non- 
nulla przftitiflem , quz  impoflibilia  illi  judicaverant , & e.  g.  ro- 
tundas tabulas  vitreas,  quarum  diameter  ulnam  fere  feu  duos  pe- 
des, craffiues  pollices  duos  zquabat,  easque  puras  & diaphanas  , 
methodo  ipfis  lolemni  conflari  curafTem;  deinde  quoque  vitra  u- 
trinque  convexa,  quorum  chorda  ulnam  Lipfieniem  fuperabat  , 
crafltties  vero  media  trium  & exterior  in  margine  unius  erat  pol- 
licis , absque  ufitato  illo  , qui  flando  abfolvitur  , modo  perfecif- 
fem , inque  eam  deveniffem  fpera , non  procul  me  abefle  a (copo , 

futu- 
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futurumque  ut  admoverent  manus  operz  ad  tabulas  vitreas  craf-  Aft.Erud. 
Jitiei  magnitudinisque  a me  propolitz  elaborandas  : fruflra  ta-  An.  1694. 
men  fuerunt  omnia,  quz  ad  demonftrandam  rei  poffibilitatera  ^“8* 
Turdis  auribus  narrabantur.  Quo  fa&um,  ut  rem  ipfe  aggrede- 
rer, methodique  a vulgari  alienz  veritate,  in  efformandis  fine 
perflatu  ferrei  tubi  tabulis  minoribus,  quarum  diameter  dimidii 
pedis,  craflitudo  duorum  efl  pollicum  , explorata,  majus  opus 
molirer.  Ad  quod  dum  accingor,  incidi  in  virum  artis  vitria- 
riz  apprime  callentem,  Conflantinum  Fremel  , Colonienfem, 
qui,  cum  quz  jam  a ine  cflefta  & retuliflem  & objeciflfem  ocu- 
lis, in  hanc  quoque  defeendit  fententiam,  rem  non  adeo  efle  im- 
poflibilem , uti  a picrisque  omnibus  vitriariis  cenfetur.  Non  de- 
fii  ergo  illi  addere  animum,  hortarique,  ut  aggrederetur  opus  i 
fumtus  quoque  & apta  maceria  ut  ipG  fuppeterent , curavi.  Cum 
vero  in  irritum  cecidiflfent  nonnulla  tentamina,  parum  abfuit, 
ut  ille  quoque  defpondilTet  animum  a tot  contradicentibus  fra- 
ttum , nifi  opem  eidem  ferens  confirmaflem  illum  in  fententia , 
rem  non  efle  impoflibilcm . Hac  ergo  fpe  fretus  feliciter,  Deo 
propitio,  eam  ad  finem  perduxic,  tabulamque  mihi  attulit  tam 
pulchram  nitidamque,  ut  cum  quovis  vitro  cryflallino  certare 
poflit.  Forma  ei  circularis  efl,  magnitudo  trium  pedum,  craf- 
iities  quatuor  pollicum , gravitate  vero  centenarium  cum  femif- 
fe  luperat . 

Quandoquidem  igitur  parari  jam  poliunt  vitra  datz  magnitu- 
dinis & craflitiei,  datxquc  figurz , v.  g.  cylindricz  &c.  ille  fa- 
cile hujus  rei  momentum  ponderabit,  qui  novit,  quam  incredi- 
bilis fint  firmitatis  talia  vitra , modo  craiTities  eorum  duorum  fit 
digitorum.  Ut  propterea  optandum  foret,  poflquam  hzc  res  in 
Germaniz  officina  vitriaria,  non  procul  a celeberrima  Saxonum 
Univerfitate  Wittebergenfi  , feliciter  inventa  fuit,  Principum 
magnorum  Miniflros  operam  conferre  luam,  ut  opus,  quod  plu- 
rimum momenti  habet  ad  commercia  promovenda,  ulterius  pro-  Pag.  347. 
vehatur. 

Quae  autem  hinc  ad  Opticen  commoda  fine  redundatura,  perf- 
picaciores  facile  intelligent , fiquidem  jam  ipfe 'alias  Angularia  vi- 
tri caudici  bipedalis  effefla  recenlui , deinceps  autem  elaboravi 
vitra  bipedalia  in  diftantia  duodecim  pedum  flammam  in  ligno 
momento  excitantia,  certufque  jam  fum,  talia  in  incredibili  di- 
flantia  pofTe  effici . Vitrum  quoque  formavi  fefquipedale , vigin- 
ti  pedum  in  diflantia  durum  lignum  perurens,  une  flamma  equi- 
dem, ritu  vitrorum  cauflicorum  vulgarium.  Poflquam  vero  mo- 
do alias  a me  indicato  focum,  vel  imaginem  potius  Solis,  alio 
vitro  contraxi,  exfuperavit  hoc  effeflus  vitri  bipedalis,  ita  ut 


--j3jaitized  by  Google 


222 


Acta 


Afl.Erud.  ferrum  in  momento  funderetur,  & asbeftus  in  vitrum  mutare- 
MAug^"  tur  pellucidum;  quod  experimentum  plus,  quam  multis  videbi- 
tur,  habet  in  recefTu.  Illi  autem  quibus  perlualum  eft,  machinis 
parum  boni  in  Opticis  praedari  pofTe,  contrarium  fuo  tempore 
experientur  ; interim  dubitare  falcem  fas  erit  , quenquam  fine 
machina  ad  hunc  ufum  parata  vitro,  cujus  gravitas  fesquicente- 
narium  aequat  , fcgmenti  fphaerici  perfeftam  formam  polTe  in- 
ducere. 


Pag.  479. 
M.Oflob, 


J.  B.  COMPLANATIO 


Supcrficierum  Conoidicarura  & Sphseroidicarum . 

Conferantur  AS  a M.  Junii  hujus  Anni  p.  208. 

OCcafione  Problematis  Florentini , inter  alias  ejus  folutiones 
ante  hoc  quadriennium  M.  Aug.  11591.  exhibicas , primus 
aperui  artificium  , ex  fuperficie  fphaerica  portionem  abfcinden- 
di  dato'  cuivis  plano  aequalem  . Habui  quidem  jam  tum  mo- 
dum idud  efficiendi  mechanice  in  quavis  alia  fuperficie  conoi- 
dica  vel  fphaeroidica , cum  & fimplicioris  quodammodo  fit  in- 
ventionis, & medicanti  mihi  primo  fefe  obtulerit;  fed  quoniam 
reftificationem  lineae  circularis  fupponebat , contempfi  . Nunc 
■pAB  quia  video,  Fratrem  hsec  dignari,  quorum  mentionem  faceret 
j publice,  placet  etiam  Leftori  breviter  exponere,  quid  ego  hic 
Fig.  1.  tum  prxltiterim.  Sint  duae  Curvae  ( Fig.  1.  ) quaccunque  AHC 
& PEF  in  eodem  plano  exiflentes,  & fumtum  in  priore  indefi- 
nite jpunftum  H,  e quo  demifTa  intelligatur  in  axem  normalis 
HI  fecans  curvam  PEF  in  E,  nec  non  du£ta  tangens  HM|  ei- 
que  perpendicularis  radius  ofculi  HN  fecans  axem  in  G,  & cur- 
vam PEF  in  F.  Edo  etiam  punftum  aliquod  in  axe  fixum  O, 
& fit  dufla  OH  fecans  curvam  PEF  in  P,  eique  normalis  OR. 
tangenti  HM  occurrens  in  R.  'Quibus  pofitis  inveni,  quod  fi  fu- 
matur quarta  proportionalis  ad  tangentem  HM,  fubrangentera 
MI  & applicatam  IE,  eique  ex  peripheria  circuli  HKL  rotatio- 
ne puntti  H circa  axem  AD  defcripti  aequalis  ablcindatur  ar- 
cus HK  (quod  fieri  poteft  mediante  Quadratrice,  Trochoide, 
Linea  finuum,  aut  aliter  ) atque  hoc  ubique  fiat,  junganturque 
in  fuperficie  conoidis  omnia  pun£la  K curva  AK,  aequabitur  tri- 
Pag.  480.  lineum  gibbum  AHKA  fpatio  curvilineo  plano  AIEPA.  Quod 
fi  fiat  arcus  HK  a’qualis  quart*  proportionali  ad  duplam  NH, 
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NF  4*  NG  & N£  — NG  feu  GF,  refultabit  trDineutn  AHK  a AfhErud. 
portioni  dati  plani  AGFPA.  Sin  vero  flatuatur  HK  talis,  ut 
habeat  ad  femiflem  reflz  OP  rationem  compotitam  ex  ratione  1 0 

totius  OP  ad  OH,  8c  ipGns  OR  ad  RH,  fiet  AHK  = portioni 
AOPA:  multifariam  enim  Problema  confici  poflTe  animadverte- 
bam , prout  datura  planum  hoc  vel  illo  modo  in  elementa  divifuna 
conciperetur.  At  quoniam  omnes iflz conflrufliones  circuli  tetra- 
gonifmum  fupponeoant , coepi  cogitare,  annon  etiam  absque  hoc 
ficeret  intentum  affequi,  fi  curva  data  PEF,  quz  modo  in  pla- 
no per  axem  conoidis  intelligebatur  , transferretur  in  planum 
bafis  conoidis  ; nec  mea  me  fefellit  opinio  , mox  enim  depre- 
hendi , quod  in  fuperficic  quorundam  conoidum  etiam  geome- 
trice conflitui  poffit  portio,  quz  dato  plano  fit  zqualis:  quan- 
quam  vero  id  de  fola  fpherica  oftendifTe  tum  contentus  fui , cum 
de  alia  non  ageretur,  puto  tamen,  neminem  perfpefla  conftru- 
flionis  mez  analyfi  latere  poflTe  methodum  hoc  univerfaliter  prx- 
flandi , indeque  omnia  determinandi  conoidea,  in  quibus  nego- 
tium abfolute  fuccedat.  Edo  (fig.  2.)  AC  curva,  ut  antea  re-^AB-lV. 
volutione  fua  circa  axem  AD  generans  conoides,  cujus  bafis  cir-  i:8'  2* 
culus  BHC,  in  cujus  plano  fit  projefla  data  curva  PEF,  tum 
vero  in  plano  per  axem  conoidis  ADC  concipiatur  alia  curva 
LMN  ita  comparata,  ut  applicata  GM  ubique  fit  zqualis  recla 
1K  duclz  ab  interfeflione  I ad  axem  AD  normaliter  curva:  AIC. 

Quo  pofito  fumatur  indefinite  aliud  quodvis  planum  per  axem 
ADH , formans  in  fuperficie  conoidis  curvam  ARH  eandem  cum 
AB  vel  AC,  & ex  punflo  H agatur  radius  HD,  & refla  HQ_ 
perpendicularis  ipfi  BD,  quarum  illa  fecet  curvam  datam  PEF 
in  E,  hzc  in  P.  Dico,  fi  ex  curvilineo  ADNL  refecetur  por- 
tio AGML,  quz  fit  zqualis  vel  femifiu  quadrati  reflz  DE,  vel 
toti  reflangulo  HQP,  atque  refeflz  portioni  curvz  AI  ex  ARH 
zqualis  ablcindatur  AR,  idque  femper  fiat,  fore  trilineum  gib- 
bum ARSA  in  priori  cafu  = portioni  dati  plani  BDEPB,  in 
poflcriori  = portioni  BQPB;  hic  enim  iterum  res  varie  confi- 
citur, & oblervari  potefl,  quod  fi  loco  portionis  AGML  alte- 
ra DGMN  zqualis  ponatur  femifli  difli  quadrati  DE  vel  diflo 
reflangulo  HQP,  atque  abfciiTz  curvz  CI  zqualis  ubique  flatua- 
tur  HR,  tum  quadrifineum  gibbum  BHRS  dato  plano  BDEPB 
vel  BQPB  futurum  efl  zquale.  E quibus  patet,  quoties  curvili- 
neum  ADNL  quadrabile  efl,  hoc  efl,  curva  AIC  talis  exiftit,  PaS-  481. 
ut  fumma  omnium  perpendicularium  IK  duflarum  in  elementa 
abfcifTarum  AG  geometrice  haberi  pofiGc  (quod  non  tantum  in 
circuli  pcripheria , fed  etiam  in  linea  refla,  curva  parabolica  6? 
infinitis  aliis  in  cafibus. contingit)  femper  dato  plano  zquale  fp*, 
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Afl.Erutl.  tium  ex  fuperficie  conoidis  ahfcindi  polle;  & utile  eft,  firaplicio- 

A^Oflob  res  ca^us>  ^u‘  Pr*  c*ter*s  elegantiora  Theoremata  fuppeditant, 
' fpeciatim  annotalle.  Sed  & hoc  tenendum  eft,  quod  in  ejusmodi 
Conoidibus  omnibus  eadem  quoque  facilitate  abfolvatur  conver- 
fum  Problematis,  nempe:  Datam  portionem  fuperficiei  conoidica 
vel  fpbaroidicte  in  planum  projicere , feu  planum  conjlruere  illi  aqua- 
le ; quod  pluribus  explicare  opus  non  videtur. 

Quoniam  hzc  omnia  occafione  Problematis,  quod  celeberri- 
mus Vivianus  Magni  Ducis  Hetruriz  Mathematicus,  edito  A. 
1692.  fcripto  publtce  propofuit  , in  medium  allata  funt  , non 
alienum  erit  hoc  loco  memorare,  quod  paucis  Leflorum  noftro- 
rum  animadverfum  puto;  nempe  conftruflionem  Problematis, 
quam  clariftimus  ejus  Auflor  (vid.  M.  Majum  1694.  ) ope  tor- 
ni inftituendam  exhibuit,  reipfa  plane  convenire  cum  ea,  quam 

Tab.  dederam  M.  Aug.  1692.  p.  422.  artic.  1.  quod  ita  demonftro: 
IV.  In  bafe  hemisphxrii  ( Fig.  3.  ) ABCDE,  cujus  centrum  F,  dia- 
Fig.  j.  meter  BD,  radiis  BF,  FD  tanquam  diametris  alii  duo  circelli 
BHF,  FLD  deferibantur,  quorum  uterque  fit  bafis  alicujus  cy- 
lindri refli,  quo  vclut  trepano  perforari  intelligatur  globus.  Su- 
matur in  circumferentia  alterutrius  circelli  BHF  quodvis  pun- 
fttim  H,  e quo  excitetur  HI  refla  ad  planum  bafis  BHF,  oc- 
currens fphzricz  fuperficiei  in  I,  quod  fk  unum  erit  eorum,  in 
quibus  fuperficies  fphzrica  & cylindracea  le  mutuo  interfccant. 
Dico,  hoc  idem  quoque  reperiri  per  meam  conftruflionem : Du- 
flis  enim  BH,  HF,  FI,  ac  demifTo  peri  quadrante  verticali 
AIG,  liquet,  quod  in  Triangulis  BHF  &FHI,  propter  BF  = 
FI,  latus  commune  HF  & angulos  BHF  & FHI  reflos,  latera 
BH  & HI  quoque  zquentur;  unde  & arcus  BG  & G1 , quorum 
finus  i fla  latera  funt,  zquabuntur,  id  eft,  fi  circulus  BCDE  fin- 
gatur effe  zquator,  A polus,  BAD  primus  meridianus  , AIG 
meridianus  loci  I,  longitudo  punfti  I ipfius  latitudini  zquabi- 
tur.  Quod  ipfum  eft,  quod  noftra  conftruflio  articuli  primi  prz- 
lcribit . 

Pag. 482.  Explicatio  Marmoris  cujusdam  Antiqui. 

Tab.  AT  Armor  ipfum , cujus  figuram  zri  incifam  hic  exhibemus, 
IV.  Romz  in  zdibus  illuftriflimi  Marchionis  Camilli  Maximi , 

Fig.  4.  Equitis  Romani  non  generis  minus  nobilitate  quam  rei  antiqua- 
riz  cultu  florentiffimi , vifitur.  Hujus  inferiptio  cum  fubobfcura 
eflet,  nec  idem  de  ejus  fenfu  Romz  Viri  erudici  fentirent,  no- 
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ftram  quoque  de  ea  mentem  Vir  clariffimus  Jo.  Baptijla  Marindla  Ed.Erud. 
explorandam  cenfuit,  figura  marmoris,  prout  ea  ab  erudicilTimo  ^0.1696. 
Abbate  Paflritio  Graecarum  literarum  in  Collegio  de  Propaganda  1 
Fide  Profeffore  delineata  fuit,  per  illuftriffimum  S.  R.  I.  Comi- 
tem Mediobarbum  Biragum  eo  fine  transmiffa.  Et  deprehendimus 
utique  fculptoris  ruditatem  ac  ofcitantiam , per  quam  non  po- 
tuerunt non  nebulae  hic  illic  Le&orum  oculis  offundi.  Nec  diffi- 
cili tamen  negotio  Joh.  Godofredus  Hcrricbius  nofter.  Vir  clarif- 
fimus & Graece  ac  Latine  dofliffimus,  vocibus  probe  feparatis, 
paucifque  literis,  quae  perperam  incifae  aut  mutilat*  erant,  emen- 
datis, inprimis  vero^CAC,  quod  in  fuperiore  area  confpici- 
tur,  & vel  maxime  crucem  figere  Le&ori  poteft  , fuum  in  lo- 
cum repofito,  & lc&ionem  inlcriptionis  genuinam  reftituit,  & 
fenfum  ejus  fatis  ita  nunc,  ut  arbitramur,  planum  ac  perfpicuum 
eruit.  Epitaphium  nempe  eft  Hexafticha  exhibens,  in  infantem 
puerulum  decem  duntaxat  menfium,  eumque  formofifTimum , for- 
talfe  etiam  nobili  & Patricia  ftirpe  oriundum,  a liberto,  ut  ap- 
paret , feu  cliente  quodam , grati*  a Patrono  ineunda;  ergo  con- 
cinnatum; quod  uc  cum  omnibus  harum  rerum  cupidis  commu- 
nicaretur, operz  pretium  duximus.  Ita  ergo  legendum: 

Bauor  tV/rwVa;  irSaJt  ruptor  i&pnovr 

IIcucfo'5  aiprco  pta^ar  (turpes  a?rc7rmfj.tm  . 

finire  «f’  ir  HKviosi  A/araiV  w*T£t  a\uxTS>r 

Aiarlia  trAxpaJo-aj  prttntJtt  r^f  truooSar. 

T W05  cf  Iw  ytyaa; , e/c?  7ton  tpuTtp  laxyps , 

H 3-pao-u;  A x«Afl{  ErJvftiur . 

Latine  ita  reddit  laudatus  Herrichius: 


Paulum  ftfle  gradum,  puerique  hic  afpice  tumbam, 
Matris  ab  uberibus  qui  vel  ut  umbra  volat. 

Is  dejiderium  patri  luBumque  reliquit, 

Implejfet  menfes  cum  vaga  Luna  decem. 

Attamen  bic  mori  ens,  oriens  velut  alter  Jaccbus, 
Pulcbtt  & Alcides  Endymionque  fuit. 


Pag.  48}. 


Tom.  III. 


Ff  RES- 


Digitized  by  Google 


n6 


Acta 


Afl.Erud. 

An. 

M.  Nov. 


RESPONSIO 


Pag.  5 1*  ad  Obfervationes  Dominorum  Bernoulliorum, 


Qua  in  Attis  Eruditorum  menfe  Junio  hujus  anni 
continentur , per  D.  T. 

Firfpexi  paucas  ante  hebdomadas  in  A£tis  Eruditorum  men- 
fe Junii  , quz  celeberrimi  Bernoullii  circa  meditata  mea 
Geometrica,  quas  menfe  Novembris  1695.  publicata  funt,  an- 
notarunt 5 in  quz  utinam  incidiffem  cali  tempore  quo  Viris 
tam  lingulari  przditis  eruditione  eo  potuilTem  , quo  ipfi  dc fi- 
derant , modo  fatisfacere.  Verum  enim  vero  continuis  itineri- 
bus, & ejus  generis  occupationibus,  quz  ab  hoc  argumento  di- 
verfiffimz  funt,  diftraflus  fui,  facileque  przvidi,  vix  mihi  con- 
ceffum  iri  ante  hyemem  inflantem  nis  ftudiis  dare  operam. 
Quo  fa&urn  eft  , ut  fatius  duxerim  pauca  interim  quam  nihil 
refpondere . 

Primum  ergo  ea  in  fententia  me  fuiffe  profiteor  , re£le  & 
ex  ordine  me  faflurum  , fi  facilia  & nova  exempla  mearum 
methodorum  generalium  exhiberem  , ut  alii  ex  his  intelligerent, 
p quo  modo  illas  ad  omnes  alias  curvas  applicare,  &,  fi  ipfis  ita 

s'  5 ’ vifum  foret,  mecum  augmentum  veritatis  promovere  ppfTent. 
Quapropter  etfi  theorema  circa  fig.  I.  de  ellipfi  aliis,  imo  in- 
finitis modis  demonflrari  potefl , nihil  tamen  hoc  thefi  mez 
officit,  qua*  novum  hoc  effe  theorema  , quod  ad  omnes  perti- 
net feftiones  conicas,  & ( quod  przcipuum  eft  ) ejusmodi  via 
omnes  curvas  menfurari  affero.  Quam  quidem  methodum  fm- 
gularem  plane  efTe  puto , neque  miror  Cl.  Joh.  Bernoulliutn  hu- 
jus theorematis  momentum,  pro  ea,  qua  pollet,  ingenii  acie, 
bene  perfpexiffe. 

Quod  attinet  ad  theorema  fig.  2.  perplacuit  mihi  ejus  aug- 
mentum, quodque  univerfalius  fuit  traditum:  ego  vero  in  tan- 
tum illo  folum  ufus  fu! , quantum  ad  focorum  naturam  inda- 
gandam fuit  ncceffarium.  Quamvis  enim  Cl.  Jacobus  Bcmoulli 
afferat,  confiderationem  focorum  nihil  hic  ad  rem  facere,  ne- 
que negari  pofiit , primo  intuitu  non  flatim  adparere  confide- 
rationem centri  gravitatis  in  Geometria  alicujus  efTe  ufus,  fa- 
tis tamen  notum  efl , quantum  quamque  egregium  ufum  ha- 
beat in  curvarum  dimenfione  invenienda  , facileque  adparebic 
perferutanti  curvarum  deferiptionem  per  focos,  quantum  quam- 
que 
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que  fingulare  confideratio  centri  gravitatis  hic  praeftet  commo-  Aci.  Er  u A 
dum;  neque  proinde  fine  pr*gnantibus  rationibus  ad  alios  eo  An.iSpd. 
deducendos  , & ad  inquifitionem  ulteriorem  excitandos  , tale  Nov‘ 
theorema  cum  publico  communicavi.  Quod  vero  Dn.  Joh.  Ber- 
noulli  fequentia  verba  : fefe  extendent  ad  omnes  curvat , Jivt 
fint  per  foces  five  aliter  quomodocunque  , & Ji  vis  , libera  manu 
defcript g , innuere  videntur  in  ea  ipfum  elfe  fententia  , non 
omnes  curvas  per  focos  defcribi  pofie  , ejus  contrarium  facile 
demonfirari  poceft. 

Circa  fig.  j.  dicitur:  etiam  procedit  cum  divcrfos  focos  habent , 
item  , nihil  hic  peculiare  tribui  vides»  parabolis  , quod  non  idem 
quoque  valeat  de  omnibus  e/usdem  fpeciei  curvis  &c.  ut  facile 
poffit  in  eam  deduci  Le£lor  opinionem,  me  tale  quid  non  ani* 
madvertiffe  . Velim  ergo  , ut  haec  cum  verbis  meis  conferan» 
tur  : neque  abfolute  necejfe  eft  , ut  eundem  focum  habeant  &c. 
item , datur  unicum  tale  theorema  pro  omnibus  curvis  e/usdem  fpe- 
ciei. Quapropter  cum  non  confiet  mihi,  ejus  generis  quiddam 
ab  alio  publici  juris  fa&um  , dignum  illud  judicavi  , ut  ejus- 
dem aliquod  exhiberetur  fpecimen,  fed  ita  comparatum , ut  fa- 
cile hinc  ad  cognitionem  theorematis  univerfalis  perveniri  pof- 
fit.  Quod  num  Dn.  Jacobo  Bernoullio  cognitum  fit,  ex  illis,  Pag.  jai. 
quae  addidit,  non  fatis  colligere  licuit  , cum  longe  fit  univer- 
falius  . Quamvis  autem  facile  largiar  , ejus  demonfirationem, 
non  fecus  ac  omnium  maxime  univerfalium  , haud  difficulter 
inveniri  pofie;  nihilo  tamen  fecius  facilitatem  non  imminuere 
puto  ejus  pretium  , praefertim  cum  facillima  viris  ingeniofis 
quandoque  fint  ignoca. 

Methodum  tangentium  inverfam  ante  aliquot  annos  magno 
in  pretio  me  habuifle  , jam  vero  eandem  non  leves  ob  caulas 
eo  loco  non  amplius  a me  haberi  fateor  : neque  tamen  quen- 
quam,  cujus  ingenium  ad  eam  excolendam  fertur,  animus  efi 
retrahere  . Et  quamvis  ante  annos  bene  multos  methodum  il- 
lam eo  deduxi  , ut  nihil  ha&enus  propofitum  viderim  , quod 
•jus  ope , cum  operam  dare  ei  licuit , non  potuerim  determina- 
re, ipfasque  adeo  non  ita  pridem  proprietates  tangentium,  quae 
pluribus  curvis  fune  communes;  in  ea  tamen  opinione  femper 
fui , non  efle  hanc  genuinam  viam  determinandi  curvarum  de- 
feriptiones  & dimenfiones : & quia  nuoc  mihi  tantum  temporis 
non  relinquitur  vacuum  ad  haec  fiudia  perfequenda,  lubenter  h*s 
aliis  relinquo,  & quod  mihi  fuppetit  otium  tribuo  hujus  gene- 
ris /ludiis  eo  ordine  traftandis , qui  mihi  pariter  & publico  ma- 
xime conducere  videtur.  ; 

Ff  a Quae 
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Afl.Erud.  Quae  pertinent  ad  focos  in  qualibet  curva  fpeciali , jam  in  Me* 
m"nov^”  <^c*na  ment*s  pertraflavi,  oltcndique,  quantum  fufficit  harum 
rerum  peritis,  quomodo  omnes  certo  line  determinandi.  Quam- 
vis enim  mea  fcntentia  quaelibet  curva,  ex.  gr.  circulus  , infi- 
nitos habet  focos,  omnes  tamen  ita  poliunt  inveniri;  cujus  rei 
jam  in  A£l.  Erud.  exhibui  fpecimina  . Id  tamen  negare  non 
polium  , peculiaria  hic  dari  compendia,  fine  quibus  ordinaria 
analyfi  hanc  rem  lupcrare  pane  importabile  eft  , lubensque,  fi 

3uis  huic  rei , quam  maxime  utilem  in  tota  Mathefi  meo  qui- 
em  tenui  judicio  erte  cenfeo  , incumbere  vellec , in  commu- 
ne conferrem,  & cum  ipfo,  quae  mihi  jam  lunt  cognita,  com- 
municarem , quamvis  in  parabola;  cubicae  focis  determinandis 
non  adeo  magna  fit  difficultas,  ut  jam  diu,  cum  in  illos  inqui- 
rerem, comperi. 

Ad  menfurandam  aream  hyperbolae  arcum  adhibui  curvae  me- 
chanica, quia  rtatim  hinc  coniequitur  per  eam,  qua  utor,  me- 
thodum, idemque  lucceflus  in  ellipfi  & parabola,  imo  omnibus 
Pag.  jaa.  curvis  deprehenditur;  quod  etiam  Dn.  Hugenio  placuirte  video 
in  hypcrbola,  & tanquam  fingulare  quiddam  Geometris  confide- 
randum  fuilfe  propolitum,  a me  autem  longe  univerfalius  fuit 
praeftitum. . Dimenfio  areae  hyperbolicae  per  arcum  parabolae, 
quam  Heuratius  jam  detexit  , tam  naturaliter  fecundum  hanc 
univerfalem  viam  non  provenit  , nili  forfan  non  rite  genuina 
fccutus  fum  vertigia , ad  quz  tamen  in  ulteriori  difquifitione  pro- 
be attendere  decrevi. 

Porro  quod  attinet  ad  fpecimen  , quod  in  fig.  4.  de  parabolae 


tum;  fed  cum  in  applicatione  calculi  difficultas  furgeret  non  exi- 
gua , a fimpliciflimis  incepifle  , & inter  alia  quoque  incidirtie  io 
curvam  parabolicam , in  qua  principio  quidem  l'e  difficultates  non 
exiguae  objiciebant  , quae  tamen  evanclcebant  , poflquam  inven- 
nerarn  univerfalia  quaedam  theoremata  , fimplicia  illa  quidem  , 
nec  dum  tamen  fatis  nota  , pro  omnibus  fe&ionibus  conicis  , ex 
quibus  omnia  quae  de  illis  ha&enus  innotuerunt  , faciliori  longe, 
quam folet fieri,  via  derivantur.  Cum  ergo  rem  totam  cum  Viro 
ingeniofo  communicaflem , ipfeq;  calculum  libi  optime  conflare  con- 
firmartetjconflitui  aliquid  proferre  in  publicum,ipfamq;rem  ulterius 
perfequi.  Non  licuit  tamen  hac  in  re  procedere  ultra,  nifi  paucos 
antemenfes,  reperiq; methodum  ipfam  plane  certam  calculumque 
fatis  exaflum  erte  . Quoniam  vero  ufus  fum  aliqua  fuppolitione , 

quam 
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quam  omnes  quidem , qui  in  calculo  indefinite  parvorum  verfan-  Atl.Emd. 
tur,  adhibent  , in  errorem  tamen  inducere  pofTe  quandoque  mihi  ^T'^96' 
conflat,  dum  fzpe  fumma  quantitatum  indefinite  parvarum,  quz  NoV' 
femper  reflant  , quantitatem  finitam  conflituit  ; rem  alio  plane 
aggreflus  fum  modo,  qui  nullam  fuppofitionem  , quzfcrupulo  cui- 
dam fit  obnoxia,  requiric,  jamque  ipfum  calculum,  qui  magnus 
fatis  efl , abfolvi . Cum  vero  nondum  mihi  de  ejus exaflitudine  certo 
conflet  , fupprimam  interim  conclufum  , ericque  hoc  , quampri- 
mum dabitur  tempus  commodum,  prima  mea  difquifitio,  qua  fi- 
nita plura  fpecimina  ipfamque  forfan  methodum  communicabo  .* 
quam  nunc  quidem  confirmo  certam  efTe  & univerfalem , ad  par- 
tes omnes  non  ejusdem  curvz  duntaxat  fed  quarumvis  diverfarum 
curvarum  inter  fe  comparandas,  ut  itaquid  fieri  aut  non  fieri  pof- 
fit , innotefcat.  Tandem  quod  (pellat  ad  Dn.  Joh.  Bernouilii  pul- 
cherrimum  & maxime  ingeniofum  inventum  , diverfas  curvas  ad 
curvam  circularem  reducendi  ; nihil  efl  quod  ei  velim  objicere. 

Interim  facile  mihi  erit  demonftrarc  , idem  pofTe  infinitis  modis 
per  meas  curvarum  evolutiones  augeri  ; adparetque  hinc  , quam 
arduum  ficquandoque  in  aliorum  cogitata  penetrare,  quztamen  a 
noflris  non  adeo  funt  remota.  Cumq;  Vir,  cujus  ingenium  lingu- 
lare prorfus  capaciffimumque  mihi  fatis  notura  efl  , quamvis  ad 
ipfum  fontem,  Medicinam  mentis,  digitum  intenderim,  hzc  non 
latis  fuerit  aflcquutus  , valde  dubito  alium  id  eruere  pofTe  . Ille 
vero  Ut  videat,  quam  paratus  fim  ejus  excellenti  ingenio  obfiqui , 
non  pigebit  commemorare  , quemadmodum  ipfius  methodo  om- 
nes curvz,  quz  per  evolutionem  Hugenianam  deferibuntur , hoc 
efl , quz  unicum  fecundum  me  focum  habent  , ad  circularem  li- 
neam poffunt  reduci  ; ita  mea  methodo  curvas  per  evolutionem 
duarum  curvarum  deferibuntur,  hoc  efl,  quz  duos  habent  focos, 
ad  ellipfin  , hyperbolam  , aut  parabolam  r quzque  per  evolutio- 
nem trium , quatuor  &c.  curvarum  deferibuntur , hoc  efl , quz  tres , 
quatuor  &c.  focos  habent , femper  ad  curvas  Geometricas  fuperio 
rum  graduum  reduci  pofTe  : quod  quanta  fit  Geometriz  promo- 
tio, nemo  non  videt;  ut  proinde  mirum  foret,  quenquam  , qui 
vel  hoc  unum  perfpcxerit,  meliorem  deferiptionem  abfolute  om- 
nium curvarum  conceptibilium  vel  defiderare  pofTe  illa  , quz  in 
Medicina  mentis  traditur  . Quod  fi  nec  hoc  mentem  meam  for- 
taffis  exprimat  fatis,  lubens  totam  communicabo  methodum.  Cas- 
terum  occafione  ejus  , quod  Dn.  Joh.  Bernoulli  commemorat  , 
proprietatem  circuli,  quodreflangula  retiarum fe  interfecantium 
inter  fe  femper  fint  zqualia  , non  efTe  circulo  efTentialem  , non 
pofTum  quin  addam  , me  fingularia  habere  theoremata  univerfa- 
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A&Erud.  ]ia,  qua  viam  muniant  ad  novam  dodrinam  locorum , aliam  ab 

M No^*  ea  9uam  Des-Cartes  docuit.  Hujus  generis  aliquod  fpecimen  jam 
0 ‘ ante  biennium  cum  Dn.  Leibnitio  communicavi , valdeque  mihi 
probabile  videtur , didam  proprietatem  abfolute  omnibus  curvis 
competere.  Id  autem  certifGmum  eft  , in  ipfa  quoque  parabola  , 
hyperbola  & ellipfi  hanc  veritatem  , quod  duabus  redis  fe  inter-  ! 
fccantibus  re&angulorum  feementa  inter  fe  infinitis  modis  certa 
ratione  fint  aqualia,  demonftrari  pofle. 

Pag.  5 2+.  Ultimo  & hoc  publico  indicafie  forfan  opera  pretium  erit , quod 

ad  curvilineorum  divifionem  pertinet.  Notum  eft,  Archimedem  i 
aream  circuli  per  lineam  fpiralem  in  partes  rationales  divififife , 
id  quod  per  neotericos  , imprimis  Dn.  Slufium  in  Mifcellaneis  , ' 

per  infinitas  fpirales  in  ratione  numeri  ad  numerum  fadum  quo* 
que  eft  . Hanc  rem  ulterius  promovit  Jacobus  Gregorius  , & in 
Geom.  Univerf.  prop.  6x.  pag.  113.  quadrantem  circuli  per  cur- 
vas Geometricas,  qua  per  gradus  afcendunt , rationabiliter  par- 
titus eft  . Mihi  vero  nota  eft  methodus  hac  omnia  poft  fe  relin- 
quens , quippe  cum  ejus  ope  quodlibet  fpatium  duabus  redis  & N 

curva  Geometrica  terminatum , quamvis  non  fit  quadrabile,  in  ra- 
tione data  linea  ad  lineam  , per  unicam  curvam  Geometricam  , 
idque  infinitis  modis  dividatur  , fimulque  , cum  fpatium  datum, 
eft  quadrabile  , quadratura  hac  infinitis  modis  determinetur.  Id 
quod  , cum  nefciam  in  fimile  quid  incidifte  hadenus  qucnqnam  , 
publico  indicare  volui , cui  quoque  rem  ipfam  , fi  eam  acceptam 
illi  fore  intellexero,  impertiri  data  occafione  non  gravabor. 

Sl 

i 
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JOHANNIS  BERNOULLI  ifSS 

M.  Dec. 

Tetragonismus  Univerfalis  Figurarum  Curvilincarum , Pag-  ***• 

per  Conjiruliionem  Geometricam  continue  appropinquan- 
tem . Addatur  ad  ea  qua:  in  Aliis  1 694..  menfe  Novemb. 
de  eadem  materia  habentur . 


QUod  rarum  olim  & inufitatum  fuerat , nunc  a duobus  tri- 
busve  luftris  nihil  vulgarius  nihil  tritius  eft  apud  Geo- 
metras  , quam  quadraturas  lpatiorum  ( algebraice  non  deter- 
minabiles ) ad  feriem  infinitam  , quod  ultimum  eft  refugium  , 
revocare  . Primus  ego  & forte  folus  publicavi  A 61.  1 694.  M. 
Novembr.  feriem  umverfalem  pro  omnibus  fine  difcrimine  fpa- 
tiis  quadrandis  curvisque  re£tincandis  , quam  neque  irrationa- 
litas  neque  implicatio  indeterminatarum  impedit.  Non  moror, 
multoque  minus  refponfione  dignor  , quicquid  quidam  obgan- 
niat .•  fufficic  tanto  apptaufu  pnftantiflimorum  Mathematico- 
rum exceptam  fuifTe  , quod  privatae  ipforum  literae  teftatum 
reddunt,  ut  non  fit  cur  ejus  me  pceniteat , quin  potius  & in 
publicum  & in  me  injurius  effem,  fi  diutius  in  chartis  meis  latita- 
re paterer  hanc  fecundam  methodum,  qu* alteri  priori  multis  oc- 
cafionibus  commode  fuccenturiari  poteft,  eo  quod  prior  illa  a- 
nalytice  exprefla  applicatu  difficilis  evadit,  in  exemplis  ubi  per- 
plexus requiritur  calculus;  haec  vero  quam  nunc  traditurus  fum , 

.nullam  analyfin  refpiciens  , fpatiorum  magis  minusve  compofi» 
torum  quadraturas  pari  fimplicitate  expedit  , fuppofito  tantum 
curvarum  datarum  datas  elfe  vel  dari  poflTe  tangentes  , ipfam- 
que  curvam  propofitam  jam  defcriptam  efife  : hic  enim  nullas 
expeditiones  analyticas  , quibus  feriei  termini  explicentur  , ad- 
hibeo, fed  quod  infolitum  haftenus  fuit  quadraturas  ita  deter- 
minare, ipfa  conflruftio  geometrica  conflanti  lege  eaque  valde  Pa£-  TS2- 
fimplici  in  infinitum  continuata  exhibet  veram  rationem  figu- 
rse  curvilincse  quadranda  ad  re£tangulum  circumfcriptum . 

Sit  propofita  figura  curvilinea  quacunque  ACB , cujus  coor-  Tab.IV 
dinat*  AB,  BC;  quiritur  quam  habeat  rationem  ad  circum-  Fig.  5. 
fcriptum  re&angulum  B L ; cui  qusefito  ego  fic  generaliter  fa- 
tisfacio:  Ob  datam  curvam  AC,  datur  ejus  tangens  CM;  de- 
fcribatur  ergo  nova  curva  AD,  hac  lege  ut  ubique  BD  fitrs 
femiffi  ipfius  A M ; hinc  & hic  nova  datur  ; jam  fiat  tertia 
AE , quat  eodem  modo  conftrultur  ex  AD , quo  hic  ipfa  AD 

con- 
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Aft.Erud.  conftrubla  eft  ex  AC,  nimirum  ut  BE  femper  fitee-fAN,  Ea- 
An.  1696.  jem  j,ac  je„e  ex  ;nventa  tertia  curva  AE , defcribacur  quarta 
M.  Dcc.  & ex  hac  quinta  AG;  tum  fexta,  feptima,  & hoc  in  in- 

finitum continuari  intelligatur  : Habebit  reblangulum  circum- 
fcriptum  BL  ad  fpatium  curvilineum  ACB  eam  rationem , quam 
dupla  BC  ad  BC  -+•  BD  BE  •+•  BF  + BG  + &c. 

Quod  fi  alternatio  fignorum  magis  arrideat , en  ex  pluribus 
qui  excogitari  poflunt  , modum  hunc  alterum  : Curvas  AD, 
AE,  AF,  AG  &c.  defcribantur  hac  conditione,  ut  ubique  BD 
fit  asqualis  ipfi  LM  feu  AC  — AM  i BE  — BD  — AN  ; BF  s 
BE — ■ AO  & ita  confequenter;  quibus  fablis  dico  reblangulum 
BL  fore  ad  figuram  curvilineam  ACB  , ut  BC  ad  BC  — BD 
+ BE  — BF  + &c. 

Notare  convenit  , non  opus  e(Te  integras  defignare  curvas 
AD,  AE,  AF  &c.  quas  majoris  intelligentiae  gratia  ita  reprae- 
fentavi:  minimae  enim  earum  portiunculae  prope  BC  dubiae  fuf- 
ficiunt  ad  determinandum  interfe&iones  D,  E,  F,  G &c. 

Hoc  etiam  monendum  , quando  methodum  ad  praxin  dedu- 
cere lubet,  in  nonnullis  exemplis  ut  in  ipfo  circulo  accidere, 
Pag.  5 5 i-  ut  delineatis  jam  aliquoc  ex  curvis  AD  , AE  , AF  reliquae 
interfecent  applicatam  BC  infra  punblum  B,  & quidem  ita  ut 
punblum  interfeblionis  magis  magisque  recedens  a B , tandem 
ab  eodem  infinite  diftet,  unde  nihil  determinati  habebitur.  Ne 
tamen  hifce  in  cafibus  regula  noftra  fiat  inutilis  , fuumque  non 
fortiatur  effeblum  , multis  modis  huic  inconvenienti  remederi 
licet,  quorum  tutiffimus  eft,  ut  figura  propofita  transformetur 
( quod  quomodo  fieri  debeat  jam  omnibus  & vel  tyroni  notum 
eft  ) in  aliam  qua:  terminetur  curva  afymptotica  ; fciendum  e- 
nim,  hujusmodi  fpatia  modo  mcmoratse  incongruitati  nunquam 
ciTe  obnoxia.  , 

Cxterum  non  praetereundum  puto  , quod  notavi  , interdum 
ubi  fpatia  funt  abfolute  quadrabilia , feriem  BC-|-BD-f-BE 
4-  BF  &c.  in  priori  modo;  vel  CD  — DE  -J-  EF  « — FGin  al- 
tero, fieri  manifefte  fummabilem  , unde  quadratura  terminis  fi- 
nitis fponte  prodit:  Ut  quando  curva  propofita  AC  eft  ex  pa- 
rabolarum genere  cujusvis  gradus  » , erit  ex  proprietate  para- 
bolarum BC  ad  AM  in  ratione  conftante  n ad  n — 1 , & pro- 
pterea  curva  AD,  ut  & omnes  reliquae  AE,  AF,  AG,  erunt 

{>arabolz  ejusdem  gradus  cum  AC.  Hinc  per  priorem  modum 
eries  BC  + BD  + BE  + BF  conftituit  vulgarem  hanc  progref- 

x n ■ 1 

fionem  Geometricam  in  infinitum  defeendentem,—  BC-I BC 

s a b * 
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Q. » — I C.n- 

+ BC.  + 


4/4/f 


nes  regulas  invenitur  = 


au  j 
2 n 


&c.  cujus  fumma  per  commu- 


BC  . Dico  itaque  reftangulum 


circumlcriptum  efle  ad  lpatiuin  parabolicum  ACB,  ut  x BC 
2 n B C 

ad  — — id  eft  ut  n -f-  1 ad  n , & hoc  pcrfe&e  congruit  cum 

eo,  quod  per  infinitefimalem  calculum  jam  diu  repertum  habe- 
mus ; non  enim  ut  aliquid  novi  , fed  quatenus  methodi  hujus 
univerfalitatem  commendat  , huc  refero  : Pariter  per  pofterio- 
rem  modum  leries  BC  — - BD  -f-  BE  — BF  &c.  hanc  producit 

progreflionera  Geometricam  -BC  — — BC-| — — BC  - - BC 

I n n n n ^ 

&c.  cujus  fumma  = — — BC.  Habebit  ergo  re&angulum  BL 
n-\-  t 

ad  fpatium  ABC  rationem,  quam  BC  ad  — — ■ BC  id  e(l  n 

n 1 

ad  n 1 , ut  ante. 

ADDITIO  AD  D.  T. 

Intimationem  de  Emendatione  artis  vitraria. 


ILlis,  qu*  nuper  in  Aftis  Menfe  Augufto  pag.  xxo.  feq.  de  vi- 
trorum praegrandium  formatione  di&afunt,  non  pofTumusquin 
adjiciamus,  ab  eodem  artifice  paratas  fuiflfe  adhuc  duas  tabulas  vi- 
treas rotundas  , quarum  una  libras  habet  xxo.  diametrum  feptem 
ulnse  quadrantum , crafGtiem  quatuor  pollicum  j altera  pondere 
fuo  aequat  libras  300.  cum  ejus  diameter  fit  quatuor  fere  pedum, 
craifities  quinque  pollicum,  atque  hanc  nuperis  nundinis  Lipfien» 
fibus  in  artificis  dicii  vitriaria  taberna  curiolorum  oculis  pubfi» 
(e  fuilTe  expolitam. 


Tam.  III. 


Gg  DIS- 
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AA.Erud. 
An.  1 6p6. 
M.  Dcc. 
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DISSERTATIONES  MEDICO-PH  YSIC^ , 

M.  Dec. 

De  Antris  Lethiferis,  de  Montis  Vefuvii  Incendio,  de  Stu- 
pendo Odium  Coalitu , de  ImrnaniHypogaftriiSarcoma- 
te.  Autore  Bernardo  Connor,  M.D.  Seren.  Po- 
lon.  Regis  Medico , e Regia  Camera;  Parifienfis  Societate. 

Oxanii , apud  Henr.  Clements , An.  1695.  in  8. 
plag.  dimid.  2X. 


/'"'V  Uamvis  haflenus,  quicquid  vaftiffimo  fuo  finu  rerum  mater 
Natura  complexa  eftr  ingenium  hominum  atque  folertia  ftu- 
thonUTme  exquifiverit ; infinita  tatnen  adhuc  e(Te,  qua  cognofce- 
re  humanus  animus  poiTk  , Aurtor  nobiliflimus  non  dubitavit  . 
Occalionem  igitur  iter  faciendo  opportunam  nartus  indagandi  Na- 
turam-, ftudio,  quanto  potuit  maximo  in  caufas  rerum  inquifivit, 
& quatuor  Diflfcrtationibus  Medico -Phyficis  illa,  quz  obfervatu 
digna  videbantur,  publici  juris  facere , orbique  crudito  exponere 
voluit.  Ordinem  ab  Auftore  inftitutum  in  recenfu  earondem  fer- 
vabimns.  Primam  Differtationem , qua  agit  de  Antris  lethiferis, 
articulis  abfolvit  undecim.  Art.  t.  terram  univerfam  nitide  cor- 
pori humano  comparans,  meatus (uhterraneos  ac  caveraas  a vapo- 
ribus produci  fufpicatur  , qui  ex  conflipatis  ab  hyemali  gelu  tel- 
luris fpLraculis  deorfum  reverberati , terrz  motus  atque  eruptio- 
nes caufentur  : non  aliter,  ac  miafmata  corporis  nolrri  ; poris  a 
frigore  conftrirtis  praclufa , inordinatos  procreant  tumultus.  Has 
vero  cryptas  latente  halitu  venefico  fzpius  fcatere  , qui  animalia 
facesque  accenfas  extinguat,  fpilfum  item  malignumque  emittere 
fumum  , qui  lethalis  fit  , negare  non  audet : interim  perfbafirm 
habet,,  effit  quasdam,  quz,  licet  nulla  virulentz  aurz  fufpicro  adfir, 
mortem  animantibus  inferant;  quarum  effertum  ex  denegato  aere 


elaftica,  hoc  efl,  materia  refnirationi  conveniente  , ut  rr»  antlia 
oneumatica  corsfpicimus , produci  verifim ile  credit.  Art.  *.  fpeci- 
ficam  virulentorum  miafmatum  naturam  inveftigans  , fola  mine- 
ralia, przcipueque  illa,  quzfalina,  aut  fale  acerrime  imprzgrm- 
tafunt,  (quicquid alii  de  mercurialibus  & antimonialibusfentiant) 
exiftimat  lethiferis  acrem  inquinare  particulis  poife  . Illa  vero  fi- 


tafunt,  (quicquid alii  de  mercurialibus  & antimonialibusfentiant) 
exiftimat  lethiferis  aerem  inquinare  particulis  poife  . Illa  vero  fi- 
xa aut  volatilia  angulis  folidis  aut  acutis  fanguinem  przter  mo- 


dum coagulare  vel  diifolvere  arbitratur  . Hinc  pro  majori  mino- 
rive  eorum  copia  , mortem  fubito  vel  paulatim  animalibus  infer- 
ri, fingendis  comprobat  exemplis,  quz  inter  primarium  eft,  quod 

Pari- 
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Par  i fiis  contigit  . Foflbres  , thefaurura  in  cella  vinaria  detege*  Aii. Eruti, 
re  cupientes,  extinfitos,  inque  fitn  naturali  repertos  fuiffe  nar-  *n.  i.6?6‘ 
rat , ex  vapore  fubtiliffimo , accedente  frigore , id  accidilfc  cre-  ec’ 
dens.  His  tandem,  fi  nondum  mortem  obierint  , remedia  con- 
venientia adjungit  . Artic.  3.  fcrobes  Charoneas  , quae  fpiffam 
continuo  eru&ant  nubem  , examinat  , illasque  non  tam  vene- 
no, quam  crafficie  effluviorum  animalia  e medio  tollere  fuces- 
qae  erxtinguere , frbi  perfuadct ; ftatim  enim  ac  liberiori  expo- 
qantor  aeri ; fponte  revivifcete  oonfpexit , quod  poruli  vclicu- 
larum  in  pulmonibus,  qui  a vaporofo  aere  obftrufli  fuere  , a- 
periantur  , liberumque  aeri  concedant  ingrefium  . Nec  obfiare 
ait  , -quod  aUc  crypta;  fubterranez  , licet  vapore  Ipiffe  gau- 
deant , nihil  afferant  damni  ; 'Ctrm  experientia  doceat  , in  his 
fentper  vel  auram  tenuem  , ut  in  Cumana  Sibyllae  antro,  vel 
vtntttm  haud  exiguum , ut  in  Cracovienfibus  ialifodinis  perfen- 
fit,  defifum  fumum  detergere.  In  his  denique  fi  qui  in  deliquium 
animi  'incidant  , eos  idoneis  folatur  remediis  . Art.  4.  exami- 
natis cavernis  , quae  aut  virulenta  materia  aut  fumo  crarffieri 
necant , aliam  producit  cryptam , quz  canicidio  celebris , Italis 
la  G recta  -det  Cane  dicitur  , quam  alio  plane  modo  lethalem 
credit  . Hanc  'in  fundo  fubviridefcentis  , in  fuperiori  vero  re- 
gione nativi  terra;  coloris  fi:  vidifle,  modicumque calorem  ini- 
bi fenfifse  teftatur  , figuram  cryptte  ipfam  , ut  eo  clarius  res  -pAB  y 
pateat,  adjiciens.  Ubi  A.  A.  A.  A.  feralis  Caverme  facies  & flgj  ,/ 
ingrefsus  . B.  B.  B.  B.  altitudo  fpatii  lechiferi  & viridefeentis 
inuri  coloris  . C.  C.  sether  fubtililfimus  & in fen filis  , in  hori- 
zontali linea  a toto  antri  ambitu  in  cavitatem  ejusdem  ingre-  Pag.  55«. 
diens.  D.  D.  D.  D.  regio  cryptte  fuperior,  in  qua  animantia 
vita  fruuntur.  Artic.  5.  experimentum  vulgare  cura  cane,  qui 
cavernz  immifsus , in  Convulfivos  motus  & fpafmos  incidit  ci- 
re biante,  paulo  poli  in  lacum,  Agnanum  didlunt,  rejeSlus  li- 
bi reflituitur,  exponit.  Artic.  <6.  fua  quoque,  que  ipfe  fecit  , 
commemorat  experimenta.  Columbam  nempe  in  antri  area  de- 
tinuit, quae  languens  fereque  mortua,  vitam  aeri  expolita  re- 
cuperavit , e manibusque  evolavit . 'idem  iterum  iterumque  fi- 
lia columba  caneque  expartus  fuit . Acrem  denique  exploratu- 
rus inferiorem,  bilancc  fuffipta,  unum  illius  brachium , contor- 
tis fn  nodum  flaminibus  , brevius  reddidit  , pofitumque  in  ae- 

Juilibrio  cum  longiori , 'quod  inferiori  ithmifit  aeri,  vix  ad  fen- 
um mutatum  fuifle  deprehendit'.  Arr.  7.  variis  ciroa  mortife- 
ram foveae  hujus  virtutem  enarrat  au&orum  opiniones  , omni- 
bus fere  venenofum  halitum  defendentibus , aliis  tamen  alkali- 
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nam,  alii  acidam  potius  naturam  ipfi  tribuentibus.  Art.  8.  ni- 
hil vero  veneni  hac  in  crypta  quempiam  fufpicari  pofle , evin- 
cere conatur  , quod  columbae  intra  cavernam  mortuae  fangui- 
nem  in  folito  fluore  retinuerint  , & in  alimentum  a cuftode 
cryptae  hujus  fumpt*  fuerint.  Caetcras  Auftoris  rationes  addu- 
cere fuperfedemus.  Art.  9.  in  eam  abit  fententiam , ut  ftatuat, 
sthereum  quendam  & tenuiflimum  fpiritum,  aere  communi  lon- 
ge fubtiliorem,  fubire  hujus  foveat  regionem  lethiferam,  qui  ra- 
pido motu  fuo  vivificum  removere  aerem  , animaliaque  ac  fa- 
ces extinguere  poflit  , idque  experimento  , fi  aer  elaflicus  in 
antlia  pneumatica  extra&us  fuerit  , fuflus  declarat  . Hujus  ta- 
men aurae  originem  non  perpendiculariter  e terra  efTe  , fed  in 
linea  horizontali  e margine  viridefeentis  parietis  ad  oppoGtum 
determinari  , unde  torrens  aethereus  parietibus  refpondens  naf- 
fcatur  , perfuafum  habet  , Latere  vero  difperfum  quoddam  fe- 
minium  minerale  vel  marcafitam  metallicam  , cujus  beneficio 
ingrefTum  egreffumque  acher  liberum  inveniat  , haud  ambigit. 
Modum  circulationis  a parietibus  ad  centrum , & vice  verfa  a 
centro  ad  parietes  perenni  motu  fieri , verifimile  ipfi  eft  . Art. 
10.  perfuadet  tandem  fibi  t perire  animancia  in  hac  caverna  , 
quod  aer  elaflicus  flve  craflior  deficiat , h.  e.  quod  innatans  ae- 
ri fal,  nitrofam  indolem  aemulans,  fanguinem  reducem  ex  ve- 
nis craflefccntemque  novo  fermentaceo  flimulo  non  rarefaciat. 
Quod  ad  flammam  attinet,  extingui  eam  putat,  quod  nulla  fit 
aeris  gravitas,  quae  comprimat  particulas  igneas  cogatque  (ut  co- 
nica teflatur  figura,)  in  fe  invicem.  Nam  licet  aer  non  abfo- 
lute  necelTarius  videatur  ad  flammam  eliciendam  , ( ut  pulvis 
pyrius  docet,  cujus  granula  difleminata,  extrafto  aere  craflio- 
ri  in  antlia  pneumatica  in  flammam  & auram  fumofam  abeunt) 
requiritur  tamen , ut  flamma  aliunde  generata  diu  confervetur. 
Nitrum  aereum  , quod  Mayow  aliique  ftrenue  defendunt  , e- 
jusque  defe&u  interire  animalia  credunt  , rejicit  , quod  omnes 
praparationes  nitri,  quomodocumque  cum  fanguine  mixtse  fue- 
rint, ipfum  coagulent,  hineque  inlpiracz  ejus  particulae  motum 
fanguinis  retardare  neceflum  habeant?  Art.  11.  de  locis  fubter- 
raneis  flve  fodinis  differit  , in  quibus  artifices  quidem  libere 
refpiranc  , paulo  pofl  vero  in  varios  prolabuntur  morbos  . Id 
quod  inde  fleri  credit  , quod  pulmonum  veficula  arenulis  vel 
alia  ipiflTa  maceria  infarciantur  , aut  quod  fanguis  acrimoniam 
acquiliverit.  His  generalem  adjick  curam. 

Secundam  aggredimur  DifTertationem  , cujus  titulus  eft  Mons 
Vefuvius , & novifCraum  ipflus  incendium  , quod  contigit  A. 
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»494.  Ad  fummum  montis  Vefuvii  faftigium  , tirca  Idus  De-  AfhErud. 
cembris  A.  t<5pj.  maximo  cutn  labore,  per  indabiies  atque  are-  Au.  1696. 
nofos  cineres,  Auflor  afcendit  anhelus,  lapidrseque  natur*  ma-  Ul- 
teriam, ferreis  pr*primis  particulis  gravidam,  e barathro  ejus 
tum  temporis  eje&am  deprehendit  ; quare  incendia  hacc  a fer- 
ro, fulphure  & nitro  forfitan  excitari  opinatur.  Eru&antem  ve- 
ro peculiare  quid  Vefuviura  A.  1694.  ( Romae  tum  erat  ) exa- 
minat diligentius,  recenictque,  montem  per  triduum  diu  no&u- 
que  ardentiflimas  flammas  ipiflTasquc  fumi  nubes  evomuilTe,  quar- 
to ftrepitu  conflagraffe  minori,  quinto  igneum  liqucfa&i  metalli 
flumen  ex  apice  ad  mare  devolviflTe,  quod  juffu  Proregis  fovea 
exceptum  fuerit.  Hunc  torrentem  mineralem  ad  didaniiam  unius 
milliaris  in  materiam  iolidam  concreville.  Superius  liratum  le- 
vius, materiam  vero  fundum  tenentem  longe  graviorem  fplen- 
didioremque  ad  metalli  naturam  propius  accefliffe.  Maffam  igi- 
tur hanc  malleo  percudam  in  pulverem  abiiffe  videns,  non  untus 
elfe  fubftanci* , imo  nitro  & antimonio  abundare  conjecit : con- 
firmatufque  experimento,  fa£lo  a D.  Scaly  Anglo,  ( qui  mate- 
riam liquefaflam  in  vafculum  efformavit,  cui  vinum  rubrum  in- 
fufum  famulo  propinavit  , quo  fumpto  ille  bis  evomuit  ) con- 
cludit , emeticum  vinum  reguiinis  antimonii  particulis  rigidis- 
qus  nitri  cuipidibus  fuilTe  aculeatum.  Denique  e terr*  viiceri- 
bus  nova  quotidie  generari  mixta,  ex  hoc  Vcluvii  phasnomeno  d*iS- 
evincere  conatur  contra  illos  , qui  omnia  mineralia  a creato 
mundo  fuiiTe  ftatuunt . 

Terti*  Differrationi  confcribend*  de  ftupendo  offui  m coali-  DiJf.III. 
tu  anfam  dedit  fceleton  humanum,  quod  Parifiis  apud  D.  Mo- 
lalli  videre  ip£i  licuit , cujus  offa  omnia  in  unum  combinata 
erant.  Defcriptio  cadaveris  hate  eft:  offa  omnia  trunci  huma- 
ni , qui  ex  vertebris  dorfi  & lumborum  , codis  , oflibus  facro 
& innominatis  alias  compofltus  efl,  intime  unita  non  nifi  uni- 
cum mondrarunt  corpus  figura»  femicircularis  . Codarum  ex- 
trema, qu*  derno  adhaerenc  deorfum  ad  hypogadrii  regionem 
inclinarunt , ofque  ilium  attigerunt . Infpiciatur  figura  ipU , 
quam  hic  exhibemus  . In  Campania  truncus  repertus  fuiffe  di- 
cebatur. Sententiis  aliorum,  qui  ab  acido,  lalc  , aquis  petrifi-  _ y 
cantibus,  fpiritu  oflifico  &c.  hanc  offmm  coh*rcntiaro  deduce-  p'_ ' . 
bant  , rejeftis  , fuam  hac  de  re  declarat  mentem  . Curvatur*  ‘a 
vero  primum  originem  indagat  , a qua  hoc  oflSficium  fuiffe 
oilendit  . Explicata  itaque  formatione  f cetus  naturali  , prater 
naturam  , fi  forte  ab  ambientibus  partibus  in  una  fui  parte 
embryo  comprimatur  magis  quam  alia  , truncum  in  figuram 

cur- 


Digitizedljy  Google 


Acta 


238' 

Afl.EruA  curvam  determinari,  verifimile  credit.  Incurvato  hunc  in  mo- 
An.  1 696.  dum  trunco,  codas  neceflario  ad  os  ilii  & pubis  accedere,  nc- 
M-  ®ec*  minem  latet  , qui  modo  peflus  cum  capite  ad  genua  deflere 
velit.  Ex  hac  compreflicme  non  potuit  non  ex  mente  Auflo- 
ris  impediri  fanguinis  & humorum  inter  fibras  coarflatas  cir- 
culatio , qua  ficca  in  oflfe&m  nece  dario  abeunt  fubfiantiam . Co- 
darum cartilagines  & ligamenta  facile  indurari  potui  fle  fufpi- 
catur , quod  foetus  in  utero  non  refpiret . Majoris  difficultatis 
fuiffe  putat,  quomodo  talis  homo  natus  vivere  diu  ac  refpi ra- 
re potuerit , cum  peflus  propter  continuationem  codarum  cum 
vertebris  minus  commode  dilatare  potuiffet.  Verum  pafllonibus 
hydericis  atque  apoplexia  correptos  cenfet  fatis  tedari  , haud 
magnam  abdominis  dilatationem  requiri,  ut  fuflficiens  ingredia- 
tur ter.  Adhac  coda  demum  verfus,  quarum  cartilagines  non 
erant  offificata,  motum  fuum  retinebant  . Accedit,  quod  fan- 
guinem  alimento  auflum  per  foramen  ovale  & canalem  arte- 
riofum  , druflura  trunci  idem  fatis  urgente , curfum  fervaflfe 
fuum,  nullum  fit  dubium. 

Diff.W.  Quarta  fe  denique  offert  Diflerratio , quam  de  immani  ute- 
ri farcomate  confcriplk.  Maceriam  fuggeflic  vidua  quinquagin- 
ta circiter  & feptem  annorum  , qua  , cum  ejus  hypogadrium 
Pag-  SS9'  maritus  ebrius  pede  pcrcuffiflet , fuppreflis  hinc  menfibus,  fuc- 
cefflx  temporis  in  tumorem  horrenda  molis  incidit , quem  vi- 
ginti  quinque  annos  fuftinuit.  Mortuam  aperuit  Auflor  clarif- 
iimus  , obfervavitque  aqua  fubfalfa  & fubrubicundx  paululum 
exiiffe  ex  abdomine , uterum  peritonao  adnexum  fuiffe  , vafa 
hypogadrica  prater  modum  tumida , venam  cavam  intedini 
craifi  indar  ampliaram  excitifle,  nervofque  uteri  externam  ipiius 
fuperficiem  circumdediffc  ; in  ciijus  cavitate  carneam  molem 
confpexit , qua  prater  modum  in  finidra  parte  exrenfa  , ova- 
rium dedruxit . Cultello  anatomico  porro  explorans  uterum, 
glandulofam  hujus  membranam  detegere  non  potuit ; quare  glan- 
dulas in  hanc  furrexiffe  molem  tot  annorum  fpatio  lufpicatur , 
confirmatus  in  eo  ex  confpefla  infertione  vaforum  uteri  fangui- 
Tab.V.  neorum  in  maffa  centrum.  Ex  figuris  res  erit  clarior. 

Fig.  3.  Figura  3.  exhibet  totum  tumorem  utero  circumdatum , ubi 

matrix  cum  appendicibus  apparet . 

A.  A.  A.  A.  Tumor  In  utero  inclufus  fine  incifione  fafla. 

B.  Tuba  finidra  rumefBfla,  fine  ovario  & ligamento. 

C.  Orificium  externum  vagina. 

D.  Vagina  integra  fine  incifione. 

E.  Orificium  internum  uteri  leroi-apertum. 

F F 


Eruditorum. 


F F Du®  venae  hypogaftric* , qu*  ferpunt  fupra  uterum. 

G.  G.  Dux  arceri*  hypogaftric*. 

H.  Vena  fpermatica  ioofculata  cum  vena  hypogaftrica. 

I.  I.  Duo  ligamenta  rotunda. 

K.  L.  Ovarium  dextri  lateris  cum  fuo  ligamento. 

M.  M.  Duo  proceffus  laterales  tumoris . 

N.  Nervorum  fafciculi  & vafa,  quae  hic  tumorem  ftringunt. 

Figura  4.  apertum  & in  medio  incifum  tumorem  reprae- 
fentac . 

A.  A.  A.  A.  Subftantia  tumoris  aperta  , ubi  apparent  globuli , 

Jiuos  cum  microfcopio  detexit , & innumera  filamenta  va- 
culcifa  y 

B.  B.  B.  B.  Uterus  feparatus  & ad  latera  revolutus . 

0.  G.  G.  G.  Incifio  in  medio  tumore  fafta . 

D.  D.  D.  D.  D.  D.  Vafa  fanguinea  , qu*  fubeunt  it  perforant 
uterum  devolutum , & in  maflam  ingrediuntur . 

E-  E.  Ligamentum  rotundum  reverfum  . 

F.  F.  Orificium  internum  uteri,  8c  vagina  aperta. 

G.  G.  G.  G.  G.  Sinus,  vel  cavernofi  ventriculi  molis  carne® . 

H.  Caput  tumoris  incifum. 

Portionem  denique  maflse  hujus  decoxit,  Sc  microfcopio  globu- 
los filamentaque  exilia,  qu*  inter  globulos  percurrebant,  Spe- 
ratoribus oflendit  , qu*  mafsam  textur*  frnfse  glandulof*  la- 
tis evincere  opinatur . Originem  hujus  farcomatis  a timore 
percuflio neque  pedis  derivat.  Quippe  retardatum  ex  timore  fan- 
guinis  motum  effecifse  cenfet  , ut  , cum  craflior  hinc  pr*ter- 
que  modum  infpifsatus  fanguis  permeare  glandulas  fibrafque  car- 
neas nequeat  , menfium  fuppreffio  tumorque  produ&us  fuerit. 
Objeflionibus  , quod  nervi  requirantur  ad  tale  quid  perficien- 
dum, qui  tamen  nulli  aderant  , obicem  ponit  , inflando,  mo- 
las abfque  nervis  fieri  in  utero  . Mortuam  cenfet  , quod  tu- 
mor in  tantam  excrefcens  molem  comprefserit  venam  cavam, 
fane  uinifque  motum  turbaverit  . Ex  his  denique  concludere 
nullus  dubitat,  omnes  tumores  ab  interrupto  vel  fupprefso  hu- 
\ morum  circuitu  generari. 
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140  Acta 

LECTORI  BENEVOLO, 

Profundioris  in  primis  Matbefeos  Cultori , Salutem. 


PRopofuit  in  hifce  Eruditorum  Aftis  menfe  hujus  anni  Ju- 
nio, pagina  213.  Vir  .clanflimus  Dn.  Jo.  Bernoulli  , Mi- 
thematum  hoc  tempore  in  Academia  Groningcnfi  Profefsor  Pu- 
blicus, Problema  novum,  & ad  ejus  rolutionem  Mathematicos 
invitavit,  pollicitus  femet  eam  publicaturum,  fi  elapfo  hoc  an- 
no nemo  alius  eam  promulgaverit  . Cum  vero  haflenus  nemo 
quicquam  ad  nos  transmiferit , quod  ad^problematis  illius  fo!u- 
tionem  fpellaret,  & dignum  tamen  problema  videretur,  quod 
altorum , ad  quos  forte  Junius  Aftorum  noftrorum  mentis  non- 
dum pervenit,  ingenia  exerceret,  atque  perfualum  infuper  ha- 
beremus, in  Gallorum  etiam  & Italorum  Ephemeridibus  idem 
problema  propotitum  interea  fuifse  , & ad  plurium  adeo  noti- 
tiam pervenifse;  prorogandum  terminum  celeberrimus  Bernoul- 
lius  cenfuit , folutionem  fuam  ad  felium  ufque  Pafchatos  anni 
proximi  fupprelsurus  . Itaque  fpatium  Mathematicis  fuppetit, 
experiendi  vires  fuas , & Problematis  , ubi  eam  confecuti  fue- 
rint, folutionem,  feu  in  Aflis  hifce  nollris,  feu  in  exterorum 
Diariis  cum  publico  communicandi. 
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EXCERPTA 

EX  ACTIS  ERUDITORUM 

Lipsiensibws, 

TOMI  SECUNDI  SUPPLEMENTORUM. 


EXCERPTA  EX  COMMENTARIIS 
Mathematico -Phy  ficis  Parifienfibus 

edito  anno  i6pi.  die  ip.  Febr.  & fqq. 

Uamvis  difficile  admodum  Ct  obfervar tVeneris  cum  Tomi II. 
Sole  conjunilionem , quando  tranfit  fuperiorem  globi 
folaris  partem,  luis  tamen  affiduisobfervationibus,  p'  ' 
menfe  Novembri  anni  1691.  faftis  , id  aflecutus  eft 
Dominus  de  laHire,  ut  facile  concludi  poffit,  ve- 
ram conjun&ionem  Veneris  & Solis  contigiffe  die 
15.  Novembris,  hor.11.4,  pomer.  Parifiis , quam  Argoli  Ephe- 
merides 6.  hor.  37.  min.  tardius  futuram  indicabant.  Facile  quoque 
hinc  derivatur,  nodum defcendencctn  conjunftionis  momento  fuil- 
fe  in  130.  19'.  4'.  J,  fi  cumKeplero  fupponatur  inclinatio  orbitae 
Veneris  fuilTe  3°.  22'.  Jam  vero  fecundum  Rudolphinas  tabulas  li 
rationes  ineas,  locum  nodi  reperies  in  140.  11'.  53'  $ : patet  ergo 
has  tabulas  illum  52',  13'  plus,  quam  par  eft,  promovere.  Do- 
minus Du  Vernay  in  difte&ione  quinque  hiftricum  obfervavit  du- 
Tom.  IU.  H h 
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Tomi  II.  Bum  biliarem  ia  pylorum  patere  , & ejus  extremitatem  verfus  ca- 

Supflem.  vitatem  ventriculi  converfam  , ita  ut  neceflTc  fit  , bilem  omnem 

Secl. IV.  jn  jjjum  Jnfundi.  Idem  in  duobus  ftruthiocamelis,  in  quibus  ve- 
ficula  fellis  nulla  comparet  , fcd  duo  canales  hepatici , majorem 
ex  his  in  pylorum  inleri  animadvertit.  Ex  quo  efficitur,  bilem 
ad  digeflionem  alimentorum  incidendo  & diflolvendo  chylum 
facere  , & illa  animalia  reliquis  magis  c(Te  voracia  , in  quibus 
duftus  biliaris  in  ventriculum  inferitur  ; id  quod  etiam  Vefalii 
quadam  obfervatione  in  homine  fada  confirmatur.  Invenit  quo- 
que folertiffimus  ille  Vir,  duBum  pancreaticum  in  hiflrice,  poft- 
quatn  emerfit  ex  inferiore  parce  pancreatis,  inferi  in  initium  in- 
tefiini  jejuni  , quod  20.  pollices  didat  a pyloro,  ubi  erat  infer- 
tio  du&us  biliaris:  in  ftruthiocamelo  vero  canalem  pancreaticum 
emergentem  ex  pancreate  medio  aperiri  in  primum  reflexum  in- 
teftinorum,  diftantia  3 pedum  ab  extremitate  canalis  hepatici  ma- 
joris ; minorem  vero  iduftum  hepaticum  inferi  femper  verfus  fi- 
nem illius  flexus,  2. pollic.  fupra  infertionem  canalis  pancreatici. 
Ex  quo  confequitur,  neccffe  non  efle,  ut  recentiores  quidam  con- 
tendunt, duos  illos  liquores  inter  fe  commifceri,  quo  in  alimen- 
ta agere  poffint , cum  in  exemplis  recenfitis  bilis  agat  in  chylum 
per  fpatium  non  contemnendum,  antequam  fuccus  pancreaticus 
ipfi  affundatur.  Dominus  Sediteau  Paridis  per  triennium  obferva- 
vit  quantitatem  tam  aqua  pluvia , qua»  Angulis  annis  decidit  in  vas 
ftanneum , cujus  longitudo  eft  2.  ped. , latitudo  vero  & altitudo  2 i 
ped.  quam  evaporationis  quae  contigit  in  vafe,  cujus  Jongit.3.  ped. , 
latitudo  2.  ped. , altitudo  paulo  major  2.  ped.  cum  utrumque  vasin- 
40°.  fertum  eflet  terrse,  fuperiorque  folum  apertura  aeris  Solisque  a- 
dioni  eflet  expofita ; animadvertitque  altitudinem  aquae  pluviae, 
quae  quotannis  Paridis  decidit  , efle  circiter  19.  digitorum  , fed 
evaporationem  circiter  32  - digitorum  . Dominus  Caflini  micro- 
fcopi o floccos  nivis  accuratius  infpiciens  deprehendit , fex  radios, 
ex  quibus  ordinarie  finguli  componuntur,  faepe  efle  inftar  ramu- 
lorum foliis  inftru&orum  , & flocculos  nonnullos  fpeciem  quafi 
floris  referre . Dominus  Ralle  methodum  invenit  refolvendi  JEqua* 
tiones  omnium  graduum,  qux  generalibus  terminis  exprimuntur; 
Dn.  Varignonius  autem  demonflrationem  communem  & fabar*  & 
fabxroidtbus  ellipticis,  per  quam  una  opera  Angulorum  , indepen- 
denter  ab  aliis,  foliditates,  & rationes  ad  alia  folida  parallelepi- 
peda,  cylindrica,  conica  ficc.  determinantur:  quas  tamen  nimis 
prolixum  foret  huc  afferre  . Dominus  Caflinus  eruditam  circa 
Majftlix  longitudinem  & latitudinem  difquifitionem  attulit  , & 
poflquam  examinavit  Pythe*  Gaflendique  obfervacionem  necnon 
Ftolomei  placita,  fuisque  necnon  Domini  Chazelles  obfervatio- 
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«ibus  nixus,  Maffili* longitudinem  cenfeteffe 25 1 grad.  Lutetia;  Tomi  IL' 
vero  22-igr.  Latitudinem  autem  Maifiliz  43°.  17'.  37 
50.  10.  Quandoauidem  vero  ex  obfervattone  Pytheae  deducit, 
illius  tempore  diftantiam  Solis  folflitialetn  a Zenith  fuilTe  19«, 

6'. 46',  quam  ipleCaffinus  ufus  declinatione  Solis  23°.  29'.  repe- 
rit  effe  jam  i9°.48'.  13',  patet,  differentiam,  qua  ante  bis  mil- 
le annos  minor  fuit  d iffantia  Solis  folftitialis,  eflb  41'.  47* ; cujus 
caufa  utrum  mutationi  altitudinis  poli,  an  variationi  ecliptica» , 
aut  ambabus,  vel  ex  parte  etiam  errori,  qui  in  obfervatione  Pi- 
thea: contigit,  tribuenda  fit , alio  tempore  idemClariffimusCaf- 
finus  examinabit . 

CONTINUATIO  EXCERPTORUM 

ex  Commentariis  Matfaematico-phyficis  Parifienfibus , 
uftjue  ad  31.  Maii  i6$z. 

DOminus  Merry  in  diffe&ione  tefludinis  marina;  triplicem  Sedfio  V. 

notavit  ventriculum  cordit , quorum  tertius  in  medio  bafis  Pag-  228. 
cordis  litus  eff,  magisque  prominet  quam  reliqui.  Dexter  a fi- 
ni (Iro  fejun£tus  eft  1'epto  carnofo  & lpongiofo  , in  cujus  medio 
foramen  eft  ovale,  fimile  illi,  quod  in  metu  humano  inter  ve- 
nam cavam  & pulmonalem  reperitur.  Clauditur  quidem  duabus 
valvulis  , quarum  una  dextrum  ventriculum  , finiftrum  altera 
refpicit  : neutra  tamen  communicationem  inter  ventriculos  illos 
intercipit . Ex  dextro  quoque  ventriculo  in  medium  per  aliud 
foramen,  cujus  diameter  eft  4 linearum  , via  patec.  Recipit  e-  ig‘ 
tiam  venam  cavam,  ex  eoque  nafeitur  aorta  & arteria,  quae  vi- 
cem gerit  canalis  , qui  inter  aortam  defeendentem  & arteriam 
pulmonalem  infeetu  reperitur;  in  teftudine  vero  haec  arteria  com- 
municationis non  unitur  cum  aorta  , nifi  demum  in  venire  . 
Ventriculus  medius  nullam  recipic  venam,  & folum  dat  origi- 
nem arteriz  pulmonali : contra  vero  ventriculus  finifter  recipit 
venam  pulmonalem  , nullam  tamen  arteriam  emittit . Ita  ven- 
triculus finifter  cordis  nullam  habet  arteriam , quxpofftt  efferre 
fanguinem,  quem  recipic  a vena  pulmonali;  adeoque  neccffceft , 
ut  languis,  qui  a vena  illa  in  ventriculum  finiftrum  cffulus  eft  , 
iraofeat  per  foramen  ovale  in  ventriculum  dextrum,  non  obftan- 
tibus  valvulis,  quz  illud  obturare  videntur  . Quapropter  credibi- 
le quoque  eft , in  fatu,  non  partem  j anguinis , ut  vulgo  putant , qui 
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Tomi  II.  cor  ingreditur  per  venam  cavam  , per  foramen  ovale  exonerari  iii 

Supplem.  venam  pulmonalem , & Irine  flatim  abfque  eo , ut  dextrum  petat  ven* 
triculum , ingredi  Jiniflrum  ; fed  contra  potius,  partem  languinis, 
qui  ad  ventriculum  finiftrum  per  venam  pulmonalem  allabitur  , 
per  foramen  ovale  pervenire  ad  venam  cavam  , non  obftante 
valvula,  qua  ejus  odium  munitur,  ut  inde  pergat  in  ventricu- 
lum dextrum  cordis  , nec  ingrediatur  ventriculum  finiftrum  . 
Quandoquidem  enim  foramen  ovale  teftudinis  non  differt  ab  il- 
lo quod  eft  in  fcetu  , nifi  litu  , & in  utroque  dire&e  refpondet 
vente  pulmonali,  vero  videtur  limillimum  , illud  eundem  habere 
ufum  tam  in  foetu  quam  in  teftudine. 

Dominus  de  la  Hire  , d.  19.  Martii  1691.  hora  matutina  df 
paulo  poft  ortum  Solis  , accurate  obfervavit  parelium  . Obfcu- 
ra  erat  tempeftas,  & in  aere  multa:  hxrebant  atrx  nubes  fafeia- 
rum  inftar  difpoficx,  & commixta:  cum  nubibus  aliis  clarioribus 
& levioribus  , vel  potius  vaporibus  tranfparentibus  fuper  illis 
craflioribus  nubibus  fitis,  ea  in  parte  ubi  Sol  erat  cum  parelio, 
ita  ut  fatis  diftinfte  Sol  confpiceretur  trans  illos  vapores  , cum 
dcnfiorum  nubium  aperturas  fubibac  . Imago  Solis  feu  parelius 
verfus  1'eptentrionem  erat  Solis  reipe&u  litus,  propiorque  paulum 
Horizonti  quam  ipfe  Sol , ejusdemque  fere  cum  aftro  illo  ma- 
gnitudinis. Cum  Dn.  de  la  Hire  primum  oculos  ad  illum  adver- 
teret, ejus  lumen  erat  maxime  vividum,  &parsSolem  refpiciens 
valde  rubicunda.  Cum  autem  validum  illud  lumen  fenfim extin- 

Tag.  130.  gueretur , in  parte  a Sole  maxime  remota  in  coeruleum  abibat 
colorem,  rubicundo  femper  durante,  ufque  dumfpatium,  quod 
parelius  occupaverat , referret  fimilitudinem  particulae  iridis  per 
nubes  vifx  fectzque  fafeiis  quibusdam  obfcuris,  quzque  majorem 
longitudinem  quam  latitudinem  haberet  . Forfan  eo  tempore 
nihil  reftabac  nifi  iris  , quae  ordinarie  , dum  haec  phxnomena 
comparent,  Solem  ambit,  & fuper  qua  parelius  confpici  folet. 
Non  deprehendebatur  tamen  quidquam  de  illa,  neque  fuper  So- 
lem, neque  infra  illum,  neque  etiam  in  latere  Soli  adverlo.  Cen- 
trum parelii  diditum  erat  a Solis  centro  zifgrad.  circiter,  & 
hxc  diftantia  eadem  femper  manebat,  quamdiu  durabat  parelius  , 
atque  ita  motus  ejus  motum  Solis  xquabat.  Non  conftat,  quam- 
diu duraverit  parelius,  ufque  dum  a Dn.  de  laHire  primum con- 
fpetlus  fuit  ; verum  ab  eo  tempore  , quo  extingui  coeperat  ejus 
magnum  lumen  , ufque  ad  totalem  iridis  dilparitionem  , inter- 
ccderunt  20.  minuta  . Diameter  iridis  , in  qua  ordinarie  pare- 
lius adparere  folet,  eft  circiter  43. grad.  atque  adeo  dimidia  in- 
terioris ex  duabus  iridibus,  qux  adparent  in  guttis  pluvix:  co- 
lores tamen  in  ea  difpofiti  funt , ut  in  exteriori , Quum  ergo 
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in  phaenomeno,  quod  Romae  anno  1619.  vifumfuit,  dua  com- 
parerent  irides,  & parelii  eflent  in  exteriori,  nccefFe  eft  ut  co- 
lores utriusque  eodem  fuerint  ordine  pofiti,  refpc&u  centri  com- 
munis leu  Solis,  ac  in  iridibus  ordinariis.  In  eodem  phanome- 
no  Romano  fupra  Solem  erat  ejus  imago , in  hoc  vero  PariGenfi 
infra  eundem. 

Notandum  quoque  efl  , quod  in  iridibus  , qua  circa  corpora 
luminofa  adparenc,  quando  lumen  eorum  per  vaporem  tranfit , 
v.  g.  quando  candela  flamma  adfpicitur  per  vitrum  halitu  oris 
obdu&um,  color  rubicundas  iridis  quaflammam  cingit,  extror- 
fum,  ccerulcus  introrfum  eft  fitus:  ied  in  iride,  qua  loco  parelii 
remanet , colores  difpoCti  funt  ordine  contrario,  rubicundus  in- 
trorfum, extrorfum  coeruleus.  Dominus  de  Ia  Hire  quoque  ob- 
fervavit,  femidiametrum  unius  illorum  circulorum  alborum,  qui 
quandoque  circa  Lunam  adparent , fuilTc  tj.gr.  20.  min.  necnon 
halonum,  aut  circulorum  circa  Solem  , femidiamecros  fuilTe  22. 
gr.  45.  min.  Unde  credibile  fit,  irides  in  quibus  adparent  parelii, 
eodem  formari  modo,  quo  circuli  illi  albi  & balones  : nec  ta- 
men ullum  ex  his  phanomenis  gigni  indar  iridum  ordinariarum 
in  guttis  pluvia.  Si  enim  bullula  fpharica  aqua  repleta  ita  ex- 
ponatur Soli,  ut  faciat  cum  Sole  angulum  aqualem  illi  , quem 
circuli  ifti  efficiunt,  nullus  ibi  color  animadvertitur.  Quando- 
que femidiameter  illorum  circulorum  non  eft  nifi  21.  grad.  id 
quod  oriri  poteft  ex  natura  corporis,  quod  illos  cflbrmat , & ex 
raritate  aut  denfuate  aeris. 

Dominus  Varignon  novam  conjeCturam  propofuit  de  duritiecor- 
forum.  Supponit  autem , quamvis  quies  nullam  vim  habeat  reti- 
flendi  motui  , nihilominus  vim  aliquam  ad  motum  producen- 
dum requiri;  atque  hinc  concludit , difficultatem  quam  fentimus 
in  corpore  aliquo  frangendo  ejusque  dimovendo  partes  , prove- 
nire poile  cx  difficultate  tantum  producendi  motus , quantum 
ad  id  requiritur.  Cumenim  plena  fintomnia,  necelTeeft,  ficor- 
poris  alicujus  partes  feparentur,  ut  in  earum  locum  aliae  fucccdant, 
.promptatque  le  accommodent  ad  omnes,  quas  fiunt,  aperturas; 
id  quod  fieri  non  poffet  , nifi  fejungerentur  & illse  novae  par- 
tes ab  his  , quas  contingunt  , fimulque  alias  fibi  fucceffuras  in 
motum  undique  concitarent,  donec  tandem  apertura  inter  par- 
tes feparandas  fit  proportionata  magnitudini  corporum,  quibus 
circumdatur  . Evidens  ergo  eft  , ut  dividatur  aliquod  corpus  , 
plura  alia  quoque  elfe  dividenda  , dandosque  iplorum  partibus 
motus  tam  promptos  & fubitos,  ut  illico  poflinc  irruere  in  a- 
perturas , quas  occupare  debent  . Id  quod  tanto  majorem  vini 
rrnuirit,  quanto  plura  eodem  funt  dividenda  tempore,  & quo 
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Tomi  II.  magis  concitati  motus  illis  funt  conciliandi . Proinde  quia  duri- 
Sec^V™'  ties  corporum  non  confiftit  nifi  in  eo  , quod  fuperari  debet  fin- 
dendo, frangendo,  & rumpendo  illa,  hinc  neceflario  efficitur  , 
illam  forte  non  confiflere  , nifi  in  difficultate  faciendi  una  opera 
tot  diviliones  , hoc  eft  in  difficultate  abripiendi  fubito  tantum 
materi*  in  motum,  eumque  tam  rapidum . Undeadparet,  corpus 
eo  durius  eflTe  , quo  plures  eodem  tempore  ad  illud  rumpendum 
diviliones  funt  faciend*  inter  partes  aliorum  corporum , qu*  il- 
lud ambiunt.  Et  cum  numerus  divifionum  eo  major  foret , quo 
minores  in  partes  corpora  ilia  eflent  frangenda , & alias  quoque 
partes  illae  eo  minores  cfTent  reddenda:  , quo  angufliores  eflent 
corporum  illorum  pori  , manifefte  hinc  fcquitur,  corpora  minus 
porofa  magis  eflTe  dura  , & eo  duriora  , quo  pori  funt  angufiio- 
res.  Ita  corpora,  quorum  pori  edent  indefinite  parvi,  ita  dura 
forent,  ut  indefinite  quoque  magna  potentia  ad  illa  dividenda  re- 
quireretur , fi  omnia  plena  fupponantur . Contra  duriffimum  quod- 
cunque corpus  in  vacuo  valde  molle  videretur  , quoniam  in  va- 
Pag.  2J2.  cuo  folum  illud  eflfet  di  videndum , cum  in  pleno  mille  quoque  alia 
eodem  tempore  fine  dividenda. 

Dominus  Caflinus,  quodipfi  nunquam  antea  licuerat,  an.  1691, 
nofte  qu*  inter  19.  & 20.  Junii  intercedit  , exadam  conjundionem 
quarti  Satellitis  Saturni  cum  Jlella  quadam  fixa  obfervavit , per  tu- 
bum 34,ped.  Tales  obfervationes  ad  longitudines  locorum  deter- 
minandas facere  polTent,  fi  tempora  conjunftionum  nota  eflent  ; 
id  quod  exaflam  minutiorum  vifibiiium  fiellarum  requirit  deferi- 
ptionem,  in  qua  efficienda  Caflinus  jam  elaborare  ccepit.  Con- 
ducunt etiam  tales  obfervationes  ad  dimetiendas  diametros  Plane- 
tarum apparentes  , tanquam  media  maxime  fecura  ; uti  Caflinus 
ollendit  exemplo  Saturni,  cujus  diametrum  obfervationis  tempore 
43  fecundorum  fuifle  concludic . 

Dominus  Marchant  grana  quadam  rotunda  invenit  in  duabus 
quercubus  glandibus  deflitutis  extraordinaria  produda  , cum  , uc 
ipfe  fufpicatur  , radix  jufto  major  refpeflu  ramorum  nutriendo- 
rum, plus  attraxiflet , quam  requirebatur,  fucci  nutritii.  Succus 
enim  in  teneros  fublatus  ramulos,  in  eisque  cum  impetu  motus, 
cum  contineri  non  poflfet  a ligni  fibris,  extra  vafa erupit , feque 
cum  nonnullis  fuccis  magis  pr*paratis  aptisque  ad  nutriendas  alias 
potius  partes  arboris,  quam  folia,  commifcuit,  & ex  hac  crafi 
fuccorum  calore  Solis  condcnfatorum  grana  illa  fuerunt  enata  , 
in  quibus  nullum  ovulorum,  mufearum  aut  vermium  ullorum  ve- 
fiigium  adparebat. 

Dominus  Homberg  communicavit  cum  curiofis  modum  prapa- 
randi  P btjpborum  urentem  Kunckelianum  , qui  fcquitur  : Capiatur 
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urinae  recentis  quantum  lubet,  evaporetur  igne  leni  , ne  bulliens 
ex  vale  effluat,  donec  reflet  materia  nigra  fere  ficca  . Repona- 
tur hzc  materia  in  cella  per  tres  quatuorve  menfes,  utputrefcat, 
$c  poftea  duas  ejus  librae  cum  duplo  arenz  aut  boli  probe  commi- 
fceantur,  & retorta:  non  terreae  fed  lapideas  (cornue  degrez)  ei* 
que  lutatae  immittantur,  cui  deinde  vas  recipiens  vitreum  capa- 
ciffimum  longoque  inftru&um  collo  , in  quod  duo  circiter  can- 
thari aquae  communis  infufi , aptetur,  & igni  libero  exponatur. 
Principio  lenis  admodum  fit  ignis  fpatio  duarum  horarum  , ne 
materia  nigra  in  fpumam  converfa  exundet  , fed  augeatur  poft- 
ea, ut  fiat  intenfiffimus  , isque  alatur  per  tres  fcqucntes  horas, 
ita  tamen  ut  recipiens  tegatur  linteis  aqua  frigida  madidis.  Cir- 
ca finem  trium  illarum  horarum  tranfibit  in  recipiens  initio  pa- 
rum phlegmatis,  deinde  parum  falis  volatilis,  poftea  multum  olei 
nigri  & foetentis,  & tandem  materia  phofphori  fpecie  nubium  al- 
barum , quas  lateri  recipientis  inftar  flavae  pelliculas  adhzrefcenr, 
vel  etiam  fundum  petent  recipientis  , inftar  arenularum  minuta- 
rum. Non  autem  nifi  poftquam  ignis  fua  fponte  extin&us  fuit  , 
tollendum  recipiens,  ne  forte  ignefeat  pholphorus,  fi  admittatur 
ad  illum  aer,  dum  adhuc  calet  recipiens.  Ut  vero  grana  illa  par- 
va in  unam  redigantur  maffam,  proplafmati  tereti  ex  laminis  fer- 
reis parato  induntur  , idque  , poftquam  aquas  parum  eidem  aflti- 
fum,  igni  adponitur,  ut  inftar  ceras  liquefeant . Tunc  aqua  frigi- 
da additur,  tamdiu,  donec  materia  phofphori  concrefcat  in  cy- 
lindrum durum  inftar  cerz  flava  , qui  poftmodum  in  fruftula 
comminuitur,  ut  indi  poftint  ampullx  aqua  repletz,  quzfoliciie 
cft  obturanda.  Quod  fi  phofphori  10. granis,  dum  cum  ebullitio- 
ne dilTolvi  incipiunr,  ab  olei  fpicz  drachm.  2,  in  phiala  longius- 
cula, ita  ut  duz  tertiz  partes  ejus  maneant  vacuz  , fuper  cande- 
Iz  flamma  paululum  incalefcentia  , affundatur  drachma  dimidia 
Mercurii  , & fortiter  fuccutiatur  phiala  fpatio  1 aut  3 minue, 
phofphorus  cum  Mercurio  amalgamatur  , & fi  amalgama  transfe- 
ratur in  locum  obfcurum,  totus  ille  igneus  apparet. 

Dominus  CaJJmi  poft  Solis  obitum  verfus  occidentem  A.  1692. 
die  21.  Martii  obfervavit  lumen  perpeadicularittr  elevatum  fuper 
borixpntcm  , lancezque  formam  habens  . Altitudo  ejus  erat  14. 

trad.  latitudo  duorum.  Color  flavus  clarusque  erat,  fed  fenfnu 
ebat  obfcurior,  tandemque  ad  igneum  accedebat  . Lumen  hoo 
diftinguebatur  nubibus  quibusdam  longis  & horizonti  parallelis» 
videbaturque  direfte  a Sole  venire  , cujus  motum  etiam  loque- 
batur ; id  quod  facile  adparebat  comparanti  illud  cum  objeftis 
in  horizonte  fitis.  Phznomenon  hoc  rariflitnum  eft : annusquip- 
pe  quadragefimus  agitur,  ex  quo  Dominus  Caffini  ccelum  fervat, 
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Tomi II.  neque  illi  tamen  nili  unicum  adhuc  ipfi  fimile  vifum  fuit,  quod 
Supplem.  adparuit  die  21.  Maii  Ann.  a <57 2.  pofl  Solis  occafum  circa  8.  ho- 
Scct.  V.  ram  velpertinam.  E.jusdem  erat  figurae  codemque  in  litu  ad  ho- 
rizontem  perpendiculari . Direfte  a Sole  veniebat  , ejusque  mo- 
tum fequebatur  . Alcitudo  ejus  circiter  15.  erat  graduum  . Sex 
horas  durabac  & 22.  minut.  & cum  tranfiiiTet  punftum  occafus 
Pag.  2J4.  Solis  folllitialis  ziiivi,  diiparebat.  Anno  1677.  tempore  edipfis 
lunaris,  Dominus  CaRinus  vidit  radios  crucis  efformantes  fpe- 
ciem  , cujus  brachia  horizonti  exafte  parallela  erant  , pars  vero 
transverla  brachiis  duobus  perpendicularis . Hoc  phaenomenon 
forfan  non  differt  a duobus  jam  commemoratis;  fortaffis  enim 
in  duabus  ultimis  oblervationibus  1'olutn  radii  perpendiculares 
viliiunt,  quia  Sol  erae  fub  horizonte. 

Sslv7h‘  MERCURII  IN  SOLE 

Anno  1690,  die  3i.O£tobr.  fh  vet.  vifi,  Obfervationcs. 

IN  votis  quidem  nobis  erat  , rariffimi  hujus  phaenomeni  hirto* 
riam , a curiolis  ejusdem  obfervatoribus  conquifitam , Aftro- 
philis  quantocyus,  & antequam  novitatis  gratiam  exueret,  com- 
municare: fed  dum  fperatas  hinc  inde  oblervationes  fruftra  pras- 
Rolamur,  id  temporis  nobis  efluxit  , ut  eo  quo  conftitueramus 
loco,  hoc  cft  in  menfibus  Aftorum , eandem  exhibere  jam  non 
amplius  fit  integrum.  Ccelertium  tamen  rerum  ferutatoribus  non 
ingratum  fore  perfuafi  fumus,  fieorum  quae  Amicorum ftudio& 
humanitati  accepta  debemus  , etiam  poft  tantum  temporis  in- 
tervallum, vel  in  his  Supplementis  participes  redderentur.  Quam- 
vis autem  qui  a Clariflimo  Kircbio  habemus,  ipfc  jam  Epheme- 
ridibus fuis  ad  annum  1692.  inferuerit : iis  tamen  , ad  quorum 
manus  eae  non  pervenere  , repetita  eorundem  publicatione  in- 
ferviendum  duximus.  Junximus  his  obfervationes  Reverendi  P. 
Kocbanski,  & Domini  Wur?clbaucri : nec  indignam  cenfuimus  , 
qui  his  annefteretur,  obfervationem  ruricola:  cujusdam,  invi- 
cinia  noftra  habitantis,  qui  naturi  quodam  inrtin&u  ad  Aftro- 
nomica  ftudia  propenfus,  jam  ab  annis  inde  aliquot  infpeftan- 
dis  ccelifiderumque  vicilfitudinibus  attentilfime  incubuit,  ccelo- 
que  favente  hunc  etiam  Mercurii  incurfura  in  Solem  animad- 
vertit. 
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Excerptum  ex  literis  R.  P.  A.  A . KocHANSKI  Tomi  II. 

Varfavia  io.  Nov.  ft.  n.  1690.  datis.  Se&PVL 

Solito  lstior  mihi  dies  illa  Novembris  illuxerat,  quod  Hori- 
tlonteni  ortivum  fereniorem  paucisque  nubeculis  infulcatum  cer- 
nerem . Cum  ergo  domui  nodras  Varfavienfi  , ortus  hyemalis 
plagam  templum  Parochiale  obdruat,  me  ad  arcem  Regiam  con- 
tuli", ubi  capto  in  aula  fcenica  commodo  loco,  absque  mora  So- 
lem ipfum  prorfus  innubem  cernens  , eundem  per  Telefcopium 
Romanum,  quod  olim  celeberrimus  EuJlacbius  Divini  paraverat, 
intuitus  , interpofitis  tamen  ad  attemperandos  Solares  radios  , 
quaternis  ta  .ulis  fpecularibus  Venetis  , faturati  viroris  , diftin- 
«ifiime  confpexi  maculam  nigram  rotundam  & quidem  in  am- 
bitu fuo  accurate  terminatam  : tubus  enim  is  opticus  quanquam 
haud  longior  tribus  pedibus  Rhenanis  cum  quadrante  , computa- 
tis una  tribus  lentibus  ocularibus  , egregie  tamen  obje£la  repra?- 
ientat,  iplos  etiam  comites  Joviales  hybernis  noftibus  illuni  ac 
depurato  coelo.  Situm  igitur  Mercurii  in  difco  Solari,  non  qui-  177‘ 
dem  ullis  inftrumentis  , fed  fola  oculi  aeftimatione  deprehendi, 
qualem  Figura  Prima  exhibet  ( in  qua  lineas  oblique  duftx  & pun-  Tab  I 
ftis  expreffie  , a me  tunc  mente  concepta:  funt  , ut  ex  earum  in-  Fig.  j. 
terfeclione  Locum  Mercurii  in  Difco  Solari  memoria  firmius  re- 
tinerem, non  ut  tramitem  vel  orbitam  curfus  Mercurialis  expri- 
merem ; bic  enim  ex  una  inlpeflione  obtineri  non  poterat  ) in- 
fpe&oque  fubiciem  tempus Sciatherico penfili  mecum  allato,  quod 
confiat  duabus  armillis  ameis  auro  oblitis,  Meridiano  videlicet  & 
^uatore,  cujus  axis  mobile  gerit  foramen  pervium,  eftqueopus 
Anglicum  perita:  manus,  inveni  Horam  apparentem  8,  cum  minu- 
tis 45  vel  48  proxime. 

Verum  cupidus  fpeflandi  hujus  Phanomeni  per  Telefcopium 
pedum  18,  & illud  quatuor  vitris  indru&um,  dum  mirarer,  id 
praiter  lolitum  , omnia  confufe  referre  , ac  proinde  in  lentibus 
ocularibus  debite  dilponendis  diutius  immoratus,  ncquicquam  ta- 
men proficerem,  (Vitrum  quippe Objc&ivunt  incuria  famuliTu- 
bum  bajulantis,  fede  fua  motum  oblique  conditerat,  quod  tan- 
dem ferius  deprehendi  ) Mercurius  interea  temporis  , quod  ipfi 
folemne  efl  cum  turba  Alchymidarum  , me  fpemque  meamdelufit 
hiantem,  atque  a Syzygia  Solari  abiit  , excedit  , erupit  , evafit . 
Spefdarunt  illum  vicibus  alternis  duo  Juvenes  Ordinis  nodri , quos 
privaca  inditutione  Mathefeos Elementis  imbuendos  fufeepi;  hi, 
dum  ego  cum  Telefcopio  illo  majore  lu&arer  , identidem  excla- 
mabant ; video  illum  ad  marginem  Solis  : quod  ego  platicc  di- 
tium ratus  , .exidimabam.;mihi  tempus  abunde  luperfore,  pro 
appulfu  $ ad  Limbum  Q diligentius  obfervandum  : At  pau- 
Tom.  III,  Ii  lo 
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Tomi  II.  Io  pofl  infpe&o  Sole  , hunc  omni  parte  illuftrem  compare- 
Supplcm-  rc  , plurimum  indolui  . Conje&uram  tamen  prudenter  mfti- 
Se£t.  VI.  tuen(j0j  dixerim  limbum  Solarem  a Mercurio  peregrinante,  Ho- 
ra 9 Solari,  quam  proxime  iuperatum  eflfe.  Latitudinem  porro 
Urbis  Varfavienlis,  a T.  Livio  Burattini,  viro  in  Mathematicis 
verfato  , deprehenfam  efle  grad.  52.  cum  15.  minutis  , ex  ipfo- 
met , dum  1'upereflet  , audivilTe  memini . De  Longitudine  cer- 
ti nihil  auGm  pronunciare. 

Excerptum  ex  Epbemer.  G O D O FR  E D I K I R C H 1 1 yf.  1 <Jp2. 

Pag.  278.  Erfordiam  delatus,  quoties  nofte  obfervationem  praegrefla  fe- 
renitate  frui  licuit,  fixarum  quarundam  confeftabar  altitudines, 
quas  cum  Solis  altitudinibus  poft  egreffum  Mercurii  obfervatis  , 
lequens  Tabula  oftendit : 


Ordo 

obfer- 

vatio- 

num. 

Tempora 
fecundum 
Horolog. 
Ofcillator. 
H.  / n 

Alti- 
tudi- 
nes . 

Gr.  / 

| Tempora 
ex  altitu- 
dinibus 
fupputata 
H.  / // 

Ditic- 

rentif 

/ // 

1 Ordo 
Obser- 
vatio- 
num . 
Calcul. 

Tempora 
fecundum 
Horolog. 
Ofcillator. 
H / // 

Alti- 
tudi- 
nes 
solis. 
G.  / 

Tempora 
ex  altitu- 
dinibus 
lupputata 
H / II 

Didc- 

rentif 

/ // 

1 

2 

wm 

Proc. 

3f-  5 
38.  25 

2.  i(5.  5 
2.  19.  17 

7-  5 

d.47 

21  I 

22  e 

7.  40.  0 
7-  45-  0 

oblcrv. 

8- 

7 • 43-  0 
7.  4&  0 

3.  0 
_3;_  0 
3.  0 
3.  0 

23  u 

24  c 

wm 

g 

8.  10.  0 
8.  13.  0 

3 

4 

5 

*•  «4-  35 
2.  1(5.  20 
2.  t8.  45 

38.  40 

I»-  55 

39.  12 

2.  21.  40 
2.  24.  20 
2.  27.  8 

7-  5 
8.  0 
8.25 

25  b 

26  a 

8.  20.  0 
8.  24.  c 

8.  23.  0 
8.  27  0 

3-  0 
3-.o 

6 

7 

8 

2.  2(5.  34 
2.  28.  22 
2.  34.  14 

Reguli 

26.  35 

27.  JO 
z7‘  55 

2. 32.  3 

*•  35-  54 
2.  40.  42 

5.29 

7-3* 

6.28 

27 

28 

8.  55.  15 
8.  5<5.  45 

II.  O 
II.  5 

8.  58.12 
8.  59.12 

2-  57 
2.27 

»9 

3° 

8-  57-  34 

8.  58.  14 

II. 12 
II. 17 

9.  o-  4 
9.  1.  0 

2.30 
2. 36 

9 

10 

1 1 

2.  3(5.  57 
2.  39.  16 
2.  4'-  49 

28.  15 

28.  48 

29.  0 

~Arfl. 
24.  20 
24.  42 
H-  55 

2.  42.  53 
2.  46.  37 
2.  47.  56 

5.  5« 
7.21 
<s.  7 

31 

8.  59.  13 
9-  0.  3C 

II.23 
1 I.;?2 

9.  «-5 

9-  3-i* 

l-43 

2.36 

12 

»3 

14 

5-  4*.  43 
5-  4«-  55 
5-  50,  39 

5.  51.  25 
5-  53-  44 
5-  55-  « 

Ig 

33 

34 

9.  1.  50 
9-  2.  42 

n.36 

1147 

9.  3.48 
9-  5-54 

1.  58 
3-  z 

■ 

17-  4 
17.12 

IO.  4.12 
IO.  5.44 

i.  59 
2.28 

>5 
1 6 
17 

5.  51.  58 

5-  53-  3 
5.  54.  29 

25.  6 
25.  22 
25.  30 

5-  5<>.  ** 
5-  57-  57 
5.  58.  49 

4.14 

4-  54 
4.  2C 

37 

3« 

10.  3.  56 
10.  4.  34 

17.12 
17. 2C 

10.  5.44 
10.  7.36 

1. 48 
3.  2 

39 

40 

tu.  5.  46 
10.  6.  15 

17.24 

17.28 

10.  8.28 
10.  9.24 

2. 42 
3-  9 

ib 

*9 

20 

6.  19.  53 
6.  21.  21 
6.  22.  35 

29.  6 
29.  38 
29.  43 

6.  ii.  36 
6.  25.  4 
6.  25.  40 

4» 

42 

to.  7.  51 
10.  8.  4« 

17.30 

17.36 

IO.  9.52 

IO.  11.12 

2.  1 
2.26 

■ 

43 

44 

zam 

ESSI 

BZSJ 

2-33 
2. 43 
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Ipfe  Sol  quamprimum  mihi  poft  horam  7 , 30  min.  redditus  Tomi  II. 
eft,  Mercurium  tam  in  Tabella  per  tubum  13  pedum,  quam  di-  Supplem. 
reflo  intuitu  , per  tubum  ofto  pedum  , quatuor  vitris  coloratis  pe<S'  VI' 
inftruflum  , fed  fruftra  quaerebam  . Immutato  autem  non  nihil 

E artium  Telefcopii  prioris  fitu  H.  7,  40  min.  Mercurius  in  Ta- 
ula  diftinfte  fatis  apparuit,  Solari  maculae  non  abfimilis,  & nili 
fallit  memoria,  propior  Telefcopii  limbo  oblongior,  ccntrovero 
rotundior  videbatur.  Hor.7,  45  min.  horologii  mei  ofcillatorii , 
attentius  Mercurii  rimatus  fum  magnitudinem  , conjeflisque  in 
chartam  aliquot  variae  magnitudinis  punflulis  , in  eadem  linea 
difpofitis,  eadem  cum  Mercurio  contendebam  : eoque  punflo  , 
ad  cujus  magnitudinem  proxime  accedere  videbatur,  microfcopii 
ope  omni  cura  adhibita  examinato , diametrum  ejus  15  fecunda 
non  excedere  animadverti.  Hoc  ipfo  quoque  tempore  circa  H.7. 

45  min.  locum  Mercurii  g ( Fig . 2.)  in  Tabula  lubnotaveram , Tab.  I. 
in  limbo  Solis  inferiori  defignatum ; cum  ejus  diftantia  in  fupe-  Fig.  z. 
riori  Solis  limbo  non  amplior  quam  2.  min.  43  fecundorum  , & 
circiter  prope  k , elTet : Unde  colligere  licet , refraflionem  lim- 
bi Solaris  inferioris  2 f minutis  fuperade  refraflionem  limbi  fupe- 
rioris , adeoque  difcum  Solarem  ellipticum  apparuifle.  Hora  8, 
min.  7.  & n Mercurio  cum  proximo  limbo  Solis  notato,  diftan- 
tiaque  in  difcum  Solis  relata,  Mercurium  in  b 8c  i me  deprehen- 
dille  video.  Ab  Hora  8,  20  min.  nubeculz  tenuiores  Mercurium 
oculis  meis  abftulerant,  & paulo  poft  etiam  Solem  obfcuraverant 
nubes:  quibus  diftipatis  Mercurius  Hor.  8 , 24  min.  limbum  Solis 
attingebat  in  4,  totumque  ejus  corpusSoli  adhuc  eratimmerfum, 
mox  vero  nubes  quaedam  labores  meos  iterum  turbabant.  Anno- 
taveram tamen  antea  regionem  egrelTus , quam  1 5.  gr.  a vertice 
fepcencrionem  verfus  eflfe  deprehendi.  Si  itaque  quzratur  angulus 
Eclipticae  cum  verticali , tempore  memorato  egrelTus  Mercurii , 
Eclipticam  invenio  *3gr.  23  min.  meridiem  verfus,  quibus  fi  ad- 
das 13  gr.  egrelTus  Mercurii  a verticali,  habebis  58  crad.  23  min. 
egrelTus  Mercurii  ab  Ecliptica  . Si  pratterea  angulum  viae  vifae 
Mercurii  cum  Ecliptica  ftatuamus  8 gr.  13  min.  quantum  calcu- 
lus fecundum  Tab.  Rudolfb.  inftitutus  fubindicat , non  contradi- 
centibus obfervationibus  antea  faflis  ; necnon  Solis  femidiame- 
trum,  quantam  recentiflimae  optimaeque  obfervationes definiunt, 

1 i min.  17  fec.  ut  & horarium  Mercurii  a Sole  motum  6 min.  2. 

fec.  quem  obfervationes  Dnn.  Galltti  & Halleii  anni  KS77  me  do-  p„  jg^ 

cuere , fequentia  ex  obfervatione  noftra  colligere  licebit . " 


Ii  a 


Ingref- 


2$2 


Actor.  E r u d. 


Ingreffus  Mercurii  in  difeum  Solis. 
Appropinquatio  centrorum  proxim. 
Egreffus  Mercurii  edifcoSolis. 

Erfurti. 

T.  Mcd.,T.  App. 
H.  / /I  / U 

Urani 
T.Med. 
H.  / i/ 

burgi . 

T.  App. 
H.  / 11 

4.50.36 
6. 34. 2 1 
8.  18.  6 

5.  0.30 
6.44.  15 
8.  28.  0 

4.  54.  ?6 
6.  38.  21 
8.  22.  6 

5.  4-Jo 
6. 48. 1 5 
8.  32.  0 

Tota  Duratio. 

Latitudo  Mercurii  tempore  Ingreffus. 
Arcusinter  centra  in  Conjun&ione . 
Latitudo  Mercurii  tempore  Egreff. 

3.17.30 

10.53 

12.30 

13.52 

3.  27.  3° 
!0.  53 
12.  30 
13.52 

3.  27.30 
10.  )3 
12.30 
13.  52 

3.27.30 

10.  53 

11.  30 
13.  5» 

Et  huic  rei  magis  innitendum  elTe  exiftimo  , quam  obfervatio- 
nibus , qu*  Mercurium  literis  g,  i,  i , in  difco  Solis  notatum  ex- 
hibent; vifa  enim  illa  Mercurii  via  tantum  non  impoffibilis  mihi 
videtur,  maxime  quod  magnum  nimis  cum  Ecliptica  efficiat  an- 
gulum : interim  tamen  optima  fide  omnia  ita  ut  a me  fuere  de- 
prehenfa,  Leftori  communicare  volui,  necquicquam  aufusfuicu- 
riofa  emendatione  immutare.  Viam  porro  Mercurii,  prout  eant 
ex  gradu  egreffus  colligere  licuit,  totam  delineavi  , & fub  literis- 
/,  e,  d , e,  b,  a,  iis  femper  in  locis  exhibui  , qu*  ille  in  obfer- 
vationibus  occupare  debebat . Quod  vero  obfervationes  g,  b,ir 
cum  calculo  egrcffiis  minus  accurate  confcntiant  , id  ad  refra- 
ftionem  refero  , cum  aeris  , tum  vitrorum  teleicopii  , qua  de 
re  alio  loco. 

Mercurius  in  Sale  ohfervatus Norimbergx  A.O.R.  1 
d.  ule.  Oflobr.  J O H.  PH- 1 L.  Wu  R Z E LB- A U R . 

Tab.  I.  Tempora  Horof. 

F‘S-  i’  Olcillator, 

d.jo.Ofl.  H.M.S. 

p.  m.  6.}Z.  o.  culminat  Os  Pegafi 

9.  o.  o.  culm.  Cap.  Andromeda. 
p.  4.  o.  culm.  jupi  ter . 

Pag.  a8i.  d.  3 1. 0£t.  6.  30.  o.  Caelum  undiquaq;  nubibus obduflum  uc 
a.m.  7.  30.0,  Solis  exortus  oblervari  nequierit. 

8.  o.  o.  Nubes aboccafu  verfus  ortum  propellun- 
tur, & vi  ventorum  ibidem  ad  hori- 
zontem  conftipantur . 

8.  30.  o.  Sol  e nubibus  emerfic . Mercurius  in  di- 
fco 


Tempor* 
fiipputata 
H.  M.  S. 
u 9.18.45 
8.  52. 17 
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fco  ejus  fuperne  a verticali  ad  dex- 
tram , revera  ad  lasvam , diftans  plus 
quam  dimidio  digito  a limbo,  exitu- 
nens  apparet.  * 

t.  j6.  o.  Mercurius  poftquam  undulanti  Solis 
limbo  ad  Min.  temporis  circ.  adhasfi- 
tavit,  exit  ad  140  a Zeaith  Septen- 
trionem verfus. 

8.49.  o.  Altitudo  Solis  10.  5 


8.  59.45.  Altitudo  Solis 


10. 

o. 


9 ■ 7 
9.  50, 

It.  1.30. 
1 x.  o.  o. 


10. 

1 1.10. 

12.10. 
16.28. 


Altitudo  Solis 
Altitudo  Solis 

Altitudo  Solis  21.31. 

Obfervationem  Solis  meridianam  «*• 
lum  nubilis  denuo  obdu&um  dene- 
gavit . 


8.38.38 
8.47.48 
8.  5 6.  24 
9.38.  7 
10.46.  32 


Ratio  diametrorum  Solis  & nuclei  Mercurii,  dum  lucido  Solis 
difeo  immorabatur,  quantum  per  auram  haud  fatis  dcfascatam  con- 
jici poterat,  erat  ut  1000  ad  8i.  Poli  autem  quam  ad  limbum  So- 
lis pervenerat,  ejusque  limbo  undulanti  ad  minutum  fere  adhasfita- 
ret,  & genuinam  rotunditatem  fuam  (quas  antea  ex  luce  difei  So- 
laris formam  quafi  ellipticam  mentiebatur)  recuperarat,  erat  ut 
iooo  ad  iaf. 

Idem  Mercurii  tranfitus  ibidem  a Domino  Sebajliano  Braunio  ob- 
fervatus,  exitum  exdifco  exhibuit  Sole  8°.  45  alto,  hoc  eft  Hor.3. 
27.  40. 


Tom.  ir. 
Sunulem. 
Scii.  VI. 


Eadem  Ob fervat  io  Sommerfeldite  , fago  a Lipfia  milliari  Germanico 
mejocteciam  verfus  dijlante  , a MlCHAELE  Arnoldo  ( quem 
heri,  die  nempe  15.  April.  anni  hujus  1695.  e vivis  excejplfe , 
dum  hac  feriberemus,  inviti  accepimus  ) habita  die  31.  Otitbr. 
fi.  vtt.  1690. 

Poftquam  Sol  rtatie  ex  nubibus,  circa  Horizontem  ortivum  Con- 
fidentibus emerfilTet , capta  ejos altitudine  50.  minutorum,  ftatim 
perpendiculi  mei  vibrationes,  quarum  undecim  lo.lec.  refpondent, 
ope  alterius adminiftri  numerare  occepi . Quanquam  vero  tunc  tem- 
poris Sol  confpicuus  eflfet , aura  tamen  non  ufquequaque  defaeca-  pag.  2gj, 
ta,  Mercurium  non  ftatim  deprehendere  potui.  Cseterum  fpe- 
ciem  Solis  per  tubum  m pedum  micrometro  inftruftum  in  alba 
Tabella,  cujus  magnitudimefnF/gKV^.  refert , excepi ; extremis  Tab.  I. 
dilci  duobus  digitis  in  quinque  partes  divifis,  appenlo  etiam  pro  F'S*  4* 
retinendo  litu  fabellx  verticali,  perpendiculo.  Pro  determinan- 
da 
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Tomi  II.  da  Mercurii  magnitudine,  defcriptis  in  charta  diverfis  rotundis 
Sugpkm.  pUn£lis  aut  orbiculis  diverfae  magnitudinis  , iisque  umbrar  Mer- 
Scct.  VI.  'ufiajj  applicatis,  diameter  ejus  1 3 5*“  partem  diametriSolaris  ae- 

Siuare,  adeoque  iy.  fec.  fere,  mihivilaeft.  Exitum  ejus  exdi- 
co  Solari  nubes  poft  quintam  Mercurii  ftationem  plagam  orien- 
tis infeftantes,  interccperei  qua:  toto  reliquo  antemeridiana  tem- 
pore Solem  obtexere. 
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ILLUSTRIS  D.  MARCHIONIS  HOSPITALII 

ad  Joh.  BeRNOULLI  , addenda  ejus  Solutioni  problematis  aquilibrii 
in  Adis  Eruditorum  LipJienfibusA.  1 6g  $.pag.g  5. publicata  - 

Pag.  390.  T rixdum  accepr  poffremas  tuas  ,■  in  quibus  fignificas  , efle  tibi 
V methodum  conftruendi  generaliter  per  communem  Geome- 
triam problema  a qudibriiv  cum  & ipfe  e veftigio  hujusmodi  con- 
ftruftionem  eruerem,  quam'  mitto , ut  videas  quoufque  tua:  con- 
fpiret,  camque  A£lis  Lipfienfi&us  inferi  cures.  EJlo  in  plano  verti- 
Tab.  I Ca^‘  ^ata  curva  9u*cun9ue  VBbf,  queritur  altera  CMN , ita  ut  duo 
f.„  j ' pondera  data  B , M , alligata  camum  filo  BCM  ambienti  trocblean» 
fixam  C , eurois  ubivis  impofita  aquilibrentur 

Conjlr.  Centro  C & radio  C<£  sequali  filo  BCM  defcripto  cir- 
culo QD,  ac  per  quodvis  curvae  punftum  B duflis  applicata  BE 
radioque  CBD,  fiat  ut  pondus  M ad  pondus  B,  ita  anicilla  AE 

ad 
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ad  abfciflam  CP,  & agatur  PM  parallela  ipfi  BE,  quo  faflo  de-  Tomi  II. 
fcriptus  centro  C & intervallo  BD  arcus  circuli  fecabit  PM  in 
pun&o  M quod  erit  in  curva  quzfita.  cti'v  ' 

Demonjlr.  Concipiantur  pondera  B , M per  minimum  moveri , 
ita  ut  filum  fumat  litum  bCm,  &du£lis  applicatis  BE,  4«&MP, 
wp,  deferibantur  centro  C arculi  minimi  BT,  MO  ; & agantur 
axi  parallelz  re£fz  minimz  BS  , MR  , curvzque  perpendicularis 
BK.  Ex  conftruftione  pondus  M eft  ad  pondus  B::  AE. CP::  Ae. 

Cpr.Ae — AE  feuEe  feuBS.  Cp — CP  fcuPp  feuMR,  ideoque 
BkBS=MxMR;  quoniam  vero  BCM=ACn»,  fequitur  T£  effe 


= OmSc  proinde  — — i-— 


B x BS  M x MR 


. Jam  ab  angulis  CBT,  KB6 

10  Ow 

re£l is  ablato  eodem  CB3,  Telinquuntur  zqualesTB^,  CBK.  Ita 
etiam  angulus  SAB  vel  EB£=CKB  quia  uterque  cum  anguloEBK 
conflituit  rcflum  : Ergo  T b eft  adBS  ut  Unus  anguli  CBK  ad  fi- 

, g x gg 

num  anguli  CKB;  unde  ex  ftaticis  regulis  colligitur  — — — ex- 

Ltf 


primere  conatum  quo  pondus  B agit  in  pondus  M,  &viciffimde- 

raonftrabitur  ^ q ^ ^ effe  conatum  quo  hoc  agit  in  illud.  Cum 

itaque  bi  conatus  fint  zquales,  zquilibrium  fiet.  Q.  E.  D.  Ex- 
inde fatis  liquet  , punitum  fixum  trochleas  C cadere  pofte  & PaS-  2>*" 
fupra  & infra  & In  ipfum  verticem  curvz  VBH,  adeoque  ori- 

J;inem  abfciftarum  AE  ad  arbitrium  infra  horizontem  AH  efle 
umendam . 

Corollar.  Exiftente  curva  VBH  geometrica,  erit  &CMN geo- 
metrica . 


Job.  BernouIIi  Additio, 

Hac  occafione  proponam  Geometris  aliud  jucundum  proble-  j 

ma  curvz,  quz  cum  Ifochrona  tam  Hugeniana  quam  Lcibnitia-  p;  '6 
na  non  parum  affinitatis. habet.  Quzritur  nimirum  in  plano  ver- 
ticali curva  ABC  , in  qua  corpus  B propria  gravitate  & libere 
•defeendens  premat  curvam  femper  sequali  vi  centrifuga,  velquod 
eodem  redit,  ut  curvz  DE,  ex  cujus  evolutione  progignitur  quz- 
fita  ABC  circumplicatum  filum  BE  fefe  evolvendo  a pondere 
appenfo  B zquales  vires  tendentes  patiatur,  adeoque  quovis  mo- 
mento eadem  fili  firmitas  requiratur. 

Problemati  huic  facisfaciunt  plurcs  variorum  graduum  curv*. 

DIS- 
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DISCURSUS 

DE  PROPORTIONALI  CALORE  SOLIS 

in  omnibus  latitudinibus,  cum  methodo  eum  colligendi, 
le&us  coram  Societate  Regia  ab  E.  Halley. 

Translatus  ex  T ranfafl.  Anglic.  Ann.  1693.  pag,  878.  JJ\ 

• * 

CTJM  nuper  fermo  haberetur  de  parte  caloris  acris , quae  fim- 
pliciter  a&ione  Solis  producitur,  affirmavi  ego,  fi  haec  ran- 
quam  1'ola  caufa  aeftus  illius  confideraretur  , me  nullam  videre  ra- 
tionem, cur  non  fubPoIo  folftitialis  dies  aeque  ferveret  atque  fub 
yEquinoftiali , cum  Sol  fit  verticalis,  fieu  fupra  Zenith  exiftit : id- 
que  hanc  ob  caufam  , quia  omnibus  14.  horis  diei  fub  Polo  Solis 
radii  funt  inclinati  ad  norizontem  angulo  23!  grad.  & fub  jEqui- 
no&iali,  licet  verticalis  Sol  fiat,  non  diutius  ille  lucet,  quam  tz 
horis  ; reliquis  a.  1 z.hor.  abeff , neque  per  3 hor.  8 rain.  ex  illis  iz 
tantum  elevatus  eft,  atque  fub  ipfoPolo;  adeo  ut  non  fit  fpatio9 
horarum  ex  Z4  altior,  quam  ibi  eft,  contra  vero  per  «5  hor.  de- 
preffior.  Jam  vero  fimplex  Solis  a£lio  , non  fecus  ac  omnes  reli- 
qui impulfus  aut  i£tus,  plus  aut  minus  valida  eft,  pro  ratione  fi- 
nuum  angulorum  incidentis,  aut  perpendicularium  in  planum  ca- 
dentium: unde  fi  verticalis  radius,  qui  .maximum  parit  calorem, 
fumatur  pro  radio  , vis  Solis  in  horizontalem  fupeificiem  telluris 
erit  ad  maximam  , ut  Jinus  altitudinis  Solis  alio  quovis  tempore 
ad  radium.  Quo  concedo,  fequetur,  fi  tempus,  quo  lucet  conti- 
nue Sol,  fumatur  pro  bafi  ,&  luper  eam  finus  Solarium  altitudinum 
erigantur  tanquam  perpendiculares,  perque  extrema  finuum  duca- 
tur curva  , aream  comprehenfam  fore  analogam  colleflioni  calo- 
ris omnium  radiorum  Solarium  in  eo  temporis  fpatio.  Hinc  effici- 
tur, fub  Polo  colleftionem  univerfi  caloris  dici  tropici  effe  pro- 
portionalem re£languIo  finus  23  j gr.  du£li  in  24  hor.  feu  circum- 
ferentiam circuli:  hoc  eft  cum  finus  Z3jgr.  vix  fit^|  radii,  ut  ^ 
in  iz  hor. Polaris  itaque  calor  eft  aequalis  calori  Solis  continuas  iz 
hor.  fupra  horizontem  morantis,  in  altitudine  53  gr.  qua  Sol  non 
magis  elevatus  eft , 5 horarum  fpatio,  fub  ^quinoftiali . Sed  ut 
hxc  res  melius  intelligatur  , Schemate  quodam  illam  declaravi  , 
(.Fig.t.)  in  quo  area  ZGHH  eft  atqualis  areae  omnium  finuum  al- 
titudinum Solarium  fub  iEquino&iali , ereftorum  fuper  horas  re- 
fpeflivas  ab  ortu  Solis  ufque  ad  Zenith  ; & area  53  H H 53  eft  in 
eadem  proportione  ad  calorem  pro  iisdem  6 horis  fub  Polo  , in 
die  Tropicali  ; & QHHQ.  eft  proportionalis  colleflo  calori  ho- 
ris 1 2 , 
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ris  12,  aut  dimidio  die,  fubPolo,  quod  fpatium©HHQ.vifibili-  Tomill. 
ter  tanto  majus  eft  altera  arca  HZGH,  quanto  fcil.  area  HGQ_eft  Sunplcm. 
major  areaZGO.  Quod  ita  efte  , vel  oculis  manifeftum  eft  , ex-  Se«.VII. 
cefTu  fatis  magno  , & tantum  quoque  proportionaliter  calor  Solis 
24.  hor.  lucentis  fubPolo,  excedit  calorem  12  horarum  fub  Equino- 
ftiali.  Hinc,  exteris  paribus,  non  fine  ratione  concluditur,  fi  Sol 
perpetuo  efiet  fubTropico,  Polum  tanto  laboraturum  xftu  , quan- 
tus jam  fub  Linea  .Equatoris  fentitur. 

Quandoquidem  vero  natura  caloris  ea  eft,  ut  in  fubjefto  rema- 
neat , poftquam  caufa  calefaciens  eft  remota  , praecipue  in  aere  : 
hinc  fit  ut  ablentia  Solis  12  horarum  fub  Equinoftiali  parum  mi- 
nuat motum  impreflum  a praeterita  aftione  radiorum  fuorum,  in 
quo  calor  confidit  , antequam  rurfus  oriatur  . Sed  fub  Polo  diu- 
turna per  6 menfes Solis  abfentia,  quibus  fummum  frigus  regnat, 
tantum  algorem  incudit  aeri,  ut  quafi  gelatus  fit,  necpoflit,  nifi 
Sol  prope  acceflerit  , fentire  przlentiam  ejus , quoniam  interci- 
piuntur ejus  radii  a denfis  nubibus,  perpetuis  nebulis,  illaque  fri- 
goris atmofphaera  (ut  honorab.  Dn. Boyle  loqui folebat)  quae  pro- 
cedit a glacie  fempiterna,  a cujus  vafta  mole  rigefeit  aer  vicinus  , 
quamque  nimis  feftinus  Solis  recefliis  non  colliquefcentem  relin- 
quit, uedenuo  increfcat  durante  longa  hyeme,  qux  breve  xftatis 
intervallum  confequitur  . Verum  diverfi  gradus  caloris  & frigoris 
in  diverfis  locis  magna  ex  parte  dependent . ex  accidentaria  vicini- 
tate altorum  montium  , quorum  altitudo  valde  frigefacit  aerem  , 
qui  aventis  fuper  illos  defertur:  & ex  natura  foli,  quod  varie  ca- 
lorem retinet,  prxfertimfabulofi,  quale  in  Africa,  Arabia,  & ubi- 
cunque deferta  talia  arenofa  reperiuntur,  calorem  xftatis  tantum 
auget,  ut  incredibilis  non  expertis  videatur. 

Cogitationibus  his  primis  ialiftens  foivi  problema  generaliter  , 
nempe  : exhibere  proportionalem  gradum  caloris , aut  Jmntnam  om- 
nium Jinuttm  altitudinum  Solarium  , quam  diu  eft  fupra  horigontem 
in  fpbara  quacunque  obliqua , reducendo  id  adinventionem  cur- 
vx  fuperficiei  ungulae  cylindricae , aut  partis  ex  illa  daex- 

Hoc  autem  problema  tantx  difficultatis  non  eft,  quanrx  pri-  pag.  jj0- 
ma  fronte  apparet.  Nam  fit  { Fig.  i.  ) cylindrus  ABCD  feftus  Tab.  I. 
oblique  ellipii  BKDI  , & ex  centro  ejus  H deferibatur  circulus  Fig. 
IKLM , dico  curvam  fuperficiem  IKLB  effe  aequalem  re&angulo 
ex  IK  in  BL,  vel  ex  HK  in  2BL  aut  BC.  Etfi  alius  fupponatur 
circulus  , ut  NQPO  fecans  diftam  ellipfin  in  punftis  P & Q_ , 
ducantur  PS,  QR  parallelx  ad  cylindri  axem , donec  concurrant 
cum  circulo  difto  I-KLM  in  punftis  R,  S , defignentur  quoque 
line*  RTS,  QVP  bifeftx  in  T & V . Dico  rurfus  curvam  fu- 
perficiem RMSQDP  efte  aequalem  ceftangulo  BL  aut  MD  du- 
Tom.III.  Kk  £fx 


Digitized  by.Google 


258  Actor.  Erud. 

Tomi  II.  fi®  in  RS,  aut  2BL  feu  AD  in  ST  aut  VP  ; & curvam  fuper- 
cXv7f  ficiem  Q-NPD  effc  «qualem  RS  in  MD  — arc.  RMS  in  SP , 
c ’ 1-feu  arcui  MS  in  2SP;  vel  efie  aequalem  fuperficiei  RMSQDP, 
fubtra&a.  fuperficie  RMSQNP.  Ita  curva  fuperficies  QBPO  eft 
aequalis  fummac  fuperficiei  RMSQDP,  (feu  reflang. RSinMD,) 
& fuperficiei  RLSQOP  (feu  redlang.  arcus  LS  in  2SP. ) 

Hoc  facile  demonftratur  confidcrando,  cylindricam  luperficiem 
IKLB  efiTe  ad  inferiptam  lphaericam  luperficiem  IKLE,  five  quo- 
ad totam  feu  quoad  analogas  partes,  ut  tangens  BL  eft  ad  ar- 
cumEL,  Scexdemonftrat.  Archim.  de  Sphaera  & Cilindro  Lib.  I , 
prop.  30,  & 37,  38,  quas  hic  non  repetam,  fed  Leftori  exami- 
nandas relinquam,  qui  operam  non  perdet,  fi  confulat  D.  Bar- 
rovii  doflas  Lefliones  in  hunc  librum,  editas  Londini  A.  1684. 
nempe  Probi.  IX.  cjusqueCorollar. 

Jam  ut  reducatur  nofter  cafus  fummse  omnium  finuum  Solaris 
altitudinis  in  data  declinatione  & latitudine  ad  praediflum  Pro- 
F>g-  !•  blema  . Confideretur  Fig.  3 , quae  eft  analemma  projefilum  in 
planum  Meridiani,  Z eft  Zenith,  P Polus,  HH  Horizon,  a n 
iliquino&ialis,  duo  Tropici , <Q  l finus  altitudinis me- 

ridianae in  tfp:  huic  aequalis  fed  perpendicularis  ad  Tropicum  eri- 
gatur «5'  1 , & ducatur  linea  T 1 interfecans  Horizontcm  inT  & 
hora:  fextae  circulum  in  pun&o  4,  eritque  <$4  aqualis  6 R , feu  fi- 
nui  altitudinis  hor.  6 , idemque  fiat  pro  quovis  alio  punflo  in 
Tropico,  erigendo  perpendicularem  terminatam  linea  T 1 ; per 
pun£lum  4 ducatur  linea  457  parallela  Tropico  & repraefentans 
circulum  ei  aequalem,  refpondebit  tunc  Tropicus  sjffp  in  Fig.  3 , 
circulo  NOPQ_Fig.9,  circulus  457  refpondebit  circulo  IKLM, 
Pag.  JJI-T4i  elliptico  fegmento  QIBKP,  6R  aut  6 4 refpondebit  SP  , 
51  vero  BL  , arcus  autem  T arcui  LS,  cum  fit  arcus  femi- 
diurnalis  in  hac  latitudine  & declinatione  , cujus  finus  , licet 
non  poftit  exprimi  in  Fig.  3 , debet  concipi  analogus  line®  TS 
aut  UP , in  Fig.  2. 

Qua:  relatio  inter  has  duas  figuras  fi  probe  intelligatur  , ex 
praecedentibus  confequetur,  quod  fumma  finuum  meridianarum  So- 
lii altitudinum  in  duobus  Tropicis  , ( atque  ita  etiam  in  aliis  duo- 
bus oppofitis  parallelis  ) multiplicata  per  fimum  arcus  femidiurni  ef- 
ficiat aream  analogam  curva  fuperficiei  RMSQDP ; & fi  ei  adda- 
tur in  aflate , aut  fubtrabatur  in  hyeme  , produtlum  ex  longitudi- 
ne arcus  femidiurni , ( affumpta  fecundum  Lud.  van  Cculen  nume- 
ros ) in  differentiam  ditiorum  finuum  altitudinis  meridiana  ; J ani- 
ma priori,  differentia  pofieriori  in  cafu , fit  ut  aggregatum  omnium 
finuum  Solaris  altitudinis  , quamdiu  fuper  borigpnte  commoratur  , 
& confcqucnter  omnis  ejus  caloris  feu  aftionis  in  planum  borigon- 

lis 


Digitized  by  Googlt? 


S U P P L E M.  Tom.  II.  25P 

tis  die  propojito.  Idem  quoque  extendi  poteft  ad  partes  ejusdem  Tomi  II. 
diei . Nam  ii  antea  difla  iumma  iinuum  meridianarum  altitu-  |^Pyjj 
dinum  multiplicetur  per  dimidium  fummae  iinuum  diftantiz  ho- 
raria Solis  a meridie,  quando  tempora  funt  antemeridiana  aut 
pomeridiana  ; aut  per  dimidium  differentiae  illorum  , quando 
utraque  funt  ad  eandem  meridiani  partem , addaturque  incila- 
te, vel  dematur  in  hyemc  , produtlum  dimidii  arcus,  refpon- 
dentis  propoGto  temporis  intervallo  , in  differentiam  iinuum 
meridianarum  altitudinum;  erit  fumma  uno,  differentia  altero 
in  cafu , proportionalis  univerfx  Solis  aftioni  durante  illo  tem- 
poris fpatio. 

Prxvideo  equidem  fore,  ut  mihi  objiciatur,  me  radium  cir- 
culi , fuper  quem  perpendiculares  erigo  , eundem  femper  affu- 
mere,  cum  tamen  paralleli  declinationis  fint  inxquales;  verum 
refpondeo , diftam  noflram  bafin  circularem  non  debere  effe  a- 
nalogam  parallelis,  fed  temporibus  revolutionis,  qux  in  omni- 
bus luat  xqualia. 

Utile  forfan  erit  dare  exemplum  computationis  fecundum 
hanc  regulam  , qux  difficilis  quibusdam  videri  poteft  . Quasra- 
tur  ergo  Solftitialis  calor  in  & fo  Londini , cujus  Latitud. 

3 * > 3*- 

0 1 , 0 / Pag.  332. 

38. 28. Compl. Lat.  Differ.  Afcenf.  33.1t. 

23.30.  Deci.  Sol.  Arc.Semid.xftiv.  123. 11. 

61. 58.Sinus=,  882674  Arc.Semid.  hyb.  56.49.  Sin. 836923. 

14.  58.  Sinus  = , »58257  Are.  xftivi  menfur.  2,  149955. 

Summa  Arc’ hyb-  menfur>  99^ 83. 

Different.  624417 

Hinci,  1409311'n,  836923-f,  624417 in 2 , 149955=22,29734 
Et  1,  140931  in,  836923— 624417 in  , 991683=  33895. 

Itauta,  29734  fit  ut  calor  diei Tropicalis  xftivi,  &o.  33895,  uc 
aflio  Solis  in  dieSolftitii  hyberni. 

Hoc  modo  fupputavi  fequentem  Tabulam,  pro  decimo  quo- 
vis Latitudinis  gradu,  refpeclu  lEquinoftialis  & Tropicalis  So- 
lis , ex  qua  de  intermediis  quoque  gradibus  judicium  ferri  po- 
teft : 


Kk  * Lat. 
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Lat. 

Y 

Sol  in  gb 

Sol  in  «p 

Sol  in  Jb 

O 

20000 

18341 

18341 

IO 

1 9696 

20290 

15834 

20 

18794 

ll737 

13166 

3° 

17311 

22651 

10124 

40 

1532! 

23048 

6944 

5° 

12855 

2 2991 

3798 

60 

10000 

22773 

I075 

70 

6840 

23543 

OOO 

80 

3473 

241573 

OOO 

90 

OOOO 

25055 

OOO 

Qui  plura  de  hujus  Problematis  natura  , qaantum  ad  Geome- 
triam fpeffat,  cognofcere  dcfiderat,  benefaciet,  fi  conferat  Propt 
XIII.  Cap.V,  dofti  tra&atus  de  Calculo  centri  gravitatis,  D.  Wal- 
lifii  editi  A.  1670. 

Ex  hac  Regula  fequuntur  plurima  Corollaria  notatu  digna  v.  g. 
(0  Qpod  -Equino&ialis  calor,  quando  Sol  fit  verticalis,  fit  ut 
duplum  quadrati  radii,  qui  indar  menfurae  eflepoteft,  cum  quo 
fieri  pomt  in  reliquis  calibus  omnibus  comparatio  . (2)  Quod 
fub  jEquinoftiali  calor  fit  ut  fimus  declinationisSolis.  (3)  Quod 
in  frigidis  Zonis,  quando  Sol  non  occidit,  calor  fit  ut  circum- 
ferentia circuli  ducla  in  linum  altitudinis  hor.fi;  &confequerv- 
ter  , quod  in  eadem  latitudine  aggregata  illa  caloris  fint  ut  fi- 
nus  declinationisSolis;  & in  eadem  Solis  declinatione,  utfinus 
latitudinis  : vel  generaliter  , ut  finus  latitudinis  du£H  in  finus 
declinationis  . (4)  Quod  £quino£lialis  diei  calor  fit  ubique  ut 
cofinus  latitudinis.  (5)  Quod  in  omnibus  locis,  ubi  Sol  occidit, 
differentia  inter  calorem  seflivum  Sc  hybernutn  , cum  declina- 
tiones fune  contrarite  , fit  zqualis  circulo  in  finum  altitudinis 
hor.fi.  in  parallelo  aeflivo  , & confequenter  h*  differentia:  fint 
ut  finus  latitudinis  du£ti  in  finus  declinationis  . (fi)  Ex  tabula 
addita  apparet,  quod  Sol  Tropicalis  fub /Equinoftiali  minimam 
omnium  vim  exierat  ; fub  polo  major  fit  , quam  cujuscunque 
alterius  diei  calor  , cum  fit  ad  -Equino&ialem  ut  5 ad  4. 

Ex  hac  tabula  corollariisque  generalis  poteft  concipi  idea  fum- 
mas  omnium  a£lionum  Solis  in  toto  anno,  illaque  pars  caloris  quz 
fimpliciter  a przfentia  Solis  oritur  reduci  ad  Geometricam  certi- 
tudinem. Idem  fi  fieri  pollet  in  frigore , quod  aliud  quoddam  cft 
quam  nuda  abientia  Solis , ut  ex  multis  experimentis  apparet,  fpes 
foret  ejus  quod  ad  hanc  Meteorologiae  partem  refertur,  ad  perfe- 
ftam  redigendi  theoriand . SPE- 
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ALGEBRjE  modernje, 

• * t • 

in  refblutione  Problematis,  de  inveniendis  univerfa- 
liter  focis  opticorum  vitrorum , 

Auftore  E.  Halley,  S.R.S. 

Translatum  ex  Aciis  Pbilofopbicis  Angite  anis , Menf.  Novembr. 

An.  l6q 3.  pag.960. 

E Xcellentia  modernae  Geometri*  nulla  in  re  comparet  eviden- 
tius, quam  in  plenis  & adaquatis  Problematum  rciolutioni- 
bus : dum  omnes  poflibiles  cafus  limul  reprzientat , atque  unofae- 
pe  theoremate  integras  Scientias  compleftuur , qus  in  propofitio- 
nes  prolixe  dedu&z  & veterum  more  demonflrata:  SpilTos  trafta- 
tus  poffenc  conflituere.  Quodcunquc  enim  theorema  Solvit  ma-  Pag-  J>4- 
xime  implicatum  alicujus  generis  problema,  id  debita  reduflione 
adhibita  ad  omnes  quoque  lubordinatos  caSus  extenditur.  Hujus 
rei  illuftrc  dabo  Specimen  ex  do&rina  Dioptrica. 

Problema  autem  hoc  agit  de  inveniendo  foco  cujuscunque  lentis , 
expoftta  feu  convergentibus  feu  divergentibus  a parallelis  radtis  lu- 
minis , procedentibus  a certo  aut  tendentibus  verftts  datum  in  axe 
lentis  punflttm,  quacunque  fit , pro  divcrfstate  diapbana  materia, 
ex  qua  lens  formata , refraflionis  ratio , dataque  lentis  crajjities  in- 
ter vertices  duorum  fegmentortim  fpbaricorum . Quod  Problema  So- 
lutum unoincalu,  exhibet,  mutatis  mutandis,  theoremata  pro 
omnibus  caSibus  poffibilibus  , Sive  lens  Sit  utrinque  convexa  aut 
utrinque  cava,  uve  plano-convcxa  aut  plano-concava,  leuconve- 
xo-concava,  qus  & meniSca  vocatur.  Id  quod  tamen  intelligen- 
dum  eft  tantum  de  illis  radiis,  qui  axi  lentis  Sunt  propiores,  ita 
ut  nullam  SenSibilem  efficiant  differentiam  Sua  ad  illum  inclinatio- 
ne. Focus  autem  ab  illis  Sormatus  a Scriptoribus  dioptricis  prin- 
cipalis focus  appellari  Solet , cum  ejus  in  tclcScopiis  oc  microSco- 
piis  conft  ruendis  uSus  fit. 

Sit  ergo  (Fig. 4.)  BE 0 lens  utrinque  convexa,  C centrum  feg-  -j<AB  I. 
menti  EB  , & * centrum  Segmenti  Etf  , BS  craflkies  lentis  , D pjg.  4. 
punftum  in  axe  lentis:  quaeritur  pun£lum  F , in  quo  radii  pro- 
cedentes a puntloD  colliguntur,  Si  ratio  refraHionis  fit  utm  ad». 

Sit  ergo  diftantia  obje£li  DBz:  DA=  d,  (poSito  punfto  A eodem 
cum  puntto  B , quod  hic  quidem  tanquam  ab  eo  diftans  Sumitur 
ut  linearum  evitetur  coincidentia)  Radius  Segmenti  ad  objeflum 

con- 
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converfi  CB  aut  CA  = r,  Radius  vero  fegmenti  ab  objefto  averfi 
K/J  aut  K«=/>,  Bd  craflities  lentis  = t,  luque  porro  finus  anguli 
incidenti*  DAG  ad  finum  anguli  refracti  HAG  feu  CA»,  ut  m 
ad  erunt  in  angulis  admodum  exiguis  finubus  anguli  proportio- 
nales. Ex  quo  confequitur  fore: 

Ut  d ad  r ; ita  angulum  ad  C,  ad  angulum  ad  D , & d-\-r  ut 

angulum  incidenti*  DAG;  & porro  tn.  n ::  d-\-r.  — - rn, 

Tfi 

atque  hoc  exprimi  angulum  G AH  = C A».  Quofublatoex  ACD, 
per  d notato,  relinquetur — , quod  analogum  erit  an- 

gulo A 9 D.  Cumque  hoc  in  cafu  latera  proportionalia  fint  angu- 
lis, quibus  fubtenduntur,  fequetur  quod  uti  angulus  A»D  clt  ad 
angulum  AD»,  ita  latus  AD,  aut  BD,  fit  ad  A*  aut  B»,  h.e. 

quod  B#  fit  =5  — ; ; , quod  offendit  quo  in  puqfto  ra- 

’ md  — nd  — nr 

dii  a D procedentes  colligantur  mediante  prima  refraftione.  Si 
autem  nr  non  potefl  fubtrahi  ab  md — nd  , fequitur  poft  refra- 
ftionem  adhuc  divergentes  procedere  radios  & punftum  » effe 
in  eadem  regione  lentis  trans  D.  Sed  fi  >ir  clt  atqualis  md — nd , 
paralleli  axi  procedunt,  &pun£tum  e eft  infinite  diftans. 

Invento  punfto  ? ut  antea,  & data  B» — Bd , quam  vocabimusf, 
eadem  ratione  , ut  in  przccdcnti  confequitur,  quod  GF  , aut 

J*  p ft 

longitudo  focalis  qu*fita  fit  = — — /.  Et  loco  i 


fubltituendo  B» — Bd  = 


tm — nf  -\-»>p 
mdr 

— r,  polito  p pro 


md  — nd — nr 
polt  debitam  reduftionem  orietur  h*c  JEquatio 
mpdrp  — mp  dtp  4-  npd  pt  -f-  npr  pt 


m — n 


= /■ 


mdr  -f-  m d p — mprp  — dmt-\-ndt-\-nrt 
Quod  theorema  operofum  non  elt,  quamvis  tale  efie  videatur  , 
quippe  cum  magnus  fit  datorum  numerus  qu*  quasltionem  ingre- 
diuntur, & dimidius  terminorum  numerus  oriatur  exeoquod  alfu- 
mimus  lentis  crafliriem , quzplurimis  incafibus  non  magnum  ef- 
feftum  producere  potelt  , confiderari  tamen  a nobis  debuit  , ut 
regulam  daremus  pcrfeftam.  Si  ergo  lens  fit  ex  vitro,  cujusre-. 

r a,-  n j • 6 d rp  — 1 d pt  + *r  pt 

fractio  elt  ut  3 adi,  erit  — - = /. 


Si  ex  aqua,  cujus  refraftio  elt  ut  4 ad  3 , 
Ii  drp  — 3 dpi  4-  grpt 


3 dr  3 d p — 6rp  — dt  -{•  irt 
theorema  tale 


erit 


t^dr  ^dp  — < 11  rp  — . dt  + ^rt 


= /•  Si 


ex  adamante  fieri 
pof- 
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poflet,  cujus  refra&io  eft  ut  5 ad  2,  foret  — — — - 1 rf* 

. 5^r+5  dp — jdt-f-2rt 
=/•  Atque  hac  eft  regula  univerfalis  pro  focis  vitrorum  duplo  con- 
vexorum expolitorum  radiis  divergentibus.  Sed  fi  craffities  lentis 

omittatur,  multo  brevior  erit  regula,  nempe  _r 

dr-\-dp — fpr 

. . 2 d r p 

»ut  in  vitro  ^ ^ ^ ^ — f . Quo  in  cafu  fi  d Iit  tam  par- 

va, ut  2 rp  excedat  dr  -\-df,  orietur  — /,  feu  focus  erit  negati- 
vus , id  quod  oftendit  radios  poft  utramque  refraftionem  adhuc 
procedere  divergentes. 

Ut  hoc  ad  alios  transferatur  cafus,  nempe  convergentes  radios 
aut  concava  vitra  , regula  ex  iisdem  femper  componenda  eft 
terminis,  fignaque  tantum  -f  & — mutanda.  Nam  diftantiam 
punfti  concurfus  convergentium  radiorum  a puncto  B,  aut  pri- 
ma lentis  fuperficie,  voco  negativam  diftantiam,  feu  — d,  & 

radium  lentis  concavae  voco  negativum  radium  feu  r,  fifit 

prima  fuperficies,  & — p , fi  fit  lecunda . Cadant  ergo  convergen- 
tes  radii  in  duplo  convexum  vitrum,  & theorema  h.  m.  fe habebit 
— 2</r/> 

— j — + /»  quod  oftendit  focum  hoc  in  cafu  fem- 

— dr — dp  — irp 

per  efte  affirmativum. 

Silens  fuerit  menilca  vitrea  expolita  radiis  divergentibus , re- 

Bu'a  er*c  :lr  j | V~  = / > qua  quantitas  affirmativa  eft  , 

quando  eft  minus  dr  — dp,  alias  vero  negativa  . Sed  in  ca-  ' 
lu  convergentium  radiorum  cadentium  in  eandem  lentem  me- 

+ 2^rp 

nifcara , erit  = /,  eritque  + /,  fi  quantitas 

dp — dr  minor  eft  quam2>>,  fedfunajor  fuerit,  femper  erit  nega- 
tiva feu  — /.  Si  lens  eft  duplo  concava,  focus  convergentium  ra-  Pag.  »57. 
diorum  eft  negativus,  ubi  affirmativus  erat  in  cafu  divergentium 

radiorum  in  duplo  convexa,  nempe — -7——, = /,  quifo- 

-\-dr-\-dp — irp  1 

cus  tantum  affirmativus  eft,  quando  2 r>  excedit  dr-\-dp.  Sed  di- 
vergentes radii  transeuntes  duplo  concavam  lentem  femper  habent 

focum  negativum,  nempe  — — f, 

* +dr+dp  + irP  J 

Theoremata  pro  convergentibus  radiis  in  primis  ufui  funt  ad 
determinandum  focum  refultantem  a quacunque  lente  colloca- 
ta 
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Tomi  II.  ta  in  telefcopio  , inter  focum  vitri  obj«aivi  ipfumque  vi- 
Supplem.  trum  fafta  diftantia  inter  focum  di£lum  & lentem  interpofi- 

&&vu.  tam  — _ d. 

In  cafu  radiorum  parallelorum  , & ex  infinita  quafi  diftantia 
venientium  (qui  fupponitur  in  tclefcopiis  ) d quoque  erit  infinita, 

& in  theoremate  terminus  prp  evanefeit  , tanquam 

ar-\-dp — prp 

finitus,  qui  non  cft  pars  reliquorum  infinitorum  terminorum,  & 
dividendo  refiduum  per  partem  infinitam  d , theorema  tale  eric 

Pfr_  — feu  in  vitro  = /• 

r^ln  cafu  lentis  plano-convex*  expofit®  radiis  divergentibus  , 
pdpr  - - - • - Pdp  . 2dp 


loco 


r *•  , 

. , polita  r infinita,  erit^ =/, 

dr  + dp  — prp  " — Pp 

— f,  filcns  fit  vitrea. 


aut 


jdp 

d — 2/ 
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lilcns  iit  vitrea.  . 

Si  lens  fit  duplo  convexa  & r = /> , h.  e.  formata  a fegmentis 

, .pdpr  pdr 

aqualium  fphararum , reducetur  dr+dp_prp  ad  ~d__pr  — / > 
& in  cafu  d infinita,  contrahetur  porro  ad  | pr , & p exiftente  = 

” t diftantia  focalis  in  vitro  eric  = r , in  aqua  x|r  , in  ada- 
m — » . .. 

mante  -f  r. 

Neque  folum  hac  conducunt  ad  mveftigandum  focum  ex  propo- 
fitis  illis  datis  , fcd  dato  foco  poflumus  quoque  hinc  determinare 
obiefli  diftantiam,  aut  ex  dato  foco  & diftantia  invenire  poflumus 
ex  quanam  fphara  fumendum  fit  Tegmentum  aliud  , quod  effiaiat 
ut  datum  alterius  1'phzrae  fegraentum  projiciat  radios,  ex  diftan- 
tia d ad  focum  /.  Ita  ex  data  lente,  foco  & diftantia  licet  quo- 
que invenire  rationem  refractionis  feu  m ad»,  qua:  hifce  datis 
refrondet.  Quae  omnia  manifeftum  cft  plene  determinari  ab®qua- 
tionc  haflenus  a nobis  ufurpata,  nempe  pdpr  = drf  + dpf—prpf. 

PrPf  . 

Nam  ad  inveniendam  d , theorema  cft  -7— - 


d rf 

ftanti®obje£ti.  Pro  p regula  eft  = r.  Sed  pro/>, 

regula  erit  = p,  qu®  ultima  determinat  rationem  refra- 

ctionis, quoniam  fcil.  »»  eft  ad  »,  ut  1 +p  ad  p. 

Non  excurram  ad  h®c  particularia  , fed  illa  relinquam  eorum 
exercitio  , qui  defiderant  in  opticis  materiis  efle  informati  , quas 

au  fi  na 


rf+Pf—ppr 


~ d di- 
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aufim  dicere  in  tribus  hifce  regulis  tam  plene  eflfe  comprehenfas  , Tomi  II. 
quam  homines  maxime  inquirendi  ftudiofi  deliderare  poffint  , & Supplcin. 
quoad  omnes  cafus  poflibiles , modo  refpeftus  habeatur  ad  figna  4.  SecfVIL 
& — , ut  in  cafibus  praecedentibus  ad  focum  inveniendum  . Duos 
folum  offendam  non  minimi  momenti  ufus  earum  , quorum  unus 
confidit  in  invenienda  diftantia,  quaobjeftum  collocatum,  lente 
data  repraefentatur  fpecie  objefto  aequali,  id  quod  conducere  poteft 
ad  depingendas  facies  aut  alias  res  in  vera  fua  magnitudine,  trans- 
mittendo fpecies  per  vitrum  in  cameram  obfcuram  , ubi  non  folum 
genuina  figura  & umbrae  , fed  ipfi  colores  aeque  vividi  ac  in  obje-  Pag.  jjy. 
ito  exhibentur . Hoc  in  cafu  d eft  aequale  /,  & fubftituendo  d pro  / 
in  aequatione,  habebimus  pdr/>  =s  ddr  -J-  ddf — dppr,  & dividendo 

tpf.p 

per  d,  prf^dr+dp—prp,  hoceft—-  ss  d.  Sed  fi  convexitas  u- 

traque  fit  ejusdem  fphaerae,  itant  erit  diftantia  =/>r , hoceft 

fi  lens  fit  vitrea  = 2r.  Eritque  adeo,  fiobje&um  a lente  removea- 
tur diftantia  diametri  fphaerae,  focus  tantum  ultra  lentem,  quan- 
tum objeilum  citra  lentem  eftpofitum,  & fpecies  objeilo  aequalis. 

Sed  fi  lens  fit  plano-convexa , diftantia  illa  erit  = ipr,  aut  in  vitro 
aequalis  quadruplo  radii  convexitatis.  Sed  de  hac  methodo  forfan 
cum  curiofis  alias  agam  oftenfurus  , quomodo  augenda  aut  dimi- 
nuenda objefti  fpecies  in  proportione  aflignata  , ( id  quod  ta- 
men fatis  obvium  erit  ex  illis  quae  jam  fiint  propofita  ) nec  non 
quomodo  erigendum  objeflum  , quod  hac  methodo  inverfum  re- 
praefentatur. 

Alter  ufus  verfatur  in  invenienda  convexitate  aut  concavitate, 
quae  requiritur  ut  maxime  remotum  objeftum  repraefentetur  in  fo- 
co dato,  poftquam  una fuperficies  lentis  jam  eft  formata.  Id  quod 
folum  corollarium  eft  nollri  theorematis  pro  f inveniendo,  datis 

rf 

p,  d,  r &/.  Nam  cum  d fit  infinita,  regula  fit  — — 7-=/»,  hoc 


eft  in  vitro 


*r-f 


pr—f 

— f.  Unde  fi /fit  major  quam  2f,  p fit  negativa, 


& j — eft  radius  concavitatis  quaefitae. 

Si  quaeratur  focus  ubi  tota  fphiera  colligit  radios  procedentes 
abobjeffo  in  diftantia  d : erit  t-\~  ir  & r=/> , faftaque  redu&ione 
...  . — mpdr  J-  wpdr  -f-  inprr  . , , , . 

primi  theorematis  erit ■ — f . Sed  fi  d 

2 nd-\-  inr  — mpr 

•—  mpr-^-inpr  2 nr — mr  _ 

2 n im—xn 

L 1 pro- 
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propter  fphasra  vitrea  colligit  radios  Solares  in  diftantia  dimi- 
dix  partis  fcmidiametri  extra  fe , Scaqueaiphxra  in  diftantia  fe- 
midiametri.  Sed  fi  ratio  refraflionis  ra  ad»  fit  ut  a adi,  focus  ca- 
dit in  fuperficietn  oppofitam  fphxrx,  & fi  major  adhuc  fitinxqu». 
litas,  intra  ipfam  fphxram. 

Aliud  exemplum  erit  , fi  hemifphxrium  exponatur  parallelis 
radiis  , hoc  eft  fi  d & e fint  infinitx  , 5c  t =5  r . Nam  debita 

reduftione  fafta  theorema  refultat  — — s /.  Hoc  eft,  in 

mm  — ntn 


vitro  focus  eft  in  diftantia  7 r , in  aqua  fr,  fcd  fi  hemifphx- 
rium  fit  ex  adamante  , colliget  radios  diftantia  ^ radii  ultra 
centrum . 

Tandem  quod  attinet  ad  converfionem  utriusque  fuperficiei 
lentis  verfus  obje&um  , manifcftum  eft  , fi  craffitics  lentis  tam 
parva  fit,  ut  negligi  poffit  , feu  poni  t 4-  e , omnibus  in  cafibus 
focum  ejusdem  lentis  , quibuscunque  exponatur  radiis,  eundem 
fore,  quxeunque  fuperficies  convertatur  verfus  obje&um  : fcd  fi 

3uis  curiofe  velit  attendere  ad  craflitiem  lentis  ( qux  raroconli- 
erari  meretur  ) in  cafu  , quo  paralleli  radii  cadunt  in  vitrum 
plano  convexum,  fi  fuperficies  plana  verfus  objeflum  efteonver- 
la  , t nullam  differentiam  creat,  fed  diftantia  focalis  / =:  ar.  Sed 
fi  convexa  fuperficies  objeclum  refpicit,  contrahitur  ad  ir — -Jr, 
ita  ut  focus  fit  propior  { t.  Si  lens  eft  duplo  convexa  , differentia 
eft  minor,  fi  menifea,  major.  Cum  convexitates  utrinque  funt 
xquales  , longitudo  focalis  brevior  eft  circiter  ± t , quam  cum 
»=o.  In  vitro  menifeo  converfio  concavat  fuperficiei  verfus  ob- 
jeftum  auget  longitudinem  focalem  , convexa:  fuperficiei  vero 
minuit  eandem  . Generalis  regula  pro  differentia  oriunda  ex 
converfione  lentis  , quando  focus  eft  affirmativus  , hac  eft  : 

— * — pro  duplo  convexjs  diverfarum  fphxrarum  . Sed  pro 
3r+3f— * 

menifeis  hac  differentia  evadit  ■ Quarum  regularum 


non  neceffc  eft  afferre  demonftrationem , cum  ex  pramiffis  con- 
fcquantur  poft  debitam  redu&ior.em  , non  fecus  ac  theoremata 
pro  problematibus  ad  focos  vitrorum  opticorum  pertinentibus. 
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A.  1691.  p.  S a — 158. 

DOminus Charas  novam  przparationem  corticis  febrifugi  Chi- 
na  de  China  communicavit,  quz  in  eo  confidit,  ut  ex  li- 
bra corticis  pulverifati  extrahat,  mediantibusduabus  pintis  boni  Pag-  J<«. 
lpiritus  vini,  partem  reftnofam , ex  reliduo  vero,  ope  a pint.  vini 
albi,  partem  falinara  & fpirituolam,  utramque  deinde  (olutionem 
conjungat , in  balneo  arenz  mediocriter  calido  maxima  ut  evapo- 
ret humiditatis  pars  efficiat,  tandemque  addat  tres  uncias  optimi 
fyrupi  deKermes,  totumq  uecompoiitum  redigat  ad  confidentiam 
cxtra&i  mediocriter  folidi  , cujus  dolis  ed  a dimidia  drachma  uf- 
que  ad  duas  , exhibenda  zgris  , ( pod  purgans  vel  etiam  vomito- 
rium, fi  opus  fuerit,  adhibitum  ) tempore  inter  paroxyfmos  me- 
dio, tribus  aut  quatuor  vicibus,  fi  intervallum  paroxyfmorum  id 
concedat  , quatuor  horis  ante  aut  pod  padum  ; eo  quidem  cum 
fru£!u  , ut  febris  pod  quartum  plerumque  infultum  non  reditura 
recedat , neque  malam  aliquam  difpofltionem  in  reconvalefcente 
pod  fe  relinquat.  Dominus  Caffini  die  21.  Aprilis  conjnn£tionem 
Lunz  & Martis  obfervavit  fimilem  illi  , quam  Aridotcles  Lib.Il. 
de  Ocelo  cap.  11.  fevidiffe  commemorat.  Dominus  Tournefort  fun- 
gum extraordinarium  enatum  in  tigno  obtulit  Acadcmiz  , ejus- 
que  deferiptionem  concinnavit.  Dominus  de  la  Hire  novam  me- 
thodum rationem  inter  fphzrz  fuperficiem  & luperficiem  maximi 
in  ea  circuli,  necnon  fuperficiem  cylindri,  qui  probate  habet  il- 
lum circulum  & altitudinem  diametro  lphzrz  squalem,  demon- 
drandi  odendit  ; una  cum  quadratura  ungulz  cylindricz  & figu- 
ra finuum  . Dominus  Homberg  varia  recenfet  experimenta  cum 
phoiphoro  indituta  , in  quibus  illa  cumprimis  notatu  digna  , quz 
ipiritum  vini  magis  contrarium  phofpboro  ede  probant  , quam 
aquam  communem,  quippe  cum  hzc  iplum  conlervct,  ille  con- 
tra, fi  cum  eo  digeratur,  ejus  vim  luciferam  imminuat,  hac  ta- 
men proprietate  acquifita,  ut  fi  nonnullx  guttz  aquz  communi, 
vel  guttz  aquz  communis  tali  fpiritui  vini  indillcntur  , lumen 
exoriatur  illico  fulguris  indar  difparens.  Dominus  CaJJiai  & Do- 
minus de  la  Hire  tranlitum  Martis  per  ncbulofam  Cancri  oblcrva- 
runt:  ille  quidem  comparando  viam  Martis  cum  duabus  dellis  ma- 
xime claris  nebulofx  , quz  a fe  invicem  uno  & dimidio  minuto 
didant ; hic  autem  , cum  in  promtu  ei  edet  configuratio  dclla- 
rum,  quz  ncbulofam  componunt  , quam  alias  delineaverat  , at- 

L1  2 tendit 
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Tomi  II.  tendit  ad  tranfitum  Martis  in  refpeftu  ad  illas  dellufas  , viam* 
Supplem.  nue  Martis  in  ea  figura  defignavit.  Dominus  Tourneftri  dcpro- 
p^  ^^  duftione  fungi  ante  memorati  ita  ccnfet,  ut  eum  ex  femine  naum 
s'  * s'  putet  illapfo  fiditra  tigni,  quod  ab  humiditate  putredinem  contra- 
xit folvente  falia  tum  ligni  , tum  colorum  aqua  dilutorum , qui- 
bus tignum  piffum  , tum  & calcis  fabulo  fubafta  , ut  cum  ligni 
carie  componerent  terra  fpeciem  nutriendo  fungo  accommodatam . 
Dominus  Ca/Jioi  die  ly.Maii  interdiu  eclipfin  Veneris,  opetubi 
optici,  obfervavit  faffam  a Luna  interpofiia . Dominus  Abbas  de 
Louvois  Academi*  Regi*  per  Dominum  de  Io  Hire  obtulit  duo  i 

frufia  palmae  pecrcfa&ae  , duritie  filicem  zquantia  , quaque  hk 
offendit  ex  comparatione  cum  palmae  ligno  , non  lufum  effe  na- 
tur*, fed  palmam  in  filicem  converfam,  perinde  ut  contingit  in 
flumine,  quod  per  urbem  Bakan  regni  Ava  tranfit,  & fpatio  ia. 
leucarum  virtutem  habet  pctrificanai  lignum,  referente  Patre  Du-  i 
chatz  , qui  vidit  ibi  fpiffas  arbores  petrefaftas  ad  fummam  ufque  i 
aquam  , quarum  pars  reliqua  adhuc  erat  lignea  . Domini  de  h i 
Hire  obfcrvandz  Lunari  eclipfi  die  z8  Julii  invigilantis  curasnu-  i 
bes  deni*  eluferunt.  Dominus  Vorignen  dimenfionem  dedit  (oli-  j 
di  cordis  fpeciem  habentis  , quod  oritur  ex  converfione  ellipGt  i 
dimidi*  circa  diametrum  obliquam . Sequitur  obfervatio  eclipfij 
Lunae  Cafliniana , & hanc  quas  Dominus  Sedile.ut  habuit  obfervr- 
tiones  excipiunt  circa  originem  cujusdam  papilionis  magnicudr-  t 
nis  extraordinaria , necnon  aliorum  quorundam  infefforum,  fit 
ut  & experimenta  nova  Domini  de  U Hire  circa  Magnetem.  Do*  | 
minus  Homberg  de  variis  vegetationibus  metallicis  agit  , easque  . 
toto  coelo  non  folum  a vegetatione  plantarum  fed  inter  fe  quoque 
differre  offendit  . Tradit  quoque  alium  modum  arborem  Dianx  , 
producendi  , quadrantis  hora  fpatio  : Recipe  4 drachm.  limaturx  , 

argenti  puri.  Fiat  amalgama  absque  igne  cum  z drachm. Mercu-  , 

rii.  Hoc  diffolve  in  4 unciis  aqua  fortis,  folutionem  infunde  fes- 
quilextario  (troit  demifeptiert)  aqua  communis  ,& agita  paululum, 
ut  commifceantur,  tandem  in  ampulla  vitrea  probe  obturata  affer-  j 
va  adufum.  Hic  in  eo  confidit  , ut  capiatur  hujus  miftora  uncia 
circiter,  & lagenula  vitrea  indatur  , una  cum  amalgamate  ordr-  , 
nario  auri  aut  argenti,  butyri  adindar  liquidi , parvi  pifi  magni-  , 
tudine.  Hac  fi  quieta  relinquatur,  Mercurius  & argentum  liquo- 
ri innatantia,  cujus  vis  didolvens  ab  affufa  aqua  communi  valde 
fuit  debilitata,  cum  offendant  in  ampulla  fundo  amalgama  Mer- 
p 344.  curii  non  diffoluti , eidem  adhxrefcunt.  Mercurius  autem  diffolu- 
tus,  cum  conjunffus  fit  cum  certa  portione  argenti,  cujus  parti- 
cula duriores  funt  quam  Mercurii  currentis,  jungitur amalgamati 
forma  particularum  firmarum  & durarum,  qua,  cum  comitemur 

illas 
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illas  aciculz  nitrofz  diflolventis  menflrui , fequuntur  dire&ionem 
illarum  acuum  nitrofarum,  varieque  fibi  invicem  conjun&z  ra- 
mos eflormant  in  lagena  comparentcs  . ( ViJ.  Fig.  i.  & 2.  ) Alia 
vegetationis  fpecies  line  Mercurio  fit  modo  fequenti . DilToIva- 
tur  pars  argenti  puri  in  tribus  partibus  aquz  fortis  j evaporet  lo- 
lutionis  dimidium , in  ejusque  locum  addatur  duplum  aceti  deftil- 
lati  & dcphlegmati , quietaque  relinquatur  hzc  mixtura  menfem 
circiter,  quo  claplo,  in  lagenae  medio  reperietur  arbufcula  abie- 
tis formam  gerens,  non  tamen  coloris  argentei,  fed  albi  & tranf- 
parentis  , ad  inllar  falis  . Hzc  enim  ramificatio  nihil  aliud  eft 
quam  argenti  criftallifatio  ordinaria , additione  falis  aceti  paulu- 
lum mutata.  ( Vtd.  Fig.  3.)  Tertia  vegetationis  fpecies  abfolvitur 
ope  liquoris  filicum  , & metalli  cujusvis  in  aqua  forti  aut  regia 
foluti&abftra&ione  menftrui  cxficcati,  differtque  plurimum  a prae- 
cedentibus, qux  merx  funtcryftallifationes.  Nam  dum  metallum 
acidis  particulis  junflum  liquori  immittitur  alcalino , hic  illud  pe- 
netrat & emollit,  fitque  deinde  fermentatio,  fed  lenta,  quiapar- 
ticulz  metallicz  implicantur  particulis  acidis.  In  hac  autem  aera 
materiis  fermentatis  fecernitur  , & bullulz  aerez  egredientes  ex 
particula  metalli  dum  fermentatur,  & in  ejus  fuperficic  adparcn- 
tes,  poftquam  certam  acquifiverunt  magnitudinem  , pelluntur  a 
gravitate  liquoris  imminentis  verfus  ejus  fuperficiem  . Quoniam 
autem  hx  bulla:  implicitz  funt  materi*  ex  qua  egrediuntur,  xgre 
fe  ab  illa  liberare  poliunt  , & fecum  trahunt  filamenta  materi* 
metallicz,  quorum  bafes  funt  bull*  aere*.  Metallum  enim  dum 
fermentatur,  mollefcit,  fed  hoc  finito  induratur,  unde  & ramu- 
fculi  illi  metallici  indurantur  fatiscito,  & extra  liquorem  etiam 
lubfiftunc  . ( Vtd.  Fig.  4.  ) Tandem  alia  adhuc  datur  vegetationis 
metallicz  fpecies,  qu*  fit , fi  3 aut  4 capiantur  partes  Mercurii  , 
bene  purificati  j aut  6 diverfis  lublimationibus , una  vero  pars  au- 
ri aut  argenti  puri,  fiatque  amalgama  fine  calore  , idque indatur 
vitro  oblongo  collo  inftruflo,  quod  digellioni  fortiori , lpatio  1 5 
dierum  , poftquam  hcrmcticc  figillatum  fuit  , eft  exponendum  . 
Induratur  enim  1'enfim  amalgama,  dum  metallum  magis  magisque 
penetratur  a Mercurio,  qui  in  motum  aftus  ab  igne  elevatur  fu- 
per  amalgamatis  fuperficiem  , Sc  fecum  abripit  metalli  immixti 
particulas,  arborisque  fpeciem  conftituit  circiter  digitum  ait®  , 
aoncc  tandem  amalgama  plane  fuerit  duratum.  (Fid.Fig. 5.)  Do- 
minus Cajjini  dedit  cclipfes  primi  Satellitis  Jovis  anni  <£93,  fup- 
putatas  ex  Tabulis  Caflinianis  a Domino  le  Fevre.  DominusC^j- 
ras  fontium  calidorum  caulam  deducit  ex  commixtione  aquz  cum 
fuccis  acribus  vitrioli  aut  fulphuris,  quibus  accedere  quoque  pof- 
Une  alii  fales  aut  calccs  fubccrrancz  , quas  perluit  aqua  : motus 
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Tomi  II.  phaenomeno  olcivitrioli  ab  aqua  communi  afTufa  valde  incalefcert- 
|USPvm  l‘s*  <i,uon'am  fcilicet,  cum  omni  phlegmate  fit  privatum,  molles, 
’ 'plicatiles  Sc  porofas  aqux  partes  valde  & fubito  quali  ad  fe  rapit, 
qui  motus  fermentationem  & calorem  producit. 

EXCERPTA 

Sefl.IX. 

1’ag-  4J»-  EX  COMMENTARIIS  MATHEMATICIS  ET  PHYSICIS 
Academia:  Regia:  Scientiarum  Parifienfis . 

An.  I 692.  pag.  161.  feqq. 

DOminus  Tournefort  conjecturas  circa  ufum  vjforum  in  qui- 
bufdam  planus  non  improbabiles  protulit,  poftquam  obier- 
vavit  microfcopio,  vala  illa  in  plerisque  plantis  plerumque  e(Te 
medullofa  & quali  fpongiofa  , aut  potius  compofua  ex  mullis 
faeculis  aut  vcticulis  cavis  , fecum  invicem  communicantibus  , 
trantitumque  przbcntibus  fucco  nutritio,  eodem  fere,  quo  filum 
cralTius  exgoflypio  liquorem  tiltrandum  transmittit,  modo.  Cen- 
fet  enim  , vafa  illa  plena  medulla  aut  vcticulis  alios  adhuc  ufus 
habere,  quam  apportandi  fuccum  nutritium  , neque  tantum  partes 
plantae  fortiores  reddere  ac  fuflentare,  fed  faepe  abire  infibrasten- 
fionis  capaces,  quando  parces,  in  quibus  lunt,  fatis  jam  creve- 
runt , neque  nutrimento  amplius  opus  habent  ; imo  in  nonnullis 
plurcs  quandoque  fua  dilpolitione  concurrere  ad  eundem  motum  , 
verosque  mufculos  formare;  contrahi  autem  fibras  illas , quando 
planta  exticcari  incipit,  neque  veticulz  amplius  tenduntur  a fucco 
nutritio.  Id  vero  cumprimis  conlpicuum  efl  in  ovariis  hcllebo- 
ri  nigri  , aconiti  & corona;  imperialis  , quz  ubi  planta  maturi- 
tatem adepta  c(l,  a fibris  illis  aisrumpuntur , partim  ut  femina 
nb  aere  alterentur  perfeilioraquc  reddantur,  partim  ut  hinc  in- 
de difpergantur. 

Dominus  Caffini  ex  fuis  obfervationibus  conclude,  Conjan8il- 
nem  Veneris  eum  Sole  accidiife  die  quarto  Septembris  , mane  7. 
Paj.  4j$.  hor.  7 min.,  adeoque  36  hor.  33  min.  tardius  quam  Ephemerides 
Argoli,  fed  i4hor.  13 min.  quamTabulz  Rudolphinx  indicant  . 
Maxima  Veneris  latitudo  apparuit  8grad.  48  min.  Eandem  con- 
junctionem Dominus.SV<A/ra«  ex  fuis  obfervationibus  determina- 
vit quoad  afcenlionem  reflam  contigilfe  die  1 Scpietnbr.  mane 
hor.  1 min.  1+  in  gradu  1 <5 1 , min.  53,  lecund.  10  ; quoad  longi- 
tudinem. vero  dic  4 Septcmbr.  mane  hor.7,  min.  35,  in  grad.  12, 
Bninut.33,  fec.  35  Virginis,  cum  Veneris  iamudo  eflet  8.  gri>d. 
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45  mia.  Dominus Htmberg  oftendic  modum  fequentem  excrahen-  _ 
di  fal  volatile  acidum  minerale  in  forma  ftcca  , quod  folucu  m in  Supplem". 
fpiritu  vini  probe  reffificato  & in  pavimentum  effufum  inflar  a-  Sccl.  IX. 
quz  fortis  ebullit . Recipe  duas  uncias  argenti  puri,  easquefolve 
in  5 unciis  fpiritus  nitri  , effunde  hanc  folutionem  adhuc  calen- 
tem in  pintam  aquse  fluviatilis,  in  qua  tantum  antea  faliscommu- 
nis  folutum  , quantum  folverc  poteft , & argentum  praecipitabitur 
inflar  coaguli  albi.  Lava  fzpius  hoc  argentum  praecipitatum  aqua 
calida,  donec  infipidum  evadat,  8c  probe  ficca;  habebis  duas  un- 
cias & dimidiam  calcis  argenti . Deinde  in  vale  ferreo  igni  vali- 
do calcina  duas  aut  tres  libras  flanni , cui  nullum  aliud  metallum 
admixtum  , & de  hac  calce  flanni  bene  licca  unam  cape  unciam 
cum  dimidia,  exa&eque  mifce  cum  2 { unciis  calcis  argenti  bene 
quoque  ficcatz . Hanc  mixturam  inde  matracio  lutato,  ita  ut  e- 
jus  duz  tertia:  partes  remaneant  vacuz  , illudque  expone  igni 
aperto,  ita  uc  collum  ejus  deorfum  inclinetur  ; defluet  in  hoc 
materia  nigricans,  quz  flatim  coagulabitur  in  lapidem  valde  du- 
rum coloris  ferruginei  dilutioris,  cujus  pondus  erit  circiter  un- 
ciz  unius  8c  dimidiz.  Hic  lapis  efl  calx  flanni  foluta  a ialibus  , 
quz  erant  in  calce  argenti  concentrata,  & caput  mortuum  , quod 
infipidum  reflat  in  fundo  matracii  , efl  argentum  in  calcem  re- 
daclum  a falibusque  liberatum  ^ quz  retinuerat  ex  fuo  diffolven- 
te  in  praecipitatione , poteftque  in  maffam  ope  capellz  ordinariz 
fine  damno  redigi.  Tandem  lapidem  illum  in  pulverem  contunde , 
cumque  bene  ficca  valde  exiguo  calore  , immiffumque  vafi  fubli- 
matorio  ( verres  de  rencontre  ) fublima  fecundum  legem  artis  ; 
nancilccris  dimidiam  unciam  falis  volatilis  , id  quod  li  re£lificcs 
bis  aut  ter  igne  admodum  exiguo  , habebis  fal  volatile  acidum  , 
valde  album  & tranfparens.  Caput  mortuum  efl  calx  flanni,  id- 
que  fi  exponatur  aeri  2 aut  3 menles  , denuo  imbibit  novum 
lal  acidum  plane  fimile  illi  , quod  fublimationis  ope  feparatum  Pag.  434. 
fuit,  lea  ut  adhuc  femel,  vel  etiam  tertia  vice,  pluriesqucfu- 
blimari  poflit. 

Dp..  de  laHire  ex  obfervationibus  in  regio  obfervatorio  pcraflis 
& cum  Tabularum  Rudolphinarum  calculo  comparatis  concludit, 
in  Tabulis  /oWrRudolphinis  epocham  anni  1600  augendam  cfle  6 
minutis  , uc  flat  5 flgn.  10  grad.  o min.  43  fccund.  locum  autem 
Aphelii  effe  promovendum  1 grad.  40  min.  ita  ut  fit  pro  an.idoo, 
fign.  6,  grad.  8,  min.32,  lecund.  o.  Idem  oflendic  Veneris  locum  in 
nodo  fuo  ex  jam  di&is  Tabulis  non  exafcle  poffe  haberi , fcd  contra 
potius  obfervationes  evincere,  quod  hoc  minimum  fzculo  nodus 
Veneris  locum  non  mutarit.  Dominus  Homberg  varia  circa  ruptu- 
ram lacrimarum  vitrearum  in  vacuo  fecit  experimenta  , quibus 

com- 
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Tom.  II.  comperic , longe  majori  vi  diflilire  illas , & in  minora  quoque 
Supplcm.  fragmina,  quam  in  aere,  & fi  frangantur  in  tenebris  , aliquid 
Scit.  IX.  (e  jumjnis  fpareere.  Supponit  autem,  hzc  phznomena  ut  ex- 
plicet, lacrymam  fere  efle  induratam,  ut  lamina  chalybea  , dum 
aquz  immergitur  , temperari  lolet : atque  uti  hzc  , fi  nimium 
curvetur,  in  plura  frufla  diflilit  , quia  incurvatione  partes  ejus 
exterius  nimis  diduflz  , interius  nimis  comprefTz  , maximaque 
celeritate  ad  fitura  priflinum  revertentes  fe  invicem  percutiunt 
atque  feparantur;  ita  eodem  modo,  dum  cauda  lacrymz  abrum- 
pitur, eandem  confringi.  Quod  autem  majori  hoc  fit  violentia 
in  vacuo,  id  ideo  contingere  putat,  quia  demptus  eft  aer,  qui 
debilitat  vim  percuffionis,  dum  in  eum  fragmina  incurrunt ; at- 

J|ue  hinc  quoque  fruflula  fieri  minora,  quia  (fatim  allidunturad 
atera  recipientis  & denuo  comminuuntur  . Luminis  explicatio- 
nem alii  occafioni  refervat.  Dominus Potbenot  regulam  commu- 
nicat cum  publico  inveniendi  pofirionem  alicujus  loci,  qui  videri 
nequit  ex  punffis  principalibus,  in  quibus  peragitur  oblervatio. 
Nimirum  affumendz  funt  duz  diflantiz  trium  aut  quatuorpun- 
florum  jamnotz,  &expun6fo,  cujus  pofitio  quzritur,  capien- 
di funt  anguli,  quos  illz  diflantiz  fubtendunt;  deinde  vero  fu- 
per  lineas  illas  cognitas  deferibenda  funt  fegmenta  circulorum 
angulos  invefligatos  capientia  ; horum  interfeflio  dabit  loci  po- 
fitionem  quzfitam,  fi  punfta,  prout  Auflor  przcipit,  aflumpta 
fuerint.  Tandem  Dominus  Parignon  regulas  motus  in  genere  de- 
ducit ex  principio  fuouniverfali:  quod  omnibus  in  motibus,  fi- 
ve  provolvendo  five  refla  protrudendo  fiant,  five  in  linea  refla 
4JS-  five  curva,  five  lint  uniformes,  five  accelerati  aut  retardati  , in 
omnibus  proportionibus  & variationibus  imaginabilibus,  fiimma 
virium  motum  efficientium  in  omnibus  inflantibus  fuzduratio- 
nis  fit  femper  proportionalis  fummz  viarum  aut  linearum , quas 
percurrunc  omnia  punfla  corporis  moti.  Hinc  enim  , quod  ad 
rotationem  attinet , efficit  , ( i ) plus  requiri  virium  ad  corpus 
aliquod  , verbi  gratia  , globum  , volvendum  fuper  planum  ma- 
thematicum , quam  ad  efficiendum  , ut  refla  procurrat  eadem 
velocitate  in  refpeflu  ad  eumdem  motus  terminum , & quidem 
tanto  plus,  quanto  major  efl  fumma  linearum , quasdeferibunt 
omnia  corporis  illius  punfla,  quam  produflum  ex  eodem  cor- 

5 ore  & via  fui  centri  gravitatis . Quoad  reliquos  motus  ex  eo- 
em  principio  colligit,  (2)  quicquid  virium  omnino  requiritur 
ad  illa  motus  genera,  five  accelerati,  five  retardati  fupponan- 
tur,  uno  verbo,  variati  in  omnibus  proportionibus  imaginabili- 
bus, fem per  eflfe  proportionale  produflo  ex  maflfa  corporis  mo- 
ti, & via,  quam  ejus  centrum  gravitatis  percurrit.  In  fpecie 
. autem, 
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autem,  fi  corpus  uniformiter  moveatur  , (3)  produftum  ex  du- 
ratione  motus  & vi , quae  ipfutn  inchoavit  , effit  femper  pro- 
portionale produ&o  ex  mafTa  corporis  moti  & longitudine  viae, 
quam  percurrit  , hoc  eft  , via  fui  centri  gravitatis.  Ita,  fi  vires 
a & b femper  eaedem  feu  uniformes  protrudant  corpora  M & N , 
quorum  maiTae  funt  t & g,  per  fpatia  / & b,  temporibus  e & d, 
iemper  efiea 


a e . db  t: 

*/ 

. g b.  ac  proinde 

I.  a . b ;; 

efd 

t:  gbe 

2.  c . d :: 

efb 

• g1** 

3.  e . g :: 

acb 

. bdf 

4- 

atg 

.1  bdc 

Has  autem  -quatuor  regulas  ad  varias  hypothefes  Varignonius  accom- 
modat, ex  iisque  principia  Statices  cum  G abigi,  tum  Cartefii  deducir. 

EXCERPTA 

Ex  Tranfaflionibus  Philofophicis  Anglicanis  , A.  1693. 

Num.  1 96.  197. 

' 1 

TlyfOdus  Boyleanus  conficiendi  Phofphorum  defumptus  ex  char- 
l’A  ta,  tradita  Rcgiz  Societatis  Secretariis  Ann.  1680.  die  14. 
O&obris , & aperta  poft  ejus  mortem , ita  fe  habet  : Snmpta  fuit 
quantitas  confiderabilis  urinae  humanae , ( liquor  enim  hic  parum 
tantum  exhibet  quintae  efiTentiae  defideratae)  nujusque  bona  pars  per 
non  contemnendum  temporis  fpacium  digefta  fuit  , antequam  ad 
ufum  adhiberetur.  Poltea  liquor  hic  deflillatus  fuit  moderato  ca- 
lore, donec  fpiricuofae  & falinae  partes  fuerunt  feparatae ; quofa- 
£lo  fuperflua  humiditas  quoque  fuit  evaporata  , ufque  dum  fub- 
llantia  remanens  redafla  fuit  ad  confidentiam  denfioris  fyrupi 
aut  tenuioris  extra&i.  Deinde  probe  incorporata  fuit  hucfubftan- 
tia  cum  triplo  pondere  fubtilis  arenae  albae  , mixturaque  indita 
invalidam  retortam  lapideam,  cui  amplum  recipiens,  magnam- 
que  partem  aqua  repletum  , ita  fuit  adaptatum,  ut  retortae  ro- 
urura  fere  tangeret  aquam  . His  autem  cura  cura  luto  obdu- 
ttis  , ignis  apertus  gradualiter  adminidratus  fuit  fpatio  5 aut 
6 horarum,  ut  omne  phlegmaticum  aut  volatile  primum  trans- 
iret i deinceps  vero  ignis  auftus  fuit  per  horas  3 auc  6 tan- 
tum , quantum  in  fornace  non  male  exdrufta  poterat  , ( quae 
ignis  violentia  circumdantia  eft  in  hac  operatione  non  omit- 
tenda.) Hoc  pa&o  tranfcendit  magna  copia  fumorum  alborum, 
Tom.  III.  M m qua- 
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Tomi  II.  quales  apparent  in  deftiHatione  olei  vitrioli  , hisque  ccffantibus 
& recipiens  vas  non  amplius  obfcurantibus  , paulo  poft  fuccef- 
' ierunt  alii,  qui  yitkbantur  in  recipiente  himeti  debile  & fubcce- 
ruleum  edere  , lirnile  fere  lumini  accenforum  fulphuratorum  . 
Ultimo  tandem  loco,  cum  ignis  valde  eflec  vehemens,  alia  cran- 
fcendit  fubftantia  priori  gravior  , per  aquam  nimirum  fundum 
recipientis  petens,  unde  exempta  (&  aliquatenus  quoque,  cum 
adhuc  ibiefTet)  ex  cfteflibus  pluribus  aliisque  phaenomenis,  ta- 
Pag-  434-  fubftantiz  fpecies  nobis  vila  eft  , qualis  defiderabatur  & ex- 
pe  flabatur. 

ae  6n  Num  aquae  admixtum  fal  fit,  optime  indagari  poffe  cenfuit 
? R.  Boyle  affundendo  fortem  & probe  filtratam  folutionem  argen- 

ti  puri  , faciam  ope  clarae  aquae  fortis  , vel  etiam  fpiritus  ni* 
tri . Si  enim  aquae  , cui  vel  millefima  pars  falis  admixta  , in- 
ilillentur  paucae  guttz  i ol  u t ion  is  , flarim  alba  nubes  apparet  , 
fundum  fenfim  petens  . Idem  etiam  contingit , quando  fpiritus 
falis  cum  aqua  eft  commiftus  . Dominus  Dr.  Hoocue  autem  a- 
liam  methodum  hydroftaticam  oftendit,  partem  bis  millefimam 
falis  aquz  admixtam  inveftigandi , ope  bullae  vitrez  B , collo 
_ ..  CC  inftruflz  , ita  ut  illius  diameter  3 digitorum,  colli  vero CC 

p.AB^  ' dimidiz  linez  magnitudinem  non  excederet  . Erat  autem  inje- 

*'  ' flo  minio  ita  onerata  , ut  parum  tantum  effet  gravior  aqua  pu- 

ra , colloque  fuo  fufpendcbatur  ex  jugo  A , (ubtili  admodum 
agilique  ita  , ut  a parva  grani  parte  commoveretur  ; deinde 
vero  immittebatur  aquz  purz  , contentz  vafe  EE  , ufque  ad 
notam  D , atque  in  hoc  fitu  contrapondio  in  lance  F pofito  de- 
tinebatur. Admifta  huic  aquz  parce  bis  millefima  falis,  ftatim 
cmerfit  ex  aqua  falfa  colium  dimidii  circiter  digiti  altitudine, 
pagdjo.  Dominus  Halley  , thermometrorum  ut  divifionem  accuratio- 
Feqq.  rem  «fficerec , varia  refert  experimenta,  circa  expanfionem  flut- 

“ dorum  a calore  , a fe  infticuta  . Aqua  nimirum  vulgaris  zgre 

expanditur  a calore,  nifi  ita  incaleicat  ut  ab  ebulliente  aqua  fo- 
let  , quo  failo  lubito  expanditur,  fed  licet  calor  augeatur  , ter- 
minum ad  quem  pervenit  non  cranfit  , occupatque  expanfione 
fua  jj  fpatii  prioris  . Mercurius  leni  expanditur  calore,  fed  vir 
acquiric  — fpatii  prioris,  licet  aquz  bullienti  immergatur.  Hinc 
tamen  paccc  , non  omnino  exa&a  efte  Mercurialia  barometra  , 
cum  calido  tempore  Mercurius  expandatur  leviorque  fiat , requi- 
raturque  adeo  cylindrus  altior  ad  zquiiibrium  cum  aere  confti- 
tuendum  io  xftate  quam  in  hyerae,  ita  ut,  fi  fupponamus , cem- 
peftatum  extrema  efficere  tantum  ~K'0  diflferentiz  , ut  probabile 
cft  , effetius  hujus  in  barometro  futurus  fit  ~ digiti  fupra  & 
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infra  medium  , vel  in  uniterfum  digiti  pars  quinta  . Spiritus  Tomi  It. 
vini  gradualiter  aflurgrt  crefcente  calore  , tardius  tamen  princi-  Suppleri, 
pio,  citius  poftquam  probe  incaluit,  certum  autem  attingens  Sri’'iX* 
caloris  gradum  taflui  tolerabilem  ebullire  incipit,  & quidem  eo 
citius  quo  fpirituofior  efl  , neque  certi  quid  ultra  hunc  termi-  Pag.  415. 
num  de  ejus  expanfione  (latui  potefl  ; adquifivit  autem  cum  ebul- 
lire inciperet,  fj  prioris  molis  . Aer  autem  ordinarius  ab  allatis 
calore  expanditur  circiter  , a maximo  vero  frigore  in  Angtia 
condenfatur  ita  ut  fumma  ex  illis  partibus  defignet  fpatium  per 
quod  aer  a frigore  hyemali  liberatus  ab  zllatis  calore  tandem  ex- 

Enditur  , probetque  hoc  fluidum  ad  thermometrorum  conftru* 
ionem  efle  aptillimum. 

CASPARL  BARTHOLINI  THOM.  FIL.  *J; 

De  Fontium  Fluviorumque  origine  ex  Pluviis 
Dissertatio  Physica. 

Haffnia  An.  1689.  Conflat  plagulis  5.  in  8.° 

ETfi  divinum  e(l  effatum  per  Ecdefiallen , omnia  flumina  intra - 
re  mare,  & mare  non  redundare ; ad  locum  unde  exeunt  , /?tf- 
mina  reverti , ut  iterum  fluant,  de  modo  tamen,  quo  id  fiat,  va- 
rie a Philofophis  difputatum  efl  , utrum  fcilicet  ex  pluviis  & fo- 
lutis  nivibus  oriantur;  an  ex  mari,  velut  ex  magno  aquarum  the- 
fauro,  pervarios  telluris  vel  poros  , vel  anfra&us  deriventur; 
an  utraque  ratione,  ex  mari  nimirum,  tam  circulatione  quadam 
fuperiori  per  nubes  , quam  inferiori  per  fecretiores  quosdam  mcc- 
andros  in  intimis  terrz  vifceribus  originem  trahant.  Au£lor  cla- 
rifiimus  unicam  illam  fontium  fluviorumque  ex  pluviis  originem 
in  hae  Differtatione  demonflrandam  fufeepit . Primo  itaque  affe- 
rit,  continuis  evaporationibus  adfcendere  particulas  aqueas,  qux 
in  nubibus  condenfatx  decidant  jterum  in  fuperficiem  globi  ter- 
teni,  ejusque  partes  camdiu  penetrent,  per  poros  in  Uratis  terre- 
nis vel  arenaceis  patentes,  occultis  itineribus  fe  infinuando,  do- 
nec aliud  diverfz  natura;  liratum,  a quo  lilii  poliunt,  occurrat  : 
ex  his  collc&is  aquis  exfurgere  rivos  , ex  rivulis  pluribus,  qui  er 
diverfis  fontibus  concurrunt  in  unum  communem  alveum  , flu- 
men . Deinde  occupatur  in  explicandis  illis  telluris  liratis , quz 
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Surplrm’.  >n  exteriore  ejus  parte  deprehendimus,  & rupturas  examinat , <ju* 

Sc£l.  XI.  variis  illis  inzqualitaubus  , alveis  & fifluris  , in  ejus  fuperheie 
occurrentibus  occationem  dederunt  . Quod  prius  attinet , obler- 
vat , crudam  terrenam  exteriorem  non  ubtquc  ejusdem  naturz 
inveniri , fed  alicubi  ede  lapidibus  afperam  , alicubi  arenofam  at- 
que derilcm  , humori  retinendo  ineptam,  alibi  vero  pinguem  & 
fertilem  , utpote  quia  fale  nitrofo  & pingui  gravida  cft  , & ab 

Pag.  540.  humore  facilius  folvi  poted,  cujus  eft  tenacior  , ut  margae  diver- 
fz  fpecies,  quz  prout  admixtos  habent  fuccos  minerales,  colores- 
que & fapores  varios,  ita  & varias  facultates  medicas  na&zfunt. 
Ida  autem  terrarum  genera  ita  plerumque  mixta  ede  , ut  vcluti 
diverfa  quzdam  drata  fibi  invicem  incumbant,  caque,  quia  con- 
veniunt cum  aliis  dratis  , quz  aqua  turbida  deponit  , haut  inco- 
venienter  dici  pode  cdTnrmata  ab  inundationibus  aquarum  , quz 
diverfis  temporibus  acciderunt  . Rupturam  , quod  poderius  cft  , 
in  terra  faftam,  fitumque  dratorum  varie  mutatum  probat,  quia 
in  quorundam  montium  vertice  ingentia  funt  plafl a & multa  Itra- 
ta  horizonti  parallela,  a quorum  lateribus-  drata  varia  ad  hori- 
zontem  inclinata,  & in  oppofitis  collibus  ruptorum  dratorum  fa- 
cies materiz  & figurz  omnimodam  convenientiam  demondrent. 
Idam  autem  rupturam  fieri  potuide  ait  , vel  ab  ignibus  fubterra- 
neis,  vel  ab  aquis  , prout  diverfa  fuerit  telluris  natura  . Ex  his 
itaque  apparere  , mutatum  dratorum  fitum  caufam  fuide  inzqua- 
litatis  , quz  in  terrena  fuperficie  occurrit  ; illas  autem  inzquali- 
tates  locum  dedide  coacervationi  aquarum  in  mari  , flagnis  & 
fluviis  : diverfitates  autem  illas  & interruptiones  dratorum  occa- 
fionem  dedide  fontibus.  Etenim,  prout  c diverfis  terrarum  gene- 
ribus drata  condent,  ita  & diverfirrtode  eadem  pluviis  penetrari, 
aut  has  ab  illis  fidi  : nimirum  per  arenofum  dratum  facillime 
tranfire  aqueas  particulas  ; per  drata  lapidea  autem  , aut  argilla- 
cea , aquz  particulas  non  tranfmitti  , fed  fidi  ..  Quando  igitur 
percolationi  aquz  pluvialis,  per  dratum  terrenum  vel  arenaceum 
defccndentis,  rcfiflatfubje&um  lapideum  vel  argillaceum  dratum, 
atque  fimul  occurrat  ruptura  coacervationi  aquz  opportuna,  fon- 
tes generari  . Ita  quosdam  fontes  e medio  montium  erumpere  , 
quibus  ortum  dederit  aqua  pluvialis  per  dratum  arenaceum  & 
lapidei  etiam  dratifiduras  viam  inveniens  , donec  in  medio  mon- 
tis occurrat  aliud  , a quo  plane  fidatur  , dratum  ; adeoque  ita 
colle£\am  tamdiu  flagnare  , donec  naturali  fua  gravitate  viam 
fibi  faciat , exitumque  inveniat  per  rimas  lapidum  : atque  dum 
alii  zdu  exficcantur  , hujus  generis  fontes  maxime  ede  perennes. 
Przterea  animadverti  vult , licet  in  editis  locis  interdum  obfer- 
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ventor  fontes,  nunquam  tamen  occurrere  in  locis  ita  elevatis  , 
quin  adfit  alius  traftus  terrae  clevatior  , a quo  fuppeditari  poffit 
fufficicns  aquarum  copia  , a pluviis  ibi  antea  colle&a  . Qua  fua 
fententia  expolita  , aliorum  Philofophorum  opiniones  rejicit  : 
I.  Ariftotelis,  ex  aeris  fubterranei  vaporofi  concretione  originem 
fontium  deducentis  : II . Cartefii  ex  evaporatione  aquarum  fub- 
terranearum  fontium  ortum  petentis  : III.  Becheri , fontium  ge- 
nerationem adferibentis  condenfatis  in  terra  vaporibus  , ab  ipfo 
terreno  centro  prodeuntibus:  IV.  Kircheri,  Schotti,  aliorumque, 
oriri  fontes  ex  aquis  marinis  per  canales  fubterraneos  adfcenden- 
tibus  , afferentium  : V.  Ploti  St  Sturmii  mixram  opinionem  fo- 
ventium , ftatuendo  periodicos  quidem  , & per  vices  crefcentes 
atque  decrefcentes  fontes  ex  pluviis,  fed  perennes  ex  aliis  caulis 
oriri  . His  difputatis  , objetlioncm  adverfariorum  folvit  , per 
pluvias  fufficientem  aquarum  copiam  omnibus  fontibus  fuppedi- 
tari non  poiTc,  contrarium  demonftrans  ex  experimento,  quod 
celebris  Gallorum  Mathematicus  Mariotte  , in  libro  de  Motu 
fluidorum  , in  Supplementis  horum  A£tor.  Tom.I.Seff. III.  0.151. 
recenfito,  attulit.  Nimirum  libero  ccelo.  cxpofucrat  vasaliquod 
quadratam,  cujus  diameter  erat  circiter  ditum  pedum,  in  ejus- 
que  fundo  canaliculus,  aquam  illam  pluvialem  in  vafe  exceptam 
porro  deducens  in  adjunflum  aliud  vas  cylindricum , ubi  facilius 
menfurari  potuit  aquae  per  pluvias  quotidie  defeendemis  copia  . 
Illud  abftm  primum  vas  ita  erat  difpofitum  , ut  nullas  aliunde 
exciperet  aquas , nili  illas  folura  , quae  immediate  in  illam  ejus 
patentem  eapacitatem  deciderent  . Atque  illud  ita  integro  anno 
continuatum  experimentum  confirmavit,  pluvias  ad feptendecim 
pollicum  altitudinem  toto  anno  delapfas  effc,  pluriumque  deinde 
annorum  experientia  ejusdem  veritatem  evidentem  deprehendit  . 
Atque  ex  illafa&a  obfervatione  fupponit  Mariotte , aquseglobum 
terrenum  toto  anno  irrigantis  quantitatem  effe  fotum  ad  quinde- 
cim pollicum  altitudinem',  fa$oque  calculo  cum  illa  aqua;  quan- 
titate, quae  illum  tra&um  terrae,  unde  ortum  ducit  SequanaGal- 
liae  fluvius  , per  pluvias  quotannis  inundat  , cum  illa  , qua:  ex 
ipfius  calculo  iterum  quotannis  per  eundem  fluvium  delabitur  , 
& in  mare  fe  exonerat  , manifelto  St  haut  dubie  juxta  Bartho- 
linum noftrum  evincit,  tertiam  folum  partem  delabentis pluvia; 
abunde  fuflkere  omni  ifli  aquse  quantitati,  qua;  quotannis  per 
fontes  atque  fluvios  luppcditatur  : atque  ita,  licet  fupponamus, 
pluviarum  unam  tertiam  partem  ftatim  iterum  per  vapores  ele- 
vari, alteram  vero  tertiam  partem  abfumi  in  hume&anda  ter- 
rena crufia,  & locis fubterraneis , tamen  extra  dubium  erit,  non 
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Tomi  II.  dcfefturos  fontes  , quibus  abunde  fufficiat  tertia  aquae  pluvialis 
Se&P,XL  Pars  'n  tcrra  rc'1^a  ’ «jusque  poros  Sc  canales  in  diverfis  (Iratis 
1 ’ diverfimode  penetratis.  Et  fi  loco  quindecim  pollicum,  ad  quo- 
rum altitudinem  in  ifto  fuo  calculo  fupponit  quotannis  colligi 
pluvias,  fumat  oflodecim  pollices  (quemadmodum  alius  Au£tor 
Gallus  fatetur  , fe  ad  novendccim  utque  pollices  aquae  altitudi- 
nem in  eodem  experimento  deprehendifle)  certe,  fupputato  cal- 
culo animadvertit  , ocii  es  majorem  eflfe  illam  aqua;  quantita- 
tem , qua;  quotannis  per  pluvias  terra;  circumjcmse  fuppedita- 
tur,  quam  illam,  quae  iterum  per  Sequanam  redditur  mari.  In 
fine  hujus  DiOertationis  contenta  in  compendium  contracta  re- 
petuntur . 
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EX  ACTIS  ERUDITORUM 


Lipsiensibus, 
Anni  i 697. 


REFRACTIO  SOLIS  INOCCIDUI 

in  Septentrionalibus  oris  aliquot  obfervationibus 
Aftronomicis  detcfla  &c. 

Holmite , ex  officina  B.Nic.  I Vankifii  in  4.  Conflat  17  plagulis, 
cum  aliquot  fcbematifmis . 

Olem  fub  circulo  ar&ico  (antarflico)  habitantibus  Afl.Erud. 
folflitii  adivi  tempore  non  occidere,  uti  resed  a- 
drorum  peritis  notiflima  ; ita  incolis  illorum  tra-  piyL' 
£tuum  ipfa  oculorum  experientia  quotannis  com- 
probatur. Id  vero  phxnomeni  citerioribus  regioni- 
bus prope  di&um  circulum  contingere  , antequam 
refra&ionum  leges  & fcientia  Solis  adrorumque  motibus  appli- 
carentur , non  zque  innotuit ; maxime  , cum  exteris  in  illas 
oras  cxcurfus  raridimus,  & incolis,  qui  fidem  ejus  oculati  te- 
ftes  facere  potui  (Veru , vicilCm  cum  gentibus  audraiioribus  nulla 
fere  commercia. 
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Afl.Erud.  Prima  omnium  Batavorum  in  NovaZembla  anno  1 597  hyber- 
m"  F b7'  nant‘um  obfervatio  (quibus  Sol  die  4 Novembris  penitus  difpa- 
c r'  ruit,  die  vero  i4januarii  redordiri  ccepit ; reditumque  adeo  fuum, 
confueto  tunc  calculo  aftronomico  expc&atum,  fex  circiter  die- 
bus antevertit  ) uti  enormis  & infolit*  Solaris  in  feptentrione 
refra&ionis  non  obfcurum  fecit  indicium  , ita  Solis  inoccidui  li- 
mites, ac  eoufque  creditum  erat,  ampliores  ede  evicit.  Neminis 
tamen  Mathematicorum , nedum  aliorum,  curiofitas  eo  perrexit , 
ut  rem  excaufis  optico-phyficis  certillimam,  propriis ufupare ocu- 
lis contenderet . 

Rem  promifeue  ha£lenus  neglefiam  non  dedignatus  eft  Poten- 
tifTimus  Sueciae  Monarcha  Carolus  XI , pro  incredibili  quo  bonas 
literas  fcientiasque  compleftitur  ftudio , cum  Borcaliores  amplif- 
fimi  regni  provincias  ante  biennium,  & quod  excurrit,  invife- 
ret,  omiffis  tantisper  regiis  curis  attendere,  negotiumque  ulte- 
rioris inquifitionis  Viris  mathematica  feientia  inftru&iffimis  , 
Dri.  J vanni  Biltmbcrgio  St  Dn. A-ulrex  Spote  (quorum  prior  olim 
publica:  do&rina:  mathematicae  Uplaliz  praefuit;  alter  id  muneris 
nodie  ibidem  fuftinet , ) deinceps  demandare.  Et.  Rex  quidem 
laudatiflimus,  cum  anno  1694.  Tornovi*  , urbe  occidentalis  Botb- 
ni*,  fub latitudine  d 50.43'.  verfaretur,  fub  mcdinoflium , 14  & 
15  Junii  intercedens,  quid  fidei  famae,  per  cives  deSole  medino- 
fturno  fparfae,  fubeffet  exploraturus  i cum  ad  horizontem  loci, 
montibus  ac  fylvis  circumfeptum  , profpeftus  interciperetur, 
confcenla  non  fine  difficultate  rempli  turricula,  cum  officiis  au- 
las, quae  prteflo  erant,  aliquot  prascipuis,  ad  horam  ufque  tt.  53' 
Solem  ( uti  habet  oblervatio  , tanti  obfervatoris  manu  in  pugil- 
lares regios  relata , & poli  in  perpetuam  rei  memoriam  tabulz, 
juxta  altare  templi  fulpenlie  , aureis  literis  inferipta  ) oculis  luis 
lu/lravit , quo  tempore  nubecula  tegente  pauhtim  difparuit  . Eun- 
dem pofl  horam  duodecimam  & fexttim  minutum  vividiffimis  ra- 
Pag.  pj.  diis  c nubecula  prodeuntem  denuo  confpexit : certo  indicio  illum  in- 
terea non  occidiffe , fed  nubem  tantum  in  caufa  fuiffe  , quo  minui 
tota  nolle  cerneretur. 

Bilembergius  vero  & Spolitis  anno  infequente  1695  tegi  is  au- 
fpiciis  die  it  Maii  Upfalia  digreffi  , variaque  per  inlolitam  coeli 
intemperiem  fortuna  jaflati,  dic  6 Junii  Tornoviam  pervenere, 
ibidemque  ex  accurate  & repetito  captis  altitudinibus  Solis  me- 
ridianis, ejusdem  latitudinem  fupra  memoratam  reperere : quo- 
ad longitudinem  vero  , beneficio  trium  horologiorum  pendulo- 
rum , ad  unum  ufque  minutum  confpirantium , differentiam  in- 
ter Tornovi a & Hclmi*  meridianos  19'.  io' j magnetis  autem  de- 
clinationem 7 quali  graduum  magiflriflfantem.  Casterum  coelo  plu- 
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Vio 8e nebnJofo  per  aliqnot  nofles  impediti,  inter  io  demum  Se  Afl.Erud, 
it  Junii  ferena  auraSolem  ipfo  medino&io  veftigantcs,  trescor-  An.i6?7. 
poris  Solaris  quartas  fuper  horizonte  eve£las deprehenderunt,  una  "** 
relidua  fubtus  horizontem  recondita.  Hac  clara  & diftinfta  ob- 
fervatione  contenti,  continuato  boream  verius  adverfo  flumine 
Ttrneo  itinere,  tertio  die  ad  tuguriolum  Pello  appulere  , ibidem- 
que  totum  Solem  , amplius  duabus  fui  diametris  elevatum  , in- 
genti cum  voluptate  confpicati  lunt.  Die  porro  14  Junii  ad  fer- 
ri cuprique  officinas  Kangts  cnift  , ex  navigiis  Solem  tribus  dia- 
metris altum  obfervarunc  fub  latitudine,  poftero  dic  c meridiano 
Sole  dcdutla,  vix  66°.  15'.  majore  . Ulterius  perre&uris  difficul- 
tates locorum  obftitere  , xflatis  tempore  peregrinantibus  omnem 
tranfltum  prohibentes  : unde  viam  lecundo  flumine  plurimis  cum 
periculis  relegere  coa£li  , cxa&o  fesquidie  Tornoviam  rediere  ; 
indeque  pervarias  regni  provincias  delati , Upfaliam  die  14  Julii 
reverfi  funt.  Hxc  latius  laudatus  Dn.  Bilebergius , in  prxfcnti  li- 
bello, Suecico  limul  & Latino  idiomate  , regio  juflu  expofuit  , 
variaque  eruditione  hilforiam  harum  obfervationum  expolivit. 

Nec  enim  fine  fruftu  & voluptate  lc£lor  ex  eo  percipiet  Tor- 
novi.e,  Kangis,  & ipfius  Botbma  occidentalis  deferiptionem , fo- 
liquc  pertranfiti  genium  , & commoda  incolis  ex  tanta  xllivi 
Solis  mora  , maturandis  fpatio  fex  fcptemvc  feptimanarum  fe- 
getibus  provenientia;  itineris  difficillimi , navigationisque  ratio- 
nes & diferimina;  retractionum  Solarium  doflrinam  ; latitudines 
urbium,  Tornoviam  inter  & Upfaliam  litarum,  cum  magnccicis 
ibidem  declinationibus;  difcurlum  de  figura  telluris , aliaque  qux 
brevitatis  (ludio  recenfere  omittimus. 

JOHANNIS  BERNOULLI  MATHEM.P.P.  **  w. 

Problema  alterum  pure  Geometricum , priori  (videantur 
A£ta  Eruditorum  An.  1696.  pag.  212. ) fubnexum,  ac 
peculiari  programmate  Groninga:  Cal.  Januar.  1697. 
Eruditis  propofitum. 

AB  Euclidis  tempore  vel  tyronibus  notum  e(t , duftam  utcun- 
que a pun£lo  dato  re£lam  lineam  a circuli  peripheria  ita 
fecari , ut  rcflangulum  duorum  fegmentorum  inter  punflum  da- 
tum & utramque  peripherix  partem  interceptorum  fit  eidem 
conflanti  perpetuo  xquale.  Primus  ego  ollendi  in  Aflis  menfe  ^ 
Junio  An.  1 696  pag.  zop,  hanc  proprietatem  infinitis  aliis  cur- 
Tom.  III.  N n vis 
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Afl.Erud.vSs  convenire,  itlamque  adeo  circulo  non  e(Te  elfentialem.  Ari 
An.  1697.  repU  hinc  occafione  , propofui  Geometris  determinandam  cur* 
M.  Febr.  vam  vej  CUrvas  , in  quibus  non  reftangulum  fed  Iblidum  fub 
uno  & quadrato  alterius  Tegmentorum  sequetur  fcmper  eidem  i 
fed  a nemine  ha&enus  folvendi  modus  prodiit  . Exhibebimus 
eum,  quandocunque  deliderabitur.  Quoniam  autem  nonnifi  per 
curvas  tranfcendentes  qusefito  fatisfacimus  , en  aliud  problema  , 
cujus  folutio  per  mere  Algebricas  in  noftra  eft  potertate. 

Quaritur  Curva , ejus  proprietatis , ut  duo  illa  fegmenta  ad  quam - 
tunque  potentiam  datam  elevata  & Jimul  jumpta  faciant  ubique 
unam  eandemque  fummam. 

Cafum  GmpliciiEmum  , exiflente  fcil.  numero  potentiz  1 , 
ibidem  in  Aftis  pag.  110  jam  folutum  dedimus,  generalem  vero 
folutionem,  quametiamnum  premimus,  Analyflu  eruendam  re- 
linquimus. , • i 

um,™.  QUADRATURA  UNIVERSALIS 

fac-  “>•  pjgurarum  Gurvilinearum  per  feries  infinitas  , fimplici 
transpofuione  retiarum  linearum  formatas,  pcrD.T. 

CUM  heri  legerem,  qu*  in  A&is  menfis  Decembr.  A.  1 696 
Vir  in  his  Illudiis  profunde  verfatus  Jobannes  BernouJ/ius  de 
Tetragonifmo  univerfah  expofuit  , mirum  in  modum  ea  mihi 
placuerunt,  occafionemque  luppeditarunt  reminifeendi  eorum  , 
quse  circa  hanc  rem  olim  fui  meditatus,  imprimisque  methodi 
a multis  jam  annis  mihi  familiaris,  cujus  ope,  ablque ullis  tan- 
gentibus, per  fimplicem  linearum  reflarum  transpolitionemTe- 
tragonifmos  abfolvo;  quam  nunc  cum  publico  communicare  a- 
nimus  eft  . Nimirum  11  fuerit  fpatium  quodcunque  ABG1K  , 
_ _ ducatur  refta  BK  & huic  parallela  F G H I , fiatque  continue 

I.  fh  — GI,  & orietur  hinc  curvaCHK.  Porro  du«a  reflaCK, 
x'  & huic  parallela,  formetur  eodem  modo  nova  curva  DK  , & 
fic  in  infinitum.  Dico  rc-ftangulum  ABLK  ede  ad  curvum  fpa- 
tium BGIK,  ut  iAB  ad  AB  + Br-f-CD  + DE  & c.  Hzcautem 
feries  infinita  , fi  quadratura  fpatii  abfoluta  datur  , femper  ad 
feriem  finitam  potcll  reduci  , idque  quandoque  llatim  manife- 
Itum  ili  , ut  in  parabolis  infinitis  accidit  . Nota  quoque  mihi 
dudum  fuit  methodus  , omnes  quadraturas  curvilinrarum  , quz 
exprefllonem  finitam  patiuntur  , per  fimplicem  linearum  trans- 
pofitionem  abfolvendi,  ejusque  fpecimina  jam  Parifiis  An.  s68a 

Aca- 
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Academi*  Regi*  exhibui,  cum  obfervaflem  , tale  quid  nec  in  Afl.Erud. 
Parabola  Archimedea  praftitum  fui  fle  ; verum  calculi  molcftia,  An.  1697. 
quot  icscunque  ad  eandem  perficiendam  me  applicui,  femper me  M.Martri. 
abfterruit  , quo  minus  pergerem  in  ea  numeris  omnibus  abfol- 
venda  , quamvis  femper  lingularia  quasdam  hinc  derivaverim  , 
quz  aliquando,  (i otium  fuppetat,  cumfoenore  publico  impertiar. 


J O H.  BERNOULLII 
De  Conoidibus  & Sphaeroidibus  quadam  . 


Solutio  analftica  JEquationit  in  Aoiii  A.  1 69  5 , p,  193.  propofitie . 
Notaliunculg  in  Refpanjioncm  a Nob.  D.  T.  nupero 
Novembri  editam  Cfc. 

QUod  in  Aflis  Eruditorum  roenfe  Junio  fuperiork  anni  de  Co- 
_noidum  & Sphxroldum  luperficiebus  complanandis  infinua- 
vi,  in  tranfitu  velut  attigeram,  neque  ejus  mentionem  injeciiTem  ^aS*  ,r+* 
publice,  nifi  inter  fcribendum  in  mentem  mihi  incidifTet  elegans 
illa  coni  rcfti  proprietas,  quam  publico  impertiendam  duxi,  iub- 
indicando  fimul  fontem,  ex  quo  fluebat.  Eft  vero  materia  illa  ta- 
lis, in  qua  excolenda  nemo  male  fuam  operam  collocabit;  eruen- 
da enim  reflant  egregia  : cui  rei  fidem  faciam  novo  & facili  fed 
eleganti  theoremate.  Efto curva  qualiscunque  ABC  ( Fig.  1. ) con-  Tab.  I. 
vertenda  circa  duos  axes  DE  & DF  confiitucntcs  quemcunque  an-  Fig-  *• 
culum  EDF,  fitque  refla  GDH  perpendicularis  ad  lineam  angu- 
lum eundem  bifecantem  , cui  parallela  EF  ; Dico  fuperficiem  , 
quae  oritur  ex  converfione  curvae  ABC  circa  DE  , una  cum  fu- 
perficie  orta  ex  convirfione  ejusdem  ABC  circa  DF  , efTe  ad  fu- 
perficiem folam  genitam  ex  circumvolutione  curvae  ABC  circa 
GH,  ut  EF  ad  ED  ; Idem  intcllige  etiam  de  folidis  , quae  fiunt 
ex  triplici  ifla  converfione  fegnaenti  A CB,  vel  feflpris  A D C , 
vel  alterius  cujusvis  figura.  Unde  exiltence  angulo  EDF  = 7 re- 
fti  , erunt  da*  converfiones  circa  axes  DE  , DF  fimul  aequales 
converftoni  circa  GH,  reliquis  vero  in  cafibus  fi  fiat  curva  «£c 
fimi I is  expolita»  ABC  , ita  ut  du&a  utcunque  DA  fit  ad  DB  , ut 
EF  ad  mediam  proportionalem  inter  EF  & ED , erunt  dux  fimul 
fuperficies  faftx  ex  converfione  curvx  ABC  circa  DE  & DF  ae- 
quales fuper&ciei  defcripc*  a curva  «Ac  converfa  circaGH.  Sin 
autem  D b fit  ad  DB  ut  EF  ad  primam  duarum  mediarum  pro- 
portionalem inter  .EF  & ED,  erunt  duo  1'olida  figurae  ACB 
N n * circa 
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Afl.Erud.  circa  DE  & DF  rotat*,  zqualia  folido  fignrx  aeb  circa  GH 
converf*.  Hinc  patet,  qua  ratione  fphzroidibus,  oblongo&de- 
' att“'  prefio,  ab  eadem  quacunque-  ellipfoide  defcripth  & fimnl  fum- 
piis  xquale  folidum  , illorumque  fuperficiebus  una  fupcrficies  ae- 
qualis condrui  pofiit  ; Id  quod  Hugenio  quondam  erat  unum  ex 
maxime  defuderatis . 

Jam  addam  hic  folutionem  analyticam  ( quia  ha£tenu$  nulla 
comparuit  ) aquationis  diffcrcntialis  a Fratre  propofux  in  A£lii 
Dccembr.  1695.  Compellatus  enim  a celeberrimo  Leibnitio,  ut 
ei  me  accingerem , vi  densque  & i plura  ridnnihil  operx  folutio- 
ni  impendifle  , & Fratrem  iteratis  vicibus  Mathematicos  pro- 
vocando fuum  problema  pluris  quam  ab  initio  credideram  a- 
dimafle  , invitationi  diutius  deeilc  nolui  . En  igitur  folutio- 
nem , quam  per  femiquadrantem  horx  inditura  meditatio  mi- 
hi fuggcdit  , quamque  Dn.  Leibnitio  , (i  horum  recordari  di- 
gnetur, jam  tum  perfcripfi,  antequam  conftruflio  fraterna  come 
paruidct . 

Pag-  1 'S-  /Equatio  propofita  ed  hxc  : ady=ypdx-\-by • qdx  (ubi  4 & b 

quantitates  datas  & conflantes  , n potcdatem  quamvis  literx y ; 
p & q quantitates  utcunque  datas  per  * denotant  ) feparandz 
funt  in  illa  literx  indeterminatx  * & y cum  fuis  differentialibus 
a fc  invicem,  ut  faltem  per  quadraturas  condrui  poffit ; rd  quod 


dc  facio  : Ut  potedas  n deprimatur  ponendum  ed^*si — — , 

unde  propofita  mutatur  in  hanc  ulterius  refolvendam 

adv=-vpdx-\-bqdx  , qux  refpondet  formula:  Leibnitianz  in  Mar- 
tio i6g6  tradit*.  Sed  hac  depreflione  potedatis  mihi  non  opus 
ed  ; immediate  enim  confequor  finem  ponendo  yzzm^,  ideo- 
que  dy  =:  xdm  ; quibus  fubditutis  in  zquationc  propofita 

habebitur  a%dm-^-amd%zzm^pdx  ■^-bm"  qdx  . Nunc  ut  hxc  z- 
quatio  quatuor  terminorum  ad  duos  redigatur,  pono  amdzj=.mifil* 

ided  - — - = pdxt  Unde  cum  habeatur  ^ per  x aut  algebraice  aut 

faltem  tranfeendenter  edo,  ( per  £ intelligo  quantitatem 

datam  per x&condantes.)  Quoniam  vero  dedruclis  md^Sc 
in  xquatione  transmutata,  remanet  a%dm  — bm  * 3^"  qdx  fcu  lur- 

rogato  valoreipfius  a\dm-^.bmn  {"  qdx  idefl am  “ dm  — 

qdx , hinc  pariter  habetur  m per»,  nimirum — — "> 

‘ — » -{-  1 

— ^/5”  * polito  ergo  >»  3 X ( quantitati  itidem  ex  x & 

1 1 con- 
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conflantibus  compofitx  ) proveniet  y s;  (?p»)  =:  £X  = quantitati  Afl.Erud. 
pure  dependenti  ab  * & conflantibus.  Q.E.  F.  An.  1(97. 

Hxc  dum  fcribo,  pervenit  ad  me  Nobiliflimi  Dn.  Tfchirnhau-  M- Martii, 
fii  fchediafma  proximo  Aftorum  Novembri  infertum . Per  totum, 
fateor  , profundas  fagacifTimi  ingenii  meditationes  fpirat  ; doleo 
folum  afTequi  me  non  polle  , utrum  noflras  obfervationes  circa 
ipfius  meditata  Geometrica  approbet,  an  vero  improbet.  Abfit  , 
ut  putem  Virum  hunc  , nulli  in  cognitione  abflrufioris  Geome- 
triae fecundum , improbare  velle  talia,  quae  quandocumquelibue-  Pag.  ut. 
rit,  evidencillimis  demonflrationibus  munire  polfum.  Lubens  er- 
go merito  credam,  quadam  fu  i fle  ab  ipfo  propofita  inNov.1695. 
quae  limitanda  erant  ; qux  autem  limitatio  nec  a Fratre  nec  a 
me  ( qui  fere  eadem  haud  ex  communicato  objecimus  ) percipi 
potuit . Neque  jam  in  dubium  vocabo  , acutirtimum  Authorem 
mirandas  poflidere  methodos  generales  , quarum  utinam  nos  par- 
ticipes faceret,  ne  fi  quid  ipfi  humanitus  accideret,  talia  nulli 
oblivioni  tradenda  fimul  interirent.  Paucis  interim  notabo  , qux 
in  noviflima  ifta  rcfponfione  animadvertere  licuit. 

Etiamnum  fuflineo,  quod  theorema  fig.  1 , A£l.  Nov.  1695  ex- 
politum /e/e  extendat  ad  omnes  curvas,  five  Jint  per  focos  five  ali- 
ter quomodocunquc  & , fi  vis , libera  manu  deferipta . Quod  autem 
Vir  celeberrimus  inde  infert,  me  elfe  in  ea  lententia,  non  omnes 
curvas  per  focos  deferibi  polle  , plane  non  fequitur  : quaft  vero 
una  eademque  curva  per  focos  deferipta  non  pollet  etiam  mille 
aliis  modis  deferibi.  Exemplo  nobis  fit  vel  fola  Ellipfis,  qux  non 
tantum  per  filum,  fed  etiam  per  regulam  fecundum  latera  anguli 
refli  progredientem  aliterque  xque  facile  formatur  . Hoc  dumta- 
xat ex  affertione  mea  legitime  fequitur,  theorema  illud  valere 
in  omnibus  curvis  , non  quatenus  per  focos  tantum  fed  utcunque 
progenitx  confiderentur.  Atque  Gcfalva  mea  affertione  non  nego, 
omnes  curvas  habere  focos  faltem  lineares ; an  vero  etiam  habeant 
fmplices  (eu  punfla  ex  quibus  femper  per  fila  delineari  pollint  , 
haflenus  a nemine  demonflratum  eft. 

Quod  prxterea  Vir  ingeniofiflimus  innuit,  methodum  tangentium 
iiruerfam  ante  aliquot  annos  magno  in  pretio  [e  habuiffc  , jam  vero 
eandem  non  leves  obeaufas  eo  loco  non  amplius  a fe  haberi,  indicium 
utique  eft  fibi  eam  adeo  planam  Sc  tritam  fecilfe  , ut  ipfi  jam  ut 
ludus  fit  habendus  ; unde  cum  nihil  badenus  propofitum  viderit , 

(ut  ait)  quod  ejus  ope  cum  operam  dare  ei  licuit , non  potuerit  deter- 
minare , videre  defidero  alterum  illum  modum  parabola  portiones 
inter  fe  conferendi , quem  priori  fuo  fubflituit  & cum  pluribus  fpe- 
ciminibus  communicandum  pollicetur.  Czterum  ingenue  fateor  , 
me  nondum  purte  perlpiccre  cx  omnibus  illis  , qux  allegat  , quo- 
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Afi.Erud.  modo  theorema  meum  de  reduftione  curvarum  ad  circulares  per 
An.  i«p7.  alias  evolutiones  quam  Hugenianam  augeri  pofiit.  Pro  hoc  (i 
M.  Martii,  habet  methodum  quam  offert,  grato  animo  excipiam,  quandocun- 
a®‘  1>7'  que  communicare  libuerit  . Hoc  tamen  in  anteceffum  praemonen- 
dum duco,  non  opus  effe  ut  curve  reducantur  ad  extentiones  el- 
Jipfeos , hyperbole , parabole , altiorisve  curve , fi  id  fieri  pofiit  per 
circulares,  tanquam  poft  reflam  fimpliciflimas.  Verum  enim  vero 
omnis  omnino  curva,  quotcunque  etiam  habeat  focos,  perunicum 
femper  poceft  deferibi , id  eft  per  evolutionem  Hugenianam.  Non 
vidoo  igitur,  cur  recurrendum  effet  ad  evolutiones  magis  compo- 
titas, cum  idem  perpetuo  obtineri  pofiit  per  fimpliciflimam. 

Subneflit  Vir  cruditiffimut , fc habere  Jingularia  theoremata  uni- 
•ver folia  pro  nova  doflrina  locorum,  afferitque  fibi  valde  probabi- 
le videri , equalitatem  rcftangulorum  rectarum  fe  interlecamium 
< quam  ego  przterquam  circulo  infinitis  aliis  curvis  competere  nu- 
per oftendi)  abfolutc  omnibus  communem  effe.  Id  quidem  facile 
largior  , £ duas  tantum  reSas  fe  interfecantes  intelligat,  ut  fere 
innuere  videtur,  quando  dicit  certiffimum  id  effe  , in  ipfa  quoque 
parabola , hyperbata  & elhp/i  hanc  veritatem , quod  duabus  reSis  ft 
iaserfecantihus  reOanguicrum  fegmenta  inter  fe  infinitis  modis  certo 
ratione  fint  aqualia , demonftrari  poffe  ; fed  ridiculum  prorfus  fuif* 
fet  , fi  tale  quid  ut  novum  venditare  voluifiem  , fiquidem  prima 
ftatim  attentione  cuivis  obvium eft , omnem  curvam  , finonuteir- 
culus,  poffe  a circulo  fecari  in  quatuor  punftis,  per  quorum  bina 
& bina  transeuntes  lineae  reflz  habebunt  utique  fegmentorum  re- 
ftangula  zqualia  ; adeo  ut  hoc  de  omnibus  curvis  non  folum  pro- 
babile fed  omnino  certum  fit.  At  fenfus  mei  inventi  longe  alius  eft. 
Non  enim  duas  falcem,  fed  infinitas  , fed  omnes  reflas  e nuntio 
quodam  egredientes , quz  fecent  curvas , volo  ut  faciant  renangu- 
la  fegmentorum  Tuorum  zqualia,  atque  hoc  omnibus  curvis  con- 
venire nemo  demonftrabit,  cum  contrarium  potius  in  ipfis  tribus 
lectionibus  conicis  evinci  pofiit.  Quod  fuperefi  , fi  theoremaLum 
Tuorum  vires  experiri  velit,  fat  amplam  materiam  hahet  applican- 
di illa  in  inquifitione  curvz,  quam  in  A&orum  menfc  Junio  info- 
lutam  relinquo  , ut  fciiicet  folidum  fubuno  Tegmento  & quadra- 
to alterius  fit  ubique  eidem  zquale,  cujus folutio  mihi  repertaeft. 
Item  quod  nuper  publice  propofui  , quzrac  curvam  ita  ut  lumma 
fegmentorum  ad  potentiam  datam  elevatorum  iit  perpetuo  eadem. 
Pag.  118.  Hiice  aliisque  fi  Jatisfeteric  (ut  nondubitamus)  VirperfpicacifG- 
mus,  haud  aptiorem  anfam  nobis  przbebic , de  inventis  iplius  pro 
merito  fentiendi,  quam  fi  methodos  ipfas  , quas  huculque  latere 
nos  voluit,  tandem  candide  aperuerit. 

BER.- 
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BERNHARDI  NIEUWENTIIT 

An.  1 697. 

Confiderationes  fecunda  circa  calculi  differentialis  principia, 

& Rcfponfio  ad  Virum  Nobiiiffimum 

G.G.  Leibnitium. 

Amjhelodami , apud  johannemWolters , 1 6<)6  in  8».  plagpj. 

■pOftquam  ea,  qua  ad  difficultates  contra  calculum  differentra- 
1 lcra  motas  refponderat  maximi  nominis  Geometra  Leibni- 
tius  , ex  Attis  Eruditorum  A.  x6q 5.  meofe  Julio  & Aug.  pag.138. 

& 145.  perfpexerat  doftiffimusJV/riaww/iV,  non  difficultatum  om- 
nino omnium  immania  ea  ipii  vifa  fuerunt  , fpcravitque  a Viri 
omnis  politioris  literaturse  fama  clariffimi  infita  humanitate  , x- 
gre  latum  non  iri,  fi  ea  , quibus  adhuc  fufpenfus  tenetur  , dubia 
tn  his  Confiderationibus  Secundis  exponeret.  Id  veroeum  in  finem 
fieri  profitetur,  ut  (qu*  ipfius  verba  funt)  ad  ulteriora  jam  pro- 
nmpens,  tf  veterum  fines  fupergreffa  Geometria  , tutam  nee  difficul- 
tatum vepribus  ubique  exafperatam  femitam  inveniat , ac  pojl  exhau- 
ftat  quantitatum  affignabilium  proprietates  , per  infolitas  quoque  , 
cnnisque  humante  imaginationis  vim  eludentes  partium  infinite  par- 
varum confiderationes , lapfut  ac  erroris  fecura  nihil  a tergo  dubii  , 
uibil  indemonflrati  relinquens  procedere  pojfet  . Fecit  autem  quin- 
que fettiones  harum  Confiderationum  , in  quarum  prima  diiqui- 
rit,  an  legitime  a nobiliffimoLeibnitio  fit  demonftratum , in  cal- 
culo differentiati  quantitates  infinite  parvas  nihilorum  adindar 
abjici  debere  : in  fecunda,  an,  fi  calculus  differentialis  primi  gra- 
dus fultineri  poffit  , differentiationes  aliorum  graduum  ex  ratio- 
nibus a Viro  celeberrimo  hunc  in  finem  addu&is  rite  inferantur.  Pag.  tz; . 
In  tertia  folutiones  objeffionum  fuarum  , quibus  calculum  diffe- 
rentialem  ad  cafus  particulares  adhibitum  in  abfurdum  definere, 
probare  annifus  fuerat  , expendit  . In  quarta  ad  difficultatem  , 
adverfus  fuam  circa  infinitefimas  ratiocinandi  methodum  motam, 
refpondet.  In  quinta , nura  fuus  calculus  ad  curvas  exponentia- 
les  adhibitus,  licet  tolerari  poffit,  ad  identicum  redire  cum  ra- 
tione dicatur  , & an  huic  ideo  calculus  nobiliffimi  Leibnitii  fk 
proferendus,  inquirit.  Atque  hatc  fumma  libelli  capita  indicat» 
a nobis  fuiffe  funecerit  , eum  momenta  controverfiarum  ipfare- 
cenfere,  prolixum  nimis  foret,  & opufculum  ipfum  perlegi  fa- 
cili negotio  poffit  integrum  ab  iis,  quitalium  ftudiis  capiuntur. 
Quemadmodum  & ea  , qu*  nobis  , quod  in  A£!is  Eruditorum 
A.  1696,  menie Februario  pag.  195  , Mathematicos  in  unum  no- 
tas 
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Afi&ud.  tas  ufurpandi  modum  convenire,  & quidem  notationi  per  fummaS 
An.  i<97*  jc  differentias  infidi  , obiter  optaveramus  , in  Praefatione  libri  a 
M. Martii.  ciarjfl]m0  Nieuwentiit  opponuntur  , aliorum  judicio  & examini 
acquidimo  animo  relinquimus, 

JOH.  BERNOULLI 

• Principia  Calculi  cxponentialium  feu  percurrendum . 

Mirari  fubit,  Cl.  Dn.  Nieuwentiit  in  Conjideratitnibut  fuit  fe- 
cundis nuper  editis  conqueri , celeberrimi  Leihnitii  refpon- 
fiones  non  tanti  fe  ponderis  deprehendifle,  quse  objettionibusfuis 
primum  motis  per  totum  fatisfacerent . Credebam  equidem  no- 
jflram  calculandi  methodum  femecipfam  fatis  commendare  vel  fo- 
]o  confenfu  tot  tantorumque  inventorum,  in  qua;  ha&enus  diver- 
fis  licet  infiftenies  viis  incidimus,  qusrque  nullius  unquam  falfita- 
tis  convici  poterunt  : quod  fane  a methodo  fufpe£la  nedum  er- 
ronea cxpeclari  nec  poteft  nec  debet . Edo  nobis  indar  omnium 
unicum  exemplum  famofi  illius  problematis  catenarii,  cujus  dilu- 
tiones ad  unum  egregie  confpirantes,  illudre  Virorum  par,  Hu- 
genius  & Leibnitius  exhibuerunt , quibus  ftmul  mea  accedit , ne 
in  minimis  quidem  didentiens  ; noo.  Hugenio  fua  analyli , nobis 
vero  nodra  , fed  felicius  utentibus:  hac  enim  duce  eo  ufque  ulcra 
fimplicem  folutionem  procedimus,  ut  ipfe  Hugenius  mirabundus 
Pag.  nd.  faflfus  fuerit  ingenue  (vid.  Hid.  Oper.  Erud.  qua:  Roterodami  edi- 
tur, mcnfeFebr.  169J.  p. 251)  fe  non  poflfe  imaginari,  quomodo 
calculus  eo  nos  perduxerit. 

Sed  nolim  hic  refpondere  novis  obje&ionibus  Dn.  Nieuwen- 
tiit , quod  ipfe  acutidimus  Leibnitius  , cujus  potidimum  res  agi- 
tur, n ipfi  neceffiim  vifum  fuerit  ( de  quo  tamen  dubito  ) bonam 
caufam  vindicare  non  differet . Ultimam  duntaxat  aggrediar  fe- 
flionem  fecundarum  harum  Confiderationum  , ut  quod  jam  ali- 
quoties facere  volui  , anfam  habeam  exponendi  modum  traftan- 
di  aequationes  curvarum  , in  quibus  indeterminata  exponentes 
ingreditur  . Cujus  inventionem  eatenus  mihi  attribuere  fas  elt, 
quod  jam  ante  quinquennium  fponte  mea  eo  penetraverim,  Dn. 
Leibnuio  non  monente  , ut  ipfe  fatetur  in  A&is  Ann.  1695. 
pag.  141  j quod  utique  non  leve  argumentum  deberet  ede  , apud 
Dn.  Nieuwentiit  pratfertim  valiturum  , calculum  diflerentialem 
exponentialibus  curvis  adhibitum  plane  nullis  laborare  difficulta- 
tibus . Gaudebo  inierim  , fi  explicatio  mea  prolixior  doitiffimo 

Nieu- 
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Nietrwentiitio  fcopulum , quem  forte  in  fuccinfta  nimis  Leibni- 
tiana  offendit,  fummoverit  : fm  minus,  pro  publico  tamen  labo- 
rafle  non  pigebit. 

Quantitatem  elevatam  ad  potentiam  indeterminatam  ( ante* 
quam  hzc  etiam  Leibnitio  coniiderata  intellexiffem  ) vocabam/vr- 
currentem  , quia  omnes  poflibiles  dimenGoncs  quafi  percurrit . Hinc 
aquationes  quantitatibus  hujusmodi  conflantes,  jpfzque  curvat  per 
illas  defignatz  , eodem  mihi  nomine  veniebant  . Quoniam  vero 
exponentialium  appellatio  magno  noflro  Geometra:  arriflt  , in  il- 
hus  honorem  hoc  alterum  nomen  Se  ego  adlcifcam , miifo  priori,  ne , 
quod  fubinde  accidit  , diveria  ejusdem  rei  denominatio  Lc£tori 
confuGonem  pariat. 

Exponeotialem  igitur  quantitatem  concipiebam  ut  medium  quid 
inter  algebraicam  Sctranfcendentem  : accedit  enim  ad  algcbraicam  , 
eoquod  terminis  finitis  utut  indeterminatis  conflet  ; ad  tranfcen- 
demem  vero,  quod  nulla  conflruflione  algebraica  exhiberi  pof- 
Gt . Hinc  colligere  efl  , quam  fuperfluus  luerit  jocus  Hugcnii  , 
curvas  exponentiales  appellando  bypertranfccndentcs , cum  ferio  po- 
tius & congrue  illas  nominare  potuifTct  bypotranfccndcntei . Efl 
enimSc  ipla  Logarithmica  ( omnium  profeflo  tranfeendentium  fim- 
pliciffima)  exhoccurvarum  genere,  omnesque  alia: exponentiales 
ope  hujus  conllrui  & earum  tangentes  determinari  poliunt , ut  ex 
jam  dicendis  patebit.  Tria  interim  funt,  quae  maxime  fufpenfum 
tenent  Dn.Nieuwentiit,  quo  minus  affenlum  tribuat,  i.  Quomo- 
do una  eademque  indeterminata  pofjit  ejje  in  curva  logarithmica  de 
applicatarum  genere  , & ftmul  abfeiffa  alteriut  cujusdam  curva . i. 

Quomodo  ex  aquatione  x V = y , deducatur  hac  aquatio  vix  — ly 
(per  Ix,  ly,  &c.  incelligo  logarithmos  ipfarum  x,  y , ^&c.) 


Quomodo  Ix  pojjit  ejfe  Hzc  ergo  facis  alias  trita , quorum 


originem  fe  ignorare  fatetur,  ipfum  edocebo. 

EftoDE  (Fig.q.)  axiscurvzHGF,  iliique  perpendicularis  DC, 
axis  logarithmicae  AB;  producatur  applicata  FE,  donec  occurrat 
logarithmicz  AB  in  B,  aquo  demifla  perpendicularis BC  zqualis 
eric  abfcilTz  DE,  efl  autem  BC  applicata  logarithmicz,  ergo  pa- 
tet, qua  ratione  abfciflTz  DE,  cujuscunque  curvzHGF,  poflint 
efle  de  applicatarum  genere,  non  folum  in  logarithmica  , fed  in 
quavis  etiam  alia  curva  AB  , & quidem  ita  ut  falva  maneat  re- 
latio inter  DE  & EF,  quocunquc  etiam  modo  crefcat  DE,  five 
aquali  ter,  five  inzqualiter;  adeo  uc  fumptis  ex.  gr.  differentiis  axis 
logarithmicz  Cc  aqualibus,  nihilominus  differentiatis  FG  ad  dif- 
ferentialem  Ec , leu  ipfa  FE  ad  fubtangentem  EL,  luam  genera- 
Tom.  III.  Oo  leni 


Afl.Erud. 

An.  1697. 
M.  Mattii. 


Pag.  117. 
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Afl.Erud.  ]cm  perpetuo  fervet  relationem  . Ad  demonflrandum  fecuodum  , 
An.  1697.  qUO(j  v;x  fit  = ly  , infpiciat,  fi  placet  , vulgares,  qua:  proflant  , 
M.  Martii.  ta|jUjas  logarithmicas  , quae  e vcfligio  ipfum  docebunt  , logarith- 
mum  numeri  quadrati,  cubi,  biquadrati,  &c.  efie  duplum,  tri- 
plum, quadruplum &c.  radicis;  unde  generaliter  logar.  x — vix j 

quid  ergo  fi  *V  —y , annon  & eorum  logarithmi  funt  aequales, 

ideft,  -vlxzzly  ? Supereft  tertium , quod  itaoflendo;  fiADeeia 

fubtang.  & BC  = numero,  erit  ut  conflat , DC  logarithmus  e- 

iusdem,  efl  autem  ex  natura  logarithmicae  fubtang.  in  Bi»=BC 
1 

in  Ce,  & per  confequens  = Ce,  hinc  fi  BC  fit  x,y,  \ &c. 

Pag.  118.  & DC ,lx,ly,lx.  «r»t  — , — » — =:  dlx , dly , &C. 

* S Z 

ergo  etiam  fummae  , f~  , J~~  &c.  = /*,  ly,h^  &c.  Un- 
de fatis  mirari  nequeo,  doflifs.  Nieuwentiit  , qui  eandem  fere 
demonflrationem  fibi  format  , hic  difcrimen  quxrere  in  literis  , 


concedendo  = ly , fed  dubitando  an  etiam  & c.  =lx; 

quafi  arbitraria  denominatio  mutationem  rei  afferat  . Regeret 
quidem  , id  de  omnibus  indeterminatis  valere  fi  abfolute  coad- 
derentur; fed  hic  x 8ty  confiderandas  e fle  certo  ad  invicem  ref- 
pe£lu  : afl  quid  tum  t demonflratio  generalis  efl  & nulla  condi- 
tione, nullo  refpeffu  limitata . Dcmonflratum  enim  efl,  quacun- 
que ratione  crefcant  De  , DE  feu  bc  , BC  ; quocunque  demum 
appellentur  nomine  live  *,  five  y ; five  abfolute  , five  refpellive 
confidercntur,  perpetuo  earum  logarithmos  effe De,  DC.  Quod 
autem  afTumacur  ADs  1 =fubtang.  id  compendii  gratia  tantum  fit: 
quamcunque  enim  quantitatem  , quid  ni  ergo  & fubtangentem , u- 
nitati  fubuituere  tuto  licet,  fi  modo  ad  aflumptam  cxterx  omnes 
referantur.  Dilcuffis  jam  ut  opinor  difficultatum  nebulis,  venio 
ad  ipfam  exponentialium  traflacionem . 

Quantitates  cxponentiales  lunt  diverforum  graduum  , quorum 
infimus  ( qui  hatlcnus  tantum  fuerat  confideratus  ) efl  , quando 


t»  n p 

exponens  conflat  indeterminatis  ordinariis,  ut  y ,x  , % ; po- 
fitora,  »,  p efie  quantitates  fimpliciter  indeterminatas.  Quanti- 
tas cxponcntialis  fecundi  gradus' efl  , cum  exponens  ipfc  efl  quan- 
n 

titas  cxponcntialis  ut  y ; & fic  in  univerfum  quantitas  expo- 
nentialis  cujuscunque  gradus  habet  pro  exponente  quantitatem 

expo- 
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exponentialem  gradus  proxime  pracedentis,  Idem  etiam  intellige 
de  aequationibus  & curvis  exponentialibus  ad  fuos  gradus  referen- 
dis. Nota  interim,  quod  ii  «quatio  condet  ex  divertis  di  veriorum 
graduum  exponentialibus  , tunc  aequatio  ut  & curva  per  illam 
aeCgnata  fortietur  nomen  a potiori  . De  quibus  omnibus  haec 
habe  : 

Edo  curva  logarithmica  quaevis  AB  , fumptaque  fubtangente 
pro  unitate,  & ipfi  aequalis  prima  applicata  AD  ; ordinata  BC 
quovis  modo  varians,  five  fit  de  applicatarum  five  de  ablciflarum 
genere  alterius  cujuscunque  curvx  , ii  modo  per  minima  crefcat  , 
live  aequaliter  five  inaequaliter,  fit  es*,  adeoque  DC=/*, 

ly,  ; Bi*  = </*,  dy , dy^i  Ccczdlx,  dty,  dly_  Sic.  Unde  fluit 
regula  generalis  : Differentiate  logaritbmi  utcunque  compojiti  ejl 
aquale  differentiati  numeri  divijo  per  numerum  ut  dl  i/xx-\-yy 
xJx  -f-  ydy 

XX  4 -yy 

Ad  diiferentiandam  ergo  quantitatem  exponentialem  primi  gra- 
n n ... 

dus  m , fiat  m , =s  t,  ergo  ntm  es  It , & differentiando  juxta  cal- 
culum diflerentialem  Imdn^-ndlmexdtt , at  per  regulam  generalem 

..  dm  „ dt  .,  ndm  , , dt  , , n dt 

ilms ,&<»/»=: — , idcoque t-lmdn  = — rr  (ob  m =r)  — ; 

m t ^ m t ' mn' 


n n — t n . 

unde  dt  feu  dm  ~ nm  dm-Um  tmdn , id  quod  fuggent  re- 
gulam primam  fpecialem  pro  exponentialibus  primigradus,  poliunt 
enim  pro  m & n quantitates  intclligi  quomodocunquc  ex  indeter- 
minatis compotita. 


Edo  jam  exponentialis  fecundi  gradus 


m”  , ponatur  illa 


p 

qualis  r,  adeoque  n Imdnzth,  fumptis  utrobique  differentialibus 

. P P 

modo  communi , n dlm  + tmdn  ztdlt;  quoniam  autem  per  regu- 
p p — i p 

lam  primam  fpecialem  dn  cspn  dn+n  tndp,  & per  regulam 
generalem  dlm  = dlt  habebitur  regula  fecunda fpecia- 


„r  p 

lis  pro  exponentialibus  fecundi  gradus,  qu*  hac  eft  dm  —nr 

p P P 

m”  ldm^-pn^~~l  m”  tmdn^-n^  m”  Imlndp. Eodem  mo- 
do inveniuntur  regula  fequentes  pro  ahiorum  graduum  exponen- 
tialibus. Nec  difficilius  differentiantur  quantitates  quomodocun- 

O o i que 
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Afl.Erud.  ....  r . , ” 1 J , " . ”.1  . . , 

An.  1697.  que  ex  **‘1S  compofitse,  ut  dm  p — p dm  +m  dp  , ubt  C 

M.Martii.  . q n 

furroeetur  valor  iplarum  dp  , dm  , modo  lupra  inventus  , 
prodibit  differentiate  quifitum. 

Haftcnus  explicata  iufficiunt  pro  generali  exponemialium  dif- 
l’*3'  '}°-  ferentiandarum  adumbratione:  videamus  paucis  applicationem  in 
uno  alterove  exemplo;  quorum  fi  aliam  lolutionem  a noftra  di- 
vcrfam  tradiderit,  velfaltem  noftram  a vero  abludere  demonilra- 
rit  Clarifs.  Nieuwentiit , nobis  magnus  erit  Apollo  , cui  liben- 
ter  manus  vi£fas  dabimus. 

1.  Conftruenda  cfl  curva  , cujus  natura  exprimitur  per  banc 
x 

aquationem  exponentialem  * syi  ejusque  tangens  determinan- 
da. Sumptis  logaritftmis  habetur  xlxzzly.  fafta  itaque  logarith- 
mica  AB,  cujus  fubtangens  fit  s 1 =AD,  fitque  DE  vel  BC 
— * , erit  DC  = /*  ; & per  confequens  fi  fiat  AD.  BC  ::  DC. 
DM  , erit  DM  = /p  , & MN  =/,  cui  fi  «qualis  applicerur 
EF  ad  abreififam  DE,  erit  pun&um  F in  curva  optata  HGF. 
Tangens  in  F determinatur  ftc:  Per  regulam  primam  fpecialem 

* * , * 
dy  = * dx  -f-  x Ixdx  — ( fubftiluto_p  loco  x ) ydx  -f. ylxdx\ 

id  ctty+ylx.  1 ::  dy.  dy  ::  y.  fubtang.  = ~-^lx  : ^‘ne  ^un5Pu 

EL  tertia  proportionali  ad  AD-f-E)C  & AD,  erit  FL  tangens; 
Quam  proin  in  terminis  ordinariis,  ideft,  finitis  expreffimus. 
Judicet  jam  Dn.  Nieuwentiit  , quo  jure  vehementer  adeo  ex- 
probret Celeberr.  Leibnitio,  ac  fi  fui  oblitus  nefeio  quod  enor- 
me crimen  in  Geometriam  perpetra/Tet , dum  in  Nieuwentii- 
tiana  methodo  (meritifiime)  reprehendit,  quod  non  exhibent  ra- 
tionem dx  ad  dy  [eu  fubtangentialis  ad  ordinatam  in  termini 1 or- 
dinariis exprejfam  , neque  adeo  duBu  linearum  affignabilium  coa- 
Jlrui  po(J'u  . Etenim  per  ordinarium  & afiignabile  non  folum 
algebraicam  fed  etiam  tranfeendentem  quantitatem , fi  modo  fit 
finita,  comprehendit  Leibnitius.  Circuli  utique  peripheria  ter- 
minis algebraicis  exprimi  nequit,  an  ideo  non  elf ordinaria  feu 
finita?  an  ideo  minus  affignabilis,  cum  tamen  unico  du£lu  cir- 
cini afifignetur  ? Hanc  de  affignabilitate  mentem  fuifle  Lcibni- 
tii  venari  potuiflet  ex  eodem , queoi  citat  , A£lorum  loco  , 
veria  laltcm  pagina  A.  1^95  , pag.  14}  , l.  jz  , ubi  acutiffimus 
Author  diftinguit  quantitatum  genera  iri  ordinarias , infimlefi- 
mas  primas  Jeu  dificrentiales , differentio-differentiales  feu  infinite- 
/imas  fecundas  Crc.  manifefio  certe  indicio,  per  ordinarias  nihil 

aliud 
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aliud  intelligere  quam  quantitates  finitas.  Przterea  fallitur  Dn.  AfhErud. 
Nieuwentiit  , quando  rationis  fubtangentis  ad  ordinatam  expref- 
/lenem  interminis  ordinariis  ( algebraicis  vult  dicere)  impo/ftbilcm  pig.  iji. 
plane  arbitratur , in  ca/u  que  ipja  curvat  aquatio  interminis  ordi- 
nariis exponi  nequit  t Confideret  , ut  de  polEbilitate  convincatur , 
vel  folam  cycloidem  primariam,  quz  utut  tranfcendens  , ordi- 
nata tamen  ad  fubtangcncem  rationem  habet  pure  algebraicam , 
eam  fcil.  quam  obtinet  abfcifla  ad  applicatam  circuli  genitoris, 
ut  notum  cft . 

Sed  revertimur  ad  curvam  noftram  , cujus  notabiles  quasdam 
proprietates  recenfuiflfe  non  abs  reerit;  ideo  przfertim quod fum- 
musLeibnitius  eam  a me  ipfi  primo  propofitam  fua  applicatione 
nequaquam  indignam  reputarit  , quin  potius  occafione  illorum 
quz  fuper  hac  aliaquc  materia  repereram  & ipfi  prselcripfcram  , 
ipfe  multa  alia  fcicu  digniflima  animadverteret  , mecumque  vi» 
ciflim  communicaret.  Applicatz  AG,  DH , fubtangens  pun£U 
G , & AD,  omnes  inter  fe  & iubtangenti  logarithmicz  fune 
aquales.  ItemdudlaexH  applicata  ad  logarithmicam  HP , & PR. 
parallela  ipfi  HD  fecante  curvam  in  O , erit  OR  omnium  ordi- 
natarum breviflima,  idefl  punflum  O omnium  curvzpun&orum 
minime  diftat  ab  axe  DE.  Habemus  etiam  generalem  methodum 
quadrandi  hujusmodi  Gguras,  cui  ipfe  Leibnitius  licet  confimilem 
invenerit  pro  ingenii  quo  pollet  acumine,  haud  tamen  facile  ob- 
viam e(Te  ultro  agnovit:  Hancinterim  animadverto  quadraturam 
prae  omnibus  aliis  memorabilem , quz  ob  curioiam  leriem  , qua 
exprimitur,  mirifice  placuit  huic  Gcometrz  : Si  enim  AD  vel 
DH  vel  AG  vocetur  t , erit  fpatium  DA  GOH  =:  fummz hujus 


feriei  i — — + 7 \ &c. 

a*  3*  44  5’  y 

II.  Quod  fi  proponatur  curva,  cujus  zquatio  * ~a:  habe- 
bitur ad  logariihmos  redafla  ylxtsla,  unde  ut  fupra  per  loga- 
rithmicam  ia£lum  eft,  elicitur  curvz  conflruftio.  Differentian- 


do  autem  perreg.  I.  fpec.  erit  xlxdy  is — aydx,  idquod  fubtan- 
gentem  determinat. 

III.  Elio  curvz  zquatio  x — y , & proinde  xlxesyla,  quod 
conftruftioni.  infervit:  fumptis  per  reg.  1.  fpec.  diflerencialibus 
obtinetur  dx-\-lxdx^lydy,  ex  quo  pariter  fubtangentis  determi- 
natio fluit.  Obfervatu  dignum  nic  venit,  quod  hujus figurz  qua- 

ixxlx  ——XX 


dratura  citra  feriem  poffit  exhiberi , eft  enim  fydx 


Ia 


¥ 


IV.  Si  proponeretur  a siy,  adeoque  xla  — ly,  prodiret  yladx  Pag.  132. 

=zdy. 
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An.^97.  =</y,ideftfubtangensforet=~=scon(lanti;  unde  concludendum 

xquationem  propoAtam  ipGflimae  logarithmicse  competere:  unico 
ergo  duflu  calami  planam  regiamque  qualem  Dn.  Nieuwentiit  de- 
iiderat , viam  aperui , Logarithmicam  hoc  tempore  nulli  non  cognitam 
ad  aquationem  cxponentialem  reducendi. 

V.  Efto  jam  Exponentialis  plurium  terminorum  ex.  gr.  **  -f 
a y 

x = x +/  : fumptis  feparaiim  difierencialibus  cujusque  termini 

xxx  c c — t 

per  reg.i.  fpec.  reperjetur  dx  —x  dx-\-x  lxdx,dx  =r*  dx, 

y /— 1 y 

dx  “/»  dx-\-x  Ixdy , quaerite  difpofita  dabunt  aquationem 
x x c — 1 y — 1 y 

hanc  x dx-tf-x  Ixdx -\-cx  dx — yx  dx  — x lxdy-\-dy\  fa- 

* * c — f y — 1 

flo  itaque  ut  dy  ad  dx,  idcft  ut*  +*  /*-f-r*  -— /* 

y 

ad  x lx  4- 1 , ita  y ad  quartam,  erit  haec  quarta  fubcangens  quae- 
fita  curvae  propofitae:  Nota  inierim  quod  multitudo  terminorum 
conftruflionem  plane  non  impediat,  cum  enim  mediante  logarith- 
mica  Angulis  feorAm  afiignari  pofGc  quantitas  aequalis , patet  uti- 
que quantitates  illas  hoc  modo  aflignatas  & Amulfumptas -formare 
illam ipfam,  qua: quaeritur. 

Exempla  huc  ulque  allata  abunde  illuflrabunt  procedum  infli- 
tuendum  in  aliis  primi  gradus  exponentialibus  , exque  illis  haud 
difficulter  perfpicitur,  quomodo  methodus  applicanda  At  ad  altio- 
res  gradus  v in  omnibus  enim  par  operandi  ratio  obfervanda  eft  : 
quam  A Nob. Hugenius  tantse  raritatis  Sc  indolentiae  deprehendit, 
ut  non  niA  xgre  admiCcrit,  jam  fane  A etiamnum  in  vivis  effiet, 
haud  aegrius  effiet  admiffiurus  quamipfum  calculum  diffierentialem, 
quem  ab  initio  mediocriter  fatis  , poftea  vero  perfpeflo  infigni  e- 
jus  ufu  canti  aeflimabat  , ut  ejus  pratflantiam  & probitatem  ultro 
agnofcere  & palam  profiteri  non  fuerit  dedignatus;  ceu  liquet  ex 
iis,  quae  exhibuit  in  Aflis  an.  1 693  , pag.  506  , ubi  ipfe  ingenue 
aderit  occaAone  mei  in  eodem  anno  propofiti  problematis  fe  ad 
tales  Geometriae  fubtilitates  pervenide  ope  calculi  differentiatis, 
Pag.  ijj.  ad  quas  Ane  illo  vix  admiffius  fuiffiet.  Tanti  itaque  Viri  libera 
conteffio  invitare  deberet  Do£l.  D.  Nieuwentiit  ad  Amilem  inge- 
nuitatem, velfiquidem  illius  authoritate  uti  velit,  ut  id  faciat  ad 
ampleflendum  potius  quam  ad  labefactandum  noltratn  analyAn . 


ANA- 
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ANALYSIS  INFINITE  PARVORUM , 

7 An.  1697. 

ad  Linearum  Curvarum  naturam  intclligendam 
inferviens . 


Pari/iis , ex  typograpbia Regia , 1696.  in  4«,  plag.iy 
Tab.  teri  1ncif.11.  Lingua  Gallica, 

QUamvis  praeclare  fuam  ponant  operam  , qui  reconditos  fcien- 
_tix  mathematica:  thefauros  in  publicam  proferunt  lucem  , 
ommumque  exponunt  ufui;  longe  tamen  majori  beneficio  ftbi  lite- 
rariam  devinciunt  rempublicam  , qui  non  folum  aditum  ad  illas  di- 
vitias intento  quafi  digito  monfirant,  fird  novas  quoque  invefti- 
gant  vias  ad  penetralia  malhefeos  fine  circuitu  ducentes,  vel  etiam 
eisdem  nobis  muniunt.  Id  quod  egregie  jam  prxftitit  illuftriffi- 
musMarchio  Hofpitahus,  dum  Analyfin  infinitorum , a celeberri- 
mo ejus  inventore  flriffius  propofitam  in  A£lis  Erudit,  anni  1684 
pag.170.  fq.  & a pauciffimis  rite  intelleflam  , do&iffima  com- 
meotatione  illuflravit  ; cum  , quanta  elfct  hujus  prae  Cartefn 
Barrtvii  aliorumque  in  hoc  genere  inventis  prxftantia  , perfpe- 
xilfet . Tam  late  enim  patet  ejus  utilitas,  ut  cum  ordinariis  tum 
tranfeendentibus  conveniat  curvis  , neque  illam  morentur  figna 
radicalia  , aut  quantitatum  indeterminatarum  numerus,  fed  ad 
infinitum  i pium  fe  extendat,  comparando  differentias  infinite  par- 
vas quantitatum  finitarum,  imo  ultra  infinitum,  fi  ita  loqui  fas 
tft,  porrigatur,  dum  detegit  rationes,  quas  habent  differentix 
differentiarum  infinite  parvarum  , feu  differentix  fecundx  , & 
harum  denuo  differentix,  tertix  nimirum , & fic  porro.  Expo- 
fuit  autem  Vir  genere  pariter  ac  eruditione  futnma  infignis  , 
primam  hac  vice  tantum  Methodi  Leibnittan * partem  , feu  calcu- 
lum differentialem , docuitque,  quomodo  ab  integris  magnitudi- 
nibus defeendendum  fic  ad  illarum  differentias  infinite  parvas  , 
cujuscunque  fint  generis;  alterius  vero  partis,  feu  calculi  lum- 
matorii  aut  intcgralis  , ( ubi  ofienditur  , quomodo  ab  infinite 
parvis  ad  magnitudines,  ad  quas  pertinent,  adfcendendum  fit  ) 
editionem  fuppreflit , cum  ex  Dn.  G.  G.  L.  literis  certior  fuif- 
fet  redditus  , eum  admoviffe  manum  ad  elaborandam  Scientiam 
infiniti:  ne  fortalCs  publicum  opere  defraudaret,  quod  compre- 
henfurum  eft  problemata  maxime  ardua  & curiola  circa  metho-  „ 
dum  tangentium  inverfam,  curvarum  rc&ificationes,  quadratu-  IJ“ 
ras  cur v llineorum  fpat iorum  , centrorum  gravitatis  inventionem, 

& id  genus  alia  . Idem  candide  fatetur  , plurimum  fe  profecilfe 

inven- 
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Afl-Erud.  Inventis  Leibnitianis  ac  Bernoullianis  , multumque  fe  imprimis  C/. 

MMatui  bicrnoullto  juniori,  Profeflbri  Mathematum  Groningenfi , debere. 

lpfum  opus  decem  MoWitut  JcBianibus , inqur^mm  prima,  reten- 
to chara£\erifmo  Lcibnitiano,  quia  calculum  expeditiorem  red- 
dit, regula:  calculi  differentialis  traduntur,  pr.Tmiflu duabus hy- 
potheftbus  : Quantitatum  nimirum,  quarum  differentia  infinite 
parva  eff,  alteram  pro  altera  affumi  poffe  ; St  curvam  liner.m 
pofTe  confiderari  tamquam  compotitam  ex  infinitis  re&is  iisque 
lingulis  infinite  parvis,  feu,  ut  peripheriam  polygoni  infinitorum 
& infinite  parvorum  laterum,  qua:  angulis,  quos  conffituunt  , 
curvaturam  linea:  determinant.  Secunda  in  feflione  ufiis  calculi 
differentialis  offenditur,  in  tangentibus  curvarum  algebrai  arum 
pariter  ac  tranfeendentium  inveffigandis  , Ik  fpeciatim  demon- 
liratur  modus  determinandi  tangentes  curvarum  , qua:  ex  fotis 
delcribuntur  , cujus  ideam  primum  in  Medicina  mentis  propo- 
fuit  illuftris  Dn.  D.  T. , auxit  ex  confideratione  centri  gravita- 
tis Duillerius,  perfecit  nunc  Autfor  illuff riffimus . Seflione  ter- 
tia calculus  differentialis  adhibetur  ad  invenienda  maxima  Sc 
minima;  quarta  vero  calculus  differentio- differentialis  explica- 
tur, ejusque  ufus  offenditur  in  indagando  punfto  recurfus  & fle- 
xus contrarii  linearum  curvarum.  SefHnne  quinta  calculus  Leib- 
nitianus  applicatur  ad  curvarum  evolutiones  ; Jexta  & feptima 
ad  inveniendas  caufticas,  cum  ex  reflexione,  tum  ex  rcfradlio- 
ne  oriundas;  oBava  ad  recipienda  punfta  curvarum  , qu*tan"unt 
quotcunque  pofitione  datas  reftas  aut  curvas  lineas  . Seftione 
nona  folutio  exhibetur  problematum  nonnullorum  illuffrium  de- 
pendentium ex  methodis  pra:ccdcntibus  ; decima  vero  a priori 
offenditur  methodus  Cartejiana  & Huddeniana  , particularis  illa 
tamen,  nec  cum  fupra explicata  conferenda;  cum  fpeflet tantum 
ad  curvas  ordinarias , 8c  incommenfurabilium  fublationem  , qua: 
ftepe  numero  tzdiofiffima  eft,  requirat.  Conftituerat  quoque  eru- 
ditiffimus  Auftor  unam  adhuc  addere  feftionem , expofiturus  in 
eadem  admirandum  hujus  calculi  ufum  in  Phyficis,  quantum  fci- 

P*2-  'J?1  licet  ille  conducat  ad  eam  magis  limandam,  & quantum  mecha- 
nice hinc  poffit  utilitatis  recipere:  led  morbo praepeditus-deftitit 
a propolito,  alio  tempore  cum  fcenore  illam  publico  impertitu- 
rus . Quod  ut  quamprimum  faciat,  neque  diutius  premat  alte- 
ram hujus  Analyfcos  partem , Marchionem  generofiffimum  om- 
nium illorum  nomine  rogamus,  qui  in  ejus  feriptis  fingularem 
cum  mira  perlpicuitate  conjunifam  do&rinam  lulpiciunt  ; fpe- 
rantes  non  exiguum  redundaturum  in  orbem  licerarium  com- 
modum , fi  plures  eruditione  excellentes  Viri  in  eodem  argu- 
mento illuftrando  verfentur;  pratfertim  cum  illuftri  noffro  Lcib- 

nitio, 
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nitio,  plurimis  fummorum  Principum  negotiis  diflrifio , illa  quae 
affcfta  habet  egregia  quam  plurima,  tam  cieo,  quam  vellet  ipfi- 
que  optamus,  abfolvere  vix  liceat. 

G.  G.  L. 

Communicatio  fu ce  pariter  , duarumque  alienarum  ad  e~ 
dendum  J ibi  primum  a Dn . Jo.  BERNOULLIO  , de- 
inde a Dn.  MARCHIONE  HoSPITALIO  communica- 
tarum folutionum  problematis  curva  celerrimi  defcenfus 
a Dn.  Jo.  BERNOULLIO  Geometris  publice  propofiti , 
una  cum  folutione  fua  problematis  alterius  ab  eodem  pofi- 
ea  propoftti . 

PRoblemata  proponere  Geometris  dudum  ufitatum  & publice 
utile  eft,  cum  non  fit  animo  fuos  profeftus  jaflandi,  fed  alie- 
nos excitandi , ut  dum  quisque  methodos  fuas  exercet , arsinve- 
niendi  augeatur.  Ssepc  fit,  ut  viri  eruditi  quidem,  & in  recepta 
analyfi  verfati,  fed  nihil  altius  agitantes,  dum  de  iis  , quas  didi- 
cere, methodis  nimium  fibi  pollicentur  , vulgari  doflrinte  fecuri 
indormiant,  magno  fcientix  detrimento : nam  qui  fibi  perfuadcnr, 
nihil  fupercffe,  quod,  fi  modo  animum  adhibere  velint  , non  fit 
in  potettate,  nova  non  quaerunt,  & fuae  fimul  defidiae  & vanitati 
litant.  Hi  igitur  non  melius  veterno  fuo  excutiuntur  , quam  fi 
problemata  proponantur,  elegantia  vel  utilia  , prsefertim  fi  ma- 
gis Cnt  artificiola  quam  laboriofa.  Et  puto  ea  re  maxime  fadlum 
tuifiTe  , ut  methodus  infinitcfimalis  differentiarum  & fum  marum 
( cujus  calculum  differencialem  appellare  placuit  ) a me  propofrta 
increbrcfceret  , Sc  a viris  egregiis  in  ufum  transferretur  , quod 
appareret , problematibus  inlignibus  folvendis  aptiffimam  ede  . 
Cum  enim  forte  Dn,  Abbott  Catclam , nefcio  quae  contra  Dynamics 
mea  opponenti,  & alioqui Cartcftanis  methodis  nimium  tribuenti, 
in  Novellis  Reipublicae  Literarix  refponderem  , venit  in  mentem 
ipfi  pariter  aliisque  eadem  fentientibus  proponere  Problema  ( non 
admodum  quidem  difficile  ) Linea  Ijocbrona  , in  qua  defeendens 
grave  uniformiter  appropinquaret  horizonti.  Sed  illis  filentibus  , 
tolutionem  dedit  Dn.  Hugeniur  , quod  elegans  ipfi  qusefiio  vide- 
retur . Cumque  aliqua  confulto  indicia  reliquiffet , hzc  ego  fup- 
pleveram  , & demonllrationem  adjeceram  in  Aflis  Eruditorum  : 
tdque  magis  feceram  , ut  problemati  ultimam  manum  impone- 
Tom.  III.  Pp  rem 


Afl.Erud. 
An.  1677. 


M.  Maii. 
Pag.  aoi. 
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rem,  quam  ut  aliquem  magnopere  fru&um  inde  mihi  pollicerer. 
Verum  uti  aliqua  cft  rerum  omnium  concatenatio,  fecit  hac  mea 
dcmonftratio,  ut  Dn.Jacobus  Bernoutlms , qui  antea  calculum  dif- 
ferentialem,  quem  in  ^Bis  iisdem  dudum  communicaveram,  mi- 
tiore fruQn  alpcxerat,  majorem  inde  lucem  fubito  hauriret,  & 
percepto  methodi  ad  quseftiones  Phyfico-mathcmaticas  ufu,  pro- 
blema Linea  Catenaria  a Galilao  fruftra  tentatum  mihi  propone- 
ret . Quod  cum  ego  reperiflfem  , & publicata  lolutione  portem 
qualicunque  illa  laude  lolus  frui , malui  tamen  alios  in  partem 
venire  , ut  in  excolenda  pulcherrima  methodo  adjutores  mihi 
pararem.  Certum  enim  «ft,  egregia  ingenia  laude  duci  folere , 
& libentius  ea  tra&arc,  in  quibus  non  omnia  aliis  , Ted  multum 
etiam  libi  debent.  Itaque  fignificavi  publice,  me  folutionem  G«- 
lilao  fruftra  quxfitam  reperiflfe,  editionem  autem  in  annum  dif- 
ferre conftituifTe,  ut  aliis  fpatium  daretur,  vel  fuas  excolendi  mt- 
thodos,  vel  noftram  meditandi,  & rite  adhibendi.  Id  vero  fe- 
liciter lucceflit.  Nam  Dn.  Hugemus  (quem  nunc  ereptum  nobis 
dolemus)  fua  quadam  methodo  ad  folutionem  aliquam  , licet  (ut 
ipfe  poflea  ingenue  agnovit)  im perferiorem , pervenit.  Sed  Db. 
Jb.  Bemeulliui , meo  calculo  profundius  infptfto,  ejus  ope  opta- 
tam folutionem  obtinuit , problemate  , quemadmodum  & a me 
fa8um  fuerat,  ad  Hyperbolae  aream  redu&o,  eo  cantum  diferi- 
mine,  quod  ipfe  per  Curvae  parabolicae  reflificationem , ego  ner 
Logarithmos  conftruffionem  exhibuiflfem  . Hic  autem  fucceHus 
tam  inlignis  Dominos  Bcmauihot  fratres  mirifice  animavit  , ad 
praeclara  porro  ope  hujus  calculi  praedanda,  cfficicndumquc  , uc 
jam  non  iplorum  minus  quam  meus  ertfc  videretur  ; ipfo  mox 
Hugenio , qui  antea  de  eo  tenuius  lenferat , utilitatem  ejus  & pri- 
vatim  experiente  & publice  praedicante,  aliisque,  fed  in  primis 
Dn.  Marcbiont  Htfpittiio  in  Gallia  , & Dn.  Craigio  in  Anglia  e- 
xempla  eorum  fequentibus.  Et  prae  caeceris  quidem  egregia  fue- 
re, quae  Dn.Jac.  Bcrntulhus  ProfeflTor  Bafilecnfis  circa  Lineam  Ve- 
li & circa  Elaflicam  dedit.  Sed  Dn.  Marcbio  Hofpitalius  prae  certa 
ipfa  methodi  juflo  opere  nuper  expofuit , mulcisquecxquifitisfpe- 
ciminibus  mirum  in  modum  illuftravit. 

Tandem  noviflime  D.Bernoulliui  ProfefTor  Groninganut  aliud  pro- 
blema nempe  Linea  brevi Qimi  defcenfus  , itidem  a GulHao  fruftra 
tentatum,  problemate  Catenaria  lineae  pulchritudine  ufuque  non 
inferius,  examinandum  fibi  fumpfit,  folvitque,  & aliis  etiam  ibi- 
vendum  commendavit.  Ita  duo  problemata  illuftria  a Galdat  pul- 
chre quidem  propofita  , fed  nequicquam  ab  ipfo  .it  male  rentat*  , 
ope  calculi  noftri  folutionem  accepere.  Fuit  ianc Galdaut  Vir  in- 
genii judiciique  maximi,  fed  quod  ipfius  tempore  Ars  Aiwlytica 

non- 
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nondum  fatis  promota  eflec,  pars  autem  ejus  fuperior  fcu  infini-  AAErud. 
tefimalis  adhuc  in  tenebris  jaceret,  folutiones  hujusmodi  fperare  An.  1S97. 
non  debuit  . Conjecit  quidem  Catenariam  ede  Parabolam , Sx.Lt-  M- Maii. 
neam  brevijjimi  dejeenfut  elle  Circulum  ; fed  longifllmc  aberra-  Pag'  ”{' 
vit , cum  Catenaria  per  logarithmos  leu  per  arcus  parabolicos  in 
reflam  exteqfos  , at  Linea  brevitlimi  dclcenfus  per  arcus  circu- 
lares rcflifkatos  determinetur.  Sed  Dn .Jo.Bernoullius  melioribus 
rem  aufpkiis  aggrcITus,  non  tantum  primus  re  perit  Uncam  brevif- 
fimi  ilefcenjus  elle  Cycloidem  , fed  & aliud  myfterium  in  linea  hu- 
jusmodi bracbyflocbrona  latere  reperit,  radiorum  lucis  fcilicct  cur- 
vaturam in  medio  continue  diiformi,  quam  ipfc  Dn.  Hugenins  in 
libro  de  lumine  confideravcrac  quidem,  fed  determinare  infenon 
fufceperpt  . Hoc  Problema  igitur  Dn.  Bcrnoulhus  in  AtUs  Ltpfienfi- 
bu/  intra  fex  menfes  folvendum  publice  propoluit , & privatis  li- 
teris a me  pullulavit  , ut  aliquid  temporis  ei  impenderem  . Ego 
Vero,  velut  miffionc  dudum  impetrata,  potuilTem  hoc  labore  lu- 
perfedere  , dum  tot  alia  urgent , nifl  pulchritudo  problematis  me 
velut  invitum  pellaci  lua  vi  ad  fe  traxilTet  . Evenit  autem  , ut 
mox  feliciter  voti  fierem  compos.  Solutione  igitur  mea  Jlutiori 
problematis  communicata  agnitoque  confenfu,  ftatim  ipfc  folu- 
tionem  fuam  mihi  transmilit  , & fuo  tempore  edendam  apud 
me  depofuit . Cum  autem  fex  menfes  prxflituti  fuiflent  elapfi  , 
neque  alius  quisquam  folutionem  a fc  repertam  fignificaflet : po- 
tuilfet  Dn.  Job.  BernonUius  folutionem  fuam  publicare  , & glo- 
riam inventi  clegantiflimi  libi  pene  foli  vindicare  ; idque  ego 
quoque  ipfi  iuatilicm,  <&jnagis  laudi  nofirx  privatx  , quam  uti- 
litati publicae  velificari  voluitfemus.  Cum  vero  nobiicum expen- 
deremus, praeltare  ad  incrementum  fcientix  & rei  memoriam, 
ut  plurcs  participes  ficrep*.  fucceflus , placuit  ipfi  pariter  & mihi, 
ut  terminus  ad  lex  alios  menfes  prorogaretur  ; tametft  prxvide- 
remus  facile,  egoque  ipfi  in  literis  meis  prxdixiflTem , eos  ipfos, 
quos  nunc  folutionem  tandem  alfccutos  videmus  , praefer  tini  an- 
terioribus noflris  inventis  communicatisque  adjutos,  adeam elTe 
perventuros,  fi  fatis  animum  intenderent.  Et  fane  notatu  non 
indignum  eft,  eos  folos  folvilfe  hoc  problema,  quos  folvere  pof- 
fe  conjeceram ; nec  vero  nifl  illos,  qui  in  nollri  calculi  differen- 
tialis  mylleria  fatis  penetravere.  Cumque  prafter  D. Fratrem  Au- 
tlons , tale  quid  de  D.  Marcbione  Hofpitalio  in  Gallia  fui  (Te  m au- 
guratus, qdjeceram  ex  abundupti,  me  credere  Dn.  Htigemum  , li 
viveret,  Dn.HudJeniumx  nifi  hxc  (ludia  dudum  fcpofuifsec , Dn.  „ 
Nmytenum , fi  operam  hanc  ip  fe  reciperet , quzlito  pares  fore ; a' 
quod  ideo  repeto,  ne exfellcntes  viros  contemnere  videar,  qui- 
bus Bollra  tfatlare  apt  non  licet,  aut  non  vacat.  Cztcrum  Dn. 
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Job.  Bcrnoullii  folutio  ad  me  fuit  mifsa  menfe  Atigufto  anni  fi U 
pcrioris;  Dn.  J ac.  Bernoullius  quid  & quo  tempore  prxftiterit,  do- 
■cebuntea,  quae  ipfemet  re£la  transmifit  ad  jlfta.  Sed  Dn.  Mar. 
cbianis  Hojpitalii  folutio  literis  menfe  Martio  hujus  anni  ad  me 
datis  fuit  adjefta  . Porro  Dn.  Job.  Barnotillius  , praeter  fdlutio- 
nem  , etiam  methodum  quandam  fuam  publicare  voluit  , qui 
ad  folutionem  pervenit:  led  cum  duas  habuerit,  prodit  hic  in* 
direfta  tantum  , ut  fic  dicam  , etfi  perelegans  , nempe  fumpta 
ex  confideratione  dioptrica;  fed  habet  adhuc  aliam  magis  dire- 
ftam  & magis  ex  ipns  vilceribus  fumtam , quam  petentibus  non 
denegabit.  Eft  autem  in  hoc  problematum  genere,  circa  Maxi- 
ma Sc  Minima  tali  modo  propolita  , aliquid  inulitatum  , & lon-* 
ge  fuperans  vulgares  de  Maximis  & Minimis  quxft iones , quibus 
lolis  Fermatius  (primus  aliqualis  circa ipfa  Methodi  auflor)  Car- 
te/ius,  Huddenius , Slujius  aliique  Methodos  fuas  ( dcquibusqni- 
dem  conflat  ) aptavere.  Nam  in  ipforum  quxftionibus  res  fere 
eo  redit,  ut  quxratur  maxima  vel  minima  ordinata  alicujuscur- 
vi  datse,  quod  nonnifi  corollarium  eft  Methodi  tangentium  vul- 
garis feu  dire&x  . Sed  hoc  loco  curva  ipfa  aliquid  optime  prac- 
ftans  quxritur,  cujus  fxpe  adeo  recondita  eft  natura,  utexda* 
tis  conditionibus  , ne  tangentium  quidem  proprietas  appareat  , 
adeoque  nec  ad  methodum  tangentium  altiorem  feu  inverfam 
facile  quxflio  reduci  pofiit.  Et  tpfum  problema  cur-ux Catenarie 
talis  naturae  foret,  nifi  praeparatione  fafta  ad  methodum  tangen- 
tium inverfam  reducatur . Quxritur  enim  ibi  , qux  fit  fcrrma 
curvae  inter  duo  data  pun6la  magnitudine  data  fic  rnterceptx, 
ut  ipfius  centrum  gravitatis  maxime  defccndat.  Unde  apparet, 
quam  longe  haftenus  Analyfis  a perfeflione  abfuerit  , quicquid 
aliqui  de  Methodis  fuis  jaflarint . Cxterum  ex  folutiofte  Dn; 
Job.  Bernoullii  hunc  praeterea  fru£lum  infignem  capimus,  ut  pro- 
blemata duo  Dioptrica  maximi  momenti  , qux  Hugenium  alios- 
que  omnes  ipfo  difficultatis  afpeftu  a tenranda  folutione  abfter- 
rucre  , foluta  habeamus  , & jam  curvaturam  continuam  radio- 
rum lucis,  pariterqtie  undx  radiationibus  formatx  lineam  defi- 
nire poffimus. 

Cxterum  mea?  folutioni  exponendx  non  eft  quod  immorer* 
cum  exteris  conferitiat  , mihique  quxfiti  determinatione  con- 
tento rem  porro  illuftrare  non  vacaverit . Nili  forte  obfervari 
operx  pretium  videbitur  , quod  calculus  mihi  obtulit  , lineam 
quxfitam  effe  figuram  Tegmentorum  circularium  reprxfentatrt- 
cem  . Nempe  fi  linea  ABK  talis  fit  naturx  (Fig.  I.)  ut  circu- 
lo deferipto  , qui  imo  ejus  punflo  K occurrat  , & horizonta- 
lem per  A tangat  in  G , duflisque  axi  verticali  AC  nortr.ali- 
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ter  occurrentibus  in  C , & lineat  in  M , & circulo  in  L , & AA.Erurf. 
diametro  ejus  verticali  GK  in  O , fint  ordinatae  CM  propor-  An.  1697. 
tionales  fegmentis  circularibus,  reitangulumque  fub  fcmiradio  M.  Maii. 
circuli  & ipfa  CM  , aequale  Tegmento  comprehenfo  fub  arcu 
GL  8t  chorda GL  ; tunc  AB,  arcus  lineae  inter  duo  data  pun- 
ita A 3c  B interceptus,  erit  linea,  per  quam  grave  vi  delcen- 
fus  a punito  A ad  punitum  B quam  citiflime  venire  potefl  . 

Hanc  autem  figuram  Tegmentorum  elTe  Cydoidem  vulgarem  , 
ita  facillime  oftendi  potefl  : quia  OC  femiperipheriae  GLK,  & 

LM  arcui  KL  erit  OL  + CM  — arcui  GL  . Sumpto  circuli 
centro  N , jungatur  NL  ; patet  reitangulum  fub  fcmiradio  & 
fub  OL  CM  aequari  feftori  GNLG:  reitangulum  autem 
fub  femiradio  & fub  OL  aequatur  triangulo  GNL  , ergo  rcitan- 
ulum  fub  fcmiradio  & fub  CM  aequatur  fegmenro  GLG  , refl- 
uae feilicet  parti  Tectoris,  detraito  triangulo  GNL. 

Quoniam  autem  D n.Jo.  Berntulliut  aliud  quoque  magni  mo- 
menti problema  nuper  propofuit  pure  Geometricum  : invenire 
lineam  , quam  reita  quavis  per  punitum  fixum  tranflens  ita 
fecet  in  duobus  punitis,  ut  fumma  poteftatum  a fegmentis  , 
interceptis  inter  punitum  fixum  & alterutrum  punitum  curvz, 
sequetur  quantitati  conflanti  ; ideo  folutionem  ejus  adferibere 
placet,  quam  didici  eandem  prorfus  e fle  cum  ea,  quzipli^H- 
fi«r»  problematis  occurrerat  placueratque , etfl  ipfe  non  minus, 
quam  ego  , rem  aliis  adhuc  modis  infinitis  przflare  poffimus , 

Solutio  autem  noftra  hzc  eft  : in  Fig,  X.  quzritur  linea  CEF  Tas.II. 
D,  quam  rcita  quacunque  AEF  per  punitura  fixum  A tran-  F,g.  x. " 

fiens  ita  fecet  in  duobus  punitisE&F,  ut  fit  AC -7-  +AF  —■ -= 
conflanti  b.  Jam  AE  ( vel  AF  ) vocetur  x , & EK  vocetur  y, 
aflumptaque  rcita  quadam  in  vicem  unitatis  , & conflante  ali- 
qua c,  fiat  cy  — bx  1 — x — . Qua  aquatio  exhibebit  na- 

turam curvz  quzfitz,  modumque  punita  ejus  determinandi : quod 
defiderabatur. 
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Curvatura  radii  ia  Diaphanis  non  uniformibus  , 

Solutioque  Problematis  a fe  in  Abiit  169-6 , pag.  zn.  pro • 
pojiti  , de  invenienda  Linea  Brachyftochrona  , id  efl , 
in  qua  grave  a dato  punfto  ad  datum  punbium  brevijjimo 
tempore  decurrit , & de  curva  Synchrona  feu  radiorum 
unda  conjlruenda. 

TOT  quidem  haflenus  apparuerunt  methodi , quas  maximorum 
Sc  minimorum  vocant , ut  nihil  fere  tam  iubtile  reflare  vi- 
deatur hanc  concernens  materiam , quod  earum  acumine  penetra- 
re fe  pofTe  non  putent  ilii , qui  fe  vel  auilorcs  iplos  vel  au£lorum 
affectas  gloriantur  . Interim  jurent  , quantum  volent  , in  verba 
magiflri,  videbunt,  li  tentare  velint,  noflrum  problema  minime 
coerceri  intra  anguflos  methodorum  Tuarum  limites,  qui  eoufque 
tantum  fefe  extendunt  , fi  ex  datis  pluribus  infinitisve  quantita- 
tibus invenienda  fit  una  maxima  vel  minima  . Verum  ubi  ipfae 
quantitates,  quod  in  noflro  contingit  , ex  quibus  eligenda  ma- 
xima vel  minima,  non  magis  funt  determinatae,  quam  id  ipfura 
quod  quaeritur  , hoc  opus  , hic  labor  efl  . Ipft  illi  infignes  viri , 
Carlefius , Formalius,  aliique  , qui  olim  ita  acriter  pro  prarflan- 
tia  fux  cujusque  methodi,  tanquam  pro  focis  & aris  militabant  , 
aut  pro  ipfts  nane  eorum  feflatores,  ingenue  fateantur  neceflc  efl, 
nonnifi  methodos  ab  ipfts  traditas  fcientibus  hic  aquam  hatrere  . 
Non  meum  efl,  nec  etiam  voto  aliorum  inventa  explodere.  Prar- 
fliterunt  utique  multa,  & finem  quem  fibi  propofuerant , egregie 
confecuti  funt . Quemadmodum  enim  de  hujusmodi  maximorum 
& minimorum  conflderatione  nil  quicquam  in  eorum  feriptis  re- 
peritur:  ita  pariter  pro  aliis  quam  communibus  rcfolvendis  fuas 
methodos  non  venditarunt. 

Non  ego  polliceor  univerfaiem  methodum , quam  quis  fruflra 
quaereret,  fed  peculiares  modos,  non  folum  quidem  in  hoc,  fcd 
& in  pluribus  aliis  fuccedentes  , quibus  problema  hoc  feliciter  e- 
nodavi,  folutionemque  meam,  dum  alii  alias  qwxrerent  , Celeb. 
Loibnitio  flatim  fubmieterc  decrevi  , ut  illam  quondam  cum  pu- 
blico communicaret  cum  fua,  fi  quam  reperirct  , de  quo  quidem 
non  dubitabam,  fagaciffimi  Viri  ingenium  plus  fatis  compertum 
habens  ; & reapfe  dum  h*c  feribo,  ex  privatis  ejus  literis,  qui- 
Paj.  207.  gl|s  me  cregro  cohoneflat  , intelligo  , fupra  fpem  ipfi  placuiffe 
problema  meum,  & (quod  illum  , ut  dicit  , pulchritudine  fua  , 

ut 
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ut  pomum  Evam,  ad  fc  traheret ) protinus  fol  ut  ion  is  faftumefseAa.  Erud. 
compotem  . Quid  alii  pnefliterint  , exitus  monflrabit  : dignum  An.  1697. 
utique  oportet  Iit  hoc  problema  , cui  folvendo  aliquid  temporis  M.  Mau. 
confecrentGeometi;*,  cam  tanto  Viro  negotiis  licet  diftraflifllmo 
tale  vifum  fuerit,  ut  horam  luam  non  inutiliter  collocafse  exi- 
(limaverit.  Et  id  ipfum  illis  fatis  lucri  edo,  quod  , fi  folverint  , 
ad  fecret  illimas  veritates  , quas  line  hoc  vix  eft  ut  afsequantur  , 
aditum  habituri  (int. 

Merito  quidem  miramur  , quod  Hugenius  primus  invenit  , in 
Cydeide  vulgari  grave  facere  defcenlus  tautochronos  , a quocun- 
que Cycloidis  puncto  incipiat  moveri  : fed  nefeio  , an  non  obflu- 
pefcas  plane,  cum  dixero  , hanc  ipfilTimam  Cycloidem  feu  lauto- 
ebronam  Hugemanam  , efse  noflram  Bracby/iocbronam  quarfitam  ; 
ad  cujus  cognitionem  duabus  viis  perveni,  indire&a  altera,  alte- 
ra dircfta  . Infiftendo  priori  , mirum  confenfum  detexi , inter 
curvitatem  radii  luminis  in  medio  continue  variante,  Si  Curvam 
noflram  Bracbyfloebrtnam ; aliaque  obfervavi  , in  quibus  nefeio 
quid  arcani  fubefl,  quod  proderit  in  Dioptricis;  quamobrem  ve- 
rum erit  , quod  in  propolitione  problematis  afscrueram  , non  iit 
nuda  jpeculationc  conft/iere , fed  in  aliis  fcientiis , in  Dioptricis  pu- 
ta , ujfum  habere  tfuam  maximum  . Sed  ut  quae  diximus  re  ipfa 
confirmentur  , en  priorem  folvendi  modum . 

l crm.it ius  in  Epiftola  »d  De  Ia  Cbambrc  ( vid.  Epift.  Cartefii 
Lat.  Tom.III.  pag.  147  , St  Fermatii  Opera  Mathem.  pag.  156. 
feq. ) flabilivit,  radium  luminis  ex  medio  rariori  in  denfius  trans- 
euntem ira  refringi  ad  perpendicularem  , ut  habita  ratione  tempo- 
ris , radius  ( qui  a pu n 61  o luminante  ad  pun&um  illuminatum 
fucceflive  procedere  fupponitur  ) viam  faciat  breviffimam  ; ex 
quo  principio  oflcndit  , finum  anguli  incidemite  efse  ad  finum 
anguli  refra&ionis  in  medioruM  ratione  data  dirc&a  raritatum , 
vel  reciproca  denfitarum  ; idefl  in  ipfa  racione  velocitatum,  qui- 
bus radios  media  penetrat.  Quod  poflea  acutiflimus  Leibndius  in 
AB.  Erudit.  1 £ 82  , pag.  38.  lqq.  & mox  Cei.  Ungemus  infuotra- 
flatu  de  lumine  pag.  40  , fuccin&ius  dcmonflrarunt  , ipfumque 
principium  phyficum  , vel  metaphyficum , potius,  quod  Fermatius 
iua  demonflratione  Geometrica  contentus,  & facile  nimis  de  jure 
ino  decedens,  Clerfelerit  urgente  deferuifse  videtur,  validilEmis 
argumentis  adflruxerunt. 

Si  nunc  concipiamus  medium  non  uniformiter  denfum  , fed 
velut  per  infinitas  lamellas  horizontalitcr  intcrjeflas  dlflin£lum  , loS' 
quarum  interftitia  Cnt  repleta  materia  diaphana  raritatis  certa  ra- 
tione accrefccntis  vel decrefcentis ; manifeflum  cfl , radium, quem 
ut  globulum  confidcramus , non  emanaturum  in  linea  retta  , fed 
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!•  curva  quadam  (notante  id  jam  & ipfo  Hugenie  in  eodem  tra- 
Catu  de  Lumine,  fed  ipfam  curvae  naturam  minime  determinan- 
te) qua  ejus  fit  naturae , ut  globulus  per  illam  decurrens  celeri- 
tate continue  a uti  a vel  diminuta,  pro  ratione  graduum  rarita- 
tis, breviffimo  tempore  perveniat  a punfto  ad  punCum  . Con- 
flat quoque,  cum  finus  refraCionum  in  (insulis  punCis  fint  ref- 
pc&ive  ut  raritates  medii  vel  celeritates  globuli  , curvam  habere 
eam  proprietatem,  ut  finus  inclinationum  Tuarum  ad  lineam  ver- 
ticalem lint  ubique  in  eadem  ratione  celeritatum  . Quibus  przmif- 
fis  nullo  negotio  pcrfpicitur,  curvam  bracbyflochronam  illam  ipfam 
effe,  quam  formaret  radius  tranfiens  per  medium,  cujus  raritates 
edent  in  ratione  velocitatum,  quas  grave  verticaliter  cadendo  ac- 
quireret. Sive  enim  velocitatum  incrementa  dependeant  a natura 
medii  magis  minusve  reddentis  , ut  in  radio  ; five  abflrahatur  a 
medio,  & ab  alia  caufa  acceleratio  eadem  tamen  lege  generari  in- 
telligatur  , ut  in  gravi  : cum  utroque  in  calu  curva  breviffimo 
tempore  percurri  lupponatur,  quid  vetat,  quominus  altera  in  al- 
terius locum  fubditui  poflit? 

Sic  generaliter  folvere  licet  problema  nodrum  , quamcunque 
ftatuamus  accelerationis  legem.  F.o  enim  reducum  ed,  ut  quz- 
ratur  curvatura  radii  in  medio  fecundum  raritates  , prout  li- 
buerit, variante.  Edo  ergomcdiumFGD  ( Fig.l .)  terminatum 
ab  horizontali  FG,  in  qua  pun&um  radians  A,  verticalis  AD, 
axis  curva:  datzAHE,  cujus  applicatae  HC  determinant  rarita- 
tes medii  in  altitudinibus  AC,  vel  velocitates  radii  feu  globuli 
in  punftis  M,  radius  incurvatus  ipfe  qui  quzritur  AMB.  Vo- 
centur AC,  *;  CH,  »;  CM,  y,  differentiatis  Ce,  dx,  differ. 
nm,  dy,  diff.  Mm , dy,  Condans  quzdam  ad  arbitrium  affum- 
pca,  a\  Erit  accepta  Mm  pro  radio,  mn  finus  angulis refraftio- 
nis  feu  inclinationis  curvz  ad  verticalem , & proinde  per  ea  , 
quz  modo  diximus,  mn  ed  ad  HC  in  ratione  condante,  ided 
dy:  t — dy.  a,  quod  hanc  fuggerit  aquationem  , ady  zn  td^  feu 
aady*  ez.ttd^ez.ttdx'»-  -\-ttdyl\  quzredu&a  generalem  dabit  zqua- 

tionem  differentialcm  dy  — ^ pro  curva  AMB  quzfita. 

Atque  adeo  una  opera  duo  infignia  problemata , opticum  unum , me- 
chanicum alterum  , ultraquam  ab  aliis  petebam,  relolvi,  odendi- 
que  , quamvis  ex  diverfiffimis  mathefeos  partibus  fint  defumpta  , 
ejusdem  tamen  effe  naturz. 

Sumamus  jam  fpecialem  cafum,  & quidem  hypothefin  com- 
munem a Geliheo  primitus  introducam  & demonftratam , quod 
velocitates  gravium  cadentium  fint  in  ratione  fubduplicata  al- 
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titudinum  emenfarum;  in  hoc  enim  proprie  qusflionis  tenor  con-  AflErud 
4ftit.  Quo  fuppofito,  curva  data  AHE  erit  parabola,  idefl»=«*  An.  1697! 
& qux  fi  fubflituantur  in  aquatione  generali,  habebitur  M.  Maii. 

)g 

hxc  dy  = dx  ex  qua  concludo:  curvam  Brachyfiocbronam 


eSTcCycIoidcm  vulgarem  . Si  enim  circulus  GLK  , cujus  diameter 
~ a rotetur  fuper  AG  , & initium  rotationis  fit  in  ipfo  A , de*- 
feribet  punflum  K cycloidem  , qua  reperietur  eandem  habere  a- 

X 

quationem  diflerentialem  dyzzdx  yj  - politis  AC,  *i  & CM, 

y : potcfl  tamen  hoc  a priori  & analytice  inveniri  fic  : dt 
x xdx  adx  4-  ix dx  adx 

t/ = = — 4 ; , efl  autem 

a — * y/  , ax — xx  2^/,ax — xx  2y / ,ax—xx 


aix  — 2 xdx 

1 J , ax — ** 
zdx 

et 


diffe  rent  ialis  quantitas , cujus fumma y/ax — ** feu  LO , 


2 J , ax  — x 


efl  differentialis  ipfius  arcus  GL , ideoque  fum- 


mata  aquatione  dy  — dx  y/— — 


habebitur  y feu  CM  — GL 


— LO  , ergoMO~CO  — GL4-LO  ; quoniam  vero  (aflumpta 
CCh=fetniperipherix  GLK  ) CO  — GL  = LK , erit  MO  = LK  4-  LO, 

& ablata  communi  LO  erit  ML  = LK  , quod  docet  curvam  KMA 
effe Cycloidero.  . .c'  .i 

Offendendum  adhuc  reflat  (.  ut  problemati  pleniffime  fatisfiat  ) 
quomodo  a punfto  dato  canquam  vertice  defcnbenda  fit  Bracbyjle- 
chrona  feu  Cyclois  tranfitura  per  aliud  punftum  datum  ; quod  fic 
facillime  expeditur:  Conjungantur  duo  punita  data  A,B  (f/^.ll)  Tab.1I. 
per  lineam  re£lam  AB,  Scluperhoriiomali  AL  deferibatur  Cyclois,  E>g.  II. 
quacunque  libuerit,  initium  fumens  in  A,  fecansque  re£lam  AB 
in  R ; quo  fa£lo  fiat  ut  AR  ad  AB  , ita  diameter  circuli  genitoris  P*g-  210 * 
Cycloidis  ARS  ad  quartam  , qua*  erit  diameter  circuli  genitoris 
Cycloidis  quxficae  ABL  tranfitura  per  B. 

Antequam  finiam , non  poflum , quin  iterum  admirationem  meam 
prodam,  animo  revolvens  inexpc£tatam  illam  identitatem  Tauto- 
chraax  Hugenianit  noflrsequ eBracbyJiocbronie.  Qjiod  notabile  pra- 
terea  exiflimo,  illud  efl,  quod  hzc  identitas  in iola hypothefi Ga- 
HUi  reperitur  : adeo  ut  vel  ex  eo  conjicere  liceat  , illam  naturz 
cITe  confentaceam,  quod  quemadmodum  lemper  operari  folet  mo- 
do fimpliciflimo  , ita  & hic  per  unam  candcmque  lineam  prarflet 
duo  diverfa  officia;  cum  in  quavis  alia  hypothefi  duabus  ad  id  opus 
efTet  lineis,  alia  nempe  pro  ofcillationibus  aeque  diuturnis,  & alia 
Tom.  IU.  Qjq  pro 
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■AA-Erud.  pro  celerrimo  defcenfu . Ut  fi  ex.  gr.  celeritates  gravium  cadentium 
An.  1697.  ejfcnt  non  in  fubduplicata  fcd  fubtriplicata  ratione  altitudinum  , 
M.  Mati,  j 3racby/}ocbrona  foret  algebraica,  Tautocbrona autem  tranfccndens; 

verum  fi  celeritates  edent  ut  ipf*  altitudines,  utraque  fieret  alge* 
braica,  illa  quidem  circularis,  haec  vero  refta . 

Non  ingratum  fore  Geometris  judico  , fi  appendicis  loco  folu- 
tionem  ipiis  dedero  problematis  confideratione  pariter  dignilfimi, 
quod  ex  occafionc  praecedentis  inter  feribendum  in  mentem  inci- 
Tab  II  Q}“er',ur  pl**0  verticali  (Flg.  III)  curva  PB  , quam  fyn- 
Fig  III,  chronam  appellare  liceat  , ad  cujus  fingula  punila  B grave  ex  A de- 
fcendens  per  Cycloides  conterminas  AB  aquali  tempore  perveniret  . 
Sit  AG  horizontalis  , & AP  verticalis  . Senfus  problematis  talis 
eft,  ut  deferipta  fuper  AG  Cycloide  quacunque  , abfeindatur  ex 
illa  portioAB,  adquam  percurrendam  ex  A defeendens  grave  idem 
tempus  requirat  , quod  requireret  ad  decidendum  ex  determinata 
altitudine  verticali  AP,  quo  perafto  erit  punflum  B in  curvaSyn- 
ebrona  PB,  quam  quatrimus. 

Si  attente  confiderentur  ea  , quae  fupra  diximus  de  radio  lumi- 
nis, haud  obfcure  patebit  , hanc  curvam  eam  ipfam  eflfe  , quam 
JHugemus  in  fuo  trali.  de  Lumine  pag.44  , in  fchemate  fuo  per  li- 
neam BC  reprzfentat,  vocatque  »/»</<»» , quat  quemadmodum  om- 
nes radios  ex  pun&o  luminolo  emanantes  normaliter  fecat  , ceu 
optime  notat  Hugenius,  itaSc  noftra  PB  omnibus  Cycloidibus  AB, 
commune  initium  A habentibus,  ad  angulos  reQas  occurrit.  Quod 
fi  problema  hoc  modo  in  pure  Geometricum  redu&utn  proponere 
libuilTet  : invenire  fcilicet  curvam  , qua  omnes  Cycloides  communis 
initii  normaliter  fecat,  profe&o  res  magnae  molis  fuiflet  Geometris  i 
Pag.  in.  ex  altera  autem  facie,  qua  dcfcenfum  gravium  refpicit  confidera- 
tum , ita  facillime  confiruo:  Sit  Cycloidis  ABK  circulus  genitor 
GLK,  ejusque  diameter  GK  : abfeindatur  arcus  GL  aequalis  me- 
dia proportionali  inter  determinatam  adumptam  AP,  & diame- 
trum GK,  dico  duflam  LB  , parallelam  horizontali  AG  , fccare 
Cycloidem  ABK  in  punfloB.  Si  quis  methodum  fuam  in  aliis  e- 
xcrcere  velit,  quaerat  lineam , quz  ordinarim  pofitione  datas  cur- 
vas ( non  quidem  Algebraicas , quod  haud  arduum  foret  , fed  ) 
tranfeendentes  , ex.grat.  Logarithmicas  fuper  communi  axe,  & 
per  idem  punflum  du&as,  ad  angulos  re&osfecat. 


JAC. 
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JAC.  BERNOULLI 

SOLUTIO  PROBLEMATUM  FRATERNORUM, 

Peculiari  Programmate  Cal.  Jan.  1697.  Groningz  , necnon 
A&orum  Lipf.  menie  Jun.  & Dec.  1696.  & Febr.  1697. 
propoli  torum : una  cum  Propafitione  reciproca  aliorum. 

GEometras  methodum  de  Maximis  & Minimis  ad  illa  duntaxat 
Problemata  hucufique  adhibuerunt , in  quibus  ex  infinitis  par- 
tibus feu  functionibus  unius  dat*  Curva’  aliqua  maxima  minima- 
ve  requiritur;  neque  cogitarunt  de  ejus  applicatione  adtalia,  ubi 
ex  iphs  infinitis  Curvis  non  datis  una  delideratur  , cui  maximum 
aliquod  minimumvc  competat,  Jicet  haec  & fubtilitate  inventio- 
nis & utilitatis  prxftantia  citeris  minime  fint  inferiora . In  horum 
numero  eft,  quod  Frater  m.  Junio  primum  propofuit  , cujusque 
folutioni  terminum  elapfi  anni  finem  (latuit  , Problema  de  inve- 
nienda Curva  Oligocbrona  , per  quam  delcendendo  grave  a dato 
pundlo,  breviffimo  tempore  perveniat  ad  aliud  datum  punftum. 
Quanquam  autem  hac  Fratris  provocatione  me  non  teneri  exifti- 
mabam  , nihilominus  cum  fuperacccfliilct  humaniffima  Cei.  D.Leii- 
mt'u  invitatio,  laborem  folutionis  amplius  fubterfugere  non  po- 
tui. Poflquam  enim  hic  Vir  literis  die  13  Scptembr.  admeda- 
tis  fignificaflTet,  fe  folvifle  Problema , juxtaque  defiderare,  ut  & 
alii  tentarenc  : ad  ejus  follicitationern  aggrelfus  fum  , quod  alias 
inta£lum  reliqui (Tem  , idque  optato  protinus  fucceflu;  folutionem 
enim  1'exto  Oclobris  jam  habui  , & ab  illo  tempore  amicis  oflen- 
di.  Cur  autem  non  citius  ad A8a  communicarim,  caufaefi,  quod 
cum  terminum  folutionis  in  exterorum  gratiam  ad  Pafcha  uique 
przlentis  anni  prorogatum  intelligerem  ; ego  interea  fpecula- 
tionem  ad  alia  quoque  difficiliora  Problemata  nunc  una  propo- 
nenda promovere  ftatuiflem . Priusquam  vero  ad  folutionem  pr*- 
fentis  Problematis  accedam,  fequens  przmitto  Lemma; 

Si  curva  ACEDB  talis  fit,  qu*  requiritur,  h.e.  perquam  de- 
fcendendo  grave  breviffimo  tempore  ex  A ad  B perveniat  , at- 
que in  illa  affiimantur  duo  pun&a  quantumlibet  propinqua  C 
Sc  D : Dico  , portionem  Curva:  CED  omnium  aliarum  punftis 
C & D terminatarum  Curvarum  illam  e(Te  , quam  grave  poli 
lapfum  ex  A breviffimo  quoque  tempore  emetiatur.  Sidicasenim, 
breviori  tempore  emetiri  aliam  CFD  , breviori  ergo  emetietur 
ACFDB,  quam  ACEDB,  contra  hypoth. 

Edo  igitur  in  plano  utcunque  ad  horixontem  inclinato  ( nec 

Qa  a enim 


Afl.Erud. 
An.  1697. 
M.  Maii  t 
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Fig.  IV. 
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AflErud.enim  verticale  fit,  necefleeft)  Curva  defiderata  ACB , perquam 
An.  1697.  defcendens  grave  ex  A breviori  tempore  perveniat  ad  B,  quam 
M.  Mati.  a|jam  quamcunque  in  eodem  plano  politam  ; & fint  in  illa 
fiumpta  ubivis  duo  punfta  C & D infinite  propinqua  , duflaque 
intelligantur  refla  horizontalis  AH,  ejusque  perpendicularisCH, 
& huic  normalis  DF,  bifcflaque  CF  in  E,  compleatur  parallelo- 
grammum  DE  du£la  retia  EI  : quatritur  in  hac  punftum  G , id 
e(l  inclinatio  particularum  curva;  CG  , GD  ad  fe  invicem  , qu* 
faciat,  ut  tempus  defcenfus  per  CG + temp.  defc.  per  GD  ( quod 
fic  denoto  rCG+tGD,  intellige  femper  poli lapfumex  A)  fit  mi- 
nimum. Ad  hoc  indagandum,  intelligatur  in  retia  EI  aliud  pun- 
tlum  L,  fic  ut  GL  Iit  incomparabiliter  minor  ipfaEG,  du&is- 
queCL,  DL,  fuper  C & D delcripta  concipiantur  arcuum  e- 
kmenta  LM,  GN  , erit  ex  natura  minimi  »CL  -f-  *LD  = «CG 
-f-«GD,  adeoque  » CG  — «CL  = «LD  — «GD , quo  polito  Ce 
arguo  ; 

CE.CG  ::  «CE.  «CG  , „ F.F.GD  :r  »EF-»GD,  Exnar. 
CE.CL  ::  «CE.  « CL.  non EF. LD  » EF.  * LD , defc.  grav. 

Ergo  CE.CG — CL(MG)::  «CE.fCG — rCL..  EF.LD — GD  (LN)::  «EF. 

«LD— «GD 

( ob  firo.  AMGL, CEG  ) MG.GL ::  EG.CG . .. . ( fim.  ALNG,  GID) 
LN.LG::GI.GD. 

Quare  CE.GL ::  EG  in  «CE.CG  in  «CG  — «CL. . EF  (CE)  GL ::  Gl 
in  «EF.  GD  in  «LD  — «GD 

Pa^.  iij.  ideoq;EG in«CE.CG in»CG — «CL::GIin«EF.GDin»LD — «GD' 
& permutando,  EG  in«CE.GI  in»EF  ::CG  in»CG — «CL.GD  in 
«LD  — «GD::  ( ex  nat.  minimi , urditlum)  CG.GD. 

Sed  EG  in  «CE.GI  in  «EF::EG : y/HC.  Gl : y/HE,ex  nat.  defc.grav- 
quare  EG  V HC.  Gl  VHE  CG.  GD- 

Ubi  in  tranfitu  confiderandura  proponimus  Clar.  D.  Meuwentitt 
ufum  differentio-differentialium  (qua  ipfe  immerito  explodit)  in 
eo,  quod  alfumere  coafli  fuimus  particulam  GL  ipfisEG,GI  in- 
finite parvis  infinities  adhuc  minorem  , absque  quo  non  video, 
quomodo  ad  folutionera  Problematis  via patuilfec.  Sunt  enim  EG? 
Gl  elementa  abfcilTarum  AH ;■  quemadmodum  CG,  GD  elemen- 
ta ipfius  Curvae,  &HC,.  HE  ipf*  ejus  applicata: , earumque  ele- 
menta CE,  EF ; adeo  ut  Problema  ad  puram  Geometriam  reda- 
tlum  huc  redeat , ut  inveniaturCurva,  quae  elementa  fua  habeat 
compotita  ex  dementis  ablciflarum  diretle,  & radicibus  applica- 
tarum inverfe  : qua  quidem  proprietate  Ifacbronam  illam  Huge- 
mianam,  nunc  & chgtcironam  futuram  , tritam  nempe  notamque 
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Geometris  Cycloidem  gaudere  deprehendo ; quod  in^.KI,iibi  ACPTab.  II. 
femi-Cydoidem ; CM,  GN  duas  ejus  tangentes  i RQPlemi-circu-  Fig.  VI. 

Ium  genitorem  refert,  ita  porro  demonftro: 

GD.Gl::GN.GX::(ex  nat.Cyd.)  VP.VX::VR.RX:.VRPVRX(v/HE). 

GI.EG  ::  GI  . EG. 

EG.  CG  ::CS.CM  ::  (ex  nat.Cyd.)  QS.QP. ::  RS-RQ^r/RS 
(v/HC).  v/RP. 

ErgoGD.  CG  ::  GI  in  ^RP in  ,/HC.  EG  in  ,/HE  in  /RP ::  Gl  in 
v/HC.  EG  in  /HE  ::  GI : /HE.  EG  : v/HC.  Q.  E.  D. 

Quod  fi  nunc  determinanda  GtCycIois,  qu*  tranleat  per  da- 
ta punda  A & B , defcribenda  eft  fuper  bafe  horizontali  AH 
quovis  circulo  genitore  Cyclois  AT  , qua  dudam  redam  AB,  & 
produdam  , fi  fit  opus , fecct  in  T ; quemadmodum  enim  reda  AT 
eft  ad  redam  AB,  fic  diameter  circuli  genitoris  Cycl.  AT  eft  ad 
diametrum  genitoris  quaefit*AB.  Alterius  generis  nec  minus  ele- 
gans Problema  foret , ii  jam  porro  quaereretur,  quaenam  cx  in- 
finitis Cycloidibus  ( aut  faltem Circulis,  Parabolis  aliisve Curvis) 
per  A transeuntibus,  ac  fuper  eadem  bali  AH  conftitutis  , illa 
iit,  perquam  delccndens  grave  minimo  tempore  ex  A ad  da- 
tum perpendiculum  ZB  appellat  . Qui  fpeculationem  dc  Maxi- 
mis & Minimis  promovere  volet,  tentabit.  Nobis  fufficiat  pro-  Pag- 
pofuille . 

Atque  ita  Curva  haec,  quae  tot  Mathematicorum  ingeniis  exer- 
cita fuit,  ut  nihil  in  illa  eruendum  reflare  videretur,  nova  pro- 
prietate confpicuam  fefe  nobis  liflit,  quam  vclut  perfedionum  fua- 
rum  Colophonem,  quafi  nihil  futuris  laeculis  debitura,  fub  finem 
adhuc  praefentis  adi  pilei  voluit,  poftquam  initio  ejusdem  natales, 
ac  medio  dimenfiones  omnes  cum  aliis  praeclaris  affedionibus 
accepi  flet. 

Caeterum  monendum  eft,  quod  iisdem  infiftendo  vefligiis,  pa- 
ri facilitate  reperiri  poflit  Curva,  quam  mobile  per  medium  in- 
aequalis denfitatis  vel-  raritatis  latum  minimo  tempore  percur- 
rat , quae  quidem  convenienter  principio  Leibnitiano  menf.  Jun. 
i(58i  demonftrato,  eadem  reperiatur  neccfle  efi  cum  Curva  Re- 
fratlitnit , quam  Hugcnius  in  Tradatu  de  Lumine  pag.44.  con-  \ 

templatur  , Sc  cujus  identitatem  cum  illa  , quam  primo  conG- 
deravic  Ccleb.  Dn.  Lcibnitiui  m.  Sepiemb.  1692.  pag.432  , nosque 
m.  Jun.  1693,  pag. 475.  eonftruxitnus  , confcio  Fratre  jam  olins 

deprehendi.  •_ 

Sed  per  has  fpeculationes  ad  alia  quoque  difficiliora  Proble- 
mata patet  acceflus,  qualia  funt,  qua:  de  Figuris  Ifoperimctris 
formari  poliunt.  Quatitur  ex.gr.  qutenam  ex  iis  omnium  fit  ca- 

pacif- 
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Afl.Emd.  pacifllma  (vulgo  creditur  efseCirculus,  &re£Ie,  fed  finedetno»- 
ft  ratione.  ) Quinam  centrum  gravitatis  are*  & peripheri»  fuse 
J:‘ ' habeat  a bafe  remotiffimum , quam  Frater  obfervavit  efse  Funi- 
tulariam  , fed  ex  diverfo  fundamento  &c.  Hatc  itaque  & talia 
per  methodum  maximorum  ei  refolvenda  proponimus.  Praler- 
tim  vero,  fi  vicem  reddere  volet  , fequens  generale  tentabit  : 
Quaeritur  ex  omnibus  Ifoperimetris  fuper  communi  bafe  BN 
Tab.1I.  conftitutis  illa  BFN  , (F7|».V1I)  quznonipfa  quidem  maximum 
Jug.  VII.  comprehendat  fpatiurn,  fed  faciat,  ut  aliud  curva  BZN  compre- 
henfum  fit  maximum,  cujus  applicata  PZ  ponitur  elfe  in  ratio- 
ne quavis  multiplicata  velfubmultiplicata  rcfl*  PF  vel  arcus BF, 
hoc  cft,  qu*  fit  quotacunque  proportionalis  ad  datam  A & redlam 
PF,  curvamveBF?  Huic,  ne  dctre&are  poffit,  adjungimus  alte- 
rum, quod  de  infinitis  Cycloidibus  fupra  motum  fuit,  majorem- 
que  cum  fuo  affinitatem  habet.  Et  cum  iniquum  fit,  ut  quis  ex 
labore  in  alterius  gratiam  & cum  proprii  temporis  difpcndio 
rerumque  luarum  damno  fufeepto  nihil  emolumenti  percipiat  , 
prodit  nonnemo,  pro  quo  caveo,  qui  foluturo  Fratri  ultra  lau- 
Pag.  iij.  ,]es  promeritas  honorarium  50  imperalium  decrevit  , hac  tamen 
lege,  ut  intra  tertium  ab  hujus  publicatione  menfem  fe  fufee- 

f iturum  promittat , ipfasque  folutiones  finito  anno  , utcunque 
icet  per  quadraturas  exhibeat.  Hoc  enim  elapfo  fi  nemo  dede- 
rit, meas  exhibebo. 

Haec  itaque  occafione  Problematis  Phyfico-Mathematici  sl  Fra- 
tre m.  Junio  primum  propofiti  hac  vice  di£la  fufficiant.  Qu*  ibi- 
dem de  Complanatione  fuperficierum  conoidicarum  attigit,  cum 
me  propius  lpeflarent,  jam  M.OBobri  pertraflavi.  Nob.  Tfcbir- 
nbaufium  uterque  eodem  menle  Junio  notavimus  . Unicum  igi- 
tur in  fchediafmate  Fraterno  fupereft,  quod,  ne  quid  inta&um 
praetereamus,  enucleandum  reftac  , methodus  videl.  quam  cela- 
vit, inveniendiCurvam  ex  fola  data  relatione  ipforummet  Cur- 
vi punffprum  ad  fe  invicem.  Quzrenda  fit  ex. gr. Curva  AEC 
Fig.VJII.  {Fig.  VIII)  talis,  ut  projefla  utcunque  ex  dato  pun£Io  D re- 
fla DC,  fecante  curvam  in  C & E,  reftangulum  CDE  arque- 
tur  conflanti  fpatio,  puta  unitati,  quod  primum  cft  exemplum 
Fratris.  Ad  datam  politione  reclam  DG  ordinatim  applicentur 
EF,  CG  in  angulo  arbitrario,  & fit  DE=*,  EF=>-,  DC  = ^ 

ScCG—tf  erit  per  hyp.CDE  feu  1 - dein 

propter  fim.  ADEF  & DCG,  EF  fcu^=r* *.  Funda- 
mentum folutionis  : Talis  fupponatur  zquatio  ieu  relatio  inter  * 
&/,  ut  fubfiitutis  ipfarum  valoribus  modo  inventis  , fimilis  vel 

eadem 
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«dem  inter  r & t relatio  refultet,  quz  inter  * &*-;  quod hk  Aft.Erud. 

m „ 2 An.  1697. 

ita  fit  : Pono  y — ax  bx  , erit  fa£fa  fubflitutione  r ^ ^'iu' 

— m — it  — w-f-  2 —»  + 2 

— d ^ > live  t—a^  4*^  , quas  ut 

m n — m -}- 1 n 

affimiletur  priori  ax  bx  , comparo  cum  bx  , & 

— »-1-2  *» 

cum»*  , ac  reperto  utrobrque  b =■* , necnon  poteft. 


n — 2 — m\  unde  concludo , naturam  curva:  quzfitz  effc  y — ax 
1 — 1»  m 2 — m 

4-«  , vel,  quod  eodem  modo  oltendetur,  y =»*  -\~ax 

m 2 — » 

4 -bx  -} - bx  . Haud abfimiliterfolvuntur duo fequcntia,  qu* 

habet.  Problemata  pag.  2 10 , quorum  poftcrius  in  Programmate 
fuo  generaliter  ita  proponit,  ut  loco  ucriusque  Tegmenti  fuma- 
tur quzcunque  ipforum  poteflas,  quz  lit  m.  Huic  Curva  fatis- 

. . m 2 mn 

facit,  quae  exprimitur  per  y ~ x.  x — x . Quz  vero  ul- 
timo fubj ungit  pag.  21 1,  fed  absque  folutione  ; his  curvz  latis- 


faciunt  mechanicz,  quarum  natura  eft  / — x.a+fd x:xlx"  pro  Pag-  ai*. 

fig. 2;  & by  + eyy  4-  eyt.  & c.  ~ a+fdx-.xlx"  pro  figur. 3. 

(intellige  per  lx  logarithmum  ipfiusx.)  Quamquam  tacere  non 
polTum , afTumi  hic  aliquid  dubix  & fufpcilx  veritatis  , videl. 
portiones  femper  efTe  unius  ejusdemque  numeroCurvz,  ejux ea- 
dem xquatione  denotantur.  Dari  enim  polfunt  exempla  in  con- 
trarium, faltem  inCurvis  mechanicis,  ubi  hoc  non  contingic, 
eademque  xquatio  diverfas  numero  Curvas  defignat  , quod  vel 
ex  his  ipfis  exemplis  liquet  ; quandoquidem  hz  zquationes 

/ =:  x.a  4-  fd x;xl x”  & c.  non  magis  quadrant  pro  hypotheft 
quam  proquavis  aliaar^t,  aut*^*,  autar^f— 1 ; qui- 
bus tamen  hypothefibus  omnibus  unam  candemque Curvam  fatis- 
facere  implicat.  Hoc  itaque  ulteriori  Leflorum  ferutinio  perpen- 
dendum relinquimus. 

Pene  haec  abfolveram  , cum  perferrentur  ad  nos  A Si  a m.  Ntv. 
in  quibus  Nobil.  Au  fler  Meditatorum  geometricorum , eodem  menfe 
anni  1695  publicatorum,  motis  fibi  icrupulis  nonnullis  fatisfacere 
ac  fua  vindicare  fatagit  , eoque  ardentius  in  nobis  defiderium  ac- 
cendit, videndi  penitiusque  introfpiciendi  tam  prxclara  inven- 
ta. Dixi  enim,  me  nullatenus  dubitare,  quin  pro  excellenti  quo 
pollet  acumine  , quicquid  pollicitus  eft  , przAare  poflic  , atque 
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A&.Erud.  optare  tantum  , ut  fpeciminum  loco  talia  promat , quas  etian» 
An.  idp7.  jis,  quibus  de  vaftiffimo  Viri  ingenio  aliunde  non  conflat,  per* 
M.  Maii.  fuacjere  queant , quo  nomine  iplum  iterata  vice  & perhumani* 
ter  pulfandum  cenfemus.  Namquod  proprietatem  ipe&at , quam 
focis  curvarum  attribuit  , cum  ea  quibusvis  punftis  , adcoque 
non  focis  qua  focis  competat,  diffidulter  quis  capiat  , quidhzc 
ad  naturam  focorum  , aut  curvarum  per  focos  cognolcendam 
conducat.  Quemadmodum  etiam  intclleHu  haud  facile  exiflimo  , 
quomodo  quacfig.  t.  & j.  dc  Ellipfi  & Parabola  oflcndit , adom- 
nes  alias  etiam  diffimiles  & diverforum  generum  curvas  appli- 
cari poflint,  cum  illa  duntaxat  ejusdem  generis  & fpeciei  cur- 
vis quadrent  , ac  prarfertim  poflerius  illius  tantum  generalioris 
confe&arium  fit,  quod  jam  A.  1692  exhibui.  Et  quod  ultimo 
docet  de  abfeindendis  ex  quavis  curva  portionibus  in  data  ra- 
tione, hoc  plane  fallere  dixi  in  Parabola,  quod  etiam  agnofee- 
Pag.  217.  re  videtur  acutiflimus  4u8or  , aut  fi  dubitet  , ego  paratus  Ium 
demonftrare;  unde,  fi  nihil  aliud , faltem  hoc  novo  exemplo  ro- 
borari opus  haberet. 

DOMINI  MARCHIONIS  HOSPITALII 

Solutio  Problematis  de  Linea  celerrimi  Defcenfus . 


PRoblema  hoc  ( de  quo  Galilaus  prop,  j<.  motus  accelerati  ) 
cum  difficile  admodum  mihi  prima  fronte  vifum  efi  , tum 
valetudine  utor  adeo  incerta  , ut  ab  illo  abfiinere  primum  de- 
creverim. Atque  huic  quidem  fententix  eo  firmius  inhaerebam , 
quod  intra  fex  menfes  , ad  illius  difcuffioncm  conceflos  , id  a 
nemine  folutum  videretur,  fi  tamen  unum  excipias  Geometram 
infignem  Leibnitium , qui  illud  folvit  non  modo,  fed&,  utpote 
digniffimam  exercitio  utili  maceriam  , adhuc  inquirendum  re- 
linqui, alterumque  quatuor  menfium  fpatium,  quo  in  id  a plu- 
ribus incumbi  poflet , abAu&ore  concedi  impetravit.  Defidem 
hac  in  parte  ac  operis  afpcritatc  deterritum  erexit  me  dobliffi- 
mi  Auftoris  Beruouili  programma  Cal.  Jan.  anni  hujus  1697. 
editum,  quo  Geometras  ad  hujus  problematis  folutionem  iterum 
invitat.  Tanta  igitur  hujus  quzflionis  commendatio  & fama  me 
tandem  viftum  compulere,  ut  illius  1'olvenda*  Audio  inlociew- 
tem  laudis  ac  gloriz  cum  tantis  Geometris  venirem.  Necopem 
fefellit  eventus,  imo  luperavit,  cum  iu  iolverim  problema  me- 
thodo adeo  generali,  ut  non  modo  Galilai  hypothefin  , fed  & 
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aliam  quamvis  de  defcenfu  gravium  poffibilem  comple&atur  . Afl.Erui, 
Quod  autem  in  folutione  problematis  de  curva  funiculari  prjcfti- 
terunt  olim  Hugenius  , Leibnitius  , & Bernoullius  , id  ego  nunc 
a me  problematis  hujus  folutione  przftandum  cenleo  , meam 
fcilicet  alias  palam  fafturus  methodum,  cujus  tamen  jam  ( ex- 
eunte  Februario  ) clariflimo  Problematis  Autlori  Bernoullio  pri- 
vatim  copiam  feci.  ' 

Problema. 

Datis  in  plano  verticali  duobus  punRis  A & B ajfignare  mobili 
M viam  AMB , per  quam  gravitate  Jua  defcendens  & moveri  inci- 
piens a punRo  A brevijjmo  tempore  perveniat  ad  alterum puntium  B. 

Solutio. 

Du£la  per  punflum  fuperius  datum  A linea  horizontali  AC  , -j-AB  jj 
delcribatur  Cyclois  ordinaria,  quz  incipiat  a punfto  A , & cujus  jXi" 
Diameter  AD  circuli  generatoris  AEDF  qui  volvitur  fuper  AC  a 
talis  ftt,  ut  pun&um  deferibens  A tranfeat  per  alterum  punftum 
inferius  datum  B.  Dico  portionem  AB  Cycloidis  lic  deferiptz  Pag.  it8. 
propofito  fatisfacere. 

Si  fupponatur,  quod  celeritates  acquifitz  fine  in  ratione  alti- 
tudinum emenfarum  ; dico  curvam  quzfitam  AB  fore  portionem 
circuli  centrum  habentis  in  horizontali  AC,  & transeuntis  per 
data  punfla  A 8t  B.  Unde  liquet  , conjcfturam  CahUi  veram 
evadere  in  hac  hypothefi  ab  ipfius  multum  diverfa. 

Tandem  fi  vocentur  abfcilTa  AC , *;  applicata  CB , y\  & gene- 
raliter fupponatur,  quod  celeritas  acquifita  ex  defcenfu  per  altitu- 

m 

dinem  CB  exprimatur  per  y~r~  : dico  naturam  curvae  quzfitz  ex- 

mym'  dy  ""} 

primi  per  zquationem  difterentialem  dx  =: S- 

y/t — mmy2mJ 

DOMINI  MARCHIONIS  HOSPITALII 

Solutio  Problematis  publice  propojiti  a Drt.  JOH. 
Bernoullio  . 

Mlfit  ad  me  nuper  clarillimus  ( Job.  ) Bernoullius  Mathcfeos 
Groningz  Profefior,  Programma  quoddam  tpfis  Cal.  Jan. 

Tom.  III.  . Rr  anni 
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Afl.Erud.  anni  hujus  \6qq  ibidem  editum,  in  quo  Mathematicis  problema- 
'£P'lt97-'  ta  duo  folvenda  proponit,  quorum  alterum  phyfico-geometricum 
‘‘  legitur  in  ABts  Lipfienftbus  menfe  Junio  anni  proxime  elopfi , p.i  13. 
quod  Autbori  jam  foiutum  milj  . Alterum  vero  pure  geometri- 
cum, quod  pariter  folvi,  his  verbis  exprimitur: 

Problema  alterum  pure  Geometricum  , quod  priori  JubneBimus 
& flrena  loco  Eruditis  proponimus . 

Ab  Euclidis  tempore  vel  Tyronibus  notum  eft  , duflam  ut- 
cunque a punfto  dato  re£lam  lineam  , a circuli  periphcria  ita 
fecari,  ut  reflangulum  duorum  Tegmentorum  inter  pun£lum  da- 
tum & utramque  peripheriae  partem  interceptorum  fit  eidem 
conflanti  perpetuo  squale.  Primus  ego  oftendi  in  eod. Adorum 
Jun.  pag.  109  , hanc  proprietatem  infinitis  aliis  curvis  conveni- 
re , illamque  adeo  circulo  non  efTe  effcntialem  : arrepta  hinc 
occafione,  propofui  Geometris  determinandam  curvam  vel  cur- 
vas, in  quibus  non  reflangulum  fed  folidum  fub  uno  & quadra- 
to alterius  Tegmentorum  sequetur  Temper  eidem  , Ted  a nemine 
haflenus  Tolvendi  modus  prodiit;  exhibebimus  eum  quandocun- 
que  defiderabitur:  Quoniam  autem  nonnifi  per  curvas  tranfeen- 
hg-  aiy.  dentes  quatfito  TatisTacimus:  en  aliud,  cujus  Tolutio  permere  alge- 
braicas  in  noflra  e(l  poceftate 

Queritur  Curva , ejus  proprietatis,  ut  duo  illa  fegmenta  ad  quam- 
cunque potentiam  datam  elevata  & ftmul  Jumpta  faciant  ubique  unam 
eandemque  fummam  . 

Cafum  fimpliciffimum  , exiftente  Tcil.  numero  potentia;  1 , 
ibidem  in  ABis  pag.  1 10  jam  Tolutum  dedimus,  generalem  ve- 
ro Tolutionem  quam  etiamnum  premimus  , Analyltis  eruendam 
relinquimus. 

Huc  uTque  verba  do&iilimi  Bernoullii ; hoc  ipTum  Problema 
quod  folvi , cujusque  Tolutionem  Geometris  eo  lubcntius.impcr- 
tio,  quod  & Timpliciflima  fit  & generaliflima . En  itaque  ‘ 

Problema. 

Eam  invenire  Curvam  CEFD  , cui  duBa  EA  ab  ipftus  punBo 
quovis  E ad  fixum  aliquod  punBum  A diametri  CD  , ita  Jempcr 
occurrat  in  altero  punBo  E , ut  reBa  FA  & AE  ad  eandem  da- 
tam quamvis  potentiam  elevata , eandem  ftmul  & ubique  fummam 
conjlituant , 
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Solutio.  A«.  Erui 

Sit  p potentia  data  quasvis,  ad  quam  Cgillatim  ducendae  funt  M^ManT 
FA  & AE ; fit  praeterea  numerus  quicunquc  m . Jam  fumptisad  Tab.II. 
libitum  dilabus  reflisAB,  AL,  (putaABrei,  AL  si)  duca-  Fig- 
tur  centro  A & radio  quovis  AG  rr  * , circumferentia  GF  ; af- 


m t. 


fumpta  deinde  AH  ^bbx  Ji xr  .Ducatur  HF  condi* 

tuens  angulum  quemvis  datum  CHF  cum  refla  CD.  Hoc  faflo, 
dico  punflum  occurfusF  rcflaeHF  cumarcuGF,  femper  efle  ad 
Curvam  quaefitamCEFD. 

In  exemplum  fitCafus,  qucrrl dofliflimus Bernoullius  conflruxit 
in  ASii  Lipfienfibus  pag.  ito.  In  quo  nempe  p = i Si  prztcrea 
ponatur  m=;o,  ut  quam  fimpliciflima  fiat  curva  quzfita,  invenie- 
tur AH  i feu  AH  tertiam  efic  proportionalem  ad  BG 
& AL. 

Porro  conftruflionem  hanc  ortamque  inde  Curvam  , quam 
fimpliciflimam  eflTe,  palam  efl  . At  , quod  notatu  digniflimum  , 

Curva  haec  eadem  duabus  inluper  condat  partibus  OM,  PN,  in- 
vicem oppofitis  circa  eandem  afymptotum  AL  ordinatis  paralle- 
lam, quarum  haec  indoles  efl,  ut  dufla  quavis  ad  ipfas  ulqueper  Pag.  1-9. 
punflum  A refla  MAN  differentia  partium  AM  & AN  ut  fem- 
per aqualis  eidem  AB.  Unde  hac  eadem  arte  fimul  folvitur  & al- 
terum problema,  quo  exquireretur  curva  proprietatis  ejus,  utdif- 
ferentia  reflarum  AM , AN , ubique  fit  aequalis  eidem  conflanti 
magnitudini',  adde  quod  id  toties  fieri  poffit,  quoties  p efl  nume- 
rus impar. 

Quod  fpeflat  Demonflrationem , cum  generalis  nihilo  difficilior 
fit,  quam fpecialis  cafus  mox  foluti  , hunc  demonflrare  fufficiat. 
Quapropter  e punfloA  per  punflum  quodvis  F curvae  CEFD  du- 
catur AF  cum  ordinata  FH,  ponaturque  (utfuperius)AF  vel  AG 

bb  bb 

=*,  ac  przterea  AL=p=4  — x,  & AK  - — — — . Jam  ex 

conflruflione  fequitur  AH  , punflumqueE,  inquoKE, 

parallela  HF , occurrit  circumferentiae  faflae  centro  A & radio  AI , 
fore  femper  ad  Curvam  quatfitam  CEFD  . At  AH  ( ) * 

AF  (*)  ::  AK(  — Al  aut  AE  ( a — *).  Ergo  punflum  E eft 
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Ail.Erud.  etiam  in  refla  AF ; atque  adeo  refla  haec  AF  duobus  in  punflis 
ML7:  f & E ita  occurrit  curvae  qusefita:  CEFD  , ut  fit  ubique  FA  -f- 
AE  = AB — conflanti  & eidem.  Quod  erat  danonjlrandum . 

-vfc'-.  cvfc», 

DE  METHODO 

Univerfalia  Theoremata  eruendi , <7««  Curvarum  naturas 
JimpliciJftme  exprimunt ; de  Problemate  item 
Bcrnoullianoy  &c.  per  D.  T. 

Diffiteri  non  poffiim  , ingenium  meum  nunquam  proclive  fuif- 
fe  ad  problemata  ab  aliis  propofita  refolvenda  : quoniam  , 
alias  ut  filenrio  praeteream  caulas  , Auftores  problematum  ple- 
rumque cafu,  St  nihil  tale  quaerentes  , in  admodum  faciles  dedu- 
fli  fuere  vias  ea  efficiendi  , quae  alius  non  fine  magno  labore  , 
multoque  temporis  difpendio  , potefl  confcqui  ; praelertim  cum 
in  ipia  analyfi  infinite  parvarum  quantitatum  , ad  magnam  hodie 
perfeflionem  evecta  , non  iemper  in  triangula  li m ilia  , facillimam 
refolutionem  offerentia,  ( quod  caput  rei  lemper  exiflimavi  ) in- 
cidamus: ac  proinde,  quacunque  etiam  utamur  methodo,  ingen- 
ti oportet  ut  labore  defungamur.  Nota  funt  praeclara illuflrisHu- 
gemi  circa  Cycloidem  fuam  , quae  fi  folicite  quisquam 

perpenderit,  haud  difficulter  elavem  reperiet  ad  folutionem  Pro- 
blematis Bernoulliani  , Aflorum  anni  «696,  menf.  Junio  pag.  at  $ 
propofiti,  de  Curva  celerrimi  dcfcenfus , qui  ipfi  huicCydoidi  qua- 
1>J3-  ***■  drat : citra  horum  autem  cognitionem  res  hasc  fcrutantibus  longe 
erit  intricatior,  operoftorque ; li  vel  maxime  certum  fit,  dequo 
tamen  non  temere  ambigi  potefl  , proprietatem  hanc  uni  tan- 
tum Curvae  convenire  . Utcunque  hoc  fit  , nolim  fententiam  & 
confuctudinem  meam  imprzfentiarum  mutafic  me  credi  , dum 
univerfaliflimam  commonftro  viam  , qua  refolvi  poffe  ccnfco 
Problema  Geometricum  a Cl.  Dn.  Joh.  Bernoulli  in  Aft.  Er. 
\6ryj  menfc  Febr.  p.  181  propofitum;  cum  ea  duntaxat  dccaula 
id  faciam,  ne  aliquando,  cum  de  hujus  generis  Problematibus  pu- 
blice agendi  dabitur  occafio  , aliorum  inventa  mihi  arrogaffe  vi- 
dear: quem  in  finem  etiam,  cum  jam  monuerim  ance  biennium  , 
celeberrimo  Dn.  Lcibnitio  me  talia  fingularia  theoremata , mihi- 
que  jam  diu  nota,  ex  quibus  loluiio  derivari  potefl,  coram ape- 
ruiffs,  ipfam  indicabo  nunc  methodum,  & quaoccalione  in  illam 
inciderim. 
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Notum  cft , Do.  Des-Cartcs  curvarum  Geometricarum  omnium  Aft.Erurf. 
naturas  certis  includere  Aquationibus,  qua  ex  duabus  indeter-  An.  1697. 
minatis  certisque  cognitis  componuntur.  Atque  hae  quidem  uni-  Maii. 
verfalia  theoremata  proomnibus  curvisiuppcditant , led  difficilem 
& non  eodetn  modo  formatam  compolitionem  habent  . Quapro- 
pter cum  aliquando  talibus  indigerem  Theorematibus  univerfali- 
bus,  quae  facilem  & aequalem  compofitioncm  tam  quoad  indeter- 
minatas, quam  cognitas  reflas  haber.t,  ferio  in  hoc  incubui  ne- 
gotium , primoque  animadverti  , aequalem  compolitionem  inde- 
terminatarum modo  fequenti  obtineri  poflTe.  SitCurva  quaecun- 
queGDBCKL,  reflxque  indeterminata  GK  &.  LC;  nectantum,  Iar-U. 
prout  Des-Cartcs  vult,  alfumantur  GI  =**,  &IC=/,  adeurvx 
naturam  definiendam,  fed  etiam  IKrtw,  & LJ=^,  atque  ex  hi- 
lce  quatitor  reflis  determinetur  Curvae  natura  : ita  femper  theo- 
rema, ut  patet,  invenietur  , aqualem  compofitioncm  indetermi- 
natarum quantitatum  habens.  Verum  hoc  nonfufficit,  led  fecun- 
de notandum  , ut  haec  theoremata  etiam  aequalem  facilcmque 
compofitioncm  circa  cognitas  quantitatesnancifcantur,  maxime 
attendendum  effe,  quxnam  cognita:  ftnt  eligenda  ; alias  enim 
compolitio  mirum  m modum  difficilis  evadet  , ceu  calculus  in 
lingularibus  quibufdam  exemplis  me  docuit.  Hic  autem  fcquen- 
lia  obfervavi:  fi  Curva  natura  determinata  fit,  etiam  lineae  ma-  Pag.  m. 
ximx  HB  & DF  dantur,  pervarias  methodos  maximum  deter- 
minandi', & hinc  quoque  AD  & AB  tangentes  Curvam  in  pun- 
flis  D & B.  Ex  hilce  ergo  AD  3c  AB  ut  cognitis  affumptis  , 

& indeterminatis  GI  , 1C  , IK  Sc  1L  theoremata  inveniuntur 
pro  omnibus  curvis  , aequalem  compolitionem  etiam  quoad  co- 

fnitas  habentia.  Tertio  vero,  utgeneralitatem  theorematum  ta- 
um  confequamur  , expedit  ut  non  particularibus  curvis  haec 
adplicctur  methodus,  fed  omnibus  ejufdem  gradus  in  univerfum  : 
ita  enim  pulcherrima  proveniunt  theoremata,  qu;e  vel  a tyro- 
nc  analyfeos  calculo  invelligari  poliunt,  ut  necelle  non  fir , plu- 
ra hucadferre,  praefertim  cum  ad  alium  locum  pertineant  . Id 
tantum  adjicere  luber,  non  folum  hac  methodo  problema  Bernoul- 
hanum  : Curvam  invenire  talem  , ut  fumma  Tegmentorum  ad  po- 
tentiam datam  elevatorum  fit  perpetuo  eadem ; led  adhuc  univer- 
lalius  , ut  fumma  illa  fit  ad  aliam  quantitatem  conflantem  in 
quacunque  ratione  data  , relolvi  polle  , atque  inluper  determi- 
nari, quantum  in  Curvis  Geometricis  id  pollibile  fit  aut  im- 
pofHbile  ; Tametfi  problema  illud  pluribus  aliis  , atque  jam  qui- 
dem iudicavi,  modis  relolvi  poffit  : quos  inter  adeo  faciles  fune, 
ut  vix  aufim  eosdem  in  his  Aftis  tam  Eruditi  Orbis  confpeftui 
exponere.  Uti  etiam  rcfolutio  ejusdem  pracipua  mihi  caula  non 
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Afl.Erud.  fuit,  ut  theorematum  fupra  diflorum  mentionem  facerem,  fed 
IVL  Mau'  Pot'us  ut  doflis  Geometris  fignificarem,  per  ejusmodi  theorema- 
ta univerfalia  quadraturarum  poflibilitatem  aut  impoffibilitatetn 
lingulari  ratione  poffc  determinari. 

Ex  his  Leflor  perfpicax  facile  videbit  , quomodo  intelligends 
verba  mea,  quibus  indicavi  proprietatem  duorum  reflangulorum 
aiqualium  non  e (Te  circulo  eflfentialem  , fententiamque  meam  lon- 
ge diverfam  ab  illa  , quam  Dn.  Bernottllius  fuifle  mihi  fufpica- 
tur  . Ipfe  quoque  , fi  Afla  infpicere  non  gravetur  , deprehen- 
det, nullibi  me  dixilfe  in  ea  illum  fententia  efTe  , Curvas  per 
focos  defcribi  non  pofle,  fied  tantum,  quod  videatur  efTe  in  hac 
fententia.  Non  ignoro  quidem,  a nemine  haflertus  demonftra- 
tum  efTe  , Curvas  Geometricas  ex  focis  limplicibus  feu  punflis 
per  fila  delineari  polse,  feddudum  tamen  e)us  rei  facillima  de- 
monflratio  mihi  nota  fuit . Alia  , quz  publico  pollicitus  fum  , 
fuo  tempore,  quamprimum  mea  permittent  negotia , confequen- 
tur,  exlolvamque,  ut  Ijpero  cunfla,  quardebeo;  imo  illaetiam, 
quae  jam  A.  1690  ment.  Febr.  in  Afl.  Erud.  pag.»99,  promift  r 
cum  huc  ufque  nihil  viderim,  quod  a mea  me  fententia  dimo- 
JS-  verit  , quamvis  praegnantes  ob  caufas  adhuc  ab  eorum  publica- 
tione abftinuerim. 

EPISTOLA 

MiJJa ad Pr*nobiIem  Virum  D.  Carolum  MounTague  Armigerum  T 
Scaecarii  Regii  apud  Anglos  Cancellarium  , & Sec.  Regi*  Prtftdem  : 
in  quajelvuntur  duo  problemata  Mathematica  ajon.BERNOULLlo 
Mathematico  celeberrimo  propofita , 

Excerpta  ex  Tranfaftionibus  Philofophic.  Anglican- 
M.  Jan.  169*« 

Problema  f. 

Tab.II.  TNveftiganda  eft  curva  linea  ADB,  in  qua  grave  a dato  qud- 
Fig.  XII.  -*•  vis  punflo  A ad  datum  quodvis  punflum  B vi  gravitatis  tuae 
citilfimc  defeendet. 

S O l U T t O. 

A dato  punflo  A ducatur  refla  infinita  APCZ  horizonti  pa- 
rallela, Scluper  eadem  refla  delcribacur  tum  Cyclois  quaecunque 
AQP  refla  AB  (duflae  & fi  opus  fitprodufla:)  occurrens  in  pun- 
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fio  Qj  tum  Cyclois  alia  ABC  cujus  bafis  & altitudo  fit  ad  prio- 
ris balem  & altitudinem  refpeflive  ut  AB  ad  AQ..  Et  h*c  Cy- 
clois  noviflima  tranfibit  per  punflum  B & erit  curva  illa  li- 
nea , in  qua  grave  a punflo  A ad  punflum  B vi  gravitatis 
fu*  citilBme  perveniet.  Q;  E.  I. 

Problema  II. 

Problema  alterum,  fi  refte  intellexi  (nam  qua  in  Aflis  Lipf. 
ab  Auftore  citamur  ad  id  1'pdflantia  nondum  vidi ) iic  proponi  po- 
teft.  Quaeritur  curva  KIL  ea  lege  , ut  fi  refla  PKL  a dato  quo- 
dam punflo  P , ceu  Polo  utcunque  ducatur  , & eidem  curva  in 
punflis  duobus  K & L occurrat  , poteftatcs  duorum  ejus  fegmen- 
torum  PK  & PL  a dato  illo  punflo  P ad  occurfus  illos  duflorum , 
fi  fint  aque  alta  (ideft  vel  quadrata  vel  cubi  vel  quadrato  quadra- 
ta, Stc. ) datam  fummam  PKy  -f-  PLy  veiPK  cuk  + PL  cub. &c. 
(io  omni  refla:  illius  politione  ) conficiant. 

Solutio. 

Per  datum  quodvis  punftum  A ducatur  refla  quaevis  infinita 
politione  data  ADB,  refle  mobili  PKL  occurrens  inD,  & nomi- 
nentur AD,  *;  & PK  vel  PL,  fintque  Q_&  R quantitatesex 
quantitatibus  quibuscunque  datis  & quantitate  x quomodocunquc 
conflantes  & relatio  inter  x St/  definiatur  per  hanc  aequationem 
vV+Q-y  + R = °-  Et  fi  R fit  quantitas  data,  reflangulum  fub  Teg- 
mentis PK  Sc  PL  dabitur . Si  Q_  (it  quantitas  data,  fumma  Tegmen- 
torum illorum  ( fub  lignis  propriis  conjunflorum  ) dabitur  . Si 
QQ. — iR  datur,  fumma  quadratorum  (PKf-f-PLy)  dabitur.  Si 
Qj — jQR  data  fit  quantitas,  fumma  cuborum  (PK  cub.-f-PL. 
cub.)  dabitur.  Si  Qj  — 4QQR-4-  aRRdata  fit  quantitas,  fumma 
quadrato-quadratorum  ( PKyy  + PLyy)  dabitur.  Et  fic  deinceps 
in  infinitum.  Efficiatur  itaque  ut  R,  Q_,  QQ_ — aR,  Q>  — }QR, 
&c.  datae  fint  quantitates,  & problema  folvetur.  Q.E.F. 

Ad  eundem  modum  Curvz  inveniri  poliunt  quae  tria  vel  plura 
abfcindent  Tegmenta,  fimilcs  proprietates  habentia.  Sit  aequatio 
Vl',4-Q^r+R>’+S=o,  ubi  Q_,  R & S quantitates  fignificant  ex 
quantitatibus  quibuscumque  datis  & quantitate  x utcunque  con- 
flantes ; & Curva  abfcindet  Tegmenta  tria  . Ec  fi  S data  fit  quan- 
titas contentum  folidum  illorum  trium  dabitur  . Si  Q,  fit  quanti- 
tas data  , fumma  trium  illorum  dabitur.  Si  QQ_—  xR  fit  data 
quantitas,  fumma  quadratorum  cx tribus  illis  dabitur. 
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EXCERPTA  EX  EPISTOLA  G.G.Li 
ad  horum  Aiorum  Collc&ores. 

DN.  Joh.  Wallifius,  Vir  magnis  in  Geometriam  meritis  cele- 
berrimus, occafione  quarundam  fuarum  ad  me  literarumfi- 
gnificavit , nonnulla  circa  recenfionem  Operum  fuorunj  A£lis  Ju- 
nii fuperioris  anni  infertam  monenda  occurriffe  . Nempe  in  ea 
videri  oblique  infinuari,  quafi  nodrorum  inventorum  parcius  me- 
minerit: le  vero  non  potuide  dicere  de  ignotis;  quxautem  vide- 
rit, candide  retulifle.  Calculi  autem  differentiatis  ne  nomen  qui- 
dem audivifle  , antequam  abfoluto  utroque  volumine  operum  , 
pro  ultimo  prxfigcndx  pratfationis  folio  jam  typos  pofuiffent  ty- 
pothetx  . Ac  tum  demum  ab  amico  , qui  peregM^uerat.  men- 
tionem ejus  apud  fe  faflam  , & typis  transmotis  a fe  infertam  ; 
fibi  autem  haextate,  cum  annum  oflogcfimum  fuperaverit,  con- 
donari polTc,  (i  non  omnia  fit  Icilciracus.  Hcnricum  Oldenburgiura 
ic  Nicolaum  Mercatorem  a fe  non  fuiffe  recenfitos  inter  Anglos, 
i'ed  de  iis  tantum  diftum , apud  nos : fibi  perinde  eflTe,  ex  qua  quis 
gente  fit,  TrosTyriusve,  modo  bonus  fit  8c  bene  meritus.  Quod 
Quadraturx  fux,  aliqux  fcilicet , non  omnes  Cparaboloidum  cre- 
do & his  reciprocarum)  jam  ante  Fcrmatio , Robervallio  & Pa- 
icalio  notx  fuiffe  dicantur,  id  fi  ita  fit  , clam  fe  fuiffe  ; nec  ab 
illis  fuiffe  editum  , nedum  demonffratum  . Cavallerium  potius 
fuiffe  nominandum,  qui  paraboloidum  quadraturas  ( fed  aliquas 
tantum)  Trafh  de  Ufu  Indivilibilium  in  poteffatibus  Cofficis  an- 
te exhibuerat  & demonffraverat,  ipfo  tamen  Wallifio  tuncinfcio, 
& ex  aliis  principiis.  De  proceffii  indu&ionis  abunde  a fediftum 
Algebrx  cap.  7!!  & 79 , & recordandum  fuiffe  , fibi  tunc  propofi- 
tum  fuiffe,  non  demonftrandi  fed  inveftigandi  Methodum  novam 
dare,  qux  ipfis  adverfariis  vifa  fit  non  contemnenda.  Etfi autem 
in  ipfa  Arithmetica  Infinitorum  demonftrationem  plenam  nou 
dederit,  hoc  tamen  pro  aliquibus  falcem  feriebus,  fpeciatim qua- 
draticis  & cubicis  , fpecimmis  ergo  poftea  fuiffe  faflum  Algebrx 
c. 78,  & paradigmata  polita  id  ipfum  faciendi  pro  aliis  feriebus. 
;.  Et  licet  induttio  non  ut  pariter  applicabitis  ordinatis  irrationa- 
libus verbi  gratia  lcriei  fubfecundanorum  in  parabola  ; huic  rei 
facile  fubveniri  applicando  cam  ordinatis  complementi , qux  in 
parabola  dant  feriem  fecundanorura.  Quod  dicatur,  Methodum 
illam  ad  folas  figuras  integras  , non  ad  earum  partes  pertinere  , 
id  ab  auftore  recenfionis  non  malo  quidem  animo,  defeftu  tamen 
attentionis  diftum  videri  . Altitudinem  enim  A , pro  numero 
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terminorum  fumptam , itemque  terminum  ultimum  etiam  in  quo-  Aft.Ertid. 
vis  Tegmento  intclligi  poffe ; & notiflimum  effe,  quod  non  totum  An.  1697. 
folummodo  fpacium  cycloidale  , fed  & quodvis  fegmentum  a fe  JUIU‘* 
luerit  quadratum,  etfi  contrarium  dicat  recenfio  p.  254;  idem- 
que  de  Ciffoidali  verum  effe . Quod  Hiftoriam  Cycloidis  attinet , 

(equoque  ipGus  lineae  inventionem  Galilaeo,  quam  Merfenno  tri- 
buere malle  : revera  tamen  multo  adhuc  antiquiorem  rcpcriffe 
hanc  figuram . Nam  inter  Cardinalis  Culani  opera  in  codice,  qui 
apud  iplios  extet  manufcriptus  circa  annum  1454,  ipfius  Wallilii 
dono  in  Bibliothecam SavUianam  Mathematicam  illatus,  delinea- 
tam  rcperiri  eadem  forma,  qua  eft  apud  Dcttonvillium  , pofito 
circulo  genitore  in  ejusdem  altero  vel  utroque  extremo  ; led  in 
edicis  exemplaribus  perperam  defcribi.  Sed  & apud  Bovillum  di- 
ci, extare  circa  annum  1510.  De  invento Neilii,  qui  traditis  a 
fe  Prop.  38.  Arithm.  Infin.  infiilens,  primus  omnium  invenit  ae- 
qualem curvae  redam  : quod  dixerat  Hugenius  (eum  non  procul 
abfuiffe,  non  tamen  omnino  affccutum  ) id  mox  ipfum  retraxif- 
feHugenium  in  fuis  ad  ipfum  Dn.  Wallifium  literis,  juffiffeque, 
ut  id  ipfum  iterum  Neilio  affererct.  NumNeilius  (latimfciveric 
per  omnia,  qualis  effet  illa  curva,  fe  certo  non  fcire  , fed  Bro- 
unkerum  & ile  ftatim  detexiffe,  paraboloidem  effe , quamipfeD. 

Wallifius  nominarit  femicubicalem . Haec  funt  Viri  praeclari  mo- 
nita , quae  mihi  pleraque  magna  ratione  dida  videntur  , nec  re- 
ceoGoni  veftrae  adverfa,  fi  verba  probe  infpiciantur,  & potius 
ad  eam  illuftrandam  infervitura  . Et  puto  , efse  errorem  typo- 
graphicura  in  recenfione  pag.  154,  ubi  legendum  efse  Cijfoidale  , 
non  Cycloidale  , apparet  ex  contextu  . Nam  Tegmenta  quoque 
Cycloidalia  ipfum  quadrafse,  manifcftiffimum  eft  : ibi  vero  ler- 
mo  efl  de  dimenfione  Cifsoidis  Hugeniana  , quam  dicit  recenfio 
Dn.  Wallifium  quoad  totum  faltem  fpatium  methodo  indudiva  ****• 
feu  per  interpolationes  invenifse:  fed  quia  ipfe  idem  de  quovis  e- 
tiam  Cifsoidis  fegmento  in  fuis  ad  me  literis  vifus  eft  afnrmafse  , 
ideo  librum  Viri  Clariffimi  de  Cycloide  & Cifsoide  infpexi , re- 
perique  ibi  quidem  defolo  toto  fpatio  Cifsoidali,  non  vero  de  par- 
tibus ejus,  tale  quid  methodo  interpolatoria  offendi;  partium  ta- 
men dimeufionem,  licet  alia  ratione,  in  ejus  Mechanicis  doceri. 

Tantum  autem  efse  fcio  ipfius  acumen,  ut,  quod  opto  , iperem 
nos  ab  ipfo  adhuc  doceri  applicationem  methodi  ejusdem  ad  gene- 
rales feu  omnium  fegmentorum  dimenfiones  ; fiquidem  pofubilis 
eft , non  obftante  illa , quam  fubefse  video  , difficultate  celsantis 
numerorum  in  unum  additionis  ad  habendas  illorum  progreffioncs 
interpolationi  aptas  . Quod  fupplementum  methodi  interpolato- 
r ix,  infigne  feienciz  incrementum  continet . 

Tom.  III.  ‘ Ss  EX- 
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EXCERPTA 

EX  DN.  BERNARDI  NIEUWENTIIT 

1 Confiderationibus  Secundis  circa  Calculi 
Differentialis  Principia . 

CUM  nuper  hunc  libellum  recenferemus,  putavimus  ob  ejus 
brev  itatem  fufficere , (i  indicem  quacRionum , quas  tr artat, 
exhiberemus,  quoniam  ipfe  exiguo  tempore  percurri  poteft.  Sed 
moniti  poftea  ab  amicis  fuimus  , deftderari  aliquid  explicatius  , 
ex  quo  Lertores  de  Confiderationum  Auroris  utilitate  & pon- 
dere nonnihil  judicare  poffint;  prsefertim  cum  Arta  noRra  abun- 
dent fchcdiafmatibus  ad  cakulum  diflerentialem  lpertamibus,  & 
ab  hujus  calculi  amatoribus  legantur  ; qui  fi  forte  in  libellum 
Clar.  Dn.  Nieuwentiit  non  inciderent  , faltem  aliquid  certi  de 
eo  ex  noRris  cognofccre  poflent.  Haec  ergo  Excerpta , nobisaliun- 
de  communicata  , ipfis  Domini  Aurtoris  verbis  fideliter  tranferi- 
pca  exhibebimus. 

Sert.  1.  §.4.  pag.  6.  Neque  fequitur  ideo  negligendas  efse quan- 
titates infinite  parvas,  quoniam  nulla  confiiruBione  exhiberi  pojfunt , 
cum  in  analyfi  etiam  ordinaria  plurima  cenfiderentur  , quorum 
conflrurtio  nobis  abfolute  impoffibilis  eR,  nec  tamen  idcirco  ne- 
gligantur.  Quis,  fi  data  exponatur  linea*,  ipfius  poteRates  cu- 
Jbum  excedentes  imaginatione  , nedum  conRrurtione  reprxfenta- 
vic?  §.  6.  nag.  7.  Politis  hifcc  principiis  (adverfariorum)  proxima 
ae  per  dijlantiam  infinite  parvam  jejunii  a qualibet  dua  applicata 
J ibi  mutuo  aquales  Junt  in  qualibet  curva  ( quia  ) quae  differen- 
tiam habent  incomparabiliter  parvam,  funt  aequalia.  . . Corol- 
larii loco  hinc  pofsec  inferri  t omnem  curvam  fiecundum  bac  prin- 
cipia abire  in  reUam  axi  parallelam , tangentesque  curvarum  cum  axi 
nunquam  concurrere . §.9.  pag.  9.  Infpiciatur  Aft.  Lipf.  anni  1 $84. 
P*g-27  5;  ubi  problema  inclyto  Geometriae  promotori  R.  Cartefio 
aBeaunio  propofitumfolucurus  Nob. D. Leibniiius,  hocargumen- 
ro  colligit  curvam  quziitam  efse  Logarith micam  ; quod  per  aqua- 
tionem inventam  ordinata  xv  ( funt  ipfa  Celeb.  Viri  verba  ) junt 
ipjis  du>  juu  incrementis  five  differentiis  proportionales . Quae  quo- 
modo rite  conciliari  poffint,  non  video.  Sane  cum  proportiolic 
rationum  fimiiicudo,  quantitates  proportionales  inter  fe  rationem 
habebunt,  juxta  quam  inter  fe  comparari  poterunt.  Cumqueor- 
dinatae  ex  ipfa  Lcibnitiana  mechodo  differentiis  fuis  proportionales 
fint,  ac  idcirco  rationem  inferie  habeant , fequi  videtur , has  eas- 
dem 
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dem  differentias  incomparabiles  differentiis  fuis  minus  apte  dici , Aft.Erud. 
adcoque  cum  his  aequationem  conftituentes  nihilorum  ad  inftar  An.  1697. 
legitime  rejici:  nili  quantitates  rationem  inter  fele  habentes  nihi-  Junii, 
lominus  inter  fefe  incomparabiles  effe  poffe  velimus  , quod  Eru- 
ditiCs.  D.  Aulloris  inftituto  ac  fententix  confentaneum  effe  vix 
arbitrari  audeo . In  primis  cum  ex  §.  2.  X.  eas  folas  inter  fe  com- 
parabiles ftatuat,  quibus  Euclidea  Def.  V.  Lib.  V.  competit  , hoc 
eft,  qnaerationem  mterfe  habent.  Quo  autem  modo  rnfinirefimz 
in  nihilum  redigi,  atque  e quantitatibus  finitis  pro  arbitrio  poffint 
rejici,  inSchol.  Gen.  AnaL  Infin.  N.XIII  offendere  ex  principiis 
inibi  traditis  conatus  fum. 

Seft.  2.  §.4.  pag.  13.  Ex  eo  quod  concedam  dx  effe  quantita- 
tem ...  . fic  argumentatur  (Dn.Leibnitius)  liceat  diffinitionis 
gratia  in  forma  ratiocinium  propofuiffe  pag.  315.  lin.  x.  Omnis 
tertia  proportionalis  ad  duas  quantitates,  x&dx,  utique  eft  quan- 
titas; fed  hac  tertia  proportionalis  in  quibusdam  cafibus  eft  dif- 
ferentiarum differentia,  feu ddxj  ergo  differentiarum  dx  ditteren- 
tia  ddx  quibusdam  in  cafibus  eft  quantitas.  Majorem  concedo, 
fi  dux  priores  quantitates  * & dx  fint  finitx,  quo  in  cafu  ex 
hac  propofitione  nihil  poterit  inferri , nili  dx  pro  finita  contra 
hypothcfm  aflumatur.  Si  vero  dx  ftatuatur  infinite  parva,  ne- 
gatur hxc  i pia  major.  Quam  hac  fub  conditione  non  procede- 
re, argumento  mere  geometrico  demonftrare  conabor....  Tum  I>aS-  1J*i 
infaper  negatur  minor  . . . quod  prxvidens  Nob.  Dn.  Auftor , 
minoris  hujus  probationem  intendit  per  xquationera  logarithmi- 
cz  adx  — xdy,  quampofita  dy  conffanti  rurfum  (quod  notetur) 
difierentiat  in  addxxzdxdy  , qu*  applicatz  ad  priorem  ejc&aque 
dy  exhibet  xddx  — dx  dx,  unae  rite  infert  effe*  ad  dx  ut  dx  ad 
ddx.  Verum  hanc  argumentandi  rationem  tanto  Viro  feftinanter 
nimis  cxcidiffe  credibile  eft;  impoffibile  enim  alioqui  mihi  ap- 
paret , Analyftam  ifthac  ingenii  iubtilitate  pollentem , longoque 
rerum  ufuexercitatiffimum,  petitione  principii  conclufionts  pro- 
pofitx  demonffrationem  intendere,  ac  argumentum,  quo  evince- 
re nititur,  dari  differentias  fecundas,  ex  ipla  fecunda  differen- 
tiatione  defumere.  Nifi  enim  aquationis  diffcrcnualhadx—xdy, 
fecunda  difierentiatio  in  addxsidxdy  tanquam  conceffa  1'uppo- 
natur  r quxfitam  hanc  proportionem  * ad  dx , ut  dx  ad  ddx 
plane  coincidere  manifolium  fatis  eft  . §.  8.  pag.  1 5.  Provehor 
jam  ad  illud  argumentum  vere  fubtilifiimatn , quod  fupra  omnem 
dubitationis incerritudinem  ulteriores  cujuscunque  gradus  difteren- 

tiationes  attollere  celeberrimua  Dn.  Au&or  arbitratur 

Hxc  autem,  argumenti  pag.  145.  A.  »695.  Aliorum  Lipfienfium 
propoli ti  vis  eft  : Differenti*  cujuscunque  gradus  poliunt  per 
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reflas  ordinarias  ( affignabiles  ) proportionales  expntD»  , unde 
cum  hz  reflz  habeant  differentias  , etiam  differenti*  fer  ipfas 
proportionaliter  expreff*  habebunt  differentias.  ( Verum  bec  ar- 
gumentum non  procedere,  Cc  demonftratur ) $.  9.  pag.  6.  Sine 
fio.  3.  EP.  Sc  FQ.  ordinat*  du*  affignabiles,  acIH  & KM  in- 
affignabiles  aliarum  ordinatarum  differenti*  , videtur  inafligna- 
bilium  1H  , KM  ratio  per  affignabiles  EP , FQ_,  exprimi  non  poffe. 

Dcmonflr.  Si  neges,  fitEP  affignabilis  ad FQ_affignabilem  , -ut 
1H  inaflignabilis  adKMinaffignabilem,  erunt , cum  EP,  FQ.fm* 
applicat* affignabiles,  interceptz  AE  & AF itidem  affignabiles,  Sc 
affignabiles  erunt  applicat*  IE&MF.  Quocirca  & juxta  Lemm.t 
{duarum  quantitatum  afftgnabilnim  differentia  ejl  quoque  affigna- 
bilis, quod  fuppofitum  demonftrari  non  meretur)  harum  differ 
rentia  KM  affignabilis  erit,  contra  Hypothefin.  §.  14.  pag.  23. 
Merito  concludi  videtur  , analyfin  infinitarum  in  ipfa  applica- 
tarum differenti*  notione  non  rite  fundari  , cum  fi  curvarum 
cfsentialis  charafler  ex  applicatarum  differentiis  fit  defumendus, 
pracedentes  difficultates  evitari  pofse  vix  credam.  Quoproptcr 
& hinc  aperte  fatis  conftarc  arbitror  , charaflerem  curvarum 
formalem  non  in  differentiarum  1H  & MK  &e.  inter  fe  habi- 
tudine, fed  in  cognita  ipfius  GH  ad  IH  (eu  partium  infinite- 
fimarum  axis,  ad  parces  infintccfimas  applicatarum,  aut  fubtan- 

S entium  ad  applicatas  ratione  confidere  .§.15,  p.t4-  Ne  autem 
:rupulofitate  nimia  arti  inveniendi  obicem  pofuifse  , ac  talt 
prztextu  optime  inventa  rejiciens  ffudia  h*c  rctraflare  magis, 
quam  augere  voluifse  cenfear....  offendere  conabor,  fela  aqua- 
tionum ad  infinitefimas  reduBione  ( feu  primi  generis  differentk- 
tione)  omnia  obtineri  poffe,  qua  dfferentiatiomtm  gradibus  utcun- 
que remotis  legitime  inveniri  queunt  . Sint  in  exemplum  K & r 
quantitates  conflantes,  x abfcifsa , / applicata;  b , g,  f , inde- 
terminata erunt  refpeftive  earum  differemiales,  dx,  dy  , db  , 
dg,  df ; mihiczdcm  per  infinitefimas  rcfpcflivas  hafca  dclignan- 
tur  e,  a,  u,  i,  0 , dataque  fit  zquato  Circuli  aK*  — xx  — yy 
erit  hzc  ad  infinitefimas  redafla  Kr — xezzya , qu*  pro  e Sc  a 
pofitis  fymbolis  Leibnitianis  dx,  dy , cum  prima  differenciatione 
nae  convenit  K dx — xdx—ydy.  Hac  fi  fecundo  ex  Methodo  Leib- 
niciana  differentietur  polita  dx  conflante,  fiet  — dxdx  zxyddy 
4-  dydy . Hujus  fuccedaneum  ex  meis  principiis  fic  obtinetur  : 
fiat  ut  e ad  a , ita  r ad  g erit  qe  ss  ra , qu*  applicata  ad  zquatio- 
acm  Ke- — xeesya  exhibet  sequationem  Kr — rxrzyg  quantitatibus 
affignabilibus  conflantem,  qu*  ad  infinitefimas  redafla  feu  diffe- 
rentiata exhibet  — re  ■zzyt  + ga  , feu  terminis  differencialibus 
— rdx  ^ ydg-\- gdy . Hac  jam  plane  eadem  erit  cum  Leibnitiana 
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fecundo  differentiata  , fi  per  dx,  dy , ddy  eadem  ratio  fignificari  Afl.ErnJ. 
intelligatur , quz  per  r,  & d^,  feu  r,  r,  & i,  delignatur.  ^"'1^ 
Unde lecundz  quantitatum  differentis  hic  faltem  necefsariz  non 
«ridentur,  p.  16.  Quod  fi  Vir  ingeniofiffimus  ea , quzmenfcAu- 
gulto  1695.  prioribus  addere  placuit  , hoc  modo  lpfis  ordinata- 
rum intercepururaque  infinitcfimis  applicuifsec  , mifsa  fecundi 
tertiique  &c.  trianguli  chara&erillici , ac  lecundz  tertizque  ap- 
plicatarum differentis  confideratione,  multis,  nifallor,  manen- 
te eadem  methodi  extenfione , difficultatibus  immunem  eam  prz- 
ilitifsct . • • *•  -r 

Se£l.  j.  §.  1.  pag.  29.  Si  fit  dt  dds  ss  dx  ddx  ( pofito  dsdszzdxdx 

dydy  6c  dy  ex  iftente  conflante  ) erit  utique  dssidx . Licet  enim 
non  ignorem , in  aquationis  ab  infinitefimis  ad  indeterminatas  re- 
duflione  occaGoncs  quandoque  occurrere , quibus  zquationi  redu-  Pag-  *6o. 
£tz  termini  determinati  fub  variis  etiam  lignis  ac  magnitudine 
varii  addi  queant  ( quod  Anal.  Inf.  cap.X.  breviter  ofienai , & ad 
hunequoque  cafum  applicare  facili  negotio  pofsem;)  cum  autem 
hoc  nonniji  zquationum  differentiationi  primat  conveniat,  feu  cum 
ab  infinicefimali  ad  indeterminatam  fit  regreifio,  quopa&ohoc 
cquationibus  fecundo  differentiatis  applicetur,  lubens  edocerer. 

§.4.  p.29.  Ait  Vir  celeberrimus  A.  1684.  p.171.  iin.  37  : itaque 
fundum  flexus  contrarii  locum  habet , quando  neque  v , neque  dv 
exiflente  0 tamen  ddv  eji  0.  Quod  ipfum  ex  calculo  Dn.  Aufto- 
ris  efi  linez  re£lz  criterium , quo  a curvis  diflinguitur  . Sic  an- 
no 1695.  pag.  i4<5  lin.  21.  exprclse  (latuit  Vir  eruditilfimus  , li- 
neam rcfilam  carere  differentiis  fecundis,  feu  licet  v , ac  dv  fint 
aliquid,  tamen  ddv  efse  nihilo  zquale.  Unde  concludi  pofse  vi- 
detur , eundem  efse  curvarum  flexus  contrarii  ac  re&arum  cha- 
ra&erem  proprium  : quod,  uti  modo  dixi  , obfcurum  mihi  qua- 
dantenus  apparebat ; neque  enim  videbam  , quare  curva  in  pun- 
cio  flexus  contrarii  magis  quam  in  aliis  fuis  pun&is  illa  proprie- 
tate gauderet. 

Se£l<4.  pag.  31.  Numeri  infiniti  m,  peralium  numerum  £ mul- 
tiplicati prouudlum  bm  efl  impoffibile. 

Demonflr.  Si  neges,  fit  polfibilis,  ergo  bm  erit  majus  ipfo  m , 
per  axioma,  adeoque  m non  erit  numerus  maximus,  acproin- 
de  per  hujus  4.  non  erit  infinitus  contra  hypothefm. 

Scboitum . Ne  tamen  hinc  ob  rerum  harum  infolentiam  oboria- 
tur fcrupulus,  ac  hinc  inferre  me  quispiam  credat,  expreifionem 
Algebraicam  im  , 31»  &c.  lemper  impoffibile  quid  defignare,  di- 
co 2>n  fi  fignificct  m per  z multiplicatum,  impoffibile;  fi  vero  ex- 
primat 2 per  m multiplicatum , poffibile  quid  denotare  ( cujus  & ra- 
tionem aliquam  profert.) 

* Scii. 5. 
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Aci  Erud.  Seft.j.  §.$.  pag.  40.  Si  tamen  aliunde  derivaverit  hoc  theorema 

An.  1 697.  ( f.  dx  : x = logar.  ipfius  *,  etiamfi  non  *,  fcd y fit  logarithmic* 
‘applicata,  x vero  abfcifsa  potius  vel  intercepta  ) uti  & primum  , 
v in  logar.  * :s  log.  y ( quando  *»  =:  y ) nihil  habeo,  quod  rege- 
ram , nifi  horum  Canonum  ( quorum  demonftrationem  Domino 
Auftori  adjungere  non  placuit)  originem  me  ignorare  ; qux  id- 
circo porilraata,  quo  pafto  ex  logarithmic*  natura  profluant, 
optarem  edoceri. 

m.  sepr.  SAMUELIS  REYHERI' 

kag.  ;j>7. 

JC.  ET  MATHEMATICI  KILIENSIS 

Experimentum  novum  , quo  aqus  marina:  dulcedo 
examinata  deferibitur. 

Kihic  apud  J.S.  Riechel , 1 6cyj.  in  4°,  plag.  1. 

\ Quam  marinam  glacie  concretam  falfedinis  expertem  efse  , 
primus,  quod  nos  fciamus,  literis  prodidit  Tbemas  Banitii- 
nus,  in  Obfervationibus  deUfu  nivis  medico  cap.  6.  p.  42.  idque 
pro  explorato  habere  braxatores  Amftelodamenles  notat  Boyliasla 
Hiftoria  experimentali  frigoris  (AZe-ui Experiments  andObfervationt 
taudAng  Cold ) pag.  59,  quippe  qui  glaciem  ex  aqua  marina  con- 
cretam , rurfumque  folutam , dulcis  aqut*  loco  ad  coquendam  ce- 
revifiam  adhibeant . De  ipfa  vero  aqua  marina  fluida  ejus  quid- 
piam  hucufque  obfervacum  non  meminimus. 

Quo  magis  deprardicanda  nobis  cft  celeberrimi  Reyberi  fotertia, 
qui  rem  fando  acceptam  ipfo  fa£lo  experiri , experimentique  fui 
leriem  Orbi  licerato  exponere  non  recufavit  . Poflquam  enim 
multos  ante  annos  ex  muliere  quadam  , qua:  tempore  hyborno  1 ix 
portu  Kilienfi  lintea  lavare  fuctaerar,  audivilset , aquam  mari- 
nam, quo  tempore  glacie  premitur,  fale  deftitui;  idemque  etiam 
fibi  aliisque  compluribus  perfuafum  efse,  non  ita  pridem  a piftato- 
re,  ibidem  loci  mytilos  per  foramen  glaciei  ex  fundo  marisextra- 
here  folito,  accepifset:  tentamen  ejus  die  6.  Februarii  hujus  anni, 
e regione  caftclli  Regii , cui  Fridcricia  nomen  cft,  mflituic.  Per- 
fradla  itaque  glacie  , pedem  unum  crafsa,  deprehendit:  t.  frufta 
glaciei  fttiffe  dulci  (fima  . j.  aquam  glaciei  pr  eximam  itidem  faledejli- 
tutam.  3.  aquam  ftpbone  fesquipedalt  ex  tradam  medice  Jalfam . 4.  ean- 
dem ftpbone  quinquepedali  baujlam  adeo  fffam , ut  unus  cantharus  , 
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fcu  4 liir^Rotnaiu , ijlius  aqua  igni  appoftta  , & in  vaporem  recia- 
ftr,  unciam  unam  cum  fcquifcrupult  falis  reliquerint . 

Huic  obfervationi  innixus  Auflor  de  caufa  dulcedinis  difquirit , 
eique  duplicem  affignat:  unam,  aquz  comprcflionem,  &cum  ca 
fimul  panicularum  lalinarumcxprcflioncni ; alteram,  falis  gravi- 
tatem , ob  quam  fponte  fundum  petat.  Circa  dedu£\ionem  prio- 
ris, elegantem  rationem  fubminiftrat,  qua  tempore  zdivo,  ubi 
neque  cella  fubtemmeae , neque  frigidi  fontis  copia  luppctit , vinum 
cerevifia,  aliique  potus  , ob  teporem  minus  grati,  refrigerari  pof- 
fint.  Nimirum  in  loco  opaco  , fub  umbra  arboris  frondofz  , la- 
gena dannea,  vitrea,  argillacea  &c.  potu  repleta,  fovea*,  ad  al- 
titudinem & figuram  vafis  excavat*,  immittatur,  terra  circa  la- 
genam ad  palmi  craflitiem  circum  circa  rclifla;  circa  hanc  terram  ve- 
ro fofsa  ejusdem  cum  fovea  profunditatis  , palmi  latitudine  effo- 
diatur, fervidaque  aqua  compleatur:  quamprimum  vero  terra  ca- 
lidam aquam  ablorpfcrit , lagena  foveat  extrahatur,  gratiflimi  fri- 
goris potum  fidentibus  praebitura.  Frigus  enim  tcri*z  nitrofae  la- 
genam ambientis,  per  aquam  fervidam  affufam  in  lagenam  pro- 
pellitur , potumque  refrigerat ; qui  tamen  ne  a fuccedente  ca- 
lore aquz  , qui  non  fecus  acipfum  frigus  lagenae  fe  infinuac,  pri- 
ftinum  teporem  recipiat,  citra  moram  eximendus  elt. 

Pro  adruenda  poderiori  fupponit,  aquas  fluminum  & rivorum, 
in  mare  fe  exonerantium  , non  datim  aqua  fallat  mifceri;  hanc  ve- 
ro graviorem  ede  fluviatili  dulci;  nec  nane  marina:  commifceri  , 
nifi ventis  & procellis  agitatam;  indeque  marinam,  fluviatili  dif- 
ficilius congelabilem , fi  glacie  obducatur,  quod  tum  ventis  agitari 
nequeat,  cum  adfluentibus  fluviorum  dulcium  aquis  mifceri  haud 
polfe : atque  ideo  omnes  aquas  ex  fluviis  Sc  rivis  mari  influentes  , 
iupremam  & glaciei  proximam  occupare  regionem,  ita  ut  ad  infi- 
gnem  altitudinem  illibatz,  dorfo  quafi  maris  infideant . 

Ex  hac  porro  obfervatione  duplex  commodum  in  cofluram  falis, 
cum  falfularum,  tum  aquz  marinz,  derivat.  Salfularum  enim  a- 
quis  frigori  expofitis,  tenuiores  earum  partes  in  glaciem  coaflz  re- 
moveri poffunt  , atque  fic  muria  craflior  obtinebitur  . E maris 
vero  glacie  tefli  fundo  perfiphones  aqua  falis  abundanliflima  hau- 
rietur. Edulcorationi  etiam  aquz  marinz  obfervationem  hanc  non 
omnino  nihil  conferre  pofTe  Jlutlor  exiflimat  . Quamvis  enim  in 
legionibus  calidioribus,  intcnfi  frigoris  inexpertis  , nullum  ulunt 
haLerc  videatur:  inveniri  tamen  ejus  occafione polle  autumat mo- 
dyra  producendi  frigus  artificiale,  cujus  beneficio  aqua  marina  po- 
tui apta  queat  reddi.  Qua»  fub  finem  difquifitionis  prztcrea  anno- 
tare Auflori  vifum  fuit,  B. L.  ex  Schedialmate  non  multorum  fo- 
liorum ipfe  non  difficili  opera  cognofcct. 
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EXCERPTA 

cx  Illuftrifllmi- Dn.  Ludovici  Ferdinandi  Comitis 
Marsi glii  , S.  Csef.  Majeftatis  Cubicularii 
Sc  Legionis  peditum  Tribuni, 

Eptjiola  ad ... . ex  Aflorum  Lipftenftbus  ColIeRoribus , 

De  Phofphoro  Bononienfi. 

JAM  diu  eft  , quod  illuftriflimus  Comes  has  de  Phofphoro  Bo- 
nonienfi  fecit  obfervaciones,  eum  in  finem,  ut  illas  ad  immor- 
talis memoriae  virum  Robertum  Boyle  in  Angliam  mitteret . Ve- 
rum audita  tanti  viri  morte  , palliis  eft  fepultas  quoque  illas  ja- 
cere in  feriniis  , donec  tandem  ex  Tomo  1.  Supplem.  Seft.  IV , 
pag.  107  Aftorum  qux  a nobis  colliguntur,  occafio  ipfi  nata  fuit 
illas  eruendi,  & quantum  permiferunt  ardua  , quibus  diftinetur 
negotia,  in  ordinem  rcdaftas  nobiscum  communicandi . Primum 
autem  loca , ubi  lapis  ille  Bononienfis  rcpericur  , deferibit  , & 
mineralia  recenfet,  quae  in  illis  nafcuntur;  deinde  partes,  quas 
vocat  organicas,  lapidem  componentes  delineat , & in  ejusltru- 
£\uram  inquirit,  enarratisque  obfervationibus,  qu* Chemia:  ad- 
miniculo fa£Vx  ad  intrinfecas  lapidis  partes  inveftigandas  , ex- 
ponit modum  compendiarium  facilemque  lapidem  praeparandi  , 
ut  phofphori  munus  perfefte  obire  poflit . Nafcitur  hic  lapis  , 
utLcftori  praecipua  more  noftro  fummacim  cognofcenda  propo- 
namus , in  montibus  circa  Bononiam  , quorum  alter  mons  de 
Paclerno , alter  Ptedalbtno  vulgo  dici  folet.  Uterque  fterile  caput 
effert  inter  amenos  colles  vicinos,  ftmilemque  habet  fuperficiem  ; 
quamvis  Padernus  magis  his  lapidibus  , quam  alter  , abundet  . 

, Terrae,  quibus  teguntur  montes,  variae  funt,  aliz  cineracei  co- 
loris, alia:  albi,  alix  rubri  , atque  in  his  bolus  colligitur  ejus- 
dem coloris,  lingux  adhxrefcens  & naturx  adftringentis.  In  re- 
liquis hinc  inde  effiorefeit  ad  altitudinem  digiti  fal  quidam  mix- 
tus flammulis  gypfi  atque  talci  , cujus  foluuo  concrefcit  in  la- 
mellas faporis  lalli,  ied  crafOoris  nec  multum  penetrantis;  un- 
de etiam  conjicit  illuftr.  Comes,  eum  non  prolem  effe  falis am- 
moniaci,  fed  potius  principium  gypfi,  dum  laminis  terreis  mi- 
fcetur  , easque  conjungit.  Reperiuntur  quoque  hic  duo  alia  la- 
pidum genera,  quorum  unum  ob  fimilitudinem  cum  animalium 
renibus,  reniforme,  alterum  ob  affinitatem  cum  ventre  cryftal- 
lino,  ventrem  tartareum  illuftriffimus  Comes  appellat.  Illud  ad 
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naturam  jalpidis  accedit , multasque  fifliiras  habet  : hoc  cinerei  Afl.Erurf. 
eft  coloris  , & loco  depurata:  materiae  cryftallin*  continet  tarta-  *"■  *('97- 
ream  crudam  variegatam  coloribus  . Duplices  quoque  marcafit*  Sept' 
hic  inveniuntur  , ferri  nimirum  & cupri  , quarum  nonnulla  tu- 
berofam  habent  figuram,  ali*  ex  quadratis  corpufculis  componun- 
tur. Terra,  in  qua  lapis  phofphorus  quali  fparlusreperitur,  qu*- 
que  pluviis  aquis  una  cum  illo  avehitur  , & in  rivos  , ex  quibus 
colligitur,  praecipitatur,  profunditate  unius  palmi  arida  eft,  den- 
fa  , obfcura  , flamraulisque  confperfa  , vel  particulis  non  dif- 
m ilibus  gyplo  & figura  non  multum  differentibus  a partibus 
phofphorum  conftitucntibus;  in  duorum  profunditate  palmorum , 
coloris  eft  ferruginei  & fubviridis  , iisdem  flammulis  led  mino- 
ribus diftinfla  ; in  trium  profunditate,  non  multum  eft  diflimi- 
lis  priori,  nili  quod  flammul*  ita  funtexigu*,  ut  fine  lente  op- 
tica vix  difeerni  poffint . Eam  autem  fcetam  elfe  vitriolicis  & 
arfenicalibus  particulis,  ex  tentaminibus  faflis  adparuit.  Figura 
phofphororura  irregularis  eft:  alii  nempe  plani,  alii  cylindrici 
funt  , alii  ovales  , alii  fphaerici  , alii  tabulati  . Sphserici  maximi 
funt  omnium  , neque  tamen  Perfici  mali  magnitudinem  excedunt. 

Tabulati  cavitatem  habent  ex  utraque  parte  quafi  duobus  digitis 
impreflam,  funtque  ad  pr*parationem  optimi  . Pondus  ad  unam 
duasve  libras  vulgo  accedit,  quamvis  etiam  nonnulli  o£lo libra- 
rum pondus  zquent  . Neque  tamen  maximi  graviffimique  reli-  . 

quis  funt  praeferendi,  & falfus  fuit  Licetus  , qui  gravitate  fpe- 
cifica  hos  lapides  plumbum  fuperare  memori*  prodidit  . Ad  u- 
fiim  minus  apti  funt  colore  plumbeo , pr*ftantiores  argenteo,  & 
chalcedonium  cinereum  referentes  praftantiflimi , qui  ad  perfpi-  Pag.  406. 
euitatem  fuccioi  accedunt.  Quintuplex  occurrit  varietas  inter-- 
na  ratione  fibrarum  in  lapidibus  confraais,  (cujusmodi  aliquem  pAB  iI1, 
hic  Gftimus)  ab  Illuftr.  Comite  deferiptai  qui  hanc  quoque  la-  **  ‘‘ 
pidis  anacomijm  tradit : Separatur  lapis  in  plures  partes  , qua- 
rum prima  eft  pun&ura,  veidifeus,  vel  linea  centralis,  nihilque 
aliud  quam  pauca  terra  aut  argilla  carens  particulis  ipfam  con- 
glutinantibus. Sequuntur  certa  ligamenta  fig.a.  qu*  ferviunt  u-  Fig.  1. 
mendis  partibus  fihrofis,  3,  4,  j,  6.  Super  has  variis  in  locis 
transverl*  excurrunt  line*  7,7,7.  Extremum  lapidis  crufta 
tegit  lcu  cuticula  8,  cujus  partem  aliquam  refert  fig.  3.  Extima  Fiz  , 
illa  crufta  eft  pars  , in  quam  ignis  vi  rediguntur  parcicul*  lumen  S 
fulcipientes  : leparata  enim  a lapide  lucem  imbibit  , & fine  illa 
lapis  manet  cadaver  tenebrofum  . Ex  calcinatione  lapidis  , ejus- 
que  fublimatione  apparet,  lapidem  illum  non  efle  gypfifpeciem , 
led  potius  ad  fubalternam  talci  fpeciem  effe  referendum  , pr*- 
tereaque  continere  mifturant  variorum  mineralium  vitrioli 
Ttm.III.  Tt  fui. 
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Afl.ErutL  fulphuris  , certx  fpecici  nitri  , 8c  fortaffis  etiam  mercurii  St 

m"'w  lienici. 

Prxparatio  Phofphori  fequentem  in  modum  commode  fieri 
potcd  : Aflfumantur  lapides  mediocris  magnitudinis , probeque 
loti  aqua  pura  , non  tantum  penicillo  fctacco  , fed  etiam  lima 
radantur  , ut  inxqualitatcs  tollantur  ; deinde  in  fpiritum  vini 
probe  reflificatum  immerfi  volutentur  in  pulvere  lapidis  phol- 
phori  contufi  bene  cribrato  , ut  eodem  toti  cooperiantur  , & 
crufla  quadam  induancur  . Porro  transverfo  furni  anemii  fer- 
ro indernatur  craticula  ferrea  , eique  injiciantur  carbones  nu- 
cis circiter  magnitudine  ad  quatuor  digitorum  altitudinem ; his 
autem  imponantur  lapides  , ut  diftantiam  inter  le  unius  digiti 
fervent  , Sc  contegantur  fimilibus  carbonibus  , ita  ut  totus  fur- 
nus impleatur  . Hic  tandem  operculo  ferreo  , cui  apertura  de- 
cuflatim  incifa  cd  , vel  lateribus  debitas  aperturas  relinquenti- 
bus , muniatur  , igneque  luccenfo  expe&ctur  , donec  carbones 
confumpti  , quod  horx  fere  fpatio  fieri  folet  , & lapides  fue- 
rint refrigerati . Quo  faflo  lapides  cruda  , quam  pulvis  aqua 
vitx  madcfa&us  fuperinduxic  , quaeque  facile  feparari  potcd  , 
liberentur  , & pulvis  abrafus  , qui  etiam  perfefte  lumen  reci- 
pit , denuo  minutim  contundatur  , ut  ex  illo  varix  pofCnt  c f- 
formari  imagines  . Illae  enim  primum  delineantur  albumine  ovi 
mido  cum  faccaro  aut  tragacantha  , cui  deinde  pulvis  infpergi- 

P»2-  4°7-  tur  , poduntque  etiam  addi  colores  varii  fine  virtutis  luciferxda- 
mno.  Ex  eo  autem  , quod  lapis  etiam  contritus  vim  lumen  im- 
bibendi retinet,  cognolcitur,  non  provenire  illam  a dru&uraauc 
figura  partium  , fed  principio  potius  proprio,  quod  operatur  in- 
terne per  qualitatem  fuorum  componentium  . Variasfubit  lapis 
ille  Bononienfis  mutationes  , dum  ex  datu  naturali  transfertur 
in  artificialem  . In  primis  mutat  colorem  , dum  ordinarius  gy pd 
& albus  vertitur  in  mixturam  variorum  colorum , nempe  ferru- 
ginei , caerulei  , albidi  , carnei  , flavi  , indicantium  varietatem 
mineralium  qux  complcclitur . Ante  prxparationem  non  habet 
odorem  ullum  fenfibilem,  podea  vero  fit  varii  odoris  , ex  va- 
riecate  mineralium  orti,  cum  prxdominio  mitis lulphuris . Inter 
illos  colores  varios  albus  mixtus  ferrugineo  indicat  lapidem  op- 
time ad  imbibendum  lumen  ditpofuum.  Quo  magis  funt  impuri 
lapides,  eo  per  calcinationcm  fiunt  leviores,  & duricies  in  fria- 
biiitatem  adeo  magnam  tranfit  , ut  ob  illam  difficulter  confer- 
ventur , aut  de  loco  in  locum  , fi  fuccuffio  accedat  , transferan- 
tur . Extima  fpoliatus  luperficie  phofphorus,  totus  albus&trans- 
parens  inftar  talci  apparet,  atque  fi  in  frufla  confringatur  , fi- 
bras exhibet  aduflas,  cxficcatas  , & hinc  inde  admixtas  maculas 

rubras, 


— - 
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fubras,  qui  nihil  aliud  fune,  quam  partes  terra:  interjacentis  in- 
ter fibras,  & ad  ordinarium  argillx  igne  exco£lx  colorem  dedu- 
£1*;  quamvis  occurrant  etiam  alia:  maculae,  vicini  1'upcrficiei la- 
pidis, & ejusdem  coloris  cum  cortice  1’uperiori,  qua:  etiam  non- 
nunquam  lumen  recipiunt.  Unde  patet,  nihil  cas  elTe aliud, quam 
particulas  materiae  attrahentis  lumen  , qui  a centro  tendebanc 
verius  fuperficicm  , verum  ob  dcfcflum  vel  temporis,  vel  ignis, 
aut  ob  aliud  quoddam  impedimentum  , eo  pervenire  non  po- 
tuerunt, 

Ufus  tandem  phofphori  ita  fe  habet  : Poflquam  , ut  fupra 
monitum  , lapis  liberatus  ed  cruda  exteriori , exponendus  ed  ae- 
ri luminofo  tantisper,  dum  Symbolum  Apodolorum  ter  circiter 
recitari  poted  ; ita  fubito  lumen  concipiet,  & indar  candentis 
carbonis  relucebit.  Notandum  tamen  ed,  illum  valido  Solis  lu- 
mini objiciendum  non  elle,  quia  virtutem  Tuam  amittit,  neque 
ita  bene  illuminatur,  fcd  melius  concipere  lumen  in  conclavibus 
conclufis  . Idem  autem  generaliter  accidit , etiam  temporibus  a- 
liquo  modo  humidis  & non  ferenis.  Probe  femper  coniervandus 
cd  phofphorus  in  fcatula  , cum  lana  bombycina  , neque  expo- 
nendus aeri  , nifi  quancum  operationis  requirit  neceditas  : alias 
enim  vis  ejus  perit,  confidens  quippe  in  partibus  fpirituofis,  quae 
facile  feparantur  & avolant , aut  in  textura  partium  lingulari  , 
quae  facile  ab  injuriis  aeris  ambientis  turbatur  . Quando  lumen 
aeris  debile  ed  , verbi  gratia  vefperi  , lumen  quoque  phofphori 
fit  debile  . Repofitus  in  vitro  Hermetice  claulo  , aliquo  modo 
lumen  recipit,  uti  etiam,  fi  lapis  ed  perfe£lidimus,  illuminatur 
in  obfcuro  ad  lumen  candelae  aut  facis  ; a lumine  vero  lunari 
non  accenditur  . In  variis  aquarum  politus  generibus  imbibit  & 
retinet  lumen,  idetnque  facit  in  variis  affulis  liquoribus  & fpi- 
ritibus,  neque  tamen  generaliter  omnibus  . Immerfus  in  aquam 
fortem  excitat  fermentationem  vehementem,  quz  ipfum  Ipuma 
flava  involvit,  & lumen  ab  ipfo  prohibet.  Ia  omnibus  oleis  im- 
bibit & mondrat  lumen  , excepto  oleo  nucis,  in  quo  vim  qui- 
dem habet  illud  attrahendi  , non  autem  manifedum  faciendi  ; 
extractus  enim  ex  eodem,  neque  denuo  expolitus  acri , datim  re- 
lucet . Illatus  in  recipiens  aere  vacuum  retinet  lumen  , fed  re- 
miffius,  quod  notf  mutatur , li  de  novo  aer  admittatur. 

HzG  potiora  funt,  quxllludr.  Comes  de  phofphoro  Bononicnti 
obfervavic  experimentis  cum  cura  fablis,  relinquens  aliis  majori 
affluentibus  otio  provinciam  indagandi  modum  , quo  vel  gene- 
ntur, vel  colligitur  lumen  in  lapide  Bononienli.  Appendicis  lo- 
co accedic  ejusdem  oblervatio  de  gypfo  , quod  in  territorio  Bo- 
nonienfi  efloditur,  praecipue  circa  villam  S.  Rapbaelis,  ubi  fodi- 
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n*  fea  cave*  centum  padus  profund*  repcriuntgr,  in  quibus  ope 
pulveris  pyrii,  ex  monte  vaft*  moles  decutiuntur  , quz  commi- 
nuuntur deinde  ab  operariis  in  partes  in  fornacibus  excoquendas. 
Tres  autem  ibi  reperiuntur  gypfi  fpecies,  quarum  prima pofitum 
habet  horizonti  parallelum,  eftque  gypfum  commune,  Scaglia  di- 
tium operariis . Hujus  Uratis  alternis  fuccedunt  ftrata  terrea  ; 
olimque  rude  ad  fundamenta  turrium  , nec  non  porcarum  & fe- 
nedrarum  ornamenta  fuit  adhibitum  , hodie  vero  in  pulverem 
ullum  pro  cxmento  habetur  przdantidimo  , przfertim  fi  cum 
calce  mifceatur,  ut  humiditati  eo  melius  relidat  . Secunda  fpe- 
cies Scagliola  ditia  , ed  ad  horizontem  perpendicularis,  effoditur- 
que  ex  montis  quibusdam  fifluris,  & talci  imperfcfli  quzdamed 
Ipecies,  fortadls  lapis  fpecularis  a Plinio  celebratus.  Calcinatur 
in  pulverem  minutidimum  & nivei  coloris,  ex  quo  omnia  Ungi 
poliunt  pari  elegantia , quz  ex  albidimo  Carrarenfi  marmore  ex- 
fculpi  folent . Tertia  fpecies,  quz  obliqua  ed  ad  horizontem, 
accedit  ad  alumen  plumofum  , & forfan  ed  fpecies  impurior  & 
imperfeftior  hujus  lodilis  . Obvia  quandoque  ed  in  fiduris  hu- 
jus montis  cruda  quxdam  , ab  operariis  ocalus  gypfi  & nerva- 
tura  difta  , quz  polituram  indar  marmoris  recipit  , & drdribu- 
tione  macularum  pulcherrimo  non  cedit  alabadro.  Referunt  o- 
perarii,  fi  quis  fcabie  infeflus  in  fodinis  illis  aliquot  dies  com- 
moretur, eum  ab  eadem,  fortaditobfulphur  gypli,  liberari,  ur 
adeo  compenfet  aliquo  modo  damnum,  quod  intus  fumptum af- 
fert, indar  veneni. 

SPECIMEN  METHODI, 

Cu/ut  ope  datum  fpatium  in  ratione  data  dividitur , 
licet  ejus  quadratura  fit  ignota. 

p«r  D.  T. 

QUS  in  Aflis  anni  1695  Rienfe  Novembri  indicaverim,  Le- 
_ florem  Philomathcmaticum  adhuc  memoria  tenere  arbi- 
tror. Circa  ea  jam  monendum  duxi,  proprietatem  Curvat  P«- 
rabolicx  partes  inter  fe  comparandi , quam  tunc  ut  univerfalem 
tradidi,  valde  ede  limitatam  , & tantum  in  certo  particulari  ca- 
fu  fuccedere.  De  hoc  enim  afferto  licet  utens  methodo  indefinite 
parvarum  quantitatum  , duplici  via  perfualus  efferri  , atque  tunc 
m eo  acquiefcerem;  quoniam  camcii  paulo  pod  tertia  quadam  fa- 
tisque 
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tisque  facili  methodo  plane  contrarium  hinc  deducebam,  alia  pia-  Aft.Erud. 
ne  methodo,  infinite  parvarum  quantitatum  non  indiga  , in  cal- 
culo,  cujus  mentionem  diu  eil  quod  feci  in  A£lis  hifce  , in  rem  iept' 
totam  denuo  inquifivi  , atque  iterum  compcri,  eam  tantum  par- 
ticulariter effe  veram  . Quamvis  ergo  jam  dudum  id  animadver- 
ti, non  tamen  confultum  duxi  id  edere  in  publicum , fperans,  quo- 
niam hac  methodus  viam  plane  lingularem  aperit  , qua:  nondum 
nota  eR  publice  , videcurque  maxime  effe  genuina  in  calculo  in- 
definite parvarum  , fore  ut  concederetur  mihifpatium,  hanc  me- 
thodum probe  excolendi  , atque  deinde  lingulare  aliquid  publico 
exhibendi,  ut  defeftus  ille  relarciretur.  Verum  tam  occupationes 
maximae , quae  tamen  vix  me  ab  his  Rudiis  abfiraxiffent  , quam 
perpetua  fere  itinera  & converfationes  , quibus  adhuc  dum  diRi-  *10' 
neor,  cogunt  in  quietiora  rem  differre  tempora  . Ut  tamen  inte- 
rim  aliquo  modo  publico  fatisfaciam,  cum  nuper  in  ASiis Erudit, 
mentionem  fecerim  univerfalis  methodi  , fpatium  quodcunque  , 
cujus  quadratura  ignota,  in  data  ratione  fecandi , idque  infinitis 
modis;  ejus  aliquod  dabo  fpecimen  in  quadrante  circuli.  Sitqua-TAB.III. 
drans  Circuli  AECB,  & deferibatur  Curva  AGC,  cujus  haec  eR  Flg-  4* 
natura,  ut  pofito  AF=*  , FG ~y , BC=<»,  HI  — i , natura 
ejus  per  hanciEquationem  exprimatur  : a*y*  — 4«s  xyy  8 a* 
bbxyy  — 2 a4  xxyy  • — 8 aa  bb  xxyy- f-  1 6 a*  bb — 4 a*xx  — 1 6 aab*xx 

— 24 «3  bbx*-^-A,al  x*-{- 31  ab*x>-{-& aabbx ♦ — a*x*—  1 6 b*x*:  di- 
videt hsec Curva,  qua:  non  difficulter  per  punSa  deferibi  poteR, 
fpatium  quadrantis  AECB  in  duas  partes  AECGD  & ADGCB , 
quz  funt  in  ratione  line*  b ad  lineam  a~—b.  Hic  autem  anim- 
advertendum eR  , cum  fpatium  dividitur  in  ratione  numeri  ad 
numerum,  curvam  ADGC  reftam  ADC  ita  fecare,  ut  AD  fem- 
per  (it  ad  DC  in  ratione  numeri  quadrati  ad  alium  numerum  qua- 
dratum : v.  g.  quando  quadrans  AECB  eR  ad  fpatium  ACGD  , 
ut  3 ad  1 , Curva  ADGC  fecat  reftam  ADC  inD,  ut  AD  fit  ad 
DC,  uti  49  ad  36.  Hujusmodi  curvtfc,  qua:  omnes  talem  condi- 
tionem habent,  innumerae  poffunt  inveniri.  Unam  tantum  ex  his 
adhuc  fuperaddam . Sit  curva,  cujus  haec  natura:  y—^/rax — xx 

- y/  lat  x+aaxx — 2 axi — *♦,  ab  hac  itidem  fpatium  quadrantis 
«2 

in  ratione  data:  lineae  ad  datam  lineam  dividetur.  Quod  fi  ergo 
quis,  adfpirante  fortuna,  inter  tot  curvas  in  eam  incideret  , ubi 
fegmentum  AD  fegmentoDGC  effet  aquale  . Quadratura  Circuli 
hucusque  fruRra  quaelita,  quoque  foret  manifeRa. 
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m.  ScPt'50jytj0  JifKcul  tatis  cujufdam  circa  naturam 

Flexus  contrarii . 


Dixeram  in  Medicatione  de  natura  Ofculi , mcnf.Mart.1d9j 
pag.  J75,  quod  in  omni  Flexu  contrario  Circulus  ofculator  Jit 
infinite  magnus , adeoque  Curvcdo  Linet  nulla  . Hoc  enim  cx  no- 
tione flexus  contrarii  & illa  naturas  lege  , qua  conflanter  fallunt 
abhorret,  fatis,  puto , per  fe  manifefttim  , llluftrifs.  tamen  Domi- 
Tag.  411.  nlis  Marchio  Hofpitalius  ingeniole  mihi  objecit  cafus  quosdam 
particulares  , ubi  contrarium  evenit  , & circulus  olculator  infi- 
TAB.III.nitc  parvus  eft;  ut  in  Curva  GA^  ( figur.  5)  cujus  natura  eft 
Eg.  T-  aaxi—  yi,  & qus  in  vertice  A habet  flexum  contrarium,  tamctfi 
radius  ofculantis  circuli  ibidem  fit  nullus  , quippe  qu*  ex  evolu- 
tione curvas  IAi  ner  ipfum  verticem  A transeuntis  deferibitur.  In 
quofancVir  lauaatiffimus  quiddam  valde  fingulare  detexit , cum 
hoc  aflertionem  meam  di£lamquc  natur*  legem  prorfus  everte- 
re videatur.  Stante  enim  hoc  Axiomate,  Natura  non  facit  fallunt  r 
fed  etiam  in  minimis  agit  gradatim , difficulter  concipi  poteft,  quo- 
modo partes  Curva:  uno  lenfu  inflexae  fenfu  contrario  fleftiSc  in- 
curvari poffint,  nifi  prius  amiffa  curvedine  (itum  inter  fe  dirc£lum 
acquirant.  Ergo  ubicunque  id  accidere  videtur,  credendum  efl , 
in  illo  punflo  virtualiter  contineri  omnes  curvedinis  gradus  in- 
termedios, quod  fle  explico : Loco  Curva:  aaxizzyi,  concipio  hanc 
anxi  = yi — bbyt  , qu*  Curva  hujusmodi  plexus  format,  qua- 
Fig.  d.  les  in  fig.  d reprarfeniantur , critque  polita  AH  — *,  &HG=r,' 
applicata  in  vertice  A Czob , & applicata  in  extrema  ora  finus  ASC, 
fcilicetST  =.b^/{.  Radius  Circuli  ofculatoris  (fa£\a  infuperary 
— nbb  — si  , 5 yy  — jbb^tt,  & 5 yy — qbb  — uu)  univerfaliter  re- 


pentur = 


954  + *4  v/9 54  + »4- 


Undcdifcimus  t.  radium  ofculi  fo- 


6a suuy 

re  infinitum,  fi  vel  r,  vel  u,  vcly  Cn  = o,  ideft,  five/fit  = o, 

fi ve  = 6,  five=i^.  1.  aliis  vero  in cafibusfemper  finitum  , utin 

punflor,  cumyzzby/  j;,  quo  cafu  radius  hic  (pofitof  abb~  xf) 
«1  — Jh  “X,-  3-  eundem  fore  politivum,  fi  vel  amb*  s Ik  uu  lint 

negat*,  hoceft,  fi  fit  y <b  \ vel  affirmat*  amb*,  ideff,  fi/> 

• v 5* 

4.  negativum  autem,  Gcxiffcnte  s affirmata  , uu  maneat  necata, 

ideft, 
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ideft,  fi/fit>£,  E quibus  porro  colligimus.  Curvam  ^.^697’ 

'/5  b M.Scpt. 

in  parte  ASC&EFG  (fuppofita  inE  applicata  e=~  ) verfus 

axem  cavam  efle,  inpartcCDfi  convexam;  & punfta  A , C & Pag.  412. 
E efle  puncla  flexuum  contrariorum  , ibique  curvedincm  nullam 
efle;  in  punffovero  aliquo  duobus  flexibus  intercepto,  ut  Scalio 
quodam  ultra  flexum  extremum  E,  puta  in  punflis  B,  D & F 
curvedincm  efle  maximam  , ac  proinde  Curvam  a G verfus  A 
ordine  deferibi  alterna  convolutionc  & evolutione  curvarum 
1KLMNOPQR rqpanmlki.  Jam  fi  b fcnfim  intclligatur  minui, 
ac  tandem  cvanefccre  , ut  loco  xquationis  aaxizzyS — bbyi , rc- 
fultet  aax>  =yi,  manebunt  quidem  radii  circulorum  ofculatorura 
in  punflis  A,  C & E infiniti;  fcd  radius  punfli  S fiet  nullus  , 
quippe  = > quapropter  cum  hate  omnia  punfta  tum  coa- 

lefcant  in  unum  punflum  A , fequitur,  in  hoc  punflo  radium 
circuli  ofculatoris  efle  fimul  & o & 00  ; adeoque  punflum  illud 
A eminenter  in  fe  continere  omnes  curvedines  a maxima  ad  mi* 
nimam,  omnesque  evolutas KLMN  &c.  nmlk  in  unam  reflam  , 
axem  vid. Curvae  AH,  coincidere.  Ex  quo  tandem  illud  evinci- 
tur, quod  in  fig.  7 . Evoluta  Curvae  GA g proprie  non  fit  fola 
Curva  IA»,  fed  una  cum  afliimptoaxe  HAi , ita  quidem , ut  gigna* 
tur  perconvotutionem  & evolutionem  hoc  ordine  faffam  IAH^A»’, 
radiusque  circuli  ofculatoris  in  extremitatibus  tantum  punfti  A (fi 
ita  loqui  faseft ) nullus  fic , in  parte  vero  intermedia  infinitus. 

Explicationem  noflram  confirmat  infuperhoc,  quod  circulus 
fuper  quolibet  punflo  axis  infiniti  AH  per  A deferiptus,  adeoque 
& ipfa  linea  retia  MN,  obaxem  AH  curvat  in  A perpendicularem, 
curvam  ibidem  tangit,  eandemque  ob  flexum  contrarium  fimul  fe- 
cat ; quod  cum  nemine  nunc  refragante  lignum  habeatur  ofculi , 
fequitur  infinitos  hos  circulos  curvam  in  A ofculari,  omnesque 
proin  curvedinis  gradus  eminenter  in  hoc  punclo  contineri.  Id 
quod  hac  vice  offendendum  fufeepi , ad  aflertionem  meam  olim 
editam  cum  Illuflriflimi  Dn.  Marchionisobfcrvatis  utcunque  con- 
ciliandam. Habui  quidem  hanc  fpcculationem  jam  dudum  , fed 
negleffa  jacuit,  jacuiflctque  diutius,  nifi  animadverfionem  Viri 
perilluflris  nuperrimeinSupplem.Tom.III.Sefl.il.  p.78.  Erlit.yfcl. 
ex  Commentariis Mathematico-Phyficis  Parifienfibus  reccnfitam  , 
atque  etiam  in  ejus  AnalyG  lnfinite-parvorum  p.  79.  publicatam 

vidiflem . 
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JAC.  BERNOULLI 

V.  Scpr. 

PaS-  41  ?•  Addenda  ad  conJlruRionem  Problematis  Beauniani , 
in  Attis  bis  menf.  Jul.  1696,  exhibitam. 

Dixi  tum,  quod  fi  Curva  data  AC  ( vid.  ibid.Tab.III,fig.t  J 
fit  ex  genere  Paraboloidum  , denotante  v «quationis  ady 
— ydx.  xvdx,  numerum  quemcunque  integrum  & pofitivum  , 
Curva  quxfira  ED  obtineri  poteft  absque  quadraturis  per  Co- 
lam Logarithmicam ; fed  non  adjeci , Curvam  hanc  omninoquo- 
que  polle  efTe  Algcbraicam . Itaque  nunc  dico  amplius: 

t.  Quod  eo  cafu  femper  dux  fatisfaciunt  Curvat,  Mechanica 
8c  Algebraica. 

z.  Idque  non  tantum  cum  Curva  AC  eft  ex  numero  Parabo- 
loidum, fed  etiam  quotiescunque  talis,  ut  ejus  applicata  BC ex- 
primatur per  quotlibct  potefiates  integras  & pofitivas  ipfiusx, 
noceft,  fi  terminus  dx  quotcunque  membris  conftiteric,  vel- 
uti  fi  fit  ady  —ydx . x'  dx.  x'  dx.  X*  dx.  & C. 

3.  Quod  Algebraica  ejusdem  perpetuo  gradus  futura  eft  cum 
data  AC. 

4.  Hinc  fi  AC  refta  eft,  angulum  conftituens  cum  axe  AB, 
Ceu  vrz  t,  6c  ED  refla  efte  poterit  (quod  jam  olim  etiam,  cum 
Problema Beaunianum  internos  revivifeeret,  animadverfum  mi- 
hi fuit  ) Si  AC  eft  Parabola  communis  , ipfa  ED  quoque  talis 
erit ; fed  fi  AC  eft  Parabola  Cubica  , erit  faltem  ED  una  ex 
Curvis  fecundi  generis  &c. 

5.  Quod  diflura  de  Aquatione  ady  = ydx.  xv  dx  , idem  quo- 
que intelligendum  de  Equationibus  differentio-diffcrentialibus  , 
aaddy  =ydxx.  xv dx' ; 0)  dddy  — ydx*.  xvdxS  , aliisque  altiorum 
graduum  in  infinitum , quibus  Cingulis  ( fumptis  dx  aequalibus  ) 
in  cafu  exponentis  n integri  & pofitivi,  Tranfcendentes  pariter 
& AlgebraicxCurvx  fatistacere  poliunt. 

Unicum  exemplum  efto  loco  omnium  : Sit  Curva  data  AC 
vel  IC  (ibid.  fig.  2 vel  3)  cujus  applicata  BC  : aa — 3 xx:a-\- 
bx:  a , hoc  eft,  GtEquatio  conftruenda  ady  = ydx  — x*dx  : aa  ■+■ 
■^xxdx-.a — bxdx-  a.  Dico,  fi  in  refla  infinita  BG , feuexG  punflo 
Logarithmicx,  Ceu  ex  B punflo  tantum  axis,  abfeindatur  fur- 
fum  quantitas  Algebraica  x>:aa-^bx:a  -\-b  , fore,  ut  obtineatur 
utrovis  modo  punflum  in  optata  Curva  ED  , qux  propterea 
priori  cafu  Tranfccndens  fiet,  pofteriori  Algebraica,  & ejusdem 
generis  cum  data  ACvellC. 

Ex  quibus  omnibus , nefeio  an  obfervatis  haflenus  , prxcla- 

re 
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re  confirmatur  ejus  veritas,  quod  ad  Problemata  Groningani  Pro- 
grammatis nuperrime  notavi,  fieri  fcil.  polle,  ut  una eademque 
aquatio  differentiatis  differentes  numero  graduque  curvas  defi- 
gnet;  hic  enim  exempla  produxi  infinitarum  talium , qua;  Cur- 
vis etiam  toto  genere  diverlis  quadrant. 

DE  MAGNIS  LENTIBUS 

SEU  VITRIS  CAUSTICIS, 

Quorum  diameter  trium  quatuorve  pedum , necnon  eorundem 
ufu  & effcHu  plene  & perfpicue  indicato  , 

per  D.  T. 

CUM  fxpe  multumque  petitum  a mc  fuerit  , ut  de  lentibus 
illis  magnis  , quas  huc  ufque  fieri  curavi , pleniorem  expli- 
tionem  ederem  in  publicum;  nolui  , quamvis  varia  de  his  jam  in 
Aft  is  Eruditorum  funt  expolita,  defugere  hanc  operam  , fcd  fc- 
quentem  potius  paulo  accuratiorem  planioremque  relationem  in- 
dagini ulteriori  curioforum  Phyfices  ferutatorura  fubjicere  con- 
flitui , 

t.  Ita  exponi  debet  vitrum  caufticum  Soli  , ut  radii  norma- 
liter in  illud  incidant ; quod  fieri  tunc  manifeflum  eft  , quando 
focus,  feu  imago  Solis  E (fig.  8)  incidens  in  aflerculum  vitro 
parallelum  CD , perfe&e  rotundam  figuram  habet.  Quod  fi  ergo 
ellipticam  figuram  referat,  lens  tamdiu  furfum  deorfum,  aut  ul- 
tro citroque,  movenda  eft,  donec  focus  perfeitam  rotunditatem 
acquirat . Hoc  enim  fafto  , ftatim  flamma  in  ligno  fufeitatur  , 
plumbum  funditur  , lapis  fciflllis  in  vitrum  abit  & c.  St  quidem 
m diflantia  duodecim  pedum  Rhinlandicorum . Focus  autem  tha- 
lerum  aequat  magnitudine. 

z.  Uc  vero  ad  majorem  adfcendat  vis  comburendi  gradum  , 
vitrum  minus  collc&ivum  FG,  majori  AB,  ope  trium  bacillo- 
rum parallelos  adaptandum  ita  eft  inFG,  ut  radii  per  lentem 
majorem  colle&i  id  totum  occupenc,  atque  hoc  in  litu  firman- 
dum. Ita  enim  imago  Solis  feu  focus  in  H minor  quidem  fit, 
grofifi  circiter  magnitudine  , fed  majoris  longe  efficaciae  quam 
antea  , ha  ut  quae  in  E non  funduntur,  in  H momento  colli- 
quefeant. 
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■AA.Erud.  3.  His  ;ta  ;n  ordinem  redaftis,  flatumen  parandum  eft  con* 
^ grua gaudens  altitudine,  & ex  duabus  partibus  compoCtum.  Pri- 
P ma  eft  pedamentum  firmiter  collocandum  ; altera  huic  imponi  in- 
ferique debet , ut  horizontaliter  hinc  inde  moveri  poflit,  ea  cir* 
Fig.  9.  citer  forma,  quam  refert  ABDC  in  fig.  9.  ABC  in  rotunditatem 
p parum  oblongam  excavatur,  ut  vitrum  majus , cujus  axi  incum- 

•"  57‘  bit  in  A &C,  libere  circa  illum  commoveri  poffit.  Quibus  com- 
paratis, vitrum  minus,  quod  majori  ope  bacillorum  adfixumeft, 
manu  comprehendatur,  atque  tamdiu  furfum  deorfum , ultro  ci- 
troque commoveatur,  donec  minus  vitrum  totum  fit  a Sole  illu- 
minatum; quo  in  fitu  , fuppofito  fulcro,  vel  alio  quocunque  mo- 
do , confervandum  eft  , & dum  Sol  promotus  apparet  , ligneum 
illud  illuminare;  quod  vitrum  colleflivum  comprehendit,  lenfim 
quoque  convertendum  & denuo  eft  firmandum. 

4.  Quo  faflo omnia  jam  ad  ufum  funt  parata,  pofiTuntque tunc 
femper,  eo  przfertim  tempore,  quo  Sol  maxima  vi  operatur,  id 
eft  meridiano,  fequentes  przftari  effeflus,  etiam  vitris,  quae  tres 
ulnas  quartas  partes  non  excedunt,  tum  seftate  tura  hyeme,  ma- 
ximo quantumvis  fzviente  frigore  Februarii , ita  tamen  ut  mi- 
nores portiones  aftumantur  materias  quam  zftate  , & major  ope- 
rationi mora  concedatur . Et  quidem 

1.  Lignum,  quantumcunque  etiam  durum,  imo  aqua hutne&a- 
tum,  momento  flammam  concipit. 

*.  Aqua  in  parvo  vafe  effervefeere  ftatim  incipit. 

3.  Metalla  debitam  magnitudinem  & craflitiem  habere  debent, 
alias  non  funduntur  , id  quod  praxi  facile  addifeere  licet.  Quam- 
vis etiam  requifitam  habeant  magnitudinem  & craflitudinem  , non 
tamen  colliquefiunc  in  momento,  fed  cum  totum  fruftum  undi- 
que ad  certum  redaflum  eft  caloris  gradum  : tunc  enim  omnia 
momento  folvuntur  . Ita  v.g.  plumbum  nimis  craflum  plane  non 
funditur;  fi  vero  craflitiem  tabeat  non  nimiam  quidem , fed  ta- 
men fatis  adhuc  magnam  , detinendum  eft  aliquandiu  in  foco  , 
atque  tunc  quando  uno  inloco  colliquefcit,  idem  quoque  in  mo- 
mento in  reliquis  fit  locis.  Ferrum  autem  oportet  ut  maxime  fit 
tenue  ; ita  enim  braftea  ferrea  momento  excandefcit , Se  parvo 
tempore  a cono  radiofo  quali  perterebratur  , ut  multa  acquirat 
foramina. 

4.  Lateres,  lapis  fciflilts,  pumex,  porcellana  Hollandica , as- 
fccftus,  cujuscunque  fint  magnitudinis,  ftatim  ignefeunt  , & fa- 
cile in  vitrum  convertuntur. 

5.  Sub  aqua  fulphur,  colophonia,  pix,  & id  genus  alia , coi- 
liquantur.  Pifces  & cancri  valido  fuo  motu  de  operatione  calo- 
ris 
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fis  in  feteftantur.  jEdatis  tempore  lignum  rarius , v.  gr.  pinea  AfiErinf. 
teda  fub  aqua  in  carbonem  convertitur,  exterius  non  tam  bcoc  An.  1697. 
animadvertendum,  quam  fi  lignum  diflecctur.  M.  Sepr. 

6.  Si  carbo  durior  probeque  excoflus,  cujusgenerisufusapud  1 +1  ' 

fabros  eft  ferrarios  , ( ex  fornacibus  enim  qui  defumuntur  , ni- 
mium praebent  cineris,  qui  cum  impofita  commifeetur  materia) 
excavetur  , eique  certae  materiae  imponantur  , c fleti  lis  omnes  , 
quocjim  haftenus  fa£la  mentio,  incredibiliter  funt  majores  & ve- 
hementiores.  Si  enim 

7.  imponas  metalla,  momento  colliqucfiunt , & fi  focus  hinc 
inde  ita  transferatur,  ut  in  omnes  incidat  partes , conglobatur 
in  fphaeram  , ut  monetae  cito  inftaf  aquse  fundi  poffint  . Fer- 
rum copiofas  de  fe  fpargit  ftri&uras,  non  fecus  ac  in  ferraria 
officina  . Si  quoque  metalla  diutius  detineantur  in  fluore,  avo- 
lant illa  , quod  in  plumbo  prelertim  St  ftanno  valde  fenfibiliter 
Contingit. 

8.  Si  fragmina  minora  ex  lateribus,  lapide  fciffili,  porcellan» 
Chinenfi,  talco  &c.  carboni  tali  imponantur,  momento  fundun- 
tur, & in  globulos  abeunt  vitreos.  Asbeftus  totus  in  pellucidum 
vitreum  globulum  convertitur. 

9.  Si  affumantur  charta,  linteum,  vegetabilia,  gramen,  cef- 
pites,  & materie  bis  adfines  , rediganturque  in  cineres,  horum 
autem  , vel  etiam  cinerum  ex  fornacibus  vulgaribus  extrafto- 
rum  , portio  exigua  imponatur  carboni , dicio  citius  in  vitrum 
mutatur. 

10.  Nonnulla  corpora  carboni  impofita,  fimnl  atque  foco  ad- 
moventur , difliliunt  , v.  g.  vitrum  , jaspis  &c.  verum  quando 
ienfim  ad  focum  admoventur , ut  per  gradus  incalefcant , latis  be- 
ne colliquefiunt.  Si  nec  dum  ferant  illum  calorem,  in  pulverem 
funt  conterenda. 

11.  Si  quoque  corporum  partes  licet  exigue  fundi  renuunt  , 
probe  pulverilande  , carumque  particula  maxime  exiles  aqua  c- 
lucnde  funt.  Solique  exponende.  Quod  fi  autem  intemerate  ad- 
huc maneant,  falia  funt  addenda)  ita  nihil  facile  erit , quod  huic 
ignis  gradui  refiftere  valeat. 

12.  Que  facillime  ab  hoc  igne  corripiuntur  vehementerqu* 
alterantur,  funt  corpora  , que  nigra  funt  & in  igne  nigra  ma- 
nenti difficilius  afficiuntur  (1)  que  alba  funt  & in  fufione  nigre- 
fcunt,  deinde  (3)  que  nigra  funt,  & poftea  fiunt  alba)  (4)  diffi-  "“S-  4*7» 
cillime  tandem , que  alba  funt  & in  applicatione  ad  focum  alba 
manent,  v.g.  filex,  creta,  calx, 

13.  Quecunquc  huic  admoventur  igni,  vel  funduntur,  vel  in 
vkram  mutantur,  vel  in  calcem  vertuntur,  vel  in  auras  abeunt. 

V v 2 14.  Me- 
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Afl.Erud.  14.  Metalla,  porcellan*  (debitae magnitudinis  Sccrafficiei,  ne 

b\  Sr9t'  *P^a  ^1uc^cat>  & Per  gradus,  ne  diffiliat  , calefa£lse  ) impolita  , 
Ct’ ' omnia  vitrificantur:  qua  autem  facile  fluunt , ut  plumbum  , du- 
ris impolita  lapidibus  aut  lateribus  in  vitrum  pofTunt  redigi. 

Tab.III.  '5-  Si  in  vale  recipiente  magno  ABC  , corpora  facile  colli- 
Fig.  10.  quefeentia  in  igne,  v.g.  vegetabilia,  falpbur,  antimonium,  zin* 
ckum,  bifmutnum  carboni  imponantur  in  C,  folumque  vitrum 
majus  adhibeatur,  poliunt  in  claufo  recipiente  valde  curiofa  ex- 
perimenta tentari  . Oportet  autem  , ut  magnum  fit  recipiens  , 
quo  AB  ingreflus  radiorum  Solarium  debitz  fit  magnitudinis  ; 
alias  enim  calefieret  nimis  atque  disrumperetur  . Potefl  quoque 
aliud  fieri  receptaculum  ita  munitum,  ut  penetrare  nihil  poflit, 
St  introitus  radiorum  Solarium  fiat  per  laminam  vitream . 

t-6.  Si  excavetur  carbo  , ut  eidem  poflit  imponi  fcutella  cu- 
prea tamcralfa,  ut  non  facile  igne  fundatur  , mjicianturque  ei 
varia  corpora  , magnus  quoque  acquiritur  caloris  gradus  , quia. 
mctaHa,  quem  conceperunt,  diu  retinent,  pofluntque  varia  cu- 
riofa fieri  tentamina.  Ita  v.g.  nitri  dolis  legitima  ftatim  vola- 
tilifatur  St  avolat,  ut  adeo  ipiritus  nitri,  ope  recipientis  daufi  , 
cito  praparari  poflit. 

17.  Vatde  conducit,  in  prompta  habere  varias  mixturas  pul- 
verum alias  praparatorum  , Solaribus  exponendas  radiis  , ne  t 
dum  Sol  clarilCmus  affulget,  tempus  hac  praparatione  teratur. 
Ita  enim  una  hora  complurima  notabilia  experimenta  polfunt 
ablolvi,  pralcrtim  fi  eligatur  locus  ventis  non  obnoxius  , ne  in 
pulverem  redafla  difpergantnr . Accedit,  quod  vis  urendi  his irt 
locis  quoque  major eft,  cum  alias  venti  materias  calefa£las  valde 
refrigerent,  atque  efficiant , ut,  dura  refrigefeunt  , rumpantur. 

18.  Si  magna  corporum  partes  cito  liquefacienda  funt  , redi- 
gantur in  minores,  qua  momento  fpharula  fiunt  , atque  ex  his 
totidem,  quot  focus  capit,  conjungantur.  Hoc  enim  modo  cito 
etiam  colliqucfcunt , aeque  in  tantos  coeunt  globos , quantos  a- 
Has  non  ita  facile  efficere  liceret . Idem  fi  in  metallis  obfervetur, 

Pag.  413.  & parva  quantitati  jam  fuf*  alia  particula  fenfim  fuperaddantur, 
magna  metalli  pars  in  fluore  detineri  potefl  , v.  g.  argenti  puri 
marca  dimidia. 

19.  Si  folidz  materia,  qua  facile  coliiquefit  , portio  quamvis 
exigua  additur  alteri  difficilius  fluenti,  hac  facile  in  fluorem  quo- 
que redigi  potefl. 

»0.  Id  quoque  lingulare,  duocorpora,  v.g.  filicem  & cretam,, 
qua  feorfira  perquam  agre  liquefeunt , fi  certa  in  dofi  conjun- 
gantur, facile  colliquari. 

21.  Si  cuprum  pondere  duos  tresve  Hollandicos  trientes  ( duyt ) 

aquans 
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«quans  confletur  , & in  aquam  ftatim  infundatur  , incredibilem  AA.Erud. 
editfonum,  qui  etiam  vafa  figulina  fatis  valida  disjicit  . Qp*  e-  ^.n'J6s>7’ 
tiamfi  perdurent,  nullum  tamen  in ipfis  cuprum  repetitur,  (edto-  ' <pt' 
tum  in  minutiflima  refolutum  avolavit  i id  quod  nullo  alio  in  me- 
tallo evenire  folet . 

12.  Quoniam  ex  metallis  unum  altero  avolat  facilius  in  fluore, 
hinc  unum  per  alterum  purgari  potefl,  v.  g.  aurum  , plumbi  ad- 
miniculo, brevi  tam  pulchrum  fit  uc  incupeLla. 

2j.  Quandoquidem  metalla  in  hoc  igne  fuos  non  amittunt 
colores  , ali*  quasdam  res  iis  poliunt  addi  talesque  colores  , ut 
hinc  oriantur  gemmas  faftitix  pulcherrimae  pellucidiftimxque. 

24.  Omnia  alia  corpora  fuos  amittunt  in  hoc  igne  colores  , 
ipfaeque  gemroz  ftatim  illis  exuuntur  , ita  ut  rubinus  orientalis 
fiat  omnis  coloris  expers  i 

25.  Ex  certis  corporibus  , qux  in  globulos  reda&a  diutiusque 
in  foco  detenta  claritate  femper  augentur,  fi  exiguam  fumas  par- 
ticulam, eamque  in  foco  aliquo  ulque  flftas,  globulus  exinde  pul- 
chre fit  peUucidua. 

2 6.  Quaedam  materi*  facile  funduntur  , & pclluciditatc  cry- 
ftallum  asmulantut,  fed  dum  refrigefeunt , alb*  fiunt  & opac*. 

27.  Ali*  contra funt,  qu*  dum  colliquantur,  funt  opac*,  fed 
ex  foco  remot*  refrigefeentesque  fiunt  diaphanz. 

28.  Rurfuni  ali*  formantur  in  pulchre  diaphanos  globulos,  qui 
etiam  dum  refrigerantur  tales  manent  , fed  aliquot  diebus  fentim 
pelluciditatem  omnem  amittunt. 

29.  Globuli  quidem  pellucidi  tam  duri  fiunt  ex  certis  corpori- 
bus, ut  fi  in  angulos  fculpantur,  vitrum  iis  difeindi  poflit. 

30.  Nonnull*  materi*  folid*,  fi  non  adeo  craft*  fint,  perurun-  Pag.  417. 
tur  fundunturque,  ut  porcellana  Hollandica. 

31.  Quando  ftannum  cum  plumbo1  in  crafliori  lamina  caprea 
colliquatur,  longe  copiofior  excitatur  fumus  , quam  fi  fingula  fe- 
orfim  fundantur  , neque  avolant  plane  , fed  cefTante  fumo  re- 
manet quid  cryftallo  fimile  , feu  materi*  , quam  metallici  Dru- 
fen  vocant , 

j2.  Cert*  materi*  in  fluore  evadunt  globuli  maxime  perfpicui ,. 
fed  qui  extra  focum  non  durant : his  autem  fi  admilceantur  ali* 
cert*  , in  fluore  alias  nullam  acquirentes  pelluciditatem  , plane 
fiunt  manentque  diaphani. 

33.  Si  per  magna  talia  vitra  cauflicaLunz  plenz  colligantur 
radii,  magnum  quidem  fit  luminis,  non  vero  caloris  augmentum, 
ita  ut  hinc  materi*  maxime  combuftibiies  nullam  patiantur  alte- 
rationem,  fed  oculus  fine  noxa  ipfi  foco  adplicari  poflit . 

34.  Tandem  valde  curiofx  reprxfentationes  opticx  horum  vi- 

tro- 
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AA.Erud.  trorum  adminiculo  exhiberi  poliunt  , dum  objcfta  incredibiliter 
An.  1697.  augent,  effigies  in  pi&uris,  ac  fi  cxfculptz  effient,  repratfentant , 
M.  S«pt.  cameram  fuppeditant  obfcuram  non  vulgarem , atque  fi  poderio- 
ri  eorum  parci  fpeculum  adhibeatur  planum  , omnia  illa  miranda 
exhibent  fpeculorum  concavorum  pfuenomena  , & quidem  prat- 
Aanuori  ratione  ; ita  ut  v.  g.  imagines  fere  in  diftantia  6 ulna- 
rum extra  fpeculum  in  aere  appareant  libero.  Sed  de  his  optices 
peritus  confulendus  cft , qui  brevi  tempore  ea  de  his  indicare  po- 
terit , quas  ne  pluribus  quidem  verbis  harum  rerum  imperitis  hic 
pollent  exponi . 

jy.  Quomodo  tandem  harum  magnarum  lentium  ope  conftrui 
poffinr  telelcopia  prsftantiffima  , atque  hujusmodi  microlcopia , 
quorum  effie&us  antecellunt  illos  omnes,  qui  hucusque  fafli funt 
juris  publici , & line  tantse  magnitudinis  vitris  praedari  non  po- 
tuerunt, fuo  tempore  trademus  , Leflorisquc  , ut  fperamus  , fa- 
tisfaciemus  deCderio. 

NOVISSIMA  SINICA, 

Hiftoriam  noftri  temporis  illuftratura , 

Edente  G.G.L. 

Anno  1 697.  in  8°.  plagulis  14. 

Nihil  ab  aliquo  tempore  Orbi  Chriftiano  fru&uofum  magis  I st*- 
tumque  accidit,  quam  Religionis  Divinat  libertas  in  amplii- 
fimoSinarum  Imperio  ante  hos  quinque  annos  publico  decreto fia- 
bilita.  Primus,  quantum  quidem  nobis  condat,  rei  gratidim*  nun- 
cium  ad  Europoos  mifit  P .Jofepbus  Suarius , Lulitanus,  Soc.  Jefu 
Miffiionarius  Sioenfis,  Pcxinenfuque Collegii  Aulici Reftor,  edi- 
to libello,  quo&  Miffionariorum  in  annuncianda  per  Sinam  Chri- 
AianaFide  Itudium,  & objeftas  iis  arduo  in  negotio  difficultates, 
& felicem  tandem,  impetrato  anno  1692,  die  22  Martii  lolemni 
pro  lihrrtate  Chridianifmi  edido,  conatuum  eventum  dudiotce- 
narravit:  quem,  ut  famatantz  felicitatis  latius  propagaretur,  ro- 
cudi  non  ita  pridem , luculenta  eleganciffimaque  prolatione  ac  o- 
pulculis  aliis  auctum  , fub  Navttfimerum  Simrorum  titulo  curavit 
Vir  illuflris,  GotbtfredusGuihelmus  Ltibmtiui . Equidem  foculum 
jam,  & quod  excedit,  lapfusn  eft,  cx  quo  pod  tentarum  fruftra 
tum  a Frmcifco Xaverta  c primis  Socictatisjcfu  Patribus , tum  ab 
• alio- 
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aliorum  religioforum  Ordinum  Sociis  nonnullis  in  Sinam  ingref-  A&Erud. 
fum  , utpore  quo  exteri  omnes  lege  publica  prohibebantur,  P. 

M.utbeo  Riccio  ejusque  commilitonibus  tam  felicibus  efle  licuit , °r‘ 

•ut  comparata  CbiSinenfis  linguat  peritia,  3c  Proceribus  nonnullis  p*g.  491. 
per  infignem  Mathefeos  & Aftronomise  inprimis  , qua  pollebant, 
/dentiam  conciliatis,  clam  fenfimque,  hisconnivcntibus,  in  di- 
verfas  Sinici Imperii  provincias  ad  fpargendum  Evangelii  femen 
penetrarint,  ftationemque  paffim  ac  denique  in  ipla  Pcxincnli  au- 
la fixerint.  Quorum  progrefluum  hifloriam  exipfis  P.  Riccii  com- 
mentariis P.NicolautTrigautiur , editis  A.  1616  deChriftianaex- 
peditione  apud  Sinas  fulcepta  ab  Societate  Jefu  libris  V , curate 
defcripfit . Aft  plurimum  & augmenti  & decoris  nafcenti  in  Sinis 
Chriflianifmo  P.Joannct  Ad amus  Sebali  e Soc.  itidem  Jefu  addidit  , 
qui  cum  jam  anno  itfzi  , rerum  adhuc  potiente  familia  Taimin- 
ga,  in  Sinam  perveniflet,  poft  infecutam  rerum  converfionem  Si- 
namque  a Tartaris  fubjugatam  , eum  gratiz  locum  Aftronomica 
fcientia  fua  apud  novum  Imperatorem  Xuncbium  adeptus  cll,  ut 
fupremus  Tribunalis  Mathematica  Prafes  conftitucrerur , pr.rjlan- 
tis  & arcanx  Legit  D»8or  honorifico  cognomento  diftus  , cui  ad- 
eoin  proclivi  fuit,  Xuncbie  fuperftite,  & promovere  Evangelii  cur- 
fum,  & fi  qua  hic  illic  fe  proderent,  perfecutionesau&oritatelu» 
comprimere  . Sed  ea  quidem  felicitas  cum  ipfo  Xunchio  extinfla 
eft,  admiaiftratione  Imperii , dum  filius  illius  Kbambius  ea  tempe- 
ftate  minor  adolefceret,  adQuatuorviros  e Proceribus,  eosqueje- 
fuitis  infenfiffimos  delata  : quando  paffim  in  Chriftianos  favitum 
fuit,  Schallio  ipfo  in  prafentiffimum  vita  periculum  addu&o,  plu- 
rimis aflis  in  exilium  , fide  Chriftiana  ex  univerfo  Imperio  pro- 
lcripta ; tribus  tantum  cum  Schallio  , qui  non  multo  poli  obiit  , 

Patribus  Societatis  Peuini  remanere  julsis  . Ex  quibus  tamen  an- 
guftiis  emergere  res  Chriftiana  coepit , fimul  ac  regno  maturus 
Kbambius  anno  1667  imperii  habenas  capeflivit.  Nec  difficile  Je- 
fuitis  fuit,  Principis  fciemiarum  omnium  Sc  Mathematicarum  in- 
primis cupidifsimi  , probata  ipfi  Aftronomicarum  rerum  infigni  , 
qua  inftrufli  erant  , peritia,  graphicis  etiam  ac  artificiofis  operi- 
bus oblatis,  gratiam  ftbi  conciliare  : ut  non  fotum  paulo  poft  P. 
Perdinandus  Verbieft  Mathefeos  Tribunali  ftterie  prxfe&us  , fcd 
tandem  omnibus  , fine  diferimine  , Chriftiana  facra  amplc&endi 
licentia  impetrata  . Id  quo  pado  & per  quas  ambages  perfefitum 
fuerit;  ut  nulli  occafioni,  qua  contulere  Chriftiana  religionis  li- 
bertati Sc  incrementis  pollent,  defuerint  Patres;  ut  Imperator  iis 
faventifsimus,  nec  fui  tamen  unius  aufpiciis  rem  publice  invifam  p 
promovere  aufus,  jam  cum  Tribunali  Rituum  , jam  cum  Imperii  " 
Comitiis,  jam  cum  Tribunali  operarum  publicarum,  deChriftia- 
■v  r nifmo 
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A&.Erud.  niftno  feu  opprimendo,  feu  fuftenrando  firmandove  egerit;  ut 
Mif97  Promu,8ata  >»hoc  de  negotio  mandata  publica  fuerint,  quorum 
' ov‘  aliisChriftiana  fides  prohibita  plane,  aliispermifia  quidem,  fed 
licentia  ad  folos  ex  Europa  advenas,  indigenis  exciufis,  refiri- 
fla  ; ut  denique  Imperator  au&oritate  fua  Tribunalium  pervi- 
caciam vicerit,  cunflisque  adeo,  nemine  excepto,  folemni  de- 
creto permiflum  fuerit,  inter Chriftianos  nomen  profiteri.-  hsec 
funt , quas  eleganter  fatis  a Suario  in  brevi  hoc  libello  expoli- 
ta legi  ab  unoquoque  merentur  . Subjunguntur  illi  ab  illuflri 
Editore  opufcula  alia  (quz  inter  & Epifiola  ad  eum  a viro  ce- 
leberrimo P.  Claudio  Philippo  Grimaldi  S.  J.  perlcripta  compa- 
ret) ad  Sinenfem  Hiftoriam  fpe&antia  . Faxit  modo  Numen  , 
ut  ea  felicitas  rei  Chriftianae  fit  perpetua  , nec  unquam  a Si- 
nenfium  Imperatoribus  Ediftum  in  eam  fatis  benignum  revo- 
cetur. Certe  ab  omni  metu  immunes  nos  non  finit  Imperatoris 
ipfius  ad  Jefuitas  apud  Suarium  noftrum  pag.  158.  monitum  r 
ut  ad  beneficii  ( non  aeternitatem  fed ) diuturnitatem  caute  eo  «- 
terentur  , opus  effie  Cbrijhanos  imprudenti  agendi  modo  obnoxios  in 
officio  & quietos  continere  . Sicut  & alterum  ejufdem  monitum 
ibidem  expendi  meretur:  ut  Religio  Cbrifliana  fe  , quantum  fieri 
poffit , accommodaret  Imperii  confuetudinibus . 


Aliquot  errata  hujus  Anni  Jic  corrige. 

Pag.  290.  Iin.  1 5.  dele  &c.  Pag.  291.  lin.  12.  poft  &c.  inferatur  =: 

( ut  fupra  ojlcnfum ) — , ^ &c.  Ibid.  Iin.  25.  dele  dn. 

Pag.  292.  lin.19.  pro  ::  dy.  dy  , lege  ::  dy.  dx.  Pag.  305.  lin.  10 
primi  adx  praefigatur  fignum—  Ibid.lin.12.pre  tdx , tege  adx. 
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EXCERPTA 

EX  ACTIS  ERUDITORUM 


Lipsiensibus, 

Anni  i 69  8. 


MENSONIS  ALTING  DESCRIPTIO, 

Secundum  Antiquos  , Batavi  & Frifti  , 

curw  conterminis. 

Sive  Notitia  Germani®  inferioris  cis  & ultra  Rhenum , qua 
hodie  eft  in  ditione  VII.  Foederatorum,  reprzfentata Ta- 
bulis Geographicis  V.  & Commentario,  aC.  Julio Cxfare 
ad  Juftinianuni  Auguftum. 

ylmflcladami  apud  H.  IVetflemutn , 1 697.  ftl.  Conflat  49.  plag. 

& 10.  tabulis  ancis. 

Ene  de  republica  merentur,  qui  non  illorum  modo.A&Erud. 
qui  fua  cujusque  itas  fert,  fcd  antiquitatis  etiam 
rationem  habent  . Vetera  enim  cognovifle  , quis  pag.’  ;o. 
flatus  rerum  , qui  facies  terrarum  fuerit  , non  ju- 
cundum modo  eft,  & mirifice  deleftat;  fedfruftum 
etiam1  perpulchrum  adfert  ad  rempublicam  . Inter-  *'• 
eft  enim  ejus  mutationes  nofle,  ut,  qui  in  pejus  abierint,  ad 
Tom.  III.  Xx  pri- 


Afl.EtuA 
An.  1698. 
.M.  Jan. 
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priftinam  dignitatem  reducantur  : aut  quo  fe  melius  nunc  Ka^ 
bet  pofleritas  , majori  cura  cuftodiar  atque  confervet  . Praecla- 
rum itaque  opus  Menso  Alting  , Vir  ampliflimus  , fufcepit  , 
quum,  cui  quisque  debet,  patriae  vicem  rependens,  indudria  ef- 
fecit, ut,  qua:  illius  antiquitus  fuerunt,  ne  ignorentur  a polleris. 
Opus  quod  animo  complexus  fuit,  & nunc  feliciter  perfecit,  ut 
dillributum  ornatumque  ell  , qua*  nodra:  partes  funt  , carptim 
breviterque  enarramus  . Germaniam  Inferiorem  , qu*  in  ditione 
VII. Foederatorum  ell  Ordinum,  ab  Julii  Czfaris  aetate  ad  Jufli- 
itiani  ufque  tempora,  ut  libi  reprzfentaret , quae  legit  obfervavit- 
que  in  Batavis  oc  Frifiis  , eorumque  fociis  & conterminis  natio- 
nibus fuilfe,  Geographica  Tabula  nobilijlimus  Auflor  configna- 
verat,  ut  confpcctus  rem  didinfliorcm  daret,  & memoriae  rerum 
etiam  adjumento  alicui  edet  . Przftantius  vero  id  opus  erat  , 
quam  uc  privatis  teneri  cancellis  pollet,  nec  undique  ab  amicis, 

2ui  audiverant,  expeteretur.  Quorum  precibus  etiam  id  conren- 
cbatur,  ut,  quae  Tabella  in  confpeflum  edidiffet  , amplioribus 
commentariis  illuftrarec  . Fecit  Vir  dofliffimus  , ut  monitus  ab 
amicis  erat , & univerfam  Tabellam  retexuit,  auxit,  Sc  in  Cim- 
bros ufque  atque  Suevos  produxit  , ut  complefteretur  utramque 
Germania  Inferioris,  Veterem  & Novam  , cis  & ultra  Rhenum 
provinciam  , quia  conflitutum  erat  de  Batavis  Friflisque  agere  , 
quorum  illi  Citerioris,  hi  Ulterioris  Sc  Transrhenana:  portio  fue- 
runt. Nec  contentus  fuit  Vir  indudrius,  Tabellam  illam,  quae  cum 
amicis  communicata  fuerat , ampliatam  itaexornalle,  nili  fpecia- 
liorcs  alias  adjunxilfet,  ut  in  umverfum  quinqueTabellis  , quod 
propofucrat,  dillributum  explicatumque  exhiberet.  Duabus  er- 
go, quarum  altera  veterem  limitem  , altera  ulteriora  etiam  , ad 
Albim  ufque  produfla  tradit,  adjecit  Tertiam  , qu»  Cisrhenanam 
fcorfum , ad  Ixvam  medii  alvei  fitam,  oftentar;  addidit  & Quar- 
tam Quintamque;  illam,  pro  Batavo  agro  intra  & extra  infulam 
explicando;  hanc,  ad  Friuorum  patriam  , Bruflcrorumque  fines 
ordinatius  proponendos.  In  quibus  ut  certiori  pede  tum  ipfe  iret, 
tum  aliis  una  lumen  in  numeris  St  lignis  Ptolemaicis  przfcrrct  ; 
Scalam  pro  dimetiendis  didantiis  ad  parallelos  Ptolemaei  fubjecit , 
ejusque  infignem  uluni  in  Commentario demonllravit.  EU  hicor- 
dinc  alphabetico  ita  difpofitus  , ut  fingula,  quz  in  Tabulis  intra 
conditutum  limitem  confpiciuntur,  perfpicue  illudrentur,  Sc  quae 
■ conrroverfa  funt , ita  difputentur  dilucide  , ut  fuam  Auflor  opi- 
nionem , fi  a communi  lententia  diicedit  , ubique  argumentis  & 
rationibus  lUbilist  . Ut  exemplis  commendemus  , qu*  rara  Sc 
fmgularia  in  Commtntario  habentur  , ex  eo  qujedam  brevi- 
ter enotamus.  Amifiam Taciti  cis  amnera  ponit  in  littorali  tra- 
. flu; 
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ftn;  non,  ut  vulgo  fit,  in  illo  loco,  quo  hodieejusdem  nominis  AcfErudl 
urbs  exiflit  nobiliffiroa  : amni  vero  Amifio  duplex  oflium  , Bur-  An.  U98. 
chana  infula  divifum,  & orientale,  & occafum  verfus  alterum  , 
quodWider  (Afe/rer)  id  cft  laxius,  appelletur , diftinttum  a Vech- 
ta  fluvio  , ex  Ptolemsto  vindicavit  , ejusdemque  portum  Marna- 
nanem , qui  inter  Amifium  & Flevum  litus  clt,  in  Unfingis  oflio 
demonflrat,  quod  flumen  etiam  Tacito  reddit  annali  I.  cap.  LXX. 
feuVifurgi,  quafi  perperam  ibidem  feripto,  fubftituit.  Adripam 
vero  ejus  Corbulonii  Munimentum  , a Tacito  non  dubie  lignifica- 
tum,  quaerit,  & in  Croninga  fua  quaefitum  invcnille  certas  ob 
rationes  exiflimat.  jircnactim,  quod  veteres  laudanr,  ab  Arnhemii 
loco,  ubi  vulgo  ponunt,  reducit:  8tJuboncs  populum  unquam 
fuilTe  negat,  Taciti  verbis,  unde  unice  probabantur,  indubium 
fufpeftae  lc&ionis  devocatis,  Pistorium  Ag  rippins  haud  procul  Lug- 
duno oftendit,  tanquam  prope  cum  Armamentario  conjunflum  : 

& Vad*  quoque  Taciti  fecus  locat,  quam  aCluvcrio  faftum  fue- 
rat. Haec  excerpfilTc  fpecimina  live  exempla  fufficiac,  undedccac- 
teris  judicare  pronum  erit  . Adjungit  tandem  Germaniae  Magn* 
Ptolemaicam  Tabellam  , eamque  quadripartitam  fecundum  qua- 
tuor climata,  quibus  hanc  folam  diftinxit  PelufiotaGeographus, 
eandemque  ad  veram  ab  iEquatore  diftantiam  ita  correflam  re- 
vocavic,  ut  fitum  oppidorum,  qus  Ptolomaeus  delineavit,  jam 
rettiorem  prae fe ferat.  Expolitionem  fubjecic  ejusdem  Tabulae, 
ac  quatuor  illorum  Climatum  conditionem  planilfime  demon- 
flravit , parallelis  locis  oftcnfis , qua:  Ptolemaei  in  Germania  op- 
pidis nofltra  aetate  refpondeant , verbi  gratia  Koinoenum  inStral- 
lundi  fere,  Aftuiam  in  Stetini  , Argeliam  in  Bcrolini  locum  , 
ad  Sprevum  amnen  , incidere  , ex  parallelis  & conjefturis  exi- 
ftimat . Quod  fi  firma  funt  Ptolemaei  nomina  , refteque  colloca- 
ta ; diligentiori  meditatione  excuffioneque  non  indignum  erit  , 
quod  dc  illa  locorum  convenientia  tradidit  . Promifit  & alte- 
ram partem  hujus  Operis  , qua  patriae  communis  faciem , qua- 
lis a Francorum  ab  Romano  Imperio  emancipatione  ad  ulque 
Auguftae  Suevicae  Domus  excidium  fueric  , expoliturus  cft  ; quae  pag„  av, 
ut  propediem  hanc  editam  fubfequatur,  & vitam  6c otium  amplif- 
limo  Auttori  apprecamur. 
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j£i§£  DOMINI  MARCHIONIS  HOSPITALII 

Pag/48.  Solutio  Problematis  propofiti  in  hifce  Afti*  menfe  Majo» 
A.1697.  a D.  Jac.Bernoullo,  defumpta  ex  Me- 
thodo de  maximis  & minimis . 

C33.  ty.  Adduntur  & alia  Solutiones  quinque  , ex  eadem  methodo  colleRa , 
Problematum  huic  affinium  , nuper  etiam  ah  altero  D.  Jokan. 
Bernoullo  fratre  propofitorum , in  hujus  anni  1697.  Epheme- 
ridibus Gallicis  num.  3 3.  pag.  394.  & feq. 

Vixdum  rure  Parifios  redieram  , cum  attentius  expendi  Solu- 
tiones menfe  Majo  in  Adis  editas  Problematum  a dofliffi- 
mo  Groningse  Profeflfore  Job.  Bcrnoullo  propofitorum . Nec  fane 
diffitebor,  mearum  confenfum  cum  illis  magis  eo  placuilTe  mi- 
hi , quod  illae  non  efTcnt  nifi  a Geometris  infigniorrbus  exhibi- 
tae. Hos  autem  interlegitur  clariffimus  alter  Bernoullus  ( Jac. ) 
Bafileae  ProfelTor,  qui  una  cum  illorum  problematum  folutioni- 
bus  duo  nova  proponit  ad  promovendam  ( inquit  ) fcientiam  de 
maximis  & minimis  , de  quorum  altero  fic  loquitur  pag. 308 : 
Alterius  generis  ncc  minus  elegans  problema  foret , fi  jam  porro 
quereretur , quanam  ex  infinitis  Cycloidibus  ( aut  faltem  circulis  , 
parabolis  , aliitve  curvis  ) per  A transeuntibus  , ac  fuper  eadem 
bafi  AH  confiitutis  , illa  fit  per  quam  defeendens  grave  minimo  tem- 
pore ad  datum  perpendiculum  ZB  appellat  . Q111  fpeculationem  de 
maximis  & minimis  promovere  volet  T tentabit ; nabis  fujficiat  pre- 
pofuijfe.  Altero  deinde  problemate  pratmifo  , fic  dc  ipfo  Fratre 
loquens  ait:  Huic  ne  detreBare  poffit , adjungimus  alterum  quod  de 
infirmis  cycloidibus  fupra  motum  fuit  , majoremque  cum  fuo  affinita- 
tem habet , &c. 

Porro  Problema  hoc  adeo  commendat  dofliffimus  hic  idem 
Geometra,  ut  licet  negotiis  circumquaque  prefTus,  abeo  faltem 
tentando  abflinere  non  potuerim.  Itaque  rentavi , nec  irrito  co- 
natu , cum  mentem  lubicric  flarim  Methodus,  qua  ad  vulgarem 
de  maximis  & minimis  id  reduci  poffit  & folvi;  quod,  ni  fallor, 
omnino  efl  ad  Authoris  fenfum  : idque  gratius  eo  fore  geometris 
autumo  , quod  hac  eadem  art-c  folvi  quatfliones  hujufce  generis 
quam  plurimae  poffint. 

Tab.  I.  Sit  igitur  Cycloidis  (cujus  initium  A , femi-circulus  genitor 
‘S-  '•  AMC  ) pars  aliqua  AB  ad  verticalem  ZB  ufque  protenfa  . Tum 
dufta  BPM  ad  Horizontalem  AZ  parallela , fiat  femi-circulus  alter 
AND  quavis  ad  libitum  diametro  AD  , quae  conflans  maneat  , 

dum 


Digitized  by  Google 


I 


l -i atuu<tr. 

k «wj 
rtfl  V*"  ■ iU- 
niMtUuvw^  i 

^J4!>  i.MSin^.  ■ . 

4fi3£  \ • “ 

•mc*»  «im  •*. 


Orcaj  ii 


,y$y*  Ji 

W..«Hh.V,4t«4> 

«.»:  <H»U  riMM 

!<t  a>' 

«b*»!*  «wfr«t>3>-\ 

•u:  a<»  ' .»^-T  *’«* 


•’ 


Digitizird 


Eruditorum, 


dum  interea  mutatur  continuo  diameter  AC  circuli  genitoris  AMC,  AA-Erud. 
ut  nempe  hic  omnes  infinitarum  cydoidum  AB  genitores  exhibe-  An.  1698. 
re  poflit.  M.  Jan. 

Ponantur  jam  indeterminatae  AP=*,  PM  = ^,  & conftantes  Ptg'  J<*“ 

XX  4*  yy 

AZ  vel  BP=«,  AD  = £;  ac  proinde  AC  zr . Hinc  fi 

x 

fiat  AC.  AD  ::  AP.  AQ_,  ducaturque  ordinata  QN  , prodibit 
bxx 

AQ  = . Adde  quod  ex  natura  cycloidis  fiat  arcus  AM 

xx  -\-yy 


=<»-f adeoque  etiam  fimilisAN,  quem  appello /=:• i — y.  . 

**+yy 

Ergo  difterentiando  , duplus  habebitur  valor  ipfius  ds  , primus 
abx  -|-  bxy  . . 

nempe  ex  — - - — , fecundus  ex  ipfo  circulo  AND:  ex  quo  du- 
plici valore  tandem  conficitur  aequatio  difTerentialis  ix*  dy  —axxdx 
— ixxydx  -f-  ayydx  — iaxydy  — 0 , qua:  dat  naturam  curvae  trans- 
euntis per  pun£ta  M,  una  cum  tangentibus  ejus  ; Quod  jam  Pro- 
blema novum  eft  & eximium. 

Przterea  Geometrarum  nemo  nefeit  tempus  defcenfus  ex  A 
per  AB  menfuram  habere  ab  arcu  AM  divifo  per  radicem  diame- 


tri AC,  hoc  eft,  a quantitate  a+y  y , cujus  differentia- 

**  +’/->' 

lis  aequata  zero , juxta  methodum  de  maximis  & minimis , dat  a x*df 
— axxdx  — xxydx  ayydx -\-y>  dx — xaxydy  zzo. 

Jam  quia  aequatione  fuperiori  definiuntur  omnia  punfla  M 
refpondcntia  pundis  B,  in  quibus  fingulis  fingulas  cycloides  , ex 
eodem  initio  A fuper  eadem  bafi  AH  poflfibiles  , occurrere  pof- 
funt  eidem  verticali  ZB;  hac  altera  vero  exprimitur  , quodnam 
ex  hifce  punftis  pertineat  ad  cycloidem  celerrimi  defcenfus  : fe- 
quitur  hac  utraque  fimul  aequatione  hanc  adzquate  cycloidem  de- 
finiri. Quapropter  fecundam  extraho  a prima,  refiduamque^Wx 
4-  xxydx  = o divido  per  yydx  + xxdx  ; atque  hinc  prodit  y ss  o , 
leu  M cadere  in  C,  vel  eflfe  AC  =:  ZB  in  cycloide  quzfita  celer- 
rimi defcenfus  . Unde  tandem  pacet  ex  infinitis  cydoidibus  AB  ab 
initio  communi  A ad  eandem  verticalem  ZB  pertingentibus,  quz 
dimidia  comprehenditur  inter  A & ZB , vel  (quod  eodem  recidit) 
cujus  femi-circumferentia  circularis  genitrix  AMC  zquatur  reEix  P’ 
dat*  AZ , eam  ipfam  eflfe  per  quam  grave  defeendens  ab  A , mi- 
nimo tempore  ad  datum  perpendiculum  ZB  appellat.  Qu«d  erat 
inveniendum . 
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M.Januar. 


Tab.  I. 

Flg.  2. 
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AD  confirmationem  ejus  quod  fuperiusdi&um  fuit:  eadem  arre, 
qua  Problema  praecedens , plurimas  ejusdem  generis  qnsftio- 
lics  ad  methodum  communem,  de  maximis  & minimis  poQe  redu- 
ci &indefoIvi;  novas  hic  addere  juvat  fofutiones  Problematum 
illi  affinium  nuperrime  propofitorum  ab  altero  pariter  doftifltmo 
fratre  Job.  Bernoullo  in  Ephemeridibus  Gallicis  hujus  ( i 697  ) anni 
pag.  594.  Sex  ibi  propoluit , e quibus  illito  jam  quinque  folvi: 
fcilicec 

1.  Daca  Curva  CC  tali,  ut  deferipta  quavis  Ellipfi  BC  dati 
axis,  cum  ordinata  communi  CD,  Tegmentum  BCD  (it  ubique 
conflans  & squale  fpatio  dato:  primum  exquiritur  ratio-  ducendi 
tangentes  ejus. 

Data  Ellipfium  diametro  deferibatur  circularis  arcus  BCF  r 
cujus  centrum  A,  quique  occurrat  in  F ordinatae  DC;  tumfiat 
DC.  AG  ::  BCD.  DF.1  Dein  aflumpta  DT  tertia  proportio- 
nali ad  GD  dt  DF , ducaturCT:  Haec  tangens  erit  quzfita  ad  da- 
tum p u n 61  u m C Curvi  datsCC. 

2.  Ex  hac  conftru&ionc  fequitur  zquatio  differencialis  curvi 

(iet-  • y e 

CC,  & inde  valor  ipfius  = qui  fi  fiat  = - , nova  prodibit 


zquatio  Curvse  geometrici  qua  lecabitur  data  CC  , in  eo  e fuis 
punflo  quod  omnium  minime  diflat  a punflo  B. 

3.  Data  Curva  CC  indolis  ejus  , ut  deferipta  quavis  parabola 
BC,  axe  BA  & vertice  B,  arcus  BC  fit  ubique  conflans  & zqua- 
lis  lines  datz  : exigitur  tangens  ejus  CT  , ex  quovis  pun£to  in 
ea  dato  C. 

Dufla  parabols  tangente  CE,  fi  fiat  CE— BC. BC::  BD. BT. 
erit  CT  tangens  ipfa  quxGta . 

4.  Eadem  arte  qua  fuperius  ( art.  2.  ) hujus  natura  Curv*  in- 
venietur una  cum  ejus  pundoC,  cui  proximum  eftpunflum  da- 
tum B. 

5.  Sic  refla  AC  politione  data,  qus  Parabolas  omnes  iisdem 
axe  BA  Sc  vertice  B deferiptas  fecet  in  C : Quzritur  minimus 
arcuum  BC . 

Ut  generalius  longe  fiat  hoc  Problema  , loco  rcSix  pono  cur- 
vam quamvis,  five  geometricam,  five  tranfccndcntem  AC.  Jara 
fit  ex  infinitis  Parabolis  aliqua BEC,  cujus ad-libitum  fit  parameter 
conftans  — a ,cx  quolibet  punflo  C lines  dats  AC  ducatur  CD 
perpendicularis  ad  AB_,  qus  parabols  conflanti  BEC  occurrat,  in 
Ei  dein  faflo  CD.1  DE*  ::  BD.  BF.  duflaque  ordinata  FG  , fi 
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io  C D produfta  fumator  DH  squalis  arcui  BG  , fiet  curva  A&.Erud. 
BHO  pendens  a rcflificationc  parabola*.  Tandem  ordinatis  £.n'\697' 
DH  curvat  PQ_  politis  — t;,  BD~x,  CD~y,  fi  fiat  squatio  N’  'an' 

^ — axy^x  ax*dy  \/ yv  4-  4**  jn  g fubftituatur  valor  d y 
yt  dx — lxyydy 

notus  ex  natura  curvz  data  AC,  fluet  inde  valor  iplius  folio 
at,  y , & conflantibus  exprcfTus,  cujus  ope  dcfcribetur  curva  PQ_ 
eo  in  puncto  H fecans  alteram  BH,  quod  dufta  HDC  perpendi- 
culari ad  AB,  definiet  arcum  omnium  minimum  BC.  Quod  erat 
inveniendam . 

Advertendum  , curvam  hanc  ultimam  fore  geometricam  aut 
tranfccndentem , prout  AC  geometrica  fuerit  aut  tranfeendens. 

His  autem  quinque  articulis  continentur  folutiones  Problema- 
tum a,  3,4,  5,  6,  D. Job.Bcrnoalli , qua*  cum  ex  eadem  arte 
pendeant  c qua  fiuperius  D.  Jac.  Bernoulli  fratris  ejus  de  cycloidi- 
bus  infinitis,  non  cft  quod  in  earum  Analyfi  repetenda  diutius  im- 
morer,  prsfertim  ne  quid  fuo  Marte  conficiendi  voluptatem  tyro- 
nibus  adimam. 

JOH.  BERNOULLII 

PROFESSORIS  GRONINGENSIS, 

Solutio  Problematum  , JaCOBUS  BeRNOULLIUS  , 
Profeffor  Baftleenfit , in  AB.  Erud.  1697 , mtnfe  Majo 
pag.309  feq.  frater  fratri  propofuit,  excerpta  ex  Diario 
Eruditorum  Gallico  12  Dec.  1797 , pag.  458  feq . 

CUM  Pappus  lib.  V.  Prop.  io.  Collct 7.  Mathem.  optime  demon- 
ftraverit  , circulum  inter  omnes  figuras  ifoperimetras  efle 
capacifliruum  , in  hac  probanda  propofitione  non  immorabor  , 
fea  ad  rem  ipiam  veniam  . Prima  quteflio  hsc  eft  : Ex  omnibus  Tab.  I. 
curvis  tfopcrimetris  , fuper  axe  determinato  BN  conftitutis , q nantur  Fig.  4. 
illa  BFN  , qua  non  tpfa  quidem  maximum  comprehendit  Jpatium  , 
fed  facit  , ut  aliud  , curva  BZN  comprebenfum  , fit  maximum  , 
prolongata  applicata  FP  ita,  ut  PZ  Jit  in  ratione  quavis  multipli-  H* 
cata  , vel  fubmulti plicata  , applicata  PF  , aut  arcus  BF  ; boceji , 
qua  /it  quotacunque  proportionalis  ad  datam  A & applicatam  PF , 
aut  arcam  BF . Scnfus  hujus  quaeflionis  efl,  ut  determinetur  cur- 
va 


Acta 


.Afl.Erud.  uj  BFN , inter  infinitas  alias  ejusdem  cum  illa  longitudinis  , cujus 
m"  Jan^  “Pt>^ca,‘e  PF  aul  ttrcu!  fi  eleventur  ad  poteftatem  datam  & ex- 
1 ' preffam  per  alias  applicatas  PZ , efficiant  maximum  J parium  . 

Quamvis  plures  mihi  fuppetant  hujus  problematis  folutiones  , 
hic  tamen  nmpliciflQmam  dabo,  qu*  fufficic.  Sic  exponens  po- 
teftatis  »,  refla  arbitraria  a ; PF  auc  BG , *;  BP  autGF,/; 

r ”dx 

fumatur  GF  aut  *•  = / — ===-=  dico  punflum  F fore  ad 

/ ln  jin  , 
yta  — x ’ 

curvam  quafitam  , ita  ut  faciendo  PZ  in  ratione  poteftatis  n 
applicata;  PF,  fpatium  BZN  fit  maximum  ex  illis,  quae  ita  for- 
mari pcITcnt  per  alias  curvas,  conftitucas  fuperBN,  & ejusdem 
longitudinis  cum  BFN. 

Hinc  manifeftum  eft,  fi  n fit  = t,  curvam  BFN  fore  circuli 

femicircunferentiam  : nam^aut  fi — evadi t=r  - 

J Ja2n—x zn  J Vaa—xx 

: — a — y/  aa  — xx.  Id  quod  ita  plane  evenire  debet,  cum  cur- 
va BZN  hoc  in  cafu  eadem  fit  cum  BFN  . Si  fiat  » = i hoc 
cft,  PZ  ut  quadrata  PF  , curva  BFN  illa  eft  quam  repraefen- 
tat  linteum  a liquore  preflum,  & cujus  curvaturam  frater  quo- 
que tribuit  fuae  Elaftic*.  Si  n — ■},  hoc  cft,  fi  PZ  funt  in  ratio- 
ne fubduplicata  linearum  PF,  erit  tunc  BFN  cyclois  ordinaria, 
qua:  nova  cft  & pulcherrima  hujus  famofae  Curvae  proprietas  . 
Cajterum  generaliter  moneo,  quotiescunque  n eft  fraflio,  cujus 
numerator  eft  unitas  & denominator  numerus  par  quicunque  , 
Curvam  BFN  lemper  conftrui  poffe  per  circuli  quadraturam;  & 
fi  denominator  eft  numerus  impar  quicunque,  Curvam  BFNpla- 
ne  e(Te  Algebraicam . Ex.gr.  I)  auc  liPZ  eft  in  ratione lub- 

triplicata  line*  P F , erit  / = 2«  ’ — * ‘ y/  aj—x  ' t Aquatio 
Curva:  quaefit*. 

Antequam  vero  pergam  ulterius  , non  praeter  rem  erit  , dare 
hic  folutionem  infinitis  modis  generaliorem  quam  id  problema 
requirit,  fupponendo  quod  PZ  , qua:  antea  tantum  fuit  ut  po- 
tentia data  PF  , jam  fit  compofita  pro  lubitu  ex  PF  & datis  : 
Pag.  54.  ut  fi  quis  deferipta  Curva  data  quacunque  BH  fuper  axe  BG 
parallelo  PF  , applicataque  PZ  as  GH  velit,  ut  fpatium  BZN 
Iit  maximum;  dico  ad  conftruendam  curvam  BFN,  fumendam 
bdx 

effe  GF  aut  j — f — - — — -■ - . Voco  autem  b applicatas  GH. 
J y/aa — bb 

Quod  attinet  ad  arcum  BF,  qui  alteram  problematis  partem  con- 

ftituit, 
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IHtuit , fivel  maxime  PZ  aut  CHelTet  non  folum  ut  poteftasdata  Afl.Erud. 
arcus  BF  ; fed  etiam  compotita  pro  lubitu  ex  illo  arcu  & datis,  An.iSpS. 
femper  haberi  poteft,  Aquationem  differentialem , li  non  primi,1-  ln- 
Ititem  altioris  cujusdam  gradus,  determinantem  naturam  cur- 
va BFN.  Non  polium  praterire  filentio  pulcherrimam  proprie- 
tatem , quam  inveni  in  noilra  Curva  generaliter  confiderata;  quod 
fcilicet  radius  FS  evoluta  aut  circuli  ofculantis  , fit  femper  ad 
partem  FR  comprehcnfam  inter  curvam  & ejus  bafin,  ut  fub- 
tangens  curva  BH  eft  ad  abfcitTam  BG  . Unde  efficitur  , in  ca- 
fu  fitnplici  , qui  mihi  fuit  propofitus  , quando  PZ  autGH  = *'  , 
femper  fore  FS  & FR  in  ratione  conflanti,  nimirum  FS.  FR:: 
j , n.  Notandum  quoque  eft,  in  eadem  Curva,  ubi/*"*<^eft  aliquod 

maximum,  fore  aliquod  minimum,  fumendo  dt  pro  Cur- 
va elemento.  Uude  confequitur  , quod  Curva  BFN  , potito  m 
s ; neceflario  fit , uti  fupra  jam  notavimus  , eadem  cum  Curva 

/dt  • 

eft  aliquod  minimum}, 

per  ejus  naturam.  Sed  fatis  de  hoc  primo  Problemate. 

Alterum  in  eo  confidit  , ut  determinetur  Cyclois , que  ex  om- 
nibus illis  , que  poffunt  deferibi  ex  eadem  origine  , & J"per  eadem 
linea  borigontali  , hanc  habeat  proprietatem  , ut  e/ut  pars  compre « 
henja  inter  originem  & verticalem  datam  percurratur  a mobili  mi- 
nimo tempore  pojfibili  , hoc  eft  , minori  tempore,  quam  alia  quevis 
aliarum  Cycloidum  , pariter  tomprebenja  inter  originem  & verti- 
calem datam  . Ad  quod  tribus  quafi  verbis  refponderi  poteft  : 
Cycloidem  deferiptam  a circulo , cujus  circumferentia  efl  aqualis  du- 
plo diflantia  inter  originem  Cf  verticalem  datam , qutefiiom  fatis  j 'ace- 
re . Si  loco  verticalis  fupponatur  linea  refla  quacunque  poli- 
tione data  , imo  linea  quadam  curva  , problema  hinc  non  eva- 
det difficilius,  cum  ex  nacura  mea  fynchrona  manifeftum  fit, 
cycloidem  quafitam  femper  illam  ede,  qua  concurrit  ad  angu- 
lum re&um  cum  linea  pofitione  data  . Ut  vero  circulus  ejus  ge-  p2g,  jj, 
nitor  jam  reprafentetur  , deferibendus  eft  circulus  tangens  hori- 
zontalem in  punflo  , ubi  fecatur  a refla  pofitione  data , efficien- 
dumque  deinceps,  ut  ficuti  arcus  circuli  refcflus  ex  parte  origi- 
nis cycloidum  per  lineam  pofitione  datam  eft  ad  fuam  diametrum, 
ita  pars  horizontalis  intercepta  inter  originem  & interfeflionem  , 
fit  ad  quartam.  Erit  enim  hac  quarta,  diameter  circuli  genitoris 
Cycloidis  quafita. 

Caterum  cum  aliam  quoque  invenerim  folutionem  hujus  po- 
fterioris  problematis , qua  porrigitur  non  ad  Cycloides  tan- 
. Tom.lU.  Y jr  tum, 
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tum  , fed  alias  quascunque  Curvas  fimiles  & fimilirer  poCtas  , 
non  invitus  & hanc  cum  publico  communicabo . Problema  ip- 
fum  ita  generaliter  propono  : Sint  AGB  , AHD  &e.  Curve  da- 
tu  fimiles  tX  f militer  pofite  , CC  refla  pt/mertt  data  , queritur 
per  quamnam  ex  bis  curvis  corpus  grave  incipiens  dejeendere  ab  ta- 
rum origine  communi  A , brevi  fimo  tempore  perveniat  ad  retiam 
datam  GC . 

Solut.  Adamatur  aliqua  ex  curvis  fimilibus  ut  conflans,  ver- 
bi gratia  AGB,  voceturque  ordinata  BL,^;  curva  AGB, 
deinde  ducatur  ad  quodlibec  punflum  B tangens  BR  , quz  fu- 

tangentium  deferibant  Curvam  novam  AOR  j qua  deferipta 
ducatur  refla  AR  parallela  GC  ; ex  punflo  autem  R,  ubi  fe- 
cat  Curvam  AOR  , ducatur  refla  RB  , qux  tangat  Curvam 
AGB  in  punflo  B , a quo  fi  extendatur  refla  AB  fecans  GC 
in  D,  & fiat  fuper  AD  curva  AHD  fimilis  Curv*  AGB,  dico 
Curvam  AHD  fore  illam  , per  quam  corpus  dcfccndens  veniet 
citidime  ad  reflam  GC  . Quibusdam  in  cafibus  particularibus 
problema  evadit  valde  facile , exempli  gratia  , fi  Curvae  AGB  , 
AHD  &e.  funt  circuli,  conftruflio  facile  abfolvitur  per  Curvam 

Siuam  Frater  meus  alias  comparabat  complicat*  in  nodum  fa- 
ci* ( a V»  nacud  de  ruban  ) quaque  ufi  fumus  ad  conflruflioncm 
Ifochron*  paracentricx  Domini  Leibnitii  : ita  ut  h*c  duo  Pro- 
blemata a fe  invicem  dependeant  ; hoc  c(l  , unius  conftruflio* 
ne  inventa  , alterius  quoque  habeatur  . Si  AGB  , AHD  , &c. 
funt  Parabolz  , Problema  quoque  reducitur  ad  re&ificationem 
Curv*  . Suppofui  Curvas  AGB  , AHD  &c.  ede  fimiles  , ni- 
hilominus tamen  mihi  fuppetit  methodus  pro  illis  , quando  ta- 
les non  (unt . Quandoquidem  vero  nondum  mihi  fatis  fuit  otii 
ad  eandem  expoliendam  , & conftruflio  valde  evadit  implicata 
in  exemplo  fimplici  curvarum  didimilium  , licet  fint  camum 
ellipfes  conflitut*  fuper  axe  communi  j eandem  in  aliam  occa* 
ftonera  refervaba. 
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OBSERVATIO  MERCURII  SUB  SOLE , 

Noribergx , an.  1 697,  die  24.0&ob,  fl. vet.  inftituta 

a Dn.  Johanne  Philippo  Wurzelbaur. 

Excerpta  ex  ejusdem  Epiflola  ad  ...  . 

HOra  ofcillatorii  V1L  l j'.  30*.  limbus  Solis  fuperior  ab  ho- 
rizonte noftro  prorupit  , Sole  trans  vapores  fpifliutculos 
tanta  luminis  hebetudine  confpicuo  , ut  umbella  Mercurii  di- 
fcerni  inde  prius  nequiret  , quam  fuperatis  poft  horte  trientem 
vaporibus.  Tone  enim  hora  ofciDarorii  VII,  36',  difeus  Solis 
trans  tubos  , quibus  ante  feptennium  in  coniimili  obfervatione 
ufus  fui  (.unum  5 f t alterum  quatuor  pedum  > hunc  tribus  , il- 
lum duabus  lentibus  armatum  , utrumque  non  ultimae  notas)  af- 
fluens Mercurium  primum  prodidit  . Erat  hic  pufillo  globulo 
uno  fere  gradu  ultra  diametrum  horizontalem  ad  laevam  eleva- 
tus , diftabatquc  fesquidigito  fere  a limbo  meridionali ; quem 
primitus  apparentem  fitum  tamen,  du&u  pofteriorum  ad  limbum 
ufque  Solis  defignatorum  fltuum , in  fitnili  a limbo  diftantia  in- 
fra diametrum  horizontalem  referendum  ccnfuimus.  Comparcbac 
autem  pltisquam  dimidia  parte  exilior  ac  ante  feptennium , pau- 
lo tamen  I olidior,  nec  tum  omnino  rotundus:  inferne  nigrican- 
tior  ; circa  medium  umbra  lumini  fenfim  commixta  , iuperne 
autem  lumine  , lumen  difei  Solaris  fi  non  fuperante  , diverfo 
tamen  imbutus  . Inde  obliquo  & incurvato  aliquantulum  tra- 
mite paulatim  afeendens  , horas  unius  & 1 1 f minutorum  fpa- 
tio  , ad  limbum  Solis  meridionalem  , & ejusdem  ab  horizon- 
tali diametro  numeratos  gradus  i<5|  ( quod  punftum  limbi , di- 
ligenter attento  Verticali,  accurate  notavimus)  appulit,  ibidem- 
que  contraria  ac  ante  feptennium  ratione  , figuram  genuinam 
protinus  amittens  , inftar  fili  attenuatus  , hinc  inde  nutando  , 
H. 8.47 '.36'.  difcumSolarem  omnino  deferuic.  Reliqua  obferva- 
tionis  momenta,  prarter  figuram  prototypo  conformem  , adjefta 
tabella  uberius  exnibet. 


Aflf.Eriiff. 
An.  1*78. 
M.  Fcbr. 
Pag.  84. 


Pag.  87. 


TaB.II. 
Fig.  1. 


Yy  2 


23.oa. 


A C 'T  A 


AAErud. 
An.  1698. 
M.  Febr. 


Fig.  88. 


3S6 


2?.od.p.i». 

. 

0.  f " 

H.  / H 

1.  59.  0 

altitudo  Solis  verfus  occafum  — — 

I4.3O.  O 

3.  17.  30 

altitudo  Solis  — — « — 

12.26.  0 

5.  4(5.  0 

culminat  Saturnus  — — ■ — > 

20»  17.  IO 

14.0 1\.  a.m. 

*■  ‘ 9 

• 

5.  47.  30 

altitudo  Procyonis  verfus  occafum 

44. 57.  0 

<*•  4-  35 

altitudo  ejusdem  *—  — • 

43-  51-  0 

* 5-  * 5 

altitudo  hum.  Icq.  Orionis  verf.occid. 

32.  5.  0 

*3-  30 

altitudo  ejusdem  — — • 

31.  3.  0 

»9  1 5 

altitudo  ejusdem  — — 

30.  8.  0 

36-  4o 

altitudo  ejusdem  — — 

29.  5.  0 

7-  »5*  3° 

»9-  3° 
39.  0 

39.  0 

41.  30 
45-  *5 
53-  0 
56.  0 

59.  0 

imbus  Solis  fuperior  oritur  horizonti  no- 
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Et  Solis  &ftcllarum  altitudinibus  iftis,  circa  annotata  momen-  AA-EriV. 
ta  Quadrante  duorum  pedum  orichalceo  azimuthali  , nova  regu-  £"•  >6’*' 
la  inftrufclo  , captis  colligo , horologia  mea  ofcillatoria  a meridie  R r’ 
prxccdentis  diei  13  Oftobris  ad  meridiem  dici  vigefimiquarti  , 
cum  revolutione  ac  motu  Solis  diurno  arqualitate  exafta  proceffif- 
fe  i fed  die  pracedenti  , ob  interruptam  adventu  amici  obferva- 
tionem  meridianam  , 2 tempore  vero  promotius  direfla  fuiflfe  . 

Singulis  proinde  contignatis  olciltatorii  momentis,  minuta  prima 
duo  pro  correftione  demenda  erunt  . Atque  inde  pro  inftituto 
noftro  tanquam  potiflima  eligimus,  apparitionis  prim*  & difpa- 
ritionis  egredientis  e Sole  Mercurii  momenta,  iisdemque  cx  Ta-  f' 
bulis  noftris  & deda&ione  trigonometrica  conveniunt : 


H.  / U 
7.  34.  0 

H / // 

8.  45.  36 

Locus  0 M. 

ii-  35-  14 

11.  38.  14 

Afc.  Refta 

219.  8.  36 

219.  11.  33 

Gr.  /Equ.  culm. 

152.  38.  26 

170.  35.  33 

Qr.  iEqu.  oriens 

242.  38.  36 

260.  35.  33 

Gr.  Ecl.  oriens 

15.  0.  48 

28.  0.  36 

1 Angulus  orient.  1 54*  41*  37 

49.  6.  20 

Radius  porro  difei  Solaris  , intra  quem  , ad  tabellam  orbicula- 
tam , pedes  6 a tubo  diftantem,  Mercurium  excepimus , erat  par- 
tium decies  millefimarum  pedis  NoribergenGs  3 180.  In  prima  appa- 
ritione diftabat  Mercurius  a centro  Solis  part.  »415  , uno  gradu 
infra  diametrum  horizontalem  ; portiuncula  autem  orbitas  obfer- 
vata  erat  part.  1130.  Semidiametrum  Solis  ex  tabula  PitarJi  huic  diei 
competentem  aflumimus  16'.  16  * 

His  datis  ad  bina  ifla  momenta  ope  trigonometriae  eruuntur  tem- 
pore apparitionis  primse 

o*  / // 

Latitudo  auftralis  part.  2003.  in  part.  circuli . _ o.  10,  ij 

Longitudinisaeentrodift.inEclipticap.1367.inp.circ.  o.  7.  o 

Locus  Solis  tunc  erat  . _ WU-  **•  35-  *4 

Ergo  locus  Mercurii  retrogradi  in  Ecliptica  numer.  1R,.  11.  28.  24 
At  fi  primitus  notatum  apparitionis  punflum  uno  gradu  ultra  hori- 
zontalem Solis  diametrum  a centro  p.2320  diftans  applicemus,  erit 

O.  I U 

Latitudo  auftralis  p.  1870.  in  part.  circuli  o.  9.  34 

Lon- 
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Afl.Erud.  Longit.  a centro  di  flantia  in  Eclipt.  p->374*  P-  circ.  o.  7.  2 

An.  1A98.  Lotus  Solis  tunc  erat  HL-  11.  35.  14 

M.  Fcbr.  Ergo  locus  Mercurii  retrogradi  in  Ecliptica  IU,.  11.  28.  2* 
Confulcum  autem  erit,  ututriusque  hujus pun£li  deduQa eoufque, 
donec  rationem  diverfitatis  (fiquafublit)  partium  diametri  Sola- 
ris verse  Sc  per  tubum  projefl*  rue  exploravero , pro  certioribus 
haud  afTumamus. 

Tempore  egreflus  Mercurii  e Sole,  qui  rurfum  ad  i6~  ab  hori- 
zontali diametro  gradum  contigit,  invenitur 

o*  f /#' 

Latitudo  auftralis  part.  1714.  in  partibus  circuli  o.  8.48 

”»£•  P°-  Longit.  a centro  dillantia  in  Ecl.  p.2679.  in  p.  circ.  o.  13.42 

Locus  Solis  tunc  fuit  IU,-  tt.  38.  24 

Ergolongit. Mercurii retrogr.  in Eclipt. numerati  m,.  it.  24.  42 
Ex  obfervatishis,  indeque  deduflis , nunc  non  tantum  conjunflio 
Mercurii  cum  Sole  proxima,  Sc  momentum,  quo  limbum  Solis  ag- 
grelfus  eft,  fed& integra  ejusdem  fub  difeo  orbita,  ejusque  angu- 
lus ad  Eclipticam , & plura  huc  fpcflantia  calculo  fubducenda  fo- 
rent: at  quia  exigua  orbita*  obfervata;,  ad  6'  haud  excurrens  por- 
tiuncula his  determinandis  haudfuffkit  ■,  calculus  etiam  tabularum 
aflronomicarum  valde  ab  obfervatione  diflentit  (dum  latitudoob- 
fervata  dccrefcens  nodum  & locum  ejus  inde  deducendum  retroagir. 
Mercuriumque  ad  eundem  acceflifle,  non  receflifle  arguit ) indif- 
fidii  illius  caufas , ex  fupradifla  apparentiae  diverlirate Forfan  oriun- 
das , inquirendum,  & induciae,  intra  quas  repugnantia  flbi  conci- 
liari polline,  ineundae  erunt. 

Addimus  tandem  obfervatam  Mercurii  diametrum , quam  ex  tan- 
tilla, quae  intra  difeum  oblervatorium , granum  papaveris  aliquan- 
tulum luperante  apparuit,  umbella  deducere  haud  voluimus  ; fed 
ex  ea,  quam  in  ampliore  & 1 6 pedes  a tubo  dillante  difcoSolislu- 
cido,  cujus  diameter  1 pedes , vel  accuratius  partes fupra  memo- 
ratas 17420  continebat,  ca  magnitudine  , quam  Schema  prope  fi- 
gnum  Mercur.majufculum  exhibet, excepimus,  partium  ejusmodi  98, 
qua  in  partibus  circuli,  afTumptafcmidiametro  Solis  16'.  16',  dia- 
• metrum  Mercurii  1 1'.  condituum. 

Atque  hac  vice  vili  fideliter  reculide  fufficiat:  qua  vero  longe 
lateque  ( icaiperamus ) patente  ferena  coeli  facie , circa  raridimum 
illud  phaenomenon  obfervata  fuerunt,  pro  exoptatis  rerum  Uranica- 
rum  & Geographicarum  ufibus& incrementis,  viciflim  nobis  com- 
municatum iri,  etiam etiamque confidimus. 
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MERCURII  OBSERVATIO  IN  SOLE , aae^. 

An.  1698. 

Hervelsjngaf.  , Pago  ab  UJma  milliari  Germanico  M-  Fcbr> 
Septentrionem  verfus  diflante, 

babit 0 die  24  OElobr.  fi.  vet.  mane  , An.  Cbrijli  1679. 

* M.  Jacob.  Honold.  Pastor.  Hervels.  & Michaele 
Schefeelt,  Ulmcnfibiis. 

Conferatur  TAB.II.  Fig.  a.  Tab.II. 

Fig.  2. 
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JOHANNIS  PHILIPPI  WURZELBAUR  , {*M"r£ 

URANIES  NORIGES  BASIS. 

Hoc  eji : 

Inclytae  Civitatis  NoRlBERGfc  fitus  Geographicus, 
fecundum  latitudinem  & longitudinem. 

Noriberga,  fumptibus  AuBoris , Anno  1697.  fol.  Alpb.u  plagulis  4, 
cum  figuris  ancis  4. 

T)Ra;cipuum  Obfervationum  Aftronomiearum , quarum  ope,  tan- 
a «^uam  principii  infallibilis  , fcienria  harc  nobiliflima  humano 
generi  divinitus  indulta  e fi , fulcrum,  bafinque  unitam  efTe  Lati- 
tudinis locorum  , ex  quibus phatnomena  xtherea  contuemur,  exa- 

aam 
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Afi.Erud.  ftara  notitiam,  rerum  cceleftium  ccmfultis  adeo  extra  aleam poJ 
^Martii  ^tum  * ut  c'tra  ^anc  omnem  'n  tam  diflita  jaftum  inanem 
‘merito  pronuncient  . Quo  magis  commendandus  nobis  eft  po- 
blice clarirtimus  tranatus  hujus  Auftor  , quod  folerciz  fui  , vi- 
giliarumque Aflronomicarum  , non  paucis  abhinc  annis  Aflro- 
' nomiz  incremento  praeclare  fufeeprarum  toleratarumque  , pri- 
mum potirtimumque  momentum  effe  voluerit , exaflam  Ctus  ci- 
vitatis Noribergx  , obfervatorii  fui  fplendidilfimi , indaginem  t 
quam  non  fine  expreilis  do£trinae  Aflronomicz  reconditioris  do- 
cumentis, pro  ulteriori  operationum  Uranicarum  & Geographi- 
carum promocione  , publico  nunc  impertivit.  Et  caufam  quidem 
fatis  praegnantem  tum  exantlandi  , tum  evulgandi  laboris  hujus 
AuRor  habuit , diverfas  diverforum  Aftronomorum  circa  Lati- 
tudinem urbis  memoratz  determinationes  ; quarum  incertitudo 
juftum  obfervationibus  Noribergz  olim  habitis  pretium  immi- 
nuit , ipiias  etiam  Atlantis  Uraniburgici  Tychonis  circa  reflicu- 
Pte.  8.  tionem  motus  Solaris  confiitutioncs  , minus  alicubi  accuratas 
effecit . 

Ut  ergo  & antecelforum  & fuz  aliorumque  deinceps  obferva- 
tiones  Noricz  fibi  conflarent,  hoc  eft,  coelum  & Aftronomiam 
propitiam  haberent  , aliisque  rerum  cceleftium  fcrutatoribus  fide 
minus  ancipiti  probare  fe  portent  , inquificiorfi  huic  qua  opor- 
tuit cura  incubuit  , & negotio  ifthoc  dexterrime  defunftus  cfl . 
Quanquam  autem  diverfltas  fententiarum  , circa  locorum  com- 
plurium latitudines  hinc  inde  obvia  , fcrupulum  Aufton  primi- 
Pag.  ijp.  tus  injiceret,  diflenfusne  hic  librationi  alicui  axis  mundani  tran- 
fcribendus  eflet  : eodem  tamen  a celeberrimo  Mathematicorum 
pari , Hevelto  & Sturmio  exempto  , nihil  porro  cun&atus  , ma- 
nus operi  cum  fumptibus  & idoneis  inrtrumentis  ea  rationecom- 
modavit,  quam  in  limine  tra&atus  expofuit.  Obfervandz  autem 
latitudinis  probatirtimas  Reccntiorum  rationes  tenuit  , obferva- 
tiones  , meridianas  Solis  tropici  , & circumpolarium  ftellarum 
roinimz  maximsque  altitudinis  *,  quam  ad  leges  refra&ionum 
( etiam  ultra  45  altitudinis  gradum  , & ad  ulquc  verticem  fere, 
fenfibilium)  C a fontanas , utut  Ricciolo  improbatas,  infuper  etiam 
habitis  Maignani  circa  incertitudincm  refraftionum  objeftioni- 
bus  , exegir  : ex  propriis  tamen  experimentis  , pro  atmolphzrz 
Noribergenfls  conditione,  aliquando  ampliores  (latuere  adaftus. 
Cxterum  , ob  certas  , quas  exponit  rationes  , lentium  telcfco- 
picarum  ufum  , Anglis  Gallisquc  Aftronomis  tantopere  hodie 
commendatum  , miftum  fecit  . Afliimpfit  autem  , ductu  quam- 
plurium  tentaminum  animadverflonumque  , rcfraflionum  So- 
lis tropici  brumalis  meridianam  Noribergz  , paulo  majorem  j' 
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(adeoque  majorem  Cafliniana  }'.  1 1'  ; minorem  vero  Tycbamana  AAErud, 
«'.30',  in  pari  utrobique  altitudine  ) horizontalem  vero  30'.  *8';  Au.  tf»S. 
& his  fuppofitis  deinde  aursr  refra&ivx  , five  atmofphsra:  alti-  M,Martti. 
tudinem  praxi  trigonometrica  deduxit  unius  milliaris  Germani- 
ci , eamque  in  calculo  refra&ionum  , pro  reliquis  altitudinum 
gradibus  determinandarum,  adhibuit,  quas  peculiari  hic  Tabula  PaS • 1 8* 
expreffit  . Parallaxin  Solis  horizontalem  elegit  Ctiffimanam  10'. 

His  prxftitutis  , Quadrante  primum  bipedali  altitudines  Hellae 
polaris  probatiflimarum  obfervationum  cepit,  minimam  470. 12';  pag.  zr. 
maximam  51°.  48'  i unde  neglefta  refraftione , fuffragantibus  prx- 
terea  altitudinibus  meridianis  Solaribus  annorum  tdSa,  83,  84, 
latitudinem  Noribcrg*  49°.  30'  indeptus  cft.  Quia  tamen  diverfis  pg,  2_ 
aliis  obfervationibus  per  diverfa  alia  organa  inHitutis,  altitudines  " S S' 
Helix  polaris , illam  (minorem)  majorem;  hanc  (majorem ) mi- 
norem reperit:  confilio  Cei.  Hrvelii,  majoribus  inftrumentis  ori- p.t^.ftq. 
calceis  rem  aggredias,  impedimentis  etiam  loci  obfervationis  re- 
motis, maximam  demum  confecutus  e fi  51°.  4 7'.  35'  ; minimam 
470.  8'. 40';  deinde  latitudinem Noriberg*  490. 28'. 7':  quam infu-  ,4«- 
per  ex  obfervationibus  aliatum  circurapolarium  (humeri  & petto-  pa T , 
risUrfx  minoris)  nec  minorem  5',  nec  majorem  2',  differentia  " 
utique  nullis  inflrumcntis  certo affignabili ; ex  Solis  vero  altitudi- 
nibus tropicis  iplidimam  eandem  exa&ifTmc  confecutus  eft  : Au-,  pag.  31. 
f lare  nodro  fidem  fuam  interponente  , nullo  fuco  temeratum  ob- 
fervationum fuarum  recenlum  , earumque  confenfum  non  cafui  , 
fed  certx  & indubitat*  explorationi  attribuendum. 

Vifum  etiam  e(\  AuBan  oprrx  pretium,  ulterius  in  latitudinem  pag-  34. 
Noriberg*  a Veteribus  traditam  inquirere.  Quo  loco  non  tantum 
difeeptat,  utrum  Segoduno  (quod  ConradoCehi  vifum  ) an  vero 
Logorito,  utrique  inter  loca  Norici  a Ptaletnxo  relato,  cum  No- 
ribergx  fitu  conveniat:  fed  5c  ex  Bernbardi  ffalthtri , concivis  o- 
lim  fui  & Regiamontani  difciptili  , ac  folertidinii  fux  xtatis  Adro- 
nomi , oblervationibus  correffis  latitudinem  Noriberg*  deducit  pa- 
49°.  18' ; folis  7'  a fua  differentem  . Coronidis  porro  loco  fub-  p„„ 
jungit  Hellas  Noriberg*,  Horizontem  Boreum  Hringentes;  pro- 
pe verticem  culmmantcs  ; Sc  aHcriftnos  circulo  femper  apparen- 
tium conclufos;  longitudines  demum  dierum,  ad fingulos Eclipti- 
ca: gradus. 

Circa  longitudinem,  nonalia  ha&enus  via  confultius  quam  per 
phxnomena  cceleHia,  EclipfesLunx  & prxeipue  Satellitum  Jovia- 
lium indagandam , Autier  juxta  cum  aliis  conqueritur  de  difficul- 
tate, ab  adverfts  Geographorum  circa  primum  Meridianum  fen- 
tentiis  oborta  ; nimiaque,  & nulla  probabili  caufa  fubnixa  quorun- 
dam  licentia  , qui  eundem  jam  Helperidum  , jam  Azoridum  feu  pa. 

Tam.  III.  Zz  Flan-  t 
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Afl.Erud.  Flandricarum  infularum  alicui  , vario  inter  fe  didenfu  , affinxe» 
MMani!'  runt  : ^Prcta  temere  P**k*i*i  auftoritate , cui  locus  Fortunatarum 
occidentalidimus  deleti  us  eft . Hunc  eundem  Auflor  noder,  juxta 
placitum  Domini  Lj  Hire , Infulas  Ferri , cum  didantia  a Parifiis 
2o°.i5',  exobfervationibus  emerfionis  primi  Satellitis  Jovialis,  in 
Infula  Promontorii  viridis  Goerde,  & Parifiis,  a mathematicis  Gal- 
lis A.  idSz.  menfibus  Aprilis  5c  Maii  perati  is,  collecla  attribuit; 
Parifios  vero  inter  & Noribergam,  excollatis  momentis  Edipfeos 
Lunaris,  30  Nov.d. vet.  anno  1685  a Dnn.CaJfmo  ScLaHire  ibi; 
hic  vero  ab-^«9«rcobfervat*,  differentiam  datuit  8°.  5'.  Hispor- 
ro  adjungit  differentias  meridianorum  NoribcrgenGs,  aliorumque 
plus  minus  quadraginta  locorum  totius  Orbis,  nuperrimis  famige- 
ratidimorum  Adronomorum  obfervationibus  celebratorum , ex 
didis  obfervationibus  accurato  calculo  fubdutlas.  Promittit  vero 
Andor  daridimus  Rationes  morus  Solaris  , eorumque  quas  inde 
pendent,  aut  eo  fpetlant , ex  fuis  & IVahkeri  obfervationibus  No- 
ribergicis  , obfervatis  aliorum  antiquis  & recentibus  amice  ref- 
pondentibus  , Tabulis  propriis  concinnatas  : quas  ut  auxiliante 
Deo  propediem  publicz  luci  indulgeat , e re  Altronomiae  fore  op- 
pido confidimus. 


P‘!S'  54- 
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m. Aprii.  de  LAPIDE  ANTIATI 

Pag.  183. 

Epiftola  ad  Illuftr.  ac  Rcv,  Dom.  FRANCISCUM 
Aquavivam  &c. 

AuBore  FRANCISCO  BLANCH1NO. 

Roma  , typit  Antonii  dt  Rubeis , 1698.  in  40.  plag. 3.  eum  fig.an. 

ANtium,  Campanis  Romanae  ignobile  hattenus  oppidum,  ce- 
lebrari fermonibus  hominum  ctepit,  ex  quo  tempore  hodier- 
nus Pontifex  Maximus  navale  ibidem  non  fine  ingenti  furnptu  re- 
fficucre  condituit  . Huic  fini  dum  fodores  antiqua  rudera  verfa- 
rent,  inciderunt  forte  exeunte  annofuperiore  in  fragmentum  mar- 
moris, pavimento fplendidi  operis  olim  adhibitum,  cujus fuperfi- 
cies  luperior  diligenter  lacvigata,  ima  vero  &quae  folo  adhaerebat , 
impolita  quidem  ac  rudis,  duplici  tamen  fignaculo  infignita depre- 
hendebatur. In  horum  fignaculorum , quz  plumbo  lapidis  lacunis 
olim  infulo,  & altius  quidem,  ne  ex  attritu  loli  vitium  caperenr, 
impreda  erant,  altero  tmago  Hadriani  Imperatoris  exhibetur,  fi- 
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millima  omnino  ei , quae  frequens  in  ejusdem  numismatibus  oc- 
currit, cum  infcriptione , HADRIANVS  AVGVSTVS:  inal- 
tero folae  littera;  1..  COC.  nomen  L.  Cocceii  prodentes  compa- 
rent. Eorum  interpretationem  cum  Vir  Illuftriflimus  & Reve- 
rendiflimus  Francilcus  Aquaviva  Aragonius,  ex  Atri*  Ducibus 
Archiepifcopus  Lariflfenfis,  & Pontificis  Cubiculo  hoc  tempore 
Prefeelus  , a Viro  Clariflimo  larpiusquc  a nobis  in  A£lis  hifce 
laudato,  Francifco  BlanchinoCafparisF.  Veronenfi,  S.Tbeol.  D. 
S.  M.  ad  Martyr,  de  Urbe  Canonico  & Bibliotheca  Otthoboniana 
Prsefe&o  requifivifiet,  eam  hic  prompto  oblequioaggreilusefl , ae- 
que ita  prxlcns  ipfi  fubnata  commentatio,  ex  qua  pauca  dclibafle 
quid  prohibet? 

Primum  vero  monet,  Hadrianum  Principem  duos  praefertim  fc- 
ceffus  frequentavifle,  Antiatem  & Tiburtinum  . Etde Tiburtino 
quidem  nihil  porro  memorandum  duxit  , quod  ab  Athanafio  Kir- 
chero  arneis  tabulis  graphice  delineatus  jam  effet , & a Pyrrho 
Ligorio  luculento  , Icd  luci  publicat  nondum  expolito,  commen- 
tario illuflratus.  Antium  Vero  oppidum  jam  olim  Principum  o- 
tio  & vacationi  a civilibus  curis  dicatum  , magnificisqu*  acfplcn- 
didis  aedificiis  exornatum  fuifle,  comprobat.  Nero  utique  , quod 
Antii  natus  eflee,  magno  (ludio  villam,  Suetonio tefle,  prolecu- 
tusefi,  colonia  iterum  dedu£la,  portuque  operis  fumptuofilTimi 
faflo.  Hadrianum  vero  in  Antiati  agro  regiam  fuam  ftatuifle  , 
qua  pne  caeteris  Augullorum  feceflibus  delcdarctur  , tcflem  ad- 
vocat Blanchinus  certiffimura  , proximum  nempe  ab  Hadriano 
feriptorem  Philollratum  , qui  in  Vita  Apollonii  Tyanei  1.8.  c.8. 
pag.  411  , cum  de  Apollonii  libello  Pythagorae  fententias  ab  Ora- 
culo Trophonii  comprobatas  complexo  dixilTet  , libellum  illum 
narrat  una  cum  Apollonii  epiflolis  quibusdam  , poft  mortem  A- 
pollonii  ad  Imperatorem  Hadrianum  fuifle  delatum , & ab  hoc  illa 
omnia  in  regia  , quam  Antii  habebat,  fuifle  collocata  , quod  pra- 
ler  ca  teras  Italia  civitates  Anti»  maxime  deleti  aretur . Ex  quo  fa£lum 
etiam,  ut  illuc  ex  Ionia  familiares  omnes  Apollonii  confluxerint  , 
8c  incolis  orae  Antiatis  permixti  florentiflimam  juventutem  pr*ce- 
ptis  Philolophiae,  quae  ab  Apollonio  nomen  confecuta  e(l , imbue- 
rint. Hinc  vero  manifcllum  efle  colligit,  fragmentum  hoc  lapidis 
apud  Antium  nuper  eflofli  pavimentum  indicare  fplendidiflirni ae- 
dificii ah  Hadriano  in  villa  ifla,  quam  adeo  in  deliciis  habebat  , 
regio  cultu  cxllrufli.  Neque  minus  villae  magnificentiam  compro- 
bari cenfet  ex  monumentis  aliis  longe  nobilioribus,  ibidem  jam 
patrum  memoria  repertis  & in  Urbem  transveftis.  Nam&Apol- 
linis  fignum,  quod  inter  elegantiflimasUrbis  flatuas  referri  con- 
fuevit  , & in  hortis  Vaticanis  vifitur  ; & celeberrimam  illam 

Zz  * gla- 


Aft.Erui 

An. 

M.  Apri!. 


Pag.  184. 


3 60f  A C . T A 

AA  Erud.  gladiatoris  datuam,  qu*  in  hortis  Burghcfianis  cudoditur  , alia- 
An.  i6(j8.  ^ue  jgjus  vili*  'ornamenta;  quin  & complures  elegantis  fculptu- 
M.  ApnI.  ftatuas,  qu*  hodie  in  fuburbana  Pamphiliorum  villa  ad  Ja- 
niculum fpettantur  , imprimis  Cybelem  five  Junonem  Tyriam 
aut  Deam  Syriam  leoni  infidentem  , & Berenicem  dolatam  ac 
dantem,  quas  *neis  tabulis  Delcriptio  Vili*  Pamphilian*  typis 
vulgata  exhibet  , e ruinis  Antii  egeda  fuifle  , idoneis  tedibus 
confirmat.  Nec  filentio  prztermittcndum  , quod  noviflfe  omnes 
Blanchinus  afleverat,  in  fundo  hortorum  fuburbanorum  Pamphi- 
liorum in  Antiate  colonia  fico,  dum  recentidimum  opus  nava- 
le a Summo  Pontifice  reditututn  inchoaretur  , duo  figna  pallo- 
rum , unius  lac  expreffum  e vafe  porrigentis,  alterius  cum  hce- 
Pag.  18$.  do  ludentis,  fuifle  reperta . Czterum  inter  caufas  alias,  cur  An- 
tiatem oram  Hadrianus  frequentaret,  &eam  Au£lor  dofliflimus 
cenfet,  quod  Princeps  abditarum  artium,  divinatorix  inprimis, 
adrologicz  & magicz  Audio  itnpenfe  deditus,  Templum Fortu- 
nz,  quod  apud  Antium  erat  oraculis  reddendis  celebre  , invi- 
fendum  crebro  duxerit.  Quibus  ita  expofitis,  ad  alterum  ex  (i- 
gnacutis  plumbeis  , quod  literas  L.  COC,  exhibere  fupra  innui- 
mus , progreditur  . Compendium  nominis  Lucii  Cocceii  id  erte 
cum  nullus  dubitaret  , & ex  Clariflimo  Raphacle  Fabretto  co> 
gnovifiet,  in  epigraphe  templi  Puteolani  quendam  L.  Coccciuro 
Architeflum  memorari,  dilquirit  primum,  idemne  forte  fit  cum 
hoc Cocceio  noder . Id  quod  negat  tamen,  cum  templum  Puteo- 
lanum ejusque  nuncupationem  ad  O&avianum  Augudum  refer-: 
ri  debere,  cum  omnibus  fere  ausioribus  perfuafiflimum  habeat , 
eoque  palam  (it  L.  Cocceium  templi  illius  architeflum  , cujus 
nomen  in  epigraphe  ejus  legi  raro  exemplo  meruit  , vitam  ad 
Hadriani  ufquc  tempora  producere  non  potuifle  , Nodrum  ita- 

?|ue  in  plumbeo  faxi  Antiatis  fignaculo  adnotatum,  alium  putat 
uifle,  Coccei*  tamen  gentis  hominem.  Sivero  quzratur,  cur 
Cocccius  hic,  cum  Principis  ac  fuum  nomen  ad  poderos  trans- 
mittere decre videt,  utrumque  tamen  ita  occuluerit,  ut  nemini 
nifi  opere  fubverfo  pateret:  (fignacuia  eBim  fuperficiei  lapidis 
im*  , qu*  folum  fpeflabat  , imprefla  jam  fupra  diximus  ) ejus 
jrei  non  defunt  Blanchino  inseniolidimo  conjcilurx.  Primum  e- 
nim  Hadrianum  ipfura  zdificiorum  plurimorum  au&orem  , ut 
decretum  etiam  ei  in  nummis  elogium  fuerit  Rejiitmoris  Ortus 
Terrarum,  in  appofitione  tamen  fui  nominis  temperantem  & mo- 
deratum haberi  voluiffe  obfervat  } quod  vel  ex  his  Spartiani  in 
Hadriano  num.  19.  verbis  elucefcat  : cum  opera  ubique  infinita 
(Hadrianus)  fteiffet , nunquam  ipfie,  nifi  tn  Trajani  patris  templo, 
nomen  fuum  fcripfit.  Deinde  tanto  minus  monet  aufum  edi-  ar- 
1 - - thite- 
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ehiteftum  proprium  exponere  nomen  fuum  , quod  Principem  a Afl.Erud. 
fuo  temperare  nofTet ; maxime  quod  apud  antiquos  parcius  iile  An.  i<SpS. 
honor  infcribendi  nominis  artificibus  etiam  pallantibus  tribue-  M.  Aptif. 
retur,  & Hadriano,  tefte  Dione,  infolitum  non  eflet,  excellen- 
tes artifices  ex  invidia  tollere  ac  fubvertere  . Itaque  Cocceium 
putat  maluiftc  nomen  fuum  fub  pavimento  furtim  faxo  infere- 
re  , Principis  tamen  imagine  , ne  , fi  forte  faxum  erueretur  , 
fraudi  id  fibi  foret,  adjunda,  caquc  ex  nummo  publica  Senatus 
au&oritate  decreto  petita.  Atque  harc  ex  Epiftola  prarfenti  de- 
cerpta fuffecerit . Reditura  enim  fxpius  eft  occafio  Blanchini 
mentionem  faciendi,  cui  non  ingenii  tantum  felicitas  & dodri-  P*g-  l8*- 
na  haud  vulgaris,  fed  cumprimis  infignis  Eminentiffimi Cardina- 
lis OTTHOBON1  Bibliotheca  , cui  prxfeilus  eft,  lucubrationi- 
bus id  genus  pluribus  Literatum  Orbem  ditandi  facultatem  abun- 
de fubminiftrant. 

JAC.  BERNOULLII 

Demon  flratio  fyntbetica  Problematis  de  Infinitis  Cycloidibus 
absque  adminiculo  infinite  parvorum  ; item  Conjlru&io 
aliorum  huic  affinium  a fe propo/itorum M.  MaioA.ldpJ. 

CUM  fub  finem  anni  1696  folutione  mea  Problematis  de  Curva 
celerrimi  defcenfus  , quam  omnibus  nunc  conftat  eflfe  Cy- 
cloidem,  Lipflam  paranda  occuparer,  animum  fubiit  aliud,  huic 
quidem  quoad  materiam  affine , fed  quoad  applicationem  metho- 
di de  maximis  & minimis  plane  diverfum , quo  videlicet  porro 

Suzritur  , quanam  ex  infinitis  Cycloidibus  alia  fit  , per  quam 
efcendens  grave  ad  datam  quandam  pofitione  lineam  citiflimc 
pertingat  . Et  quoniam  ex  confiderationc  Gmilitudinis  Cydoi- 
dum  folutioni  viam  patere  illico  videbam,  indeque  animadver- 
tebam , modum  operandi  in  omnibus  aliis  Curvis  fimilibus  eun- 
dem exiftere  , imo  non  ad  defcenfum  tantum  celerrimum  , fed 
ad  plurimas  alias  curvarum  fun&iones  applicari  pofse  ; quemad- 
modum fi  quxratur  ex  infinitis  curvis  fimilibus  illa,  cujus  inter 
commune  principium  & datam  politione  lineam  interceptus  vel 
arcus,  vel  area,  vel  nata  converfione  arcus  fuperficies,  autfpa- 
tii  converfione  folidum  fit  minimum  &c.  conftitui  Problema  non 
minus  utile  quam  elegans  publice  proponere,  ut  & alii  ejus  con- 
templationi vacare,  mecuraque  in  partem  folutionis  venire  pofc.  Pag.  a*4- 
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A&.Erud.  fcnt.  Ad  imitationem  itaque  Fratris  , qui  in  Programmate  fuo 
M^Man  ^>ro^^emat*  Curva  celerrimi  defcenfus  alia  minus  principalio- 
ra adjunxerat,  primario  meo  de  Figuris Ifoperimetris  Problema- 
ti ipfi  viciffim  proponendo  alterum  hoc  fecundarium  fubjeci  , 
fed  duobus  tantum  verbis  , & in  cafu  duntaxat  fimpliciflimo  li- 
neae redae  verticalis  , nec  nifi  Cycloidis  , Circuli  , Parabolsque 
fada  mentione,  ftudioque  etiam  iuppreffa  voce  curvarum  fimi- 
lima  , tum  quod  pcrfuafura  haberem,  qui  in  una  quatfitum  prse- 
.ftiterit,  in  omnibus  pariter  illud  praeiturum  effe,  tum  quoque 
ne  fundamentum  lolutionis  nimis  aperte  darem.  Fadutn  autem 
eft  , hoc  non  obftante  , ut  praeter  Fratrem  llluftriflimus  quoque 
Vir  Dn.  Marchio  Holpitalius  adyta  problematis  optime  penetra- 
ret , folutionemque  non  tantum  hujus  , fed  & aliorum  hujus  oc- 
catione a Fratre  menf.  Aug.  1697.  Diarii  Gallici  propofitorum 
nupero  Adorum  Januario  exniberet . Ego  itaque  , neadum  agam, 
nec  tamen  etiam  nihil  inventi  mihi  afferam  , cum  totum  jure 
potuifsem',  illa  tantum  quz  ab  Illuftriffirno  Viro  Fratreque  meo 
intada  relidafunt,  delibare  breviter,  ac  primo  quidem  Proble- 
matis a me  in  Cycloide  propoliti  demonftrationem  fyntheticam 
citra  adjumentum  infinite  parvorum  , in  gratiam  eorum  qui 
horum  calculum  vel  ignorant  vel  improbant , exhibere  animus 
ell  ; quod  faciam  fuppofitis  tantum  vulgo  notis  Lemmatibus  : 
i.  quod  arcus  circuli  major  ad  linum  fuum  majorem  habeat  ra- 
tionem , quam  minor  ad  fuum  : 2.  quod  tangens  major  fit  ar- 
cu fuo. 

Prop.  Si  fuper  eadem  bafe  horizon  taliter  cenflituta  AR  dux  confi- 
Jlant  Cycloides  AFC  , ABP , quarum  altera  AFC  datum  perpendicu- 
lum ZB  ari  angulos  reclos  fecat  tnC,  ac  demittantur  fuper  illis  duo gra- 
T ’ 111  'v'tl  tX  c,mmun'  pr>nc'pw  -d , illud  quod  per  AFC  defeendit,  brevio- 
£ “ *’ri  tempore  ad  perpendiculum  appellet,  (fig.  t.) 

Dcnwnjlr.  Sunto  axes  Cydoidum  ZC,  RP  ; femicirculi  geni- 
tores ZLC , RTP,  quorum  ille  radio  GL  in  duos  quadrantes  fit 
divifus.  Fiant  AR  , AZ.  AH  , ducanturque  red* HF , FDS, 
Gl,  BE,  illa  perpendicularis,  h*  parallela:  bafi ; necnon  ZDlbc 
huic  parallela  FM,  ut  ex  fig.  liquet : erunt  AR  & AZ , AZ&  AH  , 
RP&ZC,  RTE&ZLD  partes Cycloidutn  limiles,  adeoque  pro- 
portionales. Quare 

1.  Hypotb.  Si  AR  > AZ : LD.  GS  < (lemtn.  1.)  LZ.  GZ  , 3c 
permutando LD.  LZ  <GS.  GZ,  componendoqueDLZ.  LZ  <SZ. 
Pag.  azy.  GZ  , furnis  confequcntium  duplis  DLZ.  CLZ.  < SZ.  CZ  ::  SD. 
C1  < (lcm.i.)  SD.  CD;  inverfe&permutatimCLZ.  CD>  DLZ. 
SD,  & tandem  perconyerfionem CLZ. DLZ  < DLZ.  DLZ — SD, 
hocefl  ex  nat.  Cydoid.  AZ.AM  < AM.  AH;  unde^/AZ. yAH 
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(rVRPVCZ)  <j  AM  ( DLZ. ) AH ::  ETR.  AZ  ::  ETR.  CLZ . AA.Erud. 
Ergo  ETR:v/RP>  CLZiv/CZ.  Sunt  autem  has  quantitates  , A|> 'j.jjf 
ut  tempora  defceniuum  per  AB  & per  AC,  demonftrante  Hugc-  ‘ ail‘ 
nio  in  TraHatu  de  pendulis  , & nuper  id  quoque  aftumente  II- 
luftriftimo  Hofpitalio.  Tempus  igitur  per  AB  majus  eft  tempore 
per  AC.  Q.E.D. 

1.  Hypotb.  Si  AR  ^ AZ  : ZM  = FD  — CD  > DS  — HM  ; 
tum  igitur  hoc  cafu  fiat  AH  > AZ,  erit  AM  major  media  Arith- 
metica, eoque  fortius  media  Geometrica  inter  AZ  & AH  ; unde 
fiatim  in  ipfis  terminis  habetur  AZ.  AM  < AM.  AH.  e quo  exte- 
ra deducuntur  , ut  prius. 

Cxterum  generaliter  obfervabam,  in  omnibus  ejusmodi  qux- 
ftionibus  , ubi  ex  infinitis  Curvis  fimilibus  aliqua  invenienda 
eft  , qute  funHionem  quampiam  optime  prxftcc  , quod  duarunt 
curvarum,  quarum  interfectione  quxfitum  determinatur,  alte- 
ra femper  poftit  efte  Linea  , quam  voco  , FunBionis  , adeoque 
nunc  Mechanica  nunc  Algebraica  , dum  altera  perpetuo  eft  Al- 
gebraica  : quod  hujus  vices  ipfa  femper  Refla  prxftare  poftit , 
quo  cafu  altera  , utut  plerumque  a linea  funBionis  diveria  , ab 
ejus  tamen  deferiptione  dependet  : quod  ambx  denique  datas 
cuidam  e curvis  fimilibus  fic  adaptari  queant  , ut  earum  ordi-j 
nat*  vel  inter  fe  fint  parallelae,  vel  hujus  fiant  tangentes,  auc 
perpendiculares,  aut  alio  aliquo  modo  illi  applicentur.  Exempla 
funto: 

i.  Ex  infinitis  Circulis  per  A transeuntibus  & centra  habentibus 
in  horizontali  AB , illum  invenire , per  quem  elefeenfus  fit  celerrimus  "[• ab  j jj 
ex  punBo  A ad  datum  perpendiculum  . (fig.i.  ) Fjg,  2. 

Conflr.  Datus  fit  femicirculus  AQB  divifus  in  duos  quadran- 
tes ANC,  BNC,  in  cujus  circumferentia  fumpto  indefinite  pun- 
a°  Q_  agantur  reflz  QP  , QB  , quarum  illa  parallela  eft  radio 
NC  , hxc  ipfum  fecat  in  T : & fiat  Linea  Funftionis  ASX, 
nempe  talis,  ut  ejus  ordinata  PS  tempus  defcenlus  per  AQ_re- 
prxlentet  , hoc  modo  : Super  diametfo  circuli  AB  erigatur  qua- 
drans curvz  Lemnifcatx  ARB  ( vid.  A£L  Lipf.  1694.  +,  & 

1695.  p.  184)  cujus  nodus  A,  e quo  fiibtendatur  curvae  refla  AR 
media  proportionalis  inter  AB  5c  2PQ.  ac  fumatur PS~arcui  AR 
profiniftro,  aut  ARB  + BR  pro  dextro  circuli  quadrante.  Quo 
fjflo  fiat  Curva  Algebraica  AVX,  cujus  applicata  PV  quarta  fic 
proportionalis  ad  reflas  AR,  AB  & zNT;  hxc  priorem  interfe-  Pag- 
cahit  in  punflo  aliquo  X,  undedemifta  in  AB  perpendiculari  XM 
erit,  ut  AM  ad  AB,  fic  diftantia  perpendiculi  a punflo  unde  gra- 
ve demittitur,  ad  diametrum  circuli  qusefiti. 

2.  P»- 
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Afl.Erud.  2.  Pojitis , qua  prius , invenire  Circulum , ru/ur  inter  pundutnA 
M*  Maif  ^ ^atum perpendiculum  interceptus  arcus  fit  minimus . ( fig.2. ) 

Confir.  FiatLineaFun&ionis,  nempe  Linea  Sinuum  ASX  ,fum- 
pta  ubique  PS  = arcui  AQ; tum  defer ibatur  Curva  Algebraica  A VX, 
fafta  PV  = NT  , & ex  pun&o  interfeflionis  X demittatur  per- 
pendicularis XM,  eritque  ut  fupra,  AM  ad  AB  , ficut  diflantia 
perpendiculi  a punfto  A ad  diametrum  circuli  quaefiti  . Nota  ta- 
men, Problema  fimplicius  quodammodo  conftrui  intcrfeftionefo- 
lius  line*  reftz  & linez  fun&ionis,  fi  hujus  ordinat*  in  tangentes 
dat*  curvae  projiciantur.  Vid. gener,  confir. infra  in folutione  fex 
Problematum  fraternorum . 


3.  Ex  infinitis  Curvis  fimilibus  , & circa  pundum  A axemque 
communem  AC  fimiliter  conflitutis  , quarum  una  data  fit  AB  , in- 
venire aliam  AD  occurrentem  reda  pofitionc  data  D E in  D , e 
quo  demiffa  in  axem  perpendiculari  DM , vel  comprebenjum  fpa- 
tium  ADM , vel  nata  converfione  curva  circa  axem  fuperficies  , 
vel  natum  converfione  /patii  /olidum  fit  maximum  minimumve  . 

Tab.III. (fjgi  j.) 

3-  Confir.  Sumpto  indefinite  in  curva  data  AB  punfto  B,  duca- 
tur tangens  BG  , axi  perpendicularis  BC  , & hinc  tangenti  per- 
pendicularis CL  ; quo  fa«o  funftio  primas  quxftionis  , hoc  efl 
ljpatium  ABC  dividatur  per  CL  , funflio  fecund*  five  fuperfi- 
cies fphzroidis  geniti  converfione  curvz  AB  per  femicircumfe- 
rentiam  radii  BC  ■,  funflio  terti*  feu  folidum  fpatii  ABC  ro- 
tatione effeflum  per  re&angulum  fub  dicta  femicircumferentia 
& triente  CL:  quotienti  femper  abfeindatur  ex  tangente  zqua- 
lis  BG , erit  G ad  curvam  quandam  AGH  , quam  fecet  refla 
AG  dat*  re£lz  DE  parallela  in  G . Ex  G ducatur  GB  tan- 
gens datam  curvam  , fitque  punflum  conta&us  B ; tum  junda 
AB,  quz  datam  DE  fecet  in  D,  fiat  curva  AD  fimilisipfi  AB. 
Hzc  erit  optata. 


EJUSDEM  SOLUTIO 

SEX  PROBLEMATUM  FRATERNORUM 

in  Ephcm.  Gall.  26.  Aug.  1 6qy  propofitorum . 

Probi.  1.  In  /uperficie  dati  Conoidis  vel  Spbaroidis  , ex.gr.  Para- 
bolici , inter  duo  data  punda  geometrice  de/cnbere  Lineam  omnium  in 
illa  /uperficie  Jic  dudarum  brevi/fimam  . ( fig.  4. ) 

Fag.  ai  7.  Solutio.  Notanda  primum  ambiguitas  in  voce  geometrice , qu* 

pro- 
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proculdubio  in  caufa  fuit , cur IUuftriffimus D.  Marchio  Hofpitalius  Aft.Erud. 
in  folutionibus  fuis  m.  Januar.  Aftorum  exhibitis  hoc  Problema  An.  1698. 
prorfus  neglexerit.  Si  hac  voce  talis  conftruftio  pofcatur,  qua  in-  M.  bhui. 
defigite  omnia  pun£la  curva;  inveniantur  per  meras  quantitates  or- 
dinarias feu  algebraicas,  dico,  Problema  in  ipfoConoCylindro- 
que  non  minus  difficile  imo  impoffibile  , atque  in  caeteris  Conoi- 
dibus  Sphatroidibusque  . Sin  vero  & illa  conftru&io  geometrica  cf- 
fe  concedatur,  in  qua  quantitates  quoque  tranfcendentes  feu  qua- 
draturae, quse  ipfo  Cei.  D.  Leibinitio  adftipulante  non  minori  ju- 
re geometricarum  quantitatum  nomine  veniunt,  adhibentur,  Pro- 
blema in  omnibus  pariter  Conoidibus  ac  Sphzroidibus  , atque  ac 
in  Cono  Cylindrove,  eft  facillimum  : Efto  enim  Curva  quaecun- 
que ABC,  cujus  cantum  tangens  dari  concedatur,  fitque  bafisejus 
CD  — a,  applicata  quaedam  arbitraria  bafi  parallela  BG=r,  alia 
indeterminata  MN=*  , tangens  ME  data  per  x=.t  ; rotetur  au- 
tem curva  ABC  circa  axem  AD,  & gignat  conoidcs  ABCFDA, 
cujus  polus  A , meridianus  ABC,  aequator  CF,  eique  parallelus  per  M 

tranfiens  MH.  Tum  fumto  atquatoris  arcu  CF  = factdx-.  xx  y/xx  — cc, 
tranfeat  per  F meridianus  AHF , fecabit  hic  parallelum  MH  in  pun- 
fto  aliquo  H curvae  cujusdam  BH  , qua:  talis , ut  quaelibet  ejus  portio 
omnium  aliarum  in  eadem  fuperficie  duflarum  , & iisdem  pun&is  in- 
terceptarum curvarum  fit  breviffima;  ipla  autem  longitudo  curvae 

BH  = / ‘dx  : y/  XX — cc. 

Applicatio  conflrutlionis  ad  Comit»,  (fig.  5.  &d.)  Tab.III. 

Sit  Conus  ACFD  faflus  converfione  trianguli  re&anguli  ACD  Fig-  5.  6. 
circa  cathetum  AD;  ponatur  hoc  triangulum  feorlim  fuper  re- 
£la  infinita  GD,  centroque C radio  CA  defcribatur  quadrans  cir- 
culi K1G,  & radio  minori  CD  circulus  PRQj  tum  iumto  in  la- 
tere coni  AC  puntto  utcunque  B,  transferatur  AB  inCS,  & du- 
catur SL  parallela  ipfi  CK  iccans  reflam  KL  ipfi  CD  parallelam 
in  L , ac  denique  per  punftum  L intra  afymptotos  CD  , CK 
trajiciatur  hyperbola  LO  ; quo  faflo  per  punflum  quodvis  O in 
hyperbola  acceptum  duae  ducantur  re£t®  afymptotis  parallela;  OI , 

OT  , quarum  illa  quadrantem  K1G  fiecet  ini,  haec  latus  coni  AC 
in  T ; arcuique  quadrantis  KI  ex  circumferentia  minoris  circuli 
PRQ_,  id  eft , balis  coni  CF , relecetur  hinc  inde  aequalis  arcus  PR 
feuCF,  qui  nonnunquam  totam  circumferentiam  excedit ; actan-  Pag.  118. 
dem  in  latere  coni  per  F transeunte  fumatur  AH  — CT  ; erit- 

que  H punftum  optatae  curvae  BH ; ipfavero  BHze^CT1  — CS*, 
adeoque  nequit  e(Te  (quod  quis  fufpicari  poftet)  aliqua fe£Iionum 
conicarum,  cum  harum  nulla  reftificationem  admittat:  tota  ve- 
T om,  III.  A a a ro 
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Aft.Erud.  ro  curva  conum  Torpentis  in  modum  ambit,  duoque  coni  latfr 
An.  1698.  ra  a ^uPremo  curva:  punito  B utrinque  *quidiftantia  fibi  afym- 
M.  Man . ta  habet,  fubinde  & unum  tantum,  cum  curva  coni  fuper- 
ficiem  aliquoties  exaite  circumit  ; circumit  autem  femel  , ubi 
latus  Coni  AC  radii  bafis  DC  duplum  eft,  bis  ubi  quadruplum, 
ter  ubi  fextuplum  3cc.  Effici  prasterea  poteft  facile,  ut  curva  per 
duo  quaevis  data  punita  tranfeat,  prout  lu premum  ejus  punitum 
B in  alio  aliove  latere  coni,  propiusque  vel  remotius  ab  ejus  ver- 
tice aflTumitur. 

Scbol.  Quia  conftruitio  haec  requirit,  ut  ex  circulis  utcunque 
inatqualibus  KG  , PQ_,  aequales  abfeindantur  arcus  KI , PR.quod 
fupponit  anguli  feitionem  in  data  ratione  ; hac  vero  generaliter 
nonnifi  per  quantitates  tranfeendentes  abfolvitur;  conflat,  quod 
dixi,  curvam  geometrice,  id  eft  aigebraice  non  efle  defcriptibilem. 
In  fuperficie Cylindrica  punita  curvae  reperiri  poliunt  continua 
arcus  bifeitione  , fed  inventio  omnium  indefinite  punitorum 
pariter  feitionem  arcus  in  data  ratione  vel  ejus  reitificationem 
fupponit . 

Atque  haec  de  primo  Problemate  difta  fufficiatrt:  Catera  fu- 
pra  laudatus  Vir  llluftrifs.  D.  Marchio  Hofpitalius  nupero  Janua- 
rio plene  & eleganter  foluta  dedit.  Sed  quia  obfervo,  paulo  ge- 
neraliora a Fratre  proponi  potuifte,  ea  fequentem  in  modum  for- 
mo ac  folvo: 

Probi,  a.  & Axi  ET  inft Jiant  infinita  curva  BL,  BF  genere  ea- 
dem , hoc  tjl , quarum  ordinata  ML , MF  ctnjlantcr  ftnt  proportio- 
nale.t ; fttque  alia  curva  CL  ex  prioribus  fpatia  auferens  BLM , 
BCD  , tum  inter  fe  , tum  dato  fpatio  aqualia  . Quaritur  , qua 
Jit  natura  Curva  CL  , qua  ratio  ducendi  ejus  tangentes , & quod- 
Tab.III.  nam  ,n  ,//„  punRum  alteri  ubivis  dato  punflo  proximum ? (ng.7.) 
FiS-  7-  Sol.  Efto  data  ex  infinitis  una  BL  , datumque  in  curva  CL 
ubivis  punitum  C , e quo  demiffa  in  axem  applicata  CD,  quse 
fecct  datam  curvam  in  G,  ducatur  tangens  GE;  fuperDEcon- 
ftituatur  reitang.  EH  = fpatio  dato  BCD  , fiatque  CH.  HD  :: 
DE.  DT  ; j unit  a CT  curvam  CL  tanget  inC.  Nota  ratione 
ducendi  tangentes  , natura  curva:  latere  nequii;  eftquc  femper, 
quod  hic  fpecialiter  annoto  , reducibilis  ad  cafum  Problematis 
Bcauniani  generalius  concepti  menf.  Dec.  1695,  adeoque  , con- 
Pag.  229.  ftruibilis  per  Logarithmicam , vid.  m.  Jul.  1696.  Punitum  curvat 
CL  proximum  ipfi  B quodnam  fit,  generaliter  oftendit  Vir  peril- 
luftris  , poteftque  nullo  negotio  ad  aliud  quodvis  datum  punitum 
accommodari . 

Probi.  4.  Cr  5,  In  eadem  fig.  funto  BC , BL  infinita  curva  Jimiles 
Jeu  fpccic  eadem , equibtts  curva  CL  auferat  arcus  aquales  BC  ,BL  ; 

qua- 
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queritur  natura  curva  CL  , ejus  tangens  in  fundo  C,  & fundum  Aft.Erud. 
curva  dato  cuifiam  fundo  froximum . (fig.7.)  An.  1698, 

Sol.  Exemplum,  proponit  Frater  in  parabolis.  Huic  f*pe  lau-  M*** 
datus  D.  Marchio  ita  fatisfacit,  ut  dufla  per  C parabola  BC 
ej usque  tangente  CE,  faciat  CE  — BC.  BC  :s  BD.BT.  Addo  ] 
fi  in  hac  proportione  dumtaxat  BD  venatur  in  BE  , conftriH 
ftio  generaliter  ad  omnes  curvas  fimiles  le  extendet  j unde  & 
componendo  femper  erit  CE.  BC  ::  ET.  BT.  Quemadmodum 
etiam  fi  curva  CL  talis  eflfe  ponatur  , ut  ex  curvis  fimilibus  a- 
reas  abfeindat  sequales  BCD,  BLM,  reperitur  triang.  CDE. 

BCD  ::  ET.  BT,  qua  Theoremata  obfervari  merentur.  Dc  na- 
tura curva  CL  , punfloque  in  illa  alteri  cuidam  proximo  eadem 
tenenda,  qua  in  §.  praced. 

Probi.  6.  Sint  infimtaCurva  /imiles  BH , DL,  circa  idem  fundum 
Aflmtliter  conflant*  , quas  trajiciant  dua  reda  fofltione  data  AH, 

ED , quarum  altera  AH  tranfeat  per  A : quatitur  arcuum  ambabus 
redis  interceptorum  maximus  minimusve . ( fig.  8. ) Ta B.III. 

Sol.  Data  fit  una  curvarum  fimilium  BH  fecans  reflam  pofitio-  Flfi'  8* 
ne  datam  AH  in  H , alterique  politione  data  ED  ducatur  per  A 
parallela  AG.  Evolvatur  curva  HB,  principio  evolutionis  fafto  in 
H , & gignat  curvam  HG  , qua  reflam  AG  feeet  in  G ; filum  au- 
tem evolvens,  dum  dclcribitG  punflum,  fit  GB tangens  curvam 
inB.  Jungatur  AB  fecans  reaamED in  D,  ac  per  D tranfeat  por- 
tio curva  DL  fimilis  portioni  BH,  erit  arcus  DL  omnium  reflis 
AH,  ED  interceptorum  maximus  minimusve. 

Coroll.  Patet  hinc  infignis  Evolucionum  ufus  , nondum  quod 
fcio  confideratus , nempe:  Si  fit  Curva  quavis  HB,  ejus  evo- 
lutione delcripta  HG,  filum  evolvens  BG,  atque  expunflisH 
& G infleflantur  refla  HA  , GA  , concurrentes  in  quolibec 
punfloA,  & polle  riori  per  B agatur  parallela  refla  infinitaBF, 
erit  evoluta  BH  omnium  circa  idem  punflum  A fimiliter  de- 
feriptarum  ac  reflisAH,  BF  interceptarum  curvarum  maxima 
minimave.  Quia  & amplius,  fi  accipiatur  in  curva  HG  quod-  Pag-  2501 
vis  aliud  punflum  C , quod  filum  evolvens  IC  dum  deferibie 
tangit  curvam  BH  in  I;  atque  ex  I refla  agatur  1M  duflat  CA 
parallela  , erit  arcus  BI  omnium  rcflis  1M  ; BF  interceptorum 
maximus  minimusve  . 
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EJUSDEM  SOLUTIO  PROBLEMATIS  FRATERNI 
in  A&is  m.Maii  1697.  p.  307  propofiti, 

de  Curva  infinitas  Logarttbmicas  ad  angulos  rcftos 
fecante . 

Problema  de  Curva  invenienda , quae  infinitas  Lineas  ordina- 
tim  politione  datas  tangit,  jam  m. Oftobri  1695  folutum  dedi- 
mus . Quaeftio  hic  eft  de  tali  , quae  datas  omnes  ad  angulos  rc- 
£los  fecet.  Dependet  autem  Problema  a methodo  tangentium  in- 
verfa,  ut  nullam  generalem  folutionem  admittat,  cftque  pro  va- 
ria datarum  pofitione  mirae  diverfitatis;  neque  gradus  vel  fpecie» 
curvarum  eft  charatler  facilitatis  vel  difficultatis  problematis,  cum 
nonnunquam  in  algebraicis  res  difficulter , in  tranlcendentibus  con- 
tra facile  fuccedat. 

Exempla  promifeue  algebraicarutn  & tranfeendentium Curva- 
rum, in  quibus  folutio  iacilis: 

1.  Si  eidem  axi  injijlant  infinita  Parabola  aqualium  parametro- 
rum  fed  diverforum  verticum  , ftve  ( quod  eodem  recidit  ) fi  en 
infinitis  una  fuper  plano  fuo  ita  protrudatur , utfingula  ejus  pun- 
ita retias  dejeribant  axi  parallelas,  erit  Curva,  quae  infinitas  il- 
las parabolas  , feu  unicam  ita  motam  perpetuo  ad  angulos  re- 
£los  fecat  , Logarithmica  , cujus  fubtangens  aequatur  lemipara- 
metro  parabola.  Et  viciffim,  fi  Logarithmica  ditia  ratione  fu» 
per  axe  promoveatur  , Curva  quam  continuo  ad  retlos  lecat 
angulos,  eft  Parabola.  Ita  fi  Parabola  Cubica  fuper  axe  propel- 
latur, quam  ad  retlos  fecat,  eft  Hyperbola ; fi  altiores  Parabolae , 
ab  altioribus  gradatim  Hyperbolis  normaliter  fecantur,  & vicif- 
fim &c.  . 

1.  Si  infinita  aqualium  parametrorum  Parabola  axibus  parallelis 
injijlant , & vertices  habeant  in  linea  hisaxibus  perpendiculari , five , 
fi  Parabola  ita  feratur  , ut  fingula  ejus  punila  redas  dejeribant  axi 

? Perpendiculares  , Curva  quam  infinitae  vel  unica  fic  mota  norma* 
iter  interfecat , Parabola  eft  cubicalis  fecundi  generis  , cujuslatus 
retium  ad  parabolae  parametrum  eft,  utpadiA.  Si  alia  Parabolo- 
idea  ita  ferantur,  aliis  itidem  Paraboloideis  normaliter  fecantur, 
& viceverfa , &c. 

, 3.  Si  infinita  Paraboloidea  ejusdem  gradus  {cujus  index  fit  m)  fed 

diverforum  laterum  reilorum  , circa  eundem  axem  & verticem  confi- 
Jlant  , Curva  quae  has  onines  normaliter  trajicit  , conftanter  eft 
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Ellipfis,  cujus  centrum  in  communi  vertice,  latus  transverfura  in  Aft.EruJ. 
axe-,  cjusque  ratio  ad  latus  reflum,  uc  i adm.  An.  1698! 

4.  Si  infinita  aqualium  fubtangentium  Logaritbmica  fupcr  totidem  M.  Maii. 

axibus  parallelis  confifiant  , tranfeantque  per  commune  punBum  B ; 
quatitur  Curva  eas  omnes  normaliter  interjecans . ( fig.  9. ) Tab.III. 

Confir.  Eflo  una  earum  data  F B/  cum  fuo  axe  AG  , inque  ^6-  >• 
hunc  detnifla  perpendiculari  BA  ; fumtoque  quolibet  in  Loga- 
rithmica  punfloF,  agantur  ad  axem  perpendicularis  FG , ran- 
gensFL,  & huic  parallela  BM,  ac  infuper  ad  partes  Logarith- 
micx  ab  axe  remotiores  ftatuatur  in  axe  refla  AN  arbitrariae 
longitudinis,  major  tamen  1'ubtangcnteGL:  quo  faflo  fumatur 
inter  duplam  fubtangentem  & exceflTum,  quo  NG  fuperat  AM , 
media  proportionalis,  eique  in  refla  BA  aequalis  abfcindatur  BI 
furfum  deorlumve,  prout  punflum  F fupra  mfrave  B affumtum 
fuerit;  ac  denique  ex  I ducatur  1H  parallela  axi  fecansque  ap- 
plicatam GF  in  H;  erit  H punflum  in  optata  Curva  CHD, 
cui  fimiles  & aquales  in  cateris  reflarum  BA,  BC  fefe  decuf- 
fantium  angulis  conditui  poliunt.  Nota,  Maxima  Curva  altitu- 
do BD  zz  ^aGL  in  AN  — GL.  Si  GM  sz  AN,  cadit  1H  in 
BC,  fitque  maxima  curva  latitudo. 

5.  Quatitur  denique  Linea  (quod  cft  exemplum  fpeciale  Fra- 

tris ) qua  omnes  Logaritbmicas  fupcr  eodem  axe  & per  idem  pun- 
Bum duBas  ad  angulos  rcBos  fecat.  (fig.  10. ) Tab.III. 

ConfiruBio  talis  : Elio  axis  communis  A m , punflum  interfe-  Fig.  xo. 
clionis  Logarithmicarum  B , earum  una  dataFB/  ; dcmififa  in 
axem  perpendiculari  BA  , per  punflum  F utcunque  acceptum 
in  Logarithmica  agantur  reflat  FT,  FN  , fccantes  reflam  BA 
in  T & N,  quarumque  illa  axi  parallela  fit,  hac  tangat  Loga- 
rithmicam  ( prztercaque  fupra  T , fi  quidem  punflum  N infe- 
rius fit  ipfo  T , abfcindatur  TN  = inferiori  TN  ) quo  faflo 
diametro  AN,  nempe  AT  + TN , defcribatur  femicirculus  APN, 
cui  occurrat  refla  FT  in  P ; fumtaque  arbitraria  quadam  con- 

fianteL,  abfcindatur  in  B A ex  punfloT  reflaTRea^lTA^L1, 

& jungatur  RP  , (vel  fi  punflum  T fuperius  fit  iplo  B,  defcri- 
pto  fuper  TR  femicirculo  applicetur  illi  prius  TP,  ac  tum  de- 
mum jungatur  RP;  junfla:  in  refla  FT  icqualcs  hinc  inde  ab- 
fcindantur  TS,  TS;  eruntque  punfla  S,  S ad  Curvam  quandam  p4g.  iji. 
mCMCm,  quz  omnes  Logarithmicas  circa  punflum  B confti- 
tutas  ad  angulos  reflos  fecabit,  ut  requirebatur  . Nota,  fumta 
TR  = y/jTAM-L*  , occurret  Curva  axi  in  punflo  m , ut  fit 

Am“ L;  fed  fumta  TR  Zz  ,/jTA1  — L* , tranfibit  inter  pun- 
fla 
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Ael.Erud.  fla  A &B,  nec  ad  axem  pertinget.  Maxima  Curvae  latitudo  BC 

An.  1698.  __  yTlATALT 

M.  Maii.  ^tqUC  horum  omnium  folutio  facilis  admodum  fuit:  dari  au- 
tem poliunt  alii  curvarum  poCtiones , qua  Problema  magis 
arduum  reddunt  , & vel  in  fimplici  Parabola  ad  cafus  me- 
thodi tangentium  inverfse  nondum  exploratos  deducunt  v vel- 
uti , fi  quaratur  Curva,  qua  omnes  Parabolas  Juper  eodem  axe  ex- 
trullas , lateraque  fua  retia  rcfpelhvis  verticum  a puni  Io  fixo  di- 
Jl antiis  aqualia  habentes , ad  relios  angulos  trajicit , &c.  Cui  ad- 
di poteft  & hoc : Quaritur  Curva , qua  Parabolam  aut  aliam  da- 
tam Curvam  fuper  plano  fuo  circa  datum  punllum  tn  orbem  conver- 
fam  in  angulo  dato  Jecat ; quemadmodum  conflat,  re&am  ita  con- 
verfam  circa  extremitatem  fuam  in  angulo  reflo  fecari  a Circu- 
lo, in  obliquo  a Logarithmica  fpirali. 

m.  junii.  DE  METHODO 

Kig.  259. 

Arcus  Curva:  Parabolica*  inter  fe  comparandi , 

per  D.  T. 

CUM  hoc  in  argumento  , nili  quis  genuinam  fequatur  me- 
thodum, proclive  fit  in  magnas  incidere  prolixitates,  hac 
vice  offendam  , qua  ratione,  eaque  fatis  facili,,  comparatio  illa 
inflituenda,  & qua  via  huc  ufque  in  hac  re  progreflus  fuerim. 
Sit  ARSTV  Parabola,  cujus  femilatus  reftum  AC,  Jc  Hy- 
Tab.1V.  perhola  CF1LN  , cujus  afymptotos  AM  ; fa&is  reliquis,  qua 
*•  erudito  Lcffori  ex  ipfa  figura  infpe&ione  manifefla  lunt  , no- 
tum eft  (1)  fi  fiat,  ut  AD  ad  AG , ita  AK  ad  AM,  fpatiaFDGI 
& LKMN  femper  aqualia  , adeoque  infinita  fpatia  reperiri  polTe 
aqualia  aflumto  FDIG ;.  id  quod  methodo  Cavalleriana  facillime 
dcmonltratur  . (2)  Reflanguium  ex  AC  in  arcum  Parabolicum 
RS  aquari  femper  fpatio  hyperbolico  FPQI  . Unde  efficitur  ,■ 
quia  aflTumptis  arcubus  Parabolicis,  RS  , TV  , menfura  1'patio- 
rum  PF1QL&  WLNO  inveniri,  atque  ex  his  cognitis  porro 
lola  additione  & fubtraclione  fpariorum  reflilineorum  derivari 
poliunt  fpatia  FDGI,  LKMN  , aquationem  hanc  diei  pofle 
ejusque  ope,  fi  ex  eadem  arcus  RS  & TV  tollantur,  Geome- 
trica determinari  , quid  in  determinatione  arcuum  Paraholico- 
rum  datam  ad  fc  invicem  rationem  habentium  poflfibile  fit  aut 
impoffibile . 


Sit 
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Sic  ergo  AB  = BC  = a , AD  «=  b , AG  = e,  DF  = d,  Afl.EruA 

GI=e,  AK=/,  AM  =g  , KL  = A,  NM  — »,  An.  1 6*8. 

RS  = * , TV  = y , fitquc  brevitatis  caufa  laa  — kk . ^unl!' 
&AC  = *. 

Pofito  primum  , arcum  RS  ad  TV  efle,  ut  i ad  i , repcritur 
±kx  — cc4-zce4-bb' — liti — dii 4- ee 

FDGI  , & LKMN  — 

4 

gg+igj+ff — ifb  — bb  -f- ii , 

• . 4 . . ' 

Quibus  politis  aequalibus,  datirn  adparct  , x tolli  non  pofle,  fi,-  Pag- 
ve  dupla  fivc  alia  quzcunque  ratio  aflumatur  . Id  ergo  cum 
impoflibile  fit,  fi  unum  fpatium  LKMN  aflumatur,  exlolain* 
fpeftione  figura:  liquet,  id  multo  minus  efle  poflibile  , fi  lpatia 
LKMN  dupla  , aut  in  data  ratione  , ut  r ad  s ailumantur  , quo- 
niam fpatia  WLNO  continue  fiunt  majora  . Quo  perfpeflo  non 
duxi  opera;  pretium,  id  calculo  experiri  ulterius:  feddudum  eft, 
quod  hanc  difquilicionem  fepofui  , vix  illam  in  memoriam  revo- 
caturus, nifi  nunciatum  mihi  fuiflct  , rem  ab  alio  Geometrice  de- 
terminatam elTe.  Cum  vero  certus  quoque  eflcm  de  methodi  me* 
univerfalitate  , per  quam  idem  indagare  poflTem  , quidquid  alia 
methodo  alius  invcfligarit , ad  manus  fumpfi  difquifitionem  fe- 
poficam,  pofitisque  calculis  dentio rcperi , verifilmum  efse,  quod 
olim  afscrueram,  ablolutc  impofTibile  efse  , ut  inveniatur  arcus 
Parabolicus,  a vertice  remotior,  qui  ad  arcum  alium  vertici  pro- 
piorem datam  habeat  rationem,  fine  data  Hyperbol*  Quadratura. 

Porro  autem  univerfaliter  ('umens  , ut  r ad  s , fic  figura  FDGI 
— ccJrlce4rbb  — xbd  — dd-\-ce 

— — — ad  figuram  LKMN  — 

Zkx—gg  + zgi-hff—ifb  — bb  + ii  . . 

inveni  4 rkx  — 8 skx  & pro- 

4 .... 

inde  r = 1 s , ut  fublato  * oriatur  arquatio  inter  lolas  cognitas  , 
qu*,  cum  nihil  abfurdi  contineat,  indicio  eft,  Geometrice  rcin 
determinari  pofse.  Non  diffiteor,  mc  miratum  primum  fuifse, 
quomodo  h*c  cum  priori  mea  pofitione  polsent  confidere : da- 
tim  tamen  ex  conftrublione , qu*  facilis  admodum  ed,  perfpe- 
xi arcum  TV  debere  includere  arcum  RS  , fi  ille  hoc  major 
fit,  aut  fipluresafsumantur , nonnullos  in  unum  latus,  reliquos 
in  alterum  cadere  debere  , de  quo  calu  fortaffis  nunquam  cogi- 
tafscm  , nifi  h*c  occafio  ad  reiterandum  data  fuifset  calculum  , 
qui  ad  hanc  rem  manu  quafi  me  reduxit . Non  ero  prolixus  in 
his  ulterius  explicandis.  Si  enim  nullus  poflit  dari  arcus  a_  ver- 
tice 
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tice  remotior,  qui  in  data  fit  ratione  ad  illum,  qui  vertici  pro1 
pior,  ut  fupraoltenfum , necefse  eft,  ut  major  minorem  includat. 
Hzc  autem  publice  ideo  commemoranda  duxi,  quoniam hzc via 
facilis  admodum  eft  , nec  prolixum  calculum  requirit  : unicum 
hoc  adjiciens , methodum  hanc  meam  particularem  efse , 3c  ad  folam 
parabolam  accommodatum  , fed  przfto  tamen  efse  mihi  aliam  me- 
thodum, paulo  profundius  latentem  , 8c  ab  hac  plane  diverfatn  , 
cujus  ope  non  folum  arcus  curv*  Parabolicz,  fed  quarumvis  curva- 
rum quantum  equidem  poffibile  eft , comparari  pofsunt  ; meque 
eandem,  quam  primum  ca,  quas  ad  ipfam  pertinent,  adperfe&io- 
nem  erunt  dedu&a,  cum  publico  communicaturum. 

JOH.  BERNOULLI 

Invejligatio  Algebratca  arcuum  Parabolicorum  ajpgnatam 
inter  fe  rationem  habentium  . Demonjiratio  Ifocbronif- 
mi  Defcenfuum  in  Cycloide  & c. 

JAM  diu  eft  quod  novimus  extenfionem  curv*  parabolicz  & 
quadraturam  Ipatii  hyperbolici  mutuam  connexionem  habere  i 
novimus  etiam  areas  hyperbolicas  inter  afymptoti  applicatas  fe- 
cundum progreflionem  geometricam  procedentes  efse  arquales  : 
quod  pariter  intelligendum  de  ipfis  fegmentis  hyperbolicis,  qui- 
bus illae  areae  a trapeziis  re&ilineis  deficiunt,  funt  enim  etiam 
hzc  trapezia  reflilinea  inter  fe  zqualia  . Unde  non  difficulter 
ad  affignatam  aream  hyperbolieam  inter  afymptoti  applicatas 
comprehenfam  inveniri  poteft  alia  hujusmodi  area  in  data  ra- 
tione . 

Quod  fi  igitur  portiones  curv*  parabolicz  in  eadem  efsent  ra- 
tione cum  iftis  areis  , oppido  faflum  haberemus  quod  quzrimus  , 
hoc  eft  a dato  quovis  in  parabola  punflo  in  promptu  efset  ftatim 
refecare  arcum  , qui  haberet  ad  alium  datum  rationem  datam  . 
Verum  enim  vero  portiones  curv*  parabolicz  licet  generaliter  di- 
cantur per  quadraturam  hyperbolas  reftificari  , non  tamen  iftii 
areis  inter  applicatas  afymptoti  proportionari  poffiinc  , fed  aliis 
areis  comprehenfis  inter  applicatas  axis  conjugati  : aft  hz  area 
ut  alterz  illae  inter  fe  zquari  non  pofsunt,  nili  binz  tantum  , & 
quidem  fimilitcr  ultra  citraque  axem  fumptz,  unde  etiam  contin- 
git , ut  impoffibile  fit  dato  arcui  parabolico  alium  zqualem  fed 
diffimilem  abfeindere,  hoc  enim  ii  fieri  pofset , ipfam  quoquere- 

ftifi- 


by  J^oogle 


I 


Eruditorum.  377 

Sificationem  parabolae,  hyperbolsve  quadraturam  pofl  fe  trahe-  ErU[J 
ret . Hinc  etiam  accidit,  quodetiamfi  ratiodata  fit  inarqualitatis,  aV.  1698." 
non  tamen  a quovis  in  parabola  ad  lubitum  affumto  pun£lorcfcca-  M.  Junii, 
ri  poflit  arcus  quatfitus;  fed  id  ipfum  pun&um  per  conftruttioncm 
demum  fit  determinandum. 

Ut  igitur  modum  invenirem  comparandi  arcus  parabolicos,  in  Pag.  *$?, 
ratione  data  quavis  inasqualitatis;  vidi  quidem  perfacile,  areas  il- 
las hyperbolicas  fuper  axe  conjugato  efTe  prius  in  data  ratione  Tu- 
mendas, fed  hoc  ipfum  efl  quod  aliquid  laboris  & induflrise  requi- 
rere videbatur.  Qua  tamen  via  Algebra  duce  fola  ( hic  enim  me- 
thodus differentiatis  aliave  infinitefimalis  nihil  omnino  praedat  ) ( 

redditus  fuerim  voti  compos,  calculi  quem  inivi  capita  principa- 
liora indicabo. 

Eflo  (fig.  a)  Parabola  CAN,  cujus  axis  AX , femiparameter'j-AB 
AD  ; inque  ea  arcus  datus  BC  , ad  quem  affignandus  fit  alius  Fig.  «. 

MN  rationem  habens  datam  » ad  t . Dufla  normali  RAX,  cen- 
troque  A & femiaxe  AD  deferipta  hyperbola  aequjlatera  IDZ  ; 
erit  , ceu  notum  efl  , reflangulum  fub  AD  & arcu  parabolico 
quovis  BC  aequale  areae  feu  trapezio  hyperbolico  correfpondenti 
HRSI ; quod  nimirum  continetur  inter  applicatas  axis  conjugati 
HR,  IS  : hoc  efl,  arcus  parabolici  BC,  MN  funt  ut  correfpon- 
dentia  trapezia  hyperbolica  RI  , «Z  . Res  itaque  eo  recidit  , ut 
dato  RI  determinetur  aliud  «Z,  quod  fe  habeat  ad  illud  ut»  ad  i, 
id  quod  fic  efficio. 

Du&is  afymptotis  AG,  AT  & ad  eas  applicatis  DE,HF,IG, 
intelligantur  AK , AL,  AQ_,  AT  continue  proportionales  in  ra- 
tione AF  ad  AG:  palam  efl  quod  duftis  applicatis,  KV  , LW  , 

QY  , TZ  non  folum  trapezia  hyperbolica  KW,  LY , QZ  tam  in- 
ter fe  quam  ipfi  trapezio  hyperbolico  FI  fint  aequalia:  fed  etiam 
duftis  fubtenfis  IH,  VW,  WY,  YZ,  ipfa  legmenta  hyperbolica 
VW,  WY,  YZ  fint  inter  fe  & ipfi  fegmento  1H  aequalia  : ideo- 
que  fi  fumantur  tot  continue  proportionales  AK  , AL  &c.  quot 
funt  unitates  in  » -f-  » , erit  numerus  Tegmentorum  inter  V & 

Z— »:  & proinde  fumma  fegmentorum  VW  + WY-J-5cc.  efl  ad 
Tegmentum  HI  ut  » ad  i . Jam  vero  fi  prima  continue  proportio- 
nalium AK  fumatur  debita:  magnitudinis,  ita  ut  demiffis  applica- 
tis ad  axem  conjugatum  V«,  Wt?  & c.  fumma  trapeziorum  re£li- 
lineorum  «W  + tfY-f-Scc.  feu  polygonum  re&ilincum  «VWYZJ 
fit  ad  trapezium  redlilineum  RI  ut  « ad  i , (quod  utique  fieri 
potefl , quamvis  trapezia  rcflilinea  «W,  £Y  , & c.  inter  fe  non 
fint  aequalia;  fufficit  enim  quaedam  majora  effe  , quaelam  mino- 
ra, ut  ita  per  compenfationem  fimul  omnia  toties  pra>cife  conti- 
neant ipfum  RI,  quoties  » continet  unitatem)  hoc  inquam  fi  ita 
Tom.  III.  Bbb  fadlum 
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faftum  fit;  mamfcftumeft  aream  hyperbolicam  VZ  f*  feu  fummatS 
trapeziorum  hyperbolicorum  «W  +^Y  + &c.  fore  ad  trapezium 
hyperboiicum  RI  ut  n ad  1 : eft  enim  totum  ad  totum,  feu  poly- 
gonum reflilineum  «VWYZf  ad  trapezium  re&ilineum  RI  , ut 
ablatum  ad  ablatum  , feu  ut  fumma  Tegmentorum  VW  + WY 
+ YZ  ad  fegmentum  HI  ; utrobique  nempe  ut  n ad  t : ergo  e- 
tiam  reliquum  ad  reliquum  ut  trapez.  hypcrb.  «Z  ad  trapez.  hy- 
perb.  RI , & per  confeauens  arcus  parabolicus  MN  ad  arcum  pa- 
rabolicum  BC,  datam  habebit  rationem  n ad  t . Id  unicum  igi- 
tur intendendum  eft  , ut  determinetur  punflum  K : in  hunc  fi- 
nem voco  cognitas  DE  feu  AE  = j,  AF  —/>,  AG  = e;  in- 

, , cx  ccx  . _ cj*  , . 

cognitam  AKs»;  erunt  AL  — -j-,  , AT _ A1  &c. 


reperietur  autem  « V=*  y/  $ + 
ea  bb 


b* 

✓*,*w  = 


*=£✓*+==✓** c.  Item  Aa  s= * \- 


V i - A>=W  &c-  ideo^ue  * V 


' bb  w * ccx 

. cx+bx  , aac  + aab 

+ ^W=  1 v » + — 

aabc-\-aabb 

Vi  + — — 


✓ i.  ,W+,T=“^ 


multiplicatis  refpeftive  per 
e* — i*  ..  . ««■ — aab  ,,  . * * , - \ 

hd  — Aa  («/*)= — ~h — v/iH — y/h  A)-*-  A<»  (/?/) 


b 

ccx — 6<r*  . 

v » t : 


-aabb 


bb 


>/  > » ^c* 


ee — AA 
zbe 


XX  -f- 


provemt, 
eacc — aabb  cc  — bb 


bc  2 cc. 

c*  — bb  cc  aacc 

reftilin.aW, xx  -f 

1 b ♦ 


<«4=«V+/3W  in  atf  = 2 trpz. 


1 bb  bb  cc  — A* 


+ 


a*  = tfW 


Ac  2C4  XX 

c6  — bbc+  aacc — aa  bb 

-J-*Y  intf^esatrpz.  rectuin.lY,* — ^ — **  -f- : r 


2A4 

&c. 


Ac 

&c. 


A+, 


-A« 


2 e®  ** 
&c. 


44  — y Y -{-  J Z in  s 2 trpz.  reflilin.  >Z  , 


&c. 


&c. 


&c.  = &c. 
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«2 n , , 2 n ■ 
r — bbc 


2 tf 


in 


+ 


aacc—aabb 

bc 


cc  — b 


in 


m 

2 e xx 


Afl.  Eruet 
. , An.  160S. 

*4-du'  M,  Junii, 


pio  ultimi  trpz,  reflilin. 

His  omnibus  in  iummam  colleflis  ( quod  commode  fieri  po« 
teli  , omnes  enim  primi  termini  , ut  & omnes  ultimi  confli- 
tuunt  progreflionem  geometricam  t cujus  numerus  terminorum 
ell  n , medii  vero  faciunt  feriem  zqualium  ) habebitur  adhi- 
bendo vulgares  regulas  pro  fummandis  progrefUonibus  geome- 
tricis . 

in  . m in  , in 

e — b naacc—naabb  c 

■**•) 7 h - 


zb 


in 


bc 


in 

2 c xx 


as  — i fumm. 


trpz.  reflil.  es  i polyg.  reflil.  * VW  Y Z.S  : fed  multiplicando  RH 

+ SI  per  RS  prodibit  duplum  trapezii  reflilinei  RI , =s 

. aacc — *aabb  cc — bb  . „ , . „ ’ 

+ ; 1 a*  ; & lecundum  ea  qua;  fupra  ditia 

bc  ibb  cc  2 r 

funt,  trpz.  reflil.  RI  eft  ad  polyg.  reflil.  «VWYZ/,  ut  i ad 

, n ncc  — n bb  n aa  cc  — n aa  bb  ncc  — n bb 

n , hoc  ell -f.  + — a ♦ de- 


bet a»quari 


c2n-bln 


i b‘ 


bc 

naacc  — naa  bb 

+ + 


ibb  cc 
in 


L 2n  . 
b OS 


2n 

2 C XX 


qui-  Pag.  1 6%. 


bus  reduflis  pervenitur  ad  hanc  aquationem  quadratam 


cc — bb 


x 4 — 


in  , m , in- 

nc  b + na  4 c ■ 


.2  bi n. 


as  b 


m 


in  , in 
c — b 


cc — bb 

Sumta  itaque  AK  = radici  hujus  aquationis  *,  fafloqueut^*  ade" 
ita  AK  ad  AT,  determinabunt  applicata  KV,  TZ  punflaV  & Z, 
ex  quibus  cdufla  axi  parallela  VM  , ZN  auferent  ex  parabola  ar- 
cum optatum  MN,  qui  fcilicet  ad  arcum  expolitum  BC  rationem 
obtinebit  datam  n ad  i . Q.E.  F. 

Quod  notatu  dignum  hic  venit,  atque  mihi  ad  longe  operofio- 
rem  calculum  ab  initio  animum  przparanti  fupra  votum  tamen 
& expeclationem  fucceflit  i ell  * quod  trapezia  reftilinea  «W  , 
£ Y , & c.  formaverint  tres  progrelTiones  indefinite  fummabiles 
li  enim  aliae  prodiilTent  a geometricis  diverfae  & non  indefinite 
fummabiles  (quod  facillime  accidere  potuilfet  , fi  pro  incognita 
alia  quaevis  quam  AK  accepta  fuiifet  ) problema  fane  per  unam 
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S.Eruil.gc  generalem  aquationem  pro  numero  indefinito  n folvi  non  p<v 
tuiftec  , fed  pro  lingulis  numeris  iisque  integris  & rationalibus 
JUIU1‘  dumtaxat  , lingulares  femper  de  novo  aquationes  fuiflent  qua- 
renda,  magis  minusve  compofita  pro  re  nata.  Hoc  vero  incom- 
modum opportune  fublatum  eft  progreflionibus  illis  geometricis; 
adeo  ut  pro  numero  » non  folum  numerum  integrum  , fed  & 
fra£lum  furdumve  quemvis  fubftituere  polTimus  in  aquatione  ge- 
nerali, quae  ideo  tamen  nunquam  fupra  quadratam  afcendet , unde 
problema  in  omni  cafu  eft  planum  . Suppono  autem  datarum  b 
& c etiam  datas  efie  poteftates  b”  & c»  quarum  quidem  ratio 
fi»  fit  numerus  furdus,  haberi  non  poteft  nili  mediante Logarith- 
mica. 

Dixi  fupra,  non  polTe  citra  ipfam  reflificationem  parabola:  in- 
veniri duos  arcus  aequales &diffimiies.  Jam  dico  porro,  firatioda- 
ta  1 ad  » fit  insqualitatis  , arcum  majorem  debere  intra  limites 
fuos  complefli  minorem  ; feu  extremitatem  unam  M majoris  fo- 
re viciniorem  vertici  A , quam  extremitatem  minoris  B , alte- 
Pag.  2(56.  ram  vero  majoris  extremitatem  N,  ab  eodem  A remotiorem  fo- 
re , quam  minoris  alteram  extremitatem  C : Id  eft  , fi  intelle- 
gantur BO,  CP,  normales  ad  axem  AX,  cadet  ncceflario  arcus 
OP  , qui  utique  ipfi  BC  eft  aqualis  , totus  intra  MN  . Quod  fi 
quis  fc  habere  putet  aliam  methodum,  qua  aliud  doceat,  perquam 
fcHicet  arcus  minor  BC  vel  OP  five  totus  five  pro  parte  extra 
majorem  caderet , fciat  ex  hoc  folo  aut  abfolute  cam  efte  falla- 
cem , aut  inventam  fe  habere  quadraturam  hyperbolae  , ha&enus 
fruftra  quaefitam. 

Quod  fupereft,  ex  iisdem  fundamentis  , quibus  hic  ufus  fum  , 
poteft  etiam  folvi  fequens  : Datis  duobus  , tribus  pluribusve  arcu- 
bus par abolicis  difcretis  ajflgnare  alium  arcum  continuum  omnibus 
illis  fimul  fumtis  aqualem  . Memorabile  quoque  eft,  quod  quam- 
vis omnis  arcus  parabolicus'  reflificationem  recufct  , poffit  ta- 
men inveniri  arcus  , qui  datum  alium  arcum  excedat  vel  ab  eo- 
dem deficiat  cxceflu  vel  defc&u  reftificabili . Hujusmodi  alia  mul- 
ta omitto^ 

Haec  jam  jam  dimiflurus  accipio  D.  L.  H.  Traftatum  Mechani- 
cum A.  «695.  Parifiis  impreflum  , quem  aperiens  fortuito  incidi 
in  propoli tionem  120,  ubi  demonflrare  nititur  Autbor  Ilochronif- 
mum  in  Cycloide  ab  Hugenio  primo  inventum.  Pofteriora tantum 
hujus  demonftrationis  verba  legens  vidi  eum  concludere  , tem- 
pus defcenlus  per  Cycloidcm  eite  duplum  temporis  delcenfus  per 
Diametrum  verticalem  circuli  generatoris  ; hoc  autem  cum  ab- 
folute fallum  fcirem  ( ipfo  quippe  Hugenio  jam  demonftrance  , 
tempus  per  Cycloidcm  fefc  habere  ad  tempus  per  Diametrum , in 

ratio- 
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ratione  femicircumferentise  circuli  ad  Diametrum  ) animum  in-  Afl.Erud, 
cedit,  explorare  unde  gravis  ifte  error  originem  traxerit.  An.  irfpS. 

Hanc  itaque  ut  detegerem,  demonllrationem  memoratam  (quam 
alias,  quod  de  propofitionis  veritate  diu  ante  perrualuselTem  , for- 
fan  nunquam  lcgidera  ) legere  coepi  , fed  ulterius  progredi  non 
erat  necefle  , quod  in  ipfo  ftatim  limine  deprehendi  anguem  in 
herba  non  latentem  fed  patentem  . Concludic  enim  potitis  quot- 
cunque  & quibuscunque  analogiis  a.b  ::  c.d  \m.n  ::  p.q  | r.s  ::  t.u 
fore  aggregatum  omnium  primarum  a -f-  m r ad  aggregatum 
omnium  fecundarum  b -f-  n + s , ut  aggregatum  omnium  tertia- 
rum «•  + />-(-*  ad  aggregatum  omnium  quartarum  d q + u ; 
quod  num  verum  fit  , judicent  alii  . Hoc  faltem  dico  , quod  fi 
id  verum  edet  , circulus  , hyperbola  & nulla  non  figura  foret  pag_  ^ , 
quadrabitis  , & nulla  non  curva  re&ificabilis  : mirabile  quoque 
compendium  nobis  iubminiftraret  inveftigandi  dicio  citius  tem- 
pus dcfcenfus  per  quamcunque  curvam  ; foret  enim  femper  , 
fecundum  ratiocinium  Autboris  , tempus  per  curvam  ad  tem- 
pus per  altitudinem  ejus  verticalem,  ut  ipfa  curva  ad  ipfam  al- 
titudinem . 

Ex  di£lis  liquet  quanto  confultius  feciflTct,  nudam  allegade  pro- 
pofitionem  nobilidimi  hujus  inventi,  & Lcflorem  remifidc  adde- 
monftrationem  Hugenianam  . Quod  fi  vero  Hugeniana  licet  legi- 
tima, fed  ob  multarum  propofitionum  farraginem  & perplexitatem 
non  arrifit , laudo  propofitum  luccinfliorem  tradendi,  modotra* 
dididet  genuinam.  Qua  in  re  cum  a fcopo  multum  aberraverit  , 
hic  ego  vices  ejus  fupplebo  , demonftraturus  brevidime  fimul  ac 
perfpicue  , quod  in  Cycloide  cujus  axis  ad  perpendiculum  eretius 
ejl  , vertice  deorjum  f peti  ante  , tempora  dcfcenjus  quibus  mobile 
a quocunque  in  ea  puntio  dimiffum  , ad  punBum  imum  verticis  per-  -p  ^ ^ jy 
venit , Junt  inter  fe  aqualia . Sit  (Fig.  3.)  Cyclois  FDC,  cujus  pjg_ 
axis  AD,  circulus  generator  ABD ; dico  tempus  per  quamvis  por- 
tionem G M D fore  aequale  tempori  per  integram  femicycloidem 
FED.  Concipiatur  DG  divifa  in  partes  indefinite  parvas  Mm,  ut 
& DF  in  alias  numero  aequales  Ee  ; unde  erit  partium  unainDF, 
ad  partium  unam  in  DG  , ut  ipfa  DF  ad  DG  ; adiimantur  jam 
ex  illis  partibus  duae  homologa:  Mm,  Ee,  id  eft  tales  qusefecenc 
DF,  DG  proportionaliter  in  E,  M,  ducanturque  applicatae  ET, 

MN,  item  DB,  DO,  DL. 

Quoniam  igitur  per  hyp.  DF,  DE,  & DG,DM,  funt 
proportionales  , ergo  etiam  earuin’  (emi des  , quae  per  naturam 
cydoidis  fune  DA,  DB,  & DL,  DO  harumque  quadrata  funt 
proportionalia  , id  eft  DA  q.  DBf-  (DA.  DT)  ::  DL^.  DOf 
(DH.  DN)  dividendo  AT.  DT  ::  HN.  DN  , ideoque  y/AT. 

y/HN 
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y/HN  ( feu  per  naturam  gravium  defcendentium  velocitas  in  E 
ad  velocitatem  in  M ) ^DT.  y/DN  ::  DB.  DO  ::  DE.DM:: 
( per  hyp. ) Ee.  Miw;  quoniam  itaque  velocitas  in  E eft  ad  veloci- 
tatem in  M , ut  Ee  ad  Mm  , patet  quod  tempus  per  Ee  (it  atquale 
tempori  perMm,  id  quod  de  omnibus  aliis  portionibus  homologis 
demonftratur,  unde  tempus  peromnesEeid  eft  perDF  eritatqua- 
le  tempori  per  omnes  Mm  idcft  per  DG  ; ergo  defcenlus  per  DF 
&DG  funt  ifochroni.  Q^E-D. 

EXCERPTUM 

EX  EPISTOLA  WITTENBERGA 

MiflaadAmicumaD.  Jo.Gothofredo  Bergero, 
in  Academia  Wittenbergenfi  Medicins 
ProfefTore  primario. 

De  Ar terite  Aorta  diviftone  in  ramos  Carotides 
& Subclavios  . 

QUum  aliquot  abhinc  annis  in  cadaveribus  humanis  falfascotn- 
_ plurium  Anatomicorum  delineationes  arteri*  aortae,  e cor- 
de egredientis,  ex  eademque  orientium  arteriarum  fubclaviarum  , 
atque  carotidum  r in  theatro  Anatomico  non  fcmel  demonftravie- 
rim,  ortzquc  nuper  admodum  ea  de  re  lites  fuerint  inter  clarilfi- 
tnos  Belgii  Anatomicos,  Fridericum  Ruyfcbium  & Godefridum  Bid- 
loo  ; non  injucundum  fore  putavi  , (i , quam  prztcrito  menfe  in 
Anatome  cadaveris  foeminei  delineandam  curavi,  earundem  arte- 
riarum originem,  divifionemq;  naturalem , Tecum  communicarem . 
En  itaque  Figuram,  Cordis  & Arteris  Aortas  magnitudinem,  hu- 
jusque  divifionem  in  ramos  Carotides  & Subclavios  naturalem,  ex- 
hibentem. Ubi 

A.  Cor  puerperae  XX  annorum. 

B.  Vena  Cava  dextrorfum  paulum  reflexa,  hiansque  inC,  dex- 
tram cordis  Auriculam , cujus  magna  pars  corde  tegitur. 

D.  Pars  Sacculi  membranofi , in  quem  expanla  cava , communem 
cum  auricula  cavitatem  conflituit. 

E.  Truncus  cavae  fuperior. 

F.  Inferior. 


G.  Aor- 
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C.  Aorta,  emergens  e finiftro  cordis  ventriculo,  flexuque  am-  Aff.Erud. 

pio  fe  fupra  cor  attollens.  An.  1098. 

G. H.  Arcus,  quem  fupra  cor  progrediens  aorta,  inferioraque  M.  Junii, 
verfus  incurva,  efformat. 

I.  Ex  convexa  arcus  parte  egrediens  Trunculus,  abiens  in  K 
Arteriam  Carotidem  dextram , & L Subclaviam  ejus  la- 
teris. . • 

M.  Subclavia  finiftra  , quam  olim  quodam  fpatio  cum  Arteria 
cervicali  coalitam  offendi,  quemadmodum  etiam  inFig.a 
D.  Ruyfchii  obfervatur. 

N.  Arteria  Cervicalis  finiftra,  hicdiftinfta  origine  exipfapro-  P*g- 

diens  aorta. 

O.  Arteria  Caratis  finiftra,  ex  ipfo  pariter  arcu  aortas,  inter 

trunculum  carotidis  & fubclavia:  dextrae,  accervicalcm  fi- 
niftram  exiftens,  quam  vulgo  ex  fubclavia  finiftra  emitti 
opinantur. 

P.  Arteria  pulmonaria,  five  Vena  arteriola,  ex  dextro  cordis 

ventriculo  prodiens. 

Q.  Canalis  arteriofus  , qui  ex  pradifta  arteria  Fanguinem  in 

aortam  ducit  in  fcetu. 

R.  R.  Aorta  defeendens. 

CVtA  CVfc»-.  CV*Ai<Vfc/XVk^!  vyvj  cS*/, 

DAVIDIS  GREGORII  M.D.  p« 

ASTRONOMIA  PROFESSORIS  SAVILIANI 

ET  S.  R.  S.  CATENARIA, 

ad  Rev.  Virum  D.  Henricum  Aldrich  S.  T.  P. 

Decanum  Aidis  Chrifti  Oxonis. 

Tranfcripta  cx  Aflis  ( Transa&ions  ) Pbilofophicis  Anglicanit 
menjls  Augujii  1 697,  pag.6q3.feqq. 

CUM  Problema  de  figura  Catenae  (ideft  line»  flexilis,  ver- 
fus centrum  longinquum  gravis  , & pondere  fuo  dum  a 
duobus  extremis  immotis  dependet  incurvata:)  fit  inter  hujus  aevi  Pag.  jo4 
Philofophos  imprimis  nobile  , ac  a Celeberrimis  Viris  Hugenio  , 

Leibnitio  & Bernoullio,  plurimae  figurae  iftius  proprietates  fuerint 
dete&ae  , & in  Aftis  Eruditorum  Lipjia  ( at  fine  demonftratio- 
ne  ) editae : Libuit  harum  omnium  demonftrationes  pertexere  , 
ope  Methodi  Newttmana:  Geometris  hodie  familiaris  , fluxio- 
nes e fluentium  relatione  data  determinandi  & viciflum ; & alias 


'<*  
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Afi.Erud.  infignes  Curvae  hujus  proprietates  nunc  primum  deteflas  adjice» 

MluJii*'  re  ’ t‘b‘clue  > Reverende  Decane  , harum  rerum  Judici  idoneo 
' mittere. 

Prop. I.  Problema. 

Tab.VI.  TNvenire  relationem  inter  fluxionem  axeos  3c  fluxionem  ordi- 
Fig.  1.  A natae  in  Curva  Catenaria. 

Sit  Catena  FAD  ab  extremitatibus  F & D dependens  , cujus 
punflum  imum  (feu  Curv*  vertex)  A , axis  AB  ad  horizontem 
ereflus  , eique  applicata  BD  horizonti  parallela.  Invenienda  clt 
relatio  inter  Rb  feu  D t & dt ; polito  b punflo  ipfi  B proximo  , 
& bd  adBD,  item  DJ"  adBA  parallela. 

Ex  Mechanicis  conflat  , Potentias  tres  in  aequilibrio  politas 
eandem  habere  rationem  cum  reflis  tribus  ad  ipfarum  direflio- 
nes  parallelis  , vel  in  dato  angulo  inclinatis  , a mutuo  occurfu 
terminatis  ; Adeoque  fi  D d exponat  gravitatem  abfolutam  par- 
ticulae T)  d (ut  in  Catena  aequaliter  crafTa  rite  fit)  dt  reprz- 
fentabit  gravitatis  partem  eam  quae  normaliter  in  Dd  agit', 
quaque  fit  ut  d D (ob  Catenae  flexilitatem  circa  d mobilis  ) in 
litum  verticalem  fe  componere  conatur.  Adeoque  fi  id  (live 
fluxio  ordinatz  BD)  conflans  fit;  gravitatis  aflio  in  partes  cor- 
refpondcntes  Catenae  D d normaliter  exerta  etiam  conflans  erit 
five  ubique  eadem  : Exponatur  haec  per  reflam  a . Porro  ex 
fupracitato  Lemmate  Mechanico,  Dl  five  fluxio  axeos  AB  ex» 
ponet  vim  fecundum  direflionem  ipfius  d D exerendam  , qux 
priori  conatui  linea:  gravis  d D ad  componendam  fe  infitum  ver- 
ticalem aequipolleat , cumque  impedire  poflit.  Haec  vero  vis  ori- 
tur a linea  gravi  DA  fecundum  direflionem  dD  trahente;  eft- 
que  proinde  ( csteris  manentibus  ) line*  DA  proportionalis  . 
Eli  igitur  td  fluxio  ordinatz  ad  / D fluxionem  abfciflfas  , ficut 
conflans  refla  >1  ad  DA  curvam,  q.  e.  f. 


Pag.  J07. 


Corollarium. 

Si  refla  DT  tangac  Catenariam,  & axi  BA  produflo  occur- 
rat inT,  eritDB.BT  ::  {dt.  t D ::)  n.DA  Curvam. 


Prop.  2.  Theorema. 

Fig.  1.  ad  perpendiculum  AB  tanquam  axem  , vertice  A , delcri- 
O batur  hyperbola  zquilatera  AH  , cujus  femi-axis  AC  aequa- 
lis * ; & ad  eundem  axem  & verticem,  parabola  AP  cujus  para- 
meter  squalis  quadruplo  axi  hyperbolae  , & producatur  lemper 

hy- 


by 


Gooole 

> i 


rAB.  VII.  A x6j8. 

~4rruj  3? arabotici 

inter  fe  comparati  G . 

et  Rectifieati  .Auctore ■ 

i /r_t  a / 
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hyperbola  ordinata  HB,  donec  HF  aequalis  Curvae  AP:  Dico  Cur-  Afl.Erud. 
vam  FAD  in  quo  pun&a  F & D verfantur  (poGtis  BD  , BF  se-  *"•  ,6g?- 
qualibus)  effc Catenariam.  ' “ '' 

Vocetur  AB;*,  eritB£=*,  & BH  y/zax+x* . Unde  ex 

methodo  fluxionum,  fluxio  ipfius  BH  (fivemA)  = --1— ii--.. 

y/*4X  +** 


Rurfus  quia  parabola  AP  parametef  = 8 a,  erit  BP  = v /'iax. 

1 ax 

Unde  »p  (hoc  eft  fluxio  ipfius  BP)  aqualis  . Quare  flu- 

io  Curva  AP  (=r  P/>  = \/  Wp?+P"?)  = y/*— \-x * 


xio 


zax 


- / zaxl  + xx . qUie>  ducendo  tam  numeratorem  quamdenomi- 

X 

• • 

. zax  -f-  xx 

natorem  in  Jia  + x,  —)  — _ — ™ . Et  cum  HF  Cc  ubique 

y/2**  + *» 


zax  -t-  xx 

— AP  , erit  fluxio  HF  re£ta,  hoc  eft  mh  + x/  s — - — • 

y/zax+x* 

4*  + ** 

Sed  ha&enus  inventa  eft  ne  b = — . Unde  x/  five  flu- 

y/zax-^-x* 

ax 

xio  ipfius  BF  ordinata  ad  axem  Catenaria,  eft  aqualis 


y/  Zax-\-x 


. Pag.  joS. 


Et  igitur  fluxio  Curva  A F (five  ipfa  F / = / tfq  + Fx  q 
B ^ a*  xl  + **  ) s — , cujus  fluens  modo  oftenfaeft 


y/  zax  ** 


4*X» 


y/  a axx  + ** 


+*»  . Et  igitur  AF  =s  y/  zax  -J-  x * . Patet  fluxio- 


nem ordinata  BF  five 


eflfe  ad  x fluxionem  abfeifla 


y/  24X-I-X1 

AB  Ccut  data  a ad  Curvam  AF , qua  eft  fuperius  inventa  Cate- 
naria proprietas  . Igitur  Catenaria  pun&a  refte  determinantur 
per  pracedentem  conftrutUonem . q.  e.  d. 

Tom.  III.  Ccc  Co- 


Ael.Erud. 
An.  1698. 
M.  Julii. 
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Corollaria. 

i.  Ex  conftruflione  patet , BF  ordinatam  Catenariae  aquari 
Curvae  parabolica  AP,  demptaBH  corrcfpondente  ordinata  hy- 
perbolae contermina  AH. 

а.  Ex  demonftratione  condat,  Catenariam  Curvam  AF  aqua- 
ri BH  correfpondcnti  ordinata  contermina  Hyperbola  zquilate- 
ra.  Cum  enim  harum  linearum  fluxiones  zqucntur  , & fimul  na- 
Icantur  ipfa  linea j patet  illas  ubique  effe  aquales.  Unde  data  ca- 
tena, dabitur  AC  five<j,  quippe  aqualis  femi-axi  Hyperbola  z- 
quilatera  cujus  vertex  A , Sc  ordinata  ad  abfcillam  AB  catena  AD 
cft  aqualis. 

3.  Catenaria  omnes  funt  inter  fe  fimiles  , cum  ex  fimili  fimi- 
lium  & fimiliter  politarum  figurarum  conftruflione  generentur  . 
Unde  dua  refla  ad  Horizontem  fimiliter  inclinata  per  Catenarum 
vertices  ducta  abfcindent  figuras  fimiles,  & Catenarum  portiones 
abfcindentibus  reflis  proportionales. 

4.  Si  Catena QAD  fufpendatur  apunflisQ&D  inaqualiter al- 
tis, Curva  parsFAD  eadem  manet,  ac  fi  ex  punflis  zquialtisF  & 
D eflfet  fufpenfa , quoniam  nihil  refert  utrum  punflura  F affixum 
lit  vel  non  affixum  ad  planum  verticale. 

5.  Si  Catena  vis  trahens  fecundum  direflionem  dD  exponatur 
per  Dd,  dividetur,  ut  vulgo  notum,  in  vim  ut  di  fecundum  di- 
reflionem horizontalem,  & vim  ut  i D fecundum  direflionem 
verticalem  : Igitur  vis  in  Catena  extremo  direfle  accedendi  ad 
axem,  eflad  vim  in  eodem  defeendendi  fecundum  perpendiculum; 
five  vis  fuflinentis  pars  fecundum  direflionem  BD  agens  , eff  ad 
ejusdem  partem  fecundum  direflionem  Df  agentem,  utfemi-axis 
Hyperbola  contermina  AH  ad  DA  longitudinem  Catena  ufque 
ad  verticem  Curva  : Unde  data  Catena  ratio  hac  datur  . Et  in 
eadem  Catena  nunc  magis  nunc  minus  laxe  fufpenfa,  vis  illa  Ho- 
rizontalis eft  ut  Hyperbola  contermina  axis,  cum  DA  eadem  ma- 
neat fi  extrema  aquialta  fint. 

б.  Catena  in  plano  verticali , fed  fitu  inverfo  , figuram  fervat 
nec  decidit  , adeoque  arcum  feu  fornicem  facit  tenui  Mimum  : Hoc 
eft  fphara  minima  rigida  Sc  lubrica  in  inverfa  Curva  Catenaria 
difpofitz  , arcum  confticuunt  cujus  nulla  pars  ab  aliis  extrorlum 
vel  introrfum  propellitur;  fed  manentibus  infimis  punff is  immo- 
tis, virtute  fuz  figura  fuftinetur  . Cum  enim  punfiorum  Curva 
Catenaria  litus,  partiumque  inclinatio  ad  Horizontem  eadem  fii , 
five  in  fitu  FAD-,  five  in  fitu  inverfo , dummodo  Curva  fit  in  pla- 
no ad  Horizontem  reflo  , patet  illam  zque  fervare  figuram  im- 
mutatam in  uno  fitu  ac  in  altero  . Et  e converfo  fola  Catena- 
ria 


-fe.Y.'  -■  1. 
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riz  funt  fornices  five  arcus  legitimi. • Et  cujuscunquc  alterius  fi- 
gura  Arcus  ideo  luftinctur,  quod  in  illius  craflitie  quadamCa - M.  Julii . 
tcnaria  inclufa  lit:  Neque,  fi  tenuiflimus  clTet  r partesque  habe- 
ret lubricas,  fuftincretur.  Ex pr*cedenteCoroll.5.  colligitur  quali 
vi  arcus  muros,  quibus  infiftit , extra  propellit  y nempe  hac  eadem 
eft  cum  parte  vis  Catenam  fuftinentis,  qua  fecundum  direflionem 
Horizontalem  trahit.  Qua  enim  in  Catena  introrfum  trahit  vis, 
in  arcu  Catenae  aquali,  extrorlum  propellit.  Alia  omnia  de  mu- 
rorum , quibus  fornices  imponuntur,  firmitate  requiftta,  ex  hac 
Theoria  Geometrice  determinantur  , quae  in  zdificiorum  extru- 
ftione  praecipua  funr  . 

7.  Si  loco  gravitatis  alia  quaslibet  vis  fimiliter  agens  in  lineam 
flexilem  vires  luas  exerat , eadem  producetur  linea.  Verbi  gratia, 
fi  ventus  aequabilis 'fupponatur,  & fecundum  reflas  datat  politione 
reflae  parallelas  fpirans  , linea  vento  inflata  eadem  erit  cum  Cate- 
naria. Nam  cum  omnia  quse  in  gravitate  confideravimus , in  al- 
tera hac  vi  obtineant,  patet  eandem  Curvam  produflum  iri. 


Prop.3.  Theorema. 


SI  manente  prasdifla  Hyperbola  AL  , per  A ducatur  refla  G Fig.  z. 

AL  axi  AB  normalis,  & deferibatur Curva  KR  ejus  naturas,  Pag-  >**- 
nt  BK  fit  tertia  proportionalis  reflis  BH  & AC,  & ad  AC  appli- 
cetur reflangulum  AV  aquale  fpatio  interminato  ABKRLA , erit 
F concurfus  reftarum  HB,  VG  ad  Catenariam . 


Nam  ex  conftruftione  eft  BK  = 


7 24*  -f-  ** 


z , quare  fluxio  fpa- 


. Cum- 


tii  ABKRLA  = ( BK*£  = BKinB*=r)  — = , - 

7 14*  4-** 

fpatio  ABKRLA  . 

que  B F =5  — - , & A C detur  , erit  fluxio 

AL 

fluxioni  fpatii  ABKRLA  ax 

ipfius  B F = 77; — . — r — - • 

r AC  7 iax  -f-  ** 

Sed  in  praecedentis  Prop.  conftruflione  , fluxio  ordinat*  BF 

= — ==  . Quare  haec  conftruflio  eodem  redit  cum  con» 
714*4-** 

ftruflione Prop.  praecedentis,  & confequenter  punflum  F eft  ad 
Catenariam,  q. e.d. 


Ccc  * 


Co- 
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Fig.  i. 


Pag.  J II. 


Fig.  i. 


Acta 


Corollarium. 


Sicut  in  Prop.  pratcedent.  Catenaria  defcribitur  ex  data  lon- 
gitudine Curvx  parabolicas  , ita  in  hac  , illius  defcriptio  pen- 
det a quadratura  fpatii  in  quo  x*  y*  — a*  — iaxy * . Nam  y 

4* 

(flve  BK)=  :■=  . 

^ xax  -f- 

Prop. 4.  Theorema. 

SPatium  A GF  fub  Catenaria  AF  &reflisFG,  AG  ad  AB, 
BF  parallelis  comprehenfum  , squale  eft  reflangulo  fub  fe- 
mi-axe  AC  , & DH  intervallo  applicatarum  rn  Hyperbola  & 
Catenaria. 


Nam  DH  = ( BH  — BD  =s,  ex  Prop.  2.  hujus  , 


ax  -f-xx 


y / iax-\-x* 


= ) 


y / 2ax-\-x* 
axx 


y/  tax  -(-  X* 

. Quare  fluxio  reflanguli  fub  da- 


ta AC  & DH  ss  ( — =rrr  = x in — ■■  - = /j  in  FG  =j 

y/iax+x'  y/ax-\-x* 

fluxioni  fpatii  AGF.  Cumque  figurx  hx  finaul  nafcantur  , fequi- 
tur  reflangulum  fub  AC  &DH  xquari  fpatioAGF.  q.  e.  d. 


COROLLAR  IUM. 


Hinc  fequitur  fpatium  FAD,  fub  Catena  FAD  & refla  Ho- 
rizontali FD  comprehenfum,  xquari  reflangulo  fub  FD  &BA, 
dempto  reflangulo  fub  Hvperbolx  AH  axe  alterutro,  & DH  ex- 
ceffu  reflxBH,  vel  Curvx  AD,  fupra  ordinatam  BD. 

Prop.  5.  Theorema. 

SI  ad  reflam  AL  applicetur  reflangulumLE  xquale  fpatioHy- 
perbolico  ALH,  erit  E centrum  JEquilibrii  Curvx  Catena- 
ri* AFD. 

Concipiatur  Curva  gravis  FA  librari  fuperaxeGL.  ExCeo- 
trobarycis  conflat  momentum  gravis  FA  exponi  per  fuperficiem 
Cylindrici  refti  fuper  FA  erefli  , & refeai  plano  per  GL  trans- 
cunte,  cum  plano  Curvx  angulum  lcmireflum  faciente.  Et  hujus 
fuperficiei  fluxio , fiveFAinFG,  .xqualiseft fluxioni  fpatii  ALH 

live 
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five  BH  in  HC  ; quia  FA  , BH  , item  FG  & HL  aquantur  . AA-E™',1- 
Ac  propterea  (cum  fimul  nafcantur)  diffa  luperficies  Cylindrici  JuUi . 
refti  aqualis  eft  (patio  Hyperbolico  ALH.  Hoc  proinde  applica- 
tum ad  ipfum  grave  AF  , vel  illi  aequalem  reflam  AL  , facit  la- 
titudinem AE  aqualem  diftantiz  centri  gravitatis  ab  axe  libra- 
tionis GL.  Unde  Curva  FAD  , zqualiter  ad  utramque  axeosAB 
partem  jacentis,  centrum  aequilibrii  eft  E.  q. e. d. 

Corollaria. 


t.  Spatia  ABHL,  BAH  , 5c  AGF  fuht  Arithmetice  propor- 

ax  + xx 

tionalia  . Nam  fluxio  fpatii  ALH  r:  ( in  * 

y/icr-t-*’  Pag.  j 12. 


«*4-x»  in* 
y/  lax  4.  x* 


iax  -j-x»  — ax  in  * 
■Jiax- {-x* 


* 


y/  zax  + x* 


— • — — axx  — s=  ) fluxioni  fpatii  BAH  , multata  fluxione  fpa- 

y/mx  + x* 

tii  AGF,  perProp.4.  hujus.  Cumque  ha  tresfigurz  fimul  na- 
fcantur,  erit  BAH  — AGF  = ( ALH  = ) BL  — BAH  . Quare 
tBAH  = BL  -f-  AGF.  Unde  fequitur  fpatia  BL  , BAH  & AGF 
c(Te  in  proportione  Arithmetica. 

2.  Catena  centrum  gravitatis  eft  omnium  linearum  ejusdem 
longitudinis  , eosdemque  terminos  habentium  , infimum  . Nam 
tantum  dcfcendet  grave  quantum  poteft  . Cumque  tantum  de- 
fcendat  figura  , quantum  ejus  centrum  gravitatis  dcicendit  , fe 
fic  difponet  linea  gravis  flexilis  , ut  ejus  centrum  gravitatis  fit 
inferius  quam  fi  aliam  quamcunque  figuram  indueret  . Atque 
ex  hoc  fyraptomate  linea  gravis  flexilis,  reliqua  omnia  facile  de- 
duci poflcnr. 

3.  Si  fuper  quascunque  Curvas  eandem  longitudinem  eosdem- 
que terminos  D & F cum  Catenaria  FAD  habentes,  erefti  Cy- 
lindrici refti  fecentur  plano  per  DF  transeunte;  fuperficierum 
Cylindricarum  fic  refeftarum  maxima  eft  qua  fuper  Catenariam 
infiftit.  Ha  enim  fuperficies  (fi  angulus  fub  planis  fuerit  femi- 
reftus  ) ad  iplas  Curvas  ( qua  funt  in  cafu  prafenti  longitudinis 
ejusdem)  applicata  , latitudines  faciunt  aquales  diftantiis  centro- 
rum gravitatis  Curvarum  «DF  refla  : Cum  diftantia  hac  fit  in 
Catenaria  maxima  ( ob  maximum  defceoium  centri  gravitatis  ) 
erit  Cylindrica  fuperficies  applicanda  etiam  maxima.  Et  quoniam 

luper- 


Acta 


39° 

Afl.Erud.  fuperficierum  Cylindricarum  refeflarum  plano  cum  plano  bafcos 
An.  169».  angulum  quemvis  continente,  eadem  eft  ratio  atque  cum  ditius 
M.  Julii.  angulus  eft  iemireftus,  patet  propofttum  univerfalitcr. 


Lemma. 

Ki».  t.  in  cuju$visCurvaeAFQ_,  defcript*  evolutione  alteriusCur- 
v*  KV  , ordinatam  quamvis  F B ad  axem  AB  normalem, 
a correlpondente  in  KV  pun£lo  V demittatur  normalis  VR  or- 
!’ag-  3«J-  dinat*  occurrens  in  R : Erunt,  manente  fluxione  axeos  AB  ea- 
dem, fluxio  fluxionis  ordinatzBF,  fluxio  Cur  vz  AF  , &re£faFR 
continue  proportionales. 

Producatur  redlula  F / donec  proximae  ordinata:  w e occurrat 
in  0.  Et  tjuoniam  ex  hypotheft  Fr  = /w,  erit  0/  = F/,  adeo- 
que  op  erit  fluxio  ipflus  fs,  hoc  efl  fluxio  fluxionis  ordinata:. 
Porro  triangula  «»/,  /FR  funt  zquiangula,  quia  «»/=  alter- 
no/FR,  8c  fop  =.(F/r=:)FfR,  quia  illorum  intervallum  R fr 
alterutrius  refpedlu  evanefeit  , cum  Rr  pr*/r  nulla  fit.  Et  igitur 
e»,  pf :: /F.  FR:  fed  pf , /F  squales  funt , cum  fluxione  utrius- 
vis  tantum  differant.  Quare  op.  /F  ::/ F.  FR.  q.e.d. 

Prop.  6 . Problema.. 


Fig 


INvenire  Curvam  KV,  cujus  evolutione  Catenaria  AFQ_de- 
feribitur. 

Vocetur  ut  prius  AB,  x;  itemBF,/.  Eft,  exProp.a  hujus, 

• ax  ... 

/ = — rzr , five  2axy1  4-  x1  yx  —a*xl  . Quare,  per  fatis 

y/2ax-\-x* 


nunc  ufurpatam  Ncwtoni  methodum  , a axy%  -f-  44  xyy  + ixx/1 
+ ix*  yy  ( — 2 a*  x x quae  , propter  x — o cum  conftans 


x non 


fluat  ) ~ o . Quare  y =.  ( 


2ax  x* 


a~h* 


in 


ax1 


, ponendoloco  y,  ejus  valorem 


lax-f-x1  in  y/2  <>x-f-x>  y/,2ax-f-xt 

(Nam  lignum  — quantitati/ praefixum  , tantum  denotat  locum 
pundli  R ex  F fpeftati,  oppofitum  eflfe  loco  punfti  F ex  B fpe- 
ctati,  cum  curva  A F Q_  eft  cava  verius  axem- AB)  Et  F/,  per 

Prop.2  hujus,  = — ■ . Quare  per  przcedens  Lemma  , 


y/  2<!X  -f-X» 


FR  = 


. a»  » 
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. F/?  « + **in*’  *«*  + *’  iny  *«*  + *>  ^ /S 

FR  = ( 7"=  **+?“  in  ‘ ,+Tin«’  “ } M'  Jui“- 
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*-f-x  in  y/  2tfr-f** 


. Rurfus  ob  triangula  reflangula  Fx/, 


YRV , habentia  angulos /Fx  , VFR  aequales  , quia  VFx  cil 
utriusque  complementum  ad  reflum  , eft  Fx.  x/ ::  F R.  VR, 


fi  ve 


o-f-y  in  y/  2<x*-f-**  yj^. 


quas  pro- 


y/  I aX  + X1  O 

inde  aqualis  a + x . Haec  igitur  eft  natura  curvae  KV  , ut  fi  AB 
a+x  in  -J  iax+x* 

■vocetur  x , erit  FR  r=  > & VR  — *+*' 

q.  e.  i. 

Corollaria* 

t.  AC.  CB  ::  BH.  FR.  Hxcenim  eft  proprietas  reflas  FR  fu- 
perius  inventa»  , ■ 

2.  Refla  CB  aequalis  eft  reflae  BI  five  VR  . Utraque  enim  eft 

aequalis  ^ .... 

3.  Refla  evolvens  VF  eft  tertia  proportionalis  iplis  AC,  CB. 
Nam  ob  aequiangula triangula  /Fx,  VFR,  eft  xF.  F /::  FR.VF 

. aX  + XX 

Sive  x. 


a+x  in  J 2 ax  + x* 

-T- » VF  quas  pro- 


, y/ur+x1  4 

, 1 . . » n 
inde  = a~1~*  . XJnde  a.  a+x  ::  a+x.  VF,  qux  prxterea  eft  ra- 
a 

dius  circuli  Catenae  inF  asquicurvi. 

4.  Cum  punflum  F eft  m A , five  cum  vertex  evolutione  de- 
feribitur,  id  eft  cum  y=o  , valor  evolventis  reftz  VF  , quae  in 

hoc  cafu  eft  KA , nempe  _ fiet  a : hoc  eft  punflum  K , ubi 
' a 

Curva  VK  occurrit  axi  , tantum  extat  fupra  Catenas  verticem 
A,  quantum  C deprimitur  infra  eundem  . Unde  diameter  circu- 
li , Catenae  ad  verticem  asquicurvi , aequalis  eft  axi  conterminas 
Hyperbolae  AH.  Adeoque  Catena:  AD  & Hyperbolae  AH  eadem 
eft  curvatura  in  vertice  A : Nam  vulgo  notum  eft  circulum  prx- 
diflum  , Hyberbolae  aequilaterx  AH  in  vertice  A aequicurvum  ef-  Pag.  315. 
fe.  Sed  & hoc  aliunde,  cx  ipfa  Catenz  natura  Prop.  2 hujus  de- 

■ mon- 
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AeLErud.  monftrata  , confiat . Nam  nafcens  FH  five  ( AP  s nafcenti 
AL  Julif  BP  = ) y/  8 ax  dupla  «fi  nafcentis  BH  fivc  (y /aax-M»  , hoc 
Ju  eft,  evanefcente  x1 , cum  * minima  fit)  /ia»  ; Et  igitur  idem 

fun&um  eft  tam  in  nafcente  Hyperbola  quam  nafcente  Catenaria ; 

. e.  Nafcens  Hyperbola  AH  cum  nafcente  Catenaria  AD  coinci- 
dit,  & proinde  aequicurvz  funt  hz  lines  ad  verticem  A. 

5.  Curva  KV  eft  tertia  proportionalis  ad  reftam  AC,  & cur- 
vam AF,  five  reftamAL.  Ex  natura  enim  evolutionis,  KV  = 

( VKA  — KA  = VF  — KA  =t±L  — a=  + + 

zax+xl  — _ - 

— 4 = )- Etigiturar.  y/lax  -f.v*  :•  y zxa- {-**.  KV. 


Sed  y z » 
::  AF.  KV. 


ex  Coroll.  a , Prop.  a , = AF . Unde  AC.  AF 


6.  Refta  KI  dupla  eft  ipfiusAB.  Cum  enimBI  = (BC  =)  CA 
+ AB , erit  AI  = C A -J-aAB;  At  AK  = AC,  per  Coroll.  4. 
hujus;  Igitur  KI  s aAB. 

7.  Rc&angulo  fub  AC  & BR  eft  aequale  duplo  fpatio  hyperbo- 

..  „ a+x  in  y zax+x* 

Iico  BAH.  Nam  FR  in  AC  = ( 


in  a — 


* + x in  y/  a ss  x in  y a a x + **  4*  a *n  y 2 ax  4-  ** 

= AB  in  BH  + ACin  BH  m)  AB  in  BH  + AC  in  BD  + AC  in  DH. 
Quare  FR  in  AC  — BD  in  AC,  hoc  eft  BR  in  AC  =s  AB 
in  BH  -1-  AC  in  DH  . Sed  , per  Prop.  4.  hujus  , AC  in  DH  = 
AGF  fpatio.  Et  igitur  BR  in  AC  st  ( ABHL  -|-  AGF  = per  Co- 
roll. 1 , Prop.  5 ) a BAH. 


Fig.  J- 


Prop.y.  Theorema. 

I.  . - i • 

SI  in  Curva  Logarithmica  LAG  , cujus  data  fubtangens  HS 
aequalis  reflae  a,  Coroll.  a,  Prop.  a hujus  definitae  , fumatur 

fiunftum  A,  cujus  diftantia  abHP  afymptoto,  nempe  AC,  zqua- 
is  fit  fubtangenti  HS,  & ex  punt)isH&  P utcunque  in  afympto- 
to fumptis,  a pun£lo  C zqualiter  diftantibus,  erigantur HL,  PG 
ordinata  ad  Logarithmicam  , quarum  femifumm*  ponatur  zqua- 
l’ag-  i^6.  jjs  j|£j  vei  pp^  crunt  D & F ad  Catenariam  reftz  AC  corref- 
pondencem . 

Vocetur  AB*  , adeoque  CB  vel  DH  femifumma  ordinata- 
rum HL,  PG  erit  a-j-x;  femidifterentia  earundem  vocetur  y . 
Unde  HL  = ‘»  + -r+/,  & PG  a -f-* — y.  Cumque  ex  natu- 
ra 


Eruditorum.  393 

ra  Logarithmie*,  CA  fit  inter  has  media  proportionalis,  erit 
4-2 (Mt-j-x1 — y'  — a*.  Unde  y = y/  i ax  -}-*1 . Adeoque  HL  — 
a + * + y/  2 <*-{-**  & PG  = a x — y/ 2. »*  + **•  Quare  flu- 
xio ipfius  HL,  live  ipfa  Im  eft  ax  **  t Et  Db 

y/  2 ax 4-*» 

xquiangula  triangula  /»>L,  LHS,  eft  LH.  HS  ::  Im.  wL  : unde 
. . a* 

wL  five  dS  fluxio  ipfius  BD  = — — Hoc  eft  Curva  AD 

y/ 2<»*-|-x’ 

ex  Logarithmica  fupradifto  modo  genita , ejus  eft  naturae  , ut  fi 

. ax 

axis  vocetur  *,  ejusque  fluxio*,  fluxio  ordinatae  BD  fit — i— ■ 

y/2<»*4-x*. 

Sed  h*c  ipfa  eft  proprietas  Catenari*  ad  quam  a pertinet,  Pro- 
poli 1 hujus  demoirftrata.  Ergo  Curva  FAD  fuperius  delcripta 
eft  haec  ipfa  Catenaria,  q. e. d. 

Corollaria. 

1.  Sicut  ope  Logarithmorum  Catenaria  defcribitur,  viceverfa 
ope  Catenari*  per  ipfam  rerum  naturam  produft*,  numeri  da- 
ti vel  potius  rationis  dat*  Logarithmus  invenitur  . Ut  fi  poli- 
ta CA  unitate  , cujus  Logarithmus  eft  nihilo  zqualis  , qu*ra- 
tur  Logarithmus  numeri  C Q_  five  rationis  inter  CA  & CQ_; 
Reftis  CQ_  & CA  tertia  proportionalis  fit  CV  , ipfarumque 
CQ_,  CV  femifumma  CB  ; ex  B ordinata  ad  Catenariam  , 
nempe  BD  eft  Logarithmus  quxfitus.  Ratio  ex  Propofitione  ma- 
nifcfta  eft. 

2.  Vicififim  fi  dato  Logarithmo  CH  vel  CP  , quxratur  cor- 
refpondens  numerus  HL  velPG,  feu  ratio  HL  ad  CA  , five  PG 
ad  CA.  Ex  H vel  P erigatur  perpendiculum  Caten*  occurrens  in 
D vel  F , ipfique  HD  vel  PF  hoc  eft  CB  , fiat  zqualis  C R ad 
horizontalem  AR  terminata  ; Ericque  AR  femidifferentia  quse- 
fitarumLH,  GP,  ficutex  lupra  demonftrata  Caten*  natura  HD 
vel  CR  eft  earundem  femifumma  : ( Nam  in  tribus  quantitati- 
bus Geometrice  proportionalibus  quales  1'uncHL,  CA,  PG, 
quadratum  femifumms  extremarum  multatum  quadrato  medi*, 
zquatur  quadrato  femidifferenti*  extremarum  . ) Adeoque  CR 
4-  AR,  &CR  — AR  fiunt  numeri  HL  vel  GP,  dato  Logarithmo 
CH  velCP  congrui. 

3.  Ex  demonllratione  patet , quod  ficut  H D femifumma  Lo- 

Tom.  UL  Ddd  gari- 


Acl.Erud. 
An.  169& 
M.  Julii. 


Pag.  317. 
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AiMImbl  garitfcmic*  ordinatarum  HL,  PG  , ad  CH  normaliter  applica- 
M- Julii • tainH,  eft  ordinata  Catenaria:,  ficfemidifferemia  earundemHL, 
PG  , ad  CA  normaliter  applicata  in  B eft  ‘ordinata  Hyperbol*  ae- 
quilater*,  centro  C vertice  A defcriptz:  ac  proinde  (perCorol- 

kr.2,  Prop.2  hujus)  zqualisCaten*  AD.  Nam  y = y/iax-^-x*. 
Cumque Coroll.  pr*ced.  oftenfum  (it,  AR  effo etiam  femidifferen- 
tiam  re&arumHL,  PG  j patet  AR  ede  aequalem  Catenari*  por- 
tioniAD.  Unde  obiter  elucefcit  modus,  data  Catena  AD,  inve- 
nicndi  C centrum  Hyperbol*  conterminz,  vel  pun&um  in  afym- 
ptoto  Logarithmicae  GL . Nam  fi  fumatur  AR  zqualis  Catena:  AD, 
& exjunM*  reftae  BR  punfto  medio  erigatur  ad  ipfam  BR  nor- 
malis, h*c  occurret  B A axi  Catena:  in  quxfitp punftoC  , uti  pa- 
tet. Nam  fic  erit  CR  r=CB . 

4.  Hinc  etiam  fequitur,  fi  BDT  angulus  fiat  aequalis  ACR, 
re&amDT  tangere  Catenariam  inD.  Nam  fic  fiet  in  triangulis 
aequiangulis DBT , CAR;  DB.  BT  ::  CA.AR,  five  huic  aequa- 
lem AD  curvam.  Et  igitur,  per  Coroll.  Prop.  1 hujus,  DT  tan- 
git Catenariam . 

5.  Sequitur  etiam,  fpatiumACHD  xquari  re&angulo  fubCA 
& AR.  Nam  quoniam  AYD  eft,  per  Prop. 4 aequale  reftangulo 
fub  CA  & { AD  — BD=  , per  Coroll.  3 hujus  Prop.  AR  — AY 
=:)  YR,  patet  propofituin.  Et  quoniam  CA  datur,  confiat  fpa- 
tium  ACHD  efie  ucut  AD  curva,  illiusque  fluxionem  H d ficut 
D.V  fluxio  hujus. 

6.  Si  per  puoftum  K ubi  CR  fecat  HD  , ducatur  KZ  paral- 
lela PH  , reft*  AC  occurrens  in  Z , fumaturque  GE  aequalis 
femifummse  ipfarum  BC  , CZ  , erit  E centrum /Equilibrii  Cur- 
vae FAD. 

Intelligatur  fuper  FAD  erefta  fuperficies  Cylindrici  re£li  re- 
fefti  plano  per  PH  ad  angulos  femiretlos  cum  plaaoCurv*FAD; 
Exponet  haec  fuperficies  momentum  Curva:  FAD  fuper  axe  PH 
librat* , ejusque  fluxio  eft  DH  in  D</  + PF  in  F/  — 2BC 

?I&  . . . , ax  +•**  4 *xx  -J-  2 x*  if 

m AD  =1  in  a+x  m — — — ■ * 

4*  x _ a*x  + axx  3 axx-\-  2 x*  x 

— ' ' ~ + ' - ■ — + ~ — =r  cujus  fluens  4 in 

y/  iax^-x*  y/ 1 a x xx  ^ 2 ax  -f-  *•* 

BD+4  y/  t*x  +x*  +x  ^iax  + 7 = CA  in  BD  + CB 
in  AD.  Quare  CA  in  BD  4-  CB  in  AD  ~ ( quoniam  (Imul 
nafeitur , dia*  fuperficiei  Cylindricae  =)  momento  Curvae  FAD 
fuper  axe  PH  librat* . Unde  diftantia  centri  gravitatis  Curvz  F AD 

a pun- 
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„ n CA  inBD+CB  in  AD  r , C A in  BD  , , AA.Enul. 
i puncto  C eu  . JL- live  f — — ► -f.  i An.  1698. 


2AD  ' ad 

CB.  Porro  obZK  parallelam  AR,  eft  AD.  BD  ::  (AR.ZK::) 

CA  in  BD  . . 

& igitur  CE,  quxpercon- 


M.  Julii . 


CA.  CZ:  unde  CZ 


AD 


ftru&ioncm  eft  = j BC  + | CZ,  erit  =:  | 


CA  in  BD 

AD 


+ }BCi 


bcceftCurvseFADcentrum  gravitatis,  &Epun£ium  ex  conftru- 
ftione  definitum , aequaliter  di  flant  a C ; fed  & in  eadem  refla  & ver- 
fus  easdem  partes  (ita  funt , ergo  coincidunt  illa . 

Poteft  & coincidentia  punfli  E ut  firpra  determinati,  cum  cen- 
tro aequilibrii  Prop.  5 hujus  definito,  fyntheticcficoftendi: 

Per  Coroll.  1 , Prop.  5 , 2BAX  — AYD-)-BA  in  AR.  Unde 
AH  2BAX  = ( ACHD  -f-  BA  in  AR  es  per  prsced.  Co- 
roll.) AR  in  CA  -f  BA  in  AR:  hoc  eftBD  in  AC  -(-  iBAX. 

~ AR  in  CB;  five  BD  in  AC  — AR  in  CB  — 2BAX.  Unde 
BD  in  AC  -f  AD  in  BC  = (AD  inBC  + AR  inCB— iBAX 
siAD  in  BC  — - 2 BAX  ss.)  2 AD  in  AC  + 2AD  in  AB 

•—  2BAX.  Et  applicando  ad  1 AD,  erit  f -f  | BC 

A U 

, A„  . AB  in  AD  — BAX  „ . ARX  „ ,ARX 

= (AC  + AD  ~ =>  “ + -AR-  Sed  *T 

eft  diftantia  centri  aequilibrii  Caten*  a vertice  A,  per  Prop.  5 
hujus  determinata  , ac  proinde  , fecundum  diflam  Prop.  5 , CA 
ARX  BD  in  AC 

+ eft  diftantia  punfli  E a C,  & { — — + 7 BC  pag.  J[5,# 

eft  ejusdem  E diftantia  ab  eodem  C , fecundum  hoc  Coroll.  6. 

Unde  patet  duas  iftas  determinationes  punfli  E eodem  recidere, 

, ARX  BD  in  AC  , , __ 
quoniam  CA  + = i ~ +T  BC. 

7.  Spatii  PFADH  centrum  gravitatis  eft  in  I,  medio  punflo 
refl*  CE  . Cum  centrum  gravitatis  fluxionis  ipfius  AD  five  D</ 

& F/,  duplomagis  diftet  aPH,  quam  centrum  gravitatis  fluxionis 

ipfius  ACHD,  (iveDHW  5t¥Tpf,  & -f-  F/  in  AC  datam  , 

aequale  D</fH-|-F/pP  ; patet  & fluentis  FAD  centrum  gravitatis 
E duplomagis  diftare  a PH  , quam  fluentis  PFADH  centrum  I. 

Sed  libet  propofitum  aliter  & admodum  fuperiorum oftenderc. 

Intelligatur  luper  figura  PFADH  ercflus  Cylindricus  rc£lus  Sc 
refeflus  plano  perPH  transcunte  , cum  plano  bafeos  angulum  fe- 
mircclum  comprehendente  ; exponet  iftud  lolidum  , momentum 

Ddd  2 figu- 


li 
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Art.Erud.  figur*  PFADH  fuper  axe  PH  libratae:  Hujusque  folidi  fiveprsf- 
£l  Julii  momenti  fluxio,  (folida  nempe  erefla  fuper  PF/p  & HDrf£) 
UIK  producitur,  fi  momentum  fluxionis,  five  fluxio  momenti  iplius 
AD,  ducatur  in  j AC  datam  . Nam  per  Coroll.  5 hujus  Propoli 
HDdb  — DJ  in  AC:  Quare  ipfum  momentum  fluens  producuur 
ducendo  momentum  Curv*  FAD  refpeflu  axisPH,  fupcrioreCo* 
roll.  determinatum , nempeCA  in  BD-f-CB  in  AD , in  ± AC;  e- 
ritque  proinde  7 AC  in  AC  in  BD  -f-  j AC  in  CB  in  AD . Ad- 
eoque  (i  hoc  applicetur  ad  figuram  libratam  PFADH,  five  iCA 
in  AD,  per  hujus  Prop.  Coroll  5 , fiet  diftantia  centri  gravita- 
tis figurae  PFADH  ab  axe  PH  ^ A 'n  B D ^ ^ 

A D * 

dimidiae  refl*  CE  fuperius  determinatae. 

8.  Si  per  N punflum  ubi  DT  tangens  Catenariam  in  D,  fc- 
catAR,  ducatur  refla  parallela  ipfiBC,  occurrens  reft*  per  E 
ad  AR  parallelae  in  O;  crh  O centrum  gravitatis  curvse  AD  . 
Nam  per  Coroll.  6,  centrum  gravitatis  curvae  AD  eft  in  refla 
Pag.  jio.  £0,  1',.^  demonftrabitur  illud  eflfe  in  NO  refla  , & proinde  erit 
ipfum  O punflum.  Intelligatur DA  librari  circa  HLaxem;  hujus 
momentum  eftcurvaDA,  duaaindiftantiam  centri  gravitatis  ab 
HL  : Et  ejus  proinde  fluxio  s DA  in  Hb  ( H b eft  fluxiodiftanti* 


axis  librationis  a gravitatis  centro)  =i/iax4-x1  in -=ax. 

y/2 

Ac  proinde  ipfum  momentum  Curv*  gravis  D A circa  axem  HL 
librat*  ~ax  . Et  igitur  diftantia  centri  gravitatis  ab  eodem  axe 

AC  in  D Y 

eft  ax  applicata  ad  AD,  five — . Sed  quia  DT  tangit 

Catenariam  , per  Coroll. 4 hujus  Prop.  angulus  BDT  five  DN  Y 
ACR,  & anguli  ad  AScY  funtrefli,  quare  in  triangulis  aequi- 

angulis RAC,  DYN;RA.  AC::  DY.  YN.  Unde  YN= 

RA  ’ 

hoc  eft  YN  eft  diftantia  centri  gravitatis  Catena  AD  ab  axe  HL  , 
five  centrum  pradiflum  eft  in  refla  NO. 

9.  Si  per  I ducatur  refla  ad  AR  parallela  , refl*  ON  produfti 
occurrens  in  W , erit  W centrum  gravitatis  fpatii  ACHD.  Nam 
per  Coroll.  7,  centrum  gravitatis  Ipatii  ACHD  eft  in  refla  IW  , 
^d  ut  mox  oftendetur , eft  inNW,  & proinde  eft  ipfum  W pun- 
£tum . Eodem  enim  modo  quo  in  Coroll.  praeced.  fluxio  momenti 
fpatii  ACHD  i circa  HL  librati , oftendicur  efle  ( ACHD  in  H* 


— AC  in  AD  in  H b zza  in  ^ 2 in 


= o* 


2 ax  -f.  x 


Eruditorum.  397 


Ac  proinde  ipfum  momentum  fpatii  ACHD  circa  axem  HL  li-M. 

EruJ. 

brau  , zquale  eft  fluenti  cujus  a1  x eft  fluxio  , hoc  eft  lpfi  alx  . An.  1608. 
Hoc  igitur  applicatum  ad  ipfum  fpatium  ACHD  five  a iny/a.7*  -f  * *,  M’  *u  “' 

dat  diftantiam  centri  gravitatis  fpatii  ACHD  abHL  =:  — - 

J iax-\-x* 

AC  in  DY  , „ „ ACinDY 

=S  . SedCoroll.  przccd.oftenfa  eft  YN  

RA  RA 

Et  igitur  centrum  gravitatis  fpatii  ACHD  eft  in  NW.  Atque  ex  Pag.  jit. 
duobus  hifce  ultimis  Corollariis  invenitur  centrum  gravitatis  cu- 
jusvis  portionis  Catenz  etiam  ad  verticem  A non  pertingentis  ; 
vel  cujusvis  fpatii  Catenariae  portione  quavis,  & aliis  reais  prz- 
ter  praedi&as  comprehenfi. 

10.  Hinc  menfurantur  fuperflcies  & folida  genita  rotatione 
Catenz,  aut  fpatii  fubilla  & re£lis  comprehenu,  circa  axes  da- 
tos. Nam  figura  rotatione  genita  zquatur  , uti  vulgo  notum  , 
figurx  rotatz  du£lz  in  pcripheriam  a centro  gravitatis  inter  ro- 
tandum pcrcurfam  , etiam  datam  cum  decur  illius  radius  five  di- 
ftantia  centri  gravitatis  ab  axe  dato  . Sic  fi  Catena  AD  rotetur 

circa  axem  ABT,  ~ AN  eft  peripheria  a centro  gravitatis  Opercur- 


fa  , ( j denotat  rationem  peripherix  circuli  ad  femidiametrum)  ad- 
eoque  fuperflcies  rotatione  Catenz  AD  genita = in  AN  in  AD  =:) 


— in  AN  inAR.  Hoceft  circulus  cujus  radius  poteft  duplum  re- 

p 

ftangulum  RAN,  zquabitur  fuperficiei  a Catenz  AD  rotatione 
circa  axem  AB  genitz.  Pari  modo  folidum  genitum  rotatione  fpa- 
tii ACHD  circa  AC  , zquale  offendetur  Cylindro  cujus  bafis  eft 
przdidfus  circulus  , altitudo  vero  zqualis  AC  . Similiterque  fu- 
perficies  & folida,  ex  rotatione  harum  figurarum  circa  alios  quos- 
vis datos  axes  fafta  menfurantur.  Nam  dato  centro  gravitatis  hzc 
non  latebunt. 


Aci. Eruti. 
An.  idp8. 
M.  Sept. 
Pag.  427. 
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G.  G.  L. 

SA  NATURA, 


Sive  de  vi  in  fit  a,  afiitontirasque  Creaturarum ; pro  D/na- 
micis  fuis  confirmandis  illuflrandisque. 

\ Ccepi  nuper  mittu  celeberrimi  & de  rebus  rrmbe  matre  rs  ac 
phyficis  praeclare  meriti  Viri  Johannis  ChriflophoriSturmii, 
quam  Altorfti  edidit,  Apologiam  pro  fua  deldofo  Natura  Ditter- 
ratieme,  impugnata  a Medico  Kilonienfium  primario  & ^asi,r»'T5, 
Gunthero  Chriflophoro  Sehelhamero , in  libro  de  Natura.  Cum 
igitur  idem  argumentum  verfaffem  & ego  olim  , nonnihilque 
etiam  concertationis  perliteras  mihi  eum  przclaro  auftoreDif- 
fertationis  intereetfcrt,  eujus  mentionem  mihi  perhonorificam  ip- 
fe  nuper  fecit  , publice  memoratis  nonnollis  mter  nos  aftis  in 
Pirpfica  EleBiva  Tomi  primo , lib.  1 , fc£l.  t , cap.  j , Epilog.  §.5  , 
pag.  119,  110  : eo  libentius  animum  attentionemque  adhibui  ar- 
gumento per  fe  egregio,  neceffarhrm  judicans,  ut  mens  mea  pa- 
riter & rotares,  exiis,  quae  aliquoties  jam  incfkavi,  principii* 
diftinflius  paulo  proponeretur  . Cui  indituro  commodam  occa- 
fionem  prxdare  jlla  vifa  eft  Apologetica  differtatio,  quod  judi- 
care liceret,  Auftoremibi,  quae  maxime  ad  rem  facerent,  pau- 
cis nno  fub  confpe£lu  exhibuilTe  . De  extero  litem  ipfam  inter 
przclaros  Viros  non  facio  meam. 

(z)  Duo  potrfCmum  quxri  ptrto  , primum  , in  quo  confidat 
Natura  , quam  rebus  tribuere  folemus  , cujus  attributa  paflim 
recepta  aliquid  Paganifmi  redolere  , judicat  celeberrimus  Stur- 
ninis i deinde  utrum  aliqua  Gc  in  creaturis  {ttpyma  , quam  vi- 
detur negare.  Quod  primum  attinet,  de  ip[a Natura--,  fidifpicia- 
mus,  & quid  non  fit,  & quid  lit,  attentior  quidem , nullam  da- 
ri-  animam  UniverG;  concedo  etiam,  miranda  illa , quz  occur- 
runt quotidie  , de  quibus  dicere  merito  folemus  , opus  natur* 
ette  opus  intelligentix,  non  ette  adfcribenda  creatis  quibusdam 
Intelligentiis,  lapientia  & virtute  proportionali  ad  rem  tantam 
prxditis;  led  naturam  univerfam  ette  , ut  fic  dicam  , artificium 
Dei,  & tantum  quidem,  ut  quxvis  machina  naturalis  (quod  ve- 
rum parumque  obiervatum  natura  artisque  dtjcrimen  cft  ) orga- 
nis conflet  prorfus  infinitis  , infinitamque  adeo  fapientiam  po- 
tentiamque aufloris  re&orisque  poflulet . Itaque  & calidum  om- 
nifeium  Hippocratis  , & Cholcodeam  animarum  datricem  Avi- 
cennx  , & illam  iapientiffimam  Scaligcri  aliorumque  virtutem 
plaflicam  , & principium  hylarchicum Hcnrici Mori , partimini- 
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poflibilia,  partim  fuperflua  puto;  fatisque  habeo,  raachi nam  re- 
rum tanta  fapientia  e(Te  conditam , utipfoejus  progreflu  admi- 
randa illa  contingant , organicis  praefertim  (ut arbitror)  esc  prx- 
delineatione  quadam  fefe  evolventibus  . Itaque  quod  Vir  Clar. 
natur*  cujusdam  creat* , fapientis  , corporum  machinas  forman- 
tis gubernantisque  figmentum  rejicit  , probo.  Sed  nec  confcqut 
inde,  nec  rationi  conlentancum  puto,  ut  omnem  vim  creatam 
aftricem  infitam  rebus  denegemus . 

(3)  Diximus  quid  non  fit  ; videamus  jam  etiam  paulo  pro- 

pius, quid  fit  illa  Natura,  quam  Ariftoteles  non  male  principium 
motui  & quietis  appellavit  i quamquam  Philofophus  ille  mihi  la- 
tius accepto  vocabulo  non  lolum  motum  localem  aut  in  loca 
quietem,  fed  generaliter  mutationem,  & r«W  feu  perfiftentism, 
intelligere  videatur  . Unde  etiam  , ut  obiter  dicam  , definitio 
quam  Motui  aflignat,  etfiobfcurior  jufto  , non  tam  inepeatamen 
eft  , quam  iis  videtur,  qui  perinde  Jumunt , ac  fi  motum  localem 
tantummodo  definire  voluiffet  : fed  ad  rem.  Robertus  Boylius, 
Vir  infignis  & in  natur*  obfervatione  cum  cura  verfatus  , de 
ipfa  natura  libellum  fcripfit,  cujus  mens  eo  redit  , fi  bene  me- 
mini, ut  naturam  judicemus  elfe  ipfum  corporum  mecbanifmum, 
quod  quidem  .V  uxeiru  probari  poteft;  led  rem  rimanti  ma- 
jore diftinguenda  erant  in  ipfo  mechanifmo  principia 

a derivatis:  ut  in  explicando  horologio  non  fatis  eft  , fi  mecha- 
nica ratione  impelli  dicas,  nifi  diftinguas,  pondere  an  elaftro con- 
citetur. Et  a me  aliquoties  jam  eft  proditum  ( quod  profuturum 
puto,  ne  mechanic*  naturalium  rerum  explicationes  ad  abulum 
trahantur  in  prxjudicium  pietatis,  tanquam  per  fe  materia  fta- 
re  poffit , & mechanifmus  nulla  intellegentia  aut  fubftantia  fpi ri- 
tuali indigeat  ) originem  ipfius  Mechanifmi  non  ex  folo  mate- 
riali principio  mathematicisque  rationibus  , fed  altiore  quodam 
St,  ut  fic  dicam,  Metaphyfico  fonte  fluxiffe. 

(4)  Cujus  inter  alia  indicium  infigne  praebet  fundamentum 
natura  legum,  non  petendum  ex  eo,  ut  confervetur  eadem  mo- 
tus quantitas,  uti  vulgo  vifum  erat,  fed  potius  ex  eo,  quod  ne- 
ceflfe  eft  fervari  eandem  quantitatem  potentia  aflncii , imo  (quod 
pulcherrima  ratione  evenire  deprehendi  ) etiam  eandem  quanti- 
tatem a&ienii  motricis , cujus  alia  longe  xftimatio  eft  ab  illa , quam 
Cartefiani  concipiunt  fub  quantitate  motus.  Eaque  de  re  cum 
duo  Mathematici  ingenio  facile  inter  primos  mecum  partim  per 
litteras  partim  publice  contuliflent , alter  penitus  in  caftramea 
tranfiit , alter  eo  devenit,  ut  objeifiones  luas  omnes  poft  mul- 
tam & accuratam  ventilationem  defereret,  &admeamquandam 
dcmonftrationem  nondum  fibi  relponfionem  fuppetere  candide 
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fateretur.  Eoque  magis  miratus fum,  Virum  prseclarum in  Phy- 
ficae  fux  Eleflivx  parte  edita,  explicantem  leges  motus , vulga* 
rem  de  illis  fententiam  (quam  tamen  nulla demonflratione,  ted 
quadam  tantum  vcrifimilitudinc  niti  ipfe  agnovit  , repetiitque 
etiam  hic  noviflima  diflertanone  cap.  3,  §.  2 ) quali  nulla  dubi- 
tatione libatam  afliimpfifle  *,  nifi  forte  fcripflt  antequam  prodi- 
rent mea  , & feripta  deinde  recenfere  vel  non  vacavit  vel  in 
mentem  non  venit;  prxlertim  cum  leges  motus  arbitrarias  eflG: 
crederet  , quod  mihi  non  ulquequaque  conlentaneum  videtur  . 
Puto  enim  determinatis  lapientia:  atque  ordinis  rationibus,  ad 
eas,  qu.e  in  natura  oblervantur,  ferendas  leges  venifTe  Deum: 
& vel  hinc  apparere,  quod  a me  aliquando  Optica:  Legis  occa- 
fione  elt  admonitum  , & Cl.  Molineuxio  in  Dioptricis  poftea 
valde  le  probavit  , Finalem  caulam  non  tantum  prodelTe  ad 
virtutem  & pietatem  in  Ethica  & Theologia  naturali , fed  etiam 
in  ipla  Phyfica  ad  inveniendum  & detegendum  abditas  verita- 
tes . Itaque  cum  celeberrimus  Sturmius  in  Phylica  fua  Eclefli- 
ca,  ubi  de  caula  Finali  agit,  (ententiam  meam  retulilTet  inter 
Hypotheles  , optarem  & in  Epicrifi  fatis  expendilfet;  haud  du- 
bie enim  inde  occaftonem  fuiflet  fumpturus  , multa  pro  argu- 
menti pracftantia  & ubertate  dicendi  prfclara  , & ad  pietatem 
quoque  profutura. 

(5)  Sed  jam  confiderandum  eft,  quid  ipfe  de  Natur*  notione 
in  hac  fua  Apologetica  dilTertatione  dicat,  & quid  didtis  deeiTe  ad- 
huc videatur . Concedit  cap.  4.  §.2,  3,  & alibi  paflim  , motus  qui 
nunc  iiunt , confequi  vi  atern at  legis  temcl  a Deo  lata:  , quam  le- 
gem mox  vocat  volitionem  St  juffum  ; nec  opus  eile  novo  Dei  juf- 
fu,  nova  volitione,  nedum  novo  conatu  , aut  laboriofo  quodam 
negotio  d.  §.  3.  & ale  repellit  tanquam  male  imputatam  exadver- 
fo  lententiam,  quod  Deus  moveat  res  ut  faber  lignarius  bipennem, 
& molitor  dirigit  molam  arcendo  aquas  vel  immittendo  rotae  . 
Verum  enim  vero,  ut  mihi  quidem  videtur,  nondum  lufficit  haec 
explicatio.  Quarocnim,  utrum  volitio  illa  vel  juflio,  aut  li ma- 
vis lex  divina  olim  lata,  extrinjecam  tantum  tribuerit  rebus  deno- 
minationem , an  vero  aliquam  contulerit  impreflionern creatam  in 
ipfis  perdurantem,  vel,  ut  optime  Dn.Schelhammerus  judicii  non 
minus  quam  experientia  egregius  vocar  , legem  in/itam  ( etfi  ple- 
rumque non  intelleitam  creaturis  quibus  meft  ) ex  qua  afcliones 
paflionetquc  conlcquantur  . Piius  au£lorum  Syflematis  caularum 
occafionaiiuin  , acutiflimi  imprimis  Malebrunchii , dogma  videtur; 
poflerius  receptum cft,  & ut  ego  arbitror,  veriffimum. 

(6)  Nam  juflio  illa  praeterita  cum  nunc  non  exiftat  , nihil 
nunc  efficere  poteft , nifi  aliquem  tunc  poft  fe  reliquerit  efleffum 
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fubfiftentem , qui  nunc  quoque  duret  & operetur:  & qui  fecus  ^ 
fentit , omni , fi  quid  judico  , diftin&z  rerum  explicationi  re-  jJ^septT 
nunciat  ; quidvis  ex  quovis  confequi  pari  jure  ditturus  , fi  id 
quod  loco  temporeve  cft  abfens  , fine  interpofito  , hic  & nunc 
operari  poteft.  Itaque  Tatis  non  eft  dici,  Deum  initio  rescrean- 
tem  voluifle  , ut  certam  quandam  legem  in  progrelTu  obferva- 
rent,  fi  voluntas  ejus  fingatur  ita  fuiffe  inefficax , ut  res  ab  ea 
non  fuerint  affe&z  , nec  durabilis  in  iis  effeflus  fit  produftus  . 

Et  pugnat  profefto  cum  notione  divinae  potentiae  voluntatisque, 
purae  illius  & abfolutae , velle  Deum  & tamen  volendo  producere 
aut  immutare  nihil;  agereque  lemper,  efficere  nunquam  , neque 
opus  vel  irvn\t9n*  relinquere  ullum  . Certe  fi  nihil  creaturis  im- 
preffum  eft  divino  illo  verbo  : producat  terra  , multiplicemini  ani- 
malia ; lires  perinde  poli  iplum  fuere  affettz , ac  fi  nullum  julTum 
interveniffet ; confequens eft  (cum connexione  aliqua  inter  caufam 
& efle&utn  opusfit,  vel  immediata  vel  per  aliquod  intermedium) 
aut  nihil  fieri  nunc  confentaneum  mandato  , aut  mandatum  tan- 
tum valuifle  in  przfens,  femper  renovandum  in  futurum  ; quod 
Cl.  Auftor  merito  a fe  amolitur.  Sin  vero  lex  a D^o  lata  reli- 
quit aliquod  fui  expreffum  in  rebus  veftigium , fi  res"ita  fuere  for- 
matae mandato  , ut  aptz  redderemur  ad  implendam  jubetuis  vo- 
luntatem; jam  concedendum  eft,  quandam  inditam  effe  rebus  ef- 
ficaciam, formam  vel  vim,  qualis  naturae  nomine  a nobis  acci-  Pag.  431. 
pi  fiolet , ex  qua  feries  phznomenorum  ad  primi  juffus  przfcri- 
ptum  confequeretur. 

(7)  Hze  autem  vis  inGta  diftin&e  quidem  intelligi  poteft,  fed 
non  explicari  imaginabiliter  ; nec  fane  ita  explicari  debet  , non 
magis  quam  natura  animae;  eft  enim  Vis  ex  earum  rerum  numero, 
quz  non  imaginatione  fed  intelleftu  attinguntur.  Itaque  quod  pe- 
tit Vir  Clar.  c.4,  §.<5,  differt  at  ion  is  Apologetica:  , imaginabiliter 
explicari  modum,  quo  lex  infita  in  corporibus  legis  ignaris  opere- 
tur , fic  accipio  , ut  defideret  exponi  intelligibiliter  , ne  fcilicet 
credatur  poftulare  ut  foni  pingantur,  vel  colores  audiantur.  De- 
inde fi  explicandi  difficultas  ad  res  rejiciendas  fufficit,  confequen- 
tur,  quz  ipfe  fibi  injuria  imputari  queritur  , cap.  1,  §.  a , quod 
fcilicet  omnia  nonnifi  divina  virtute  moveri  ftatuere  malit , quam 
aliquid  admittere  naturz  nomine , cujus  naturam  ignoret.  Certe  ' 
pari  jure  niterentur  etiam  Hobbes  & alii,  qui  omnes  res  volunt 
eife  corporeas  , quia  nihil  nifi  corpus  diftin&e  & imaginabiliter 
explicari  poffe  fibi  perluadent.  Sed  illi  ipfi  ex  eo  ipfo  refte  refu- 
tantur, quod  vis  agendi  rebus  ineft  , quz  ex  imaginabilibus  non 
derivatur  : eamque  in  Dei  mandatum  , olim  femel  datum  , res 
nullo  modo  afficiens  , nec  eifc&um  poft  fe  relinquens  fimpliciter 
Tom.III,  Eec  re- 
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rejicere,  tantum  abed , ut  foret  reddere  rem  explicatiorem,  ut 
potius  depolita  philofophi  perfona  elTet  gladio  gordium  nodum 
(ecare  . Ceterum  didin£lior  & reflior  Vis  aftivz  explicatio  , 
quam  ha&cnus  habita ed,  ex  Dynamiris  noftris,  legumque  natu- 
rae & motus  vera  zdimatione  in  iliis  tradita  & rebus  conlentanea, 
derivatur. 

(8)  Quod  fi  quis  defenfor  philofophi*  novae,  inertiam  rerum 
& torporem  introducentis,  eoufque  progrediatur,  ut  omnem  juf- 
fis  Dei  effe&um  durabilem  efficaciamque  in  futurum  adimens  , e- 
tiam  novas  femper  molitiones  ab  ipfo  exigere  nihil  penfi  habeat, 
(quod  Dr.Sturmius  a fe  alienum  elTe  prudenter  profitetur)  is  quam 
digna  Deo  fentiat,  ipfe  viderit;  excufari  autem  non  poterit,  nifi 
rationem  afferat,  cur  res  quidem  ipfz  aliquamdiu  durare  pofTint, 
attributa  autem  rerum,  qu*  inipfis  naturae  nomine intclligimus, 
durabilia  elfe  non  pnflint:  cum  tamen  confentaneum  fit,  quem- 
admodum verbum  fiat , aliquid  poli  fe  reliquit , nempe  rem  ip- 
fam  perfidentem ; ita  verbum  benediftionis  non  minus  mirificum , 
aliquam  pod  fe  in  rebus  reliquilfe  producendi  aftus  1'uos  operan- 
dique  fcecunditatem  nifumve  , ex  quo  operatio  , fi  nihil  obdet  , 
confequatur  . Quibus  addi  poted  , quod  alibi  a me  explicatum 
ed,  etfi  noadum  fortafle  fatis  pcrfpeilum  omnibus,  ipfam rerum 
fubdantiam  in  agendi  patiendique  vi  confidere:  unde confequens 
ed,  ne  res  quidem  durabiles  produci  pofTe,  fi  nulla  ipGs  vis  ali- 
quamdiu permanens  divina  virtute  imprimi  poted.  Ita  fequere- 
tur,  nullam  fubdantiam  creatam  , nullam  animam  eandem  nu- 
mero manere,  nihilque  adeo  a Deo  confervari  , ac  proinde  res 
omnes  elTe  tantum  evanidas  quasdam  fi  ve  duxas  unius  di  vin*  fub- 
dantiz  permanentis  modificationes  & phafmata  , ut  fic  dicam  ; 
Sc  quod  eodem  redit ; ipfam  naturam  vel  fubdantiam  rerum  om- 
nium Deum  elfe  ; qualem  peffimz  notz  do&rinatn  nuper  feri- 
ptor  quidem  lubtilis  , ac  profanus  , orbi  invexit  vel  renova- 
vit. Sane  fi  res  corporales  nil  nifi  materiale  continerent , verif- 
fime  dicerentur  in  duxu  confidere  , neque  habere  fubdantiale 
quicquam,  quemadmodum  & Platonici  olim  re&e  agnovere. 

(9)  Altera  qutflio  eft , utrum  creaturz  proprie  & vere  agere 
fint  dicendz  1 Ea  , fi  femel  intelligamus  , naturam  infitam  non 
differre  a vi  agendi  & patiendi,  recidit  in  priorem.  Nam  aftio 
fine  vi  agendi  ede  non  poted  , & vicidim  inanis  potentia  ed  , 
qu*  nunquam  poted  exerceri . Quia  tamen  nihilominus  a&io  & 
potentia  res  lunt  di  veri*;  ilia  fucccffiva,  h*c  permanens  ; videa- 
mus &de  a£lione;  ubi  fateor,  me  non  exiguam  in  explicanda  ce- 
leberrimi Sturmii  mente  , difficultatem  reperire  . Negat  enim  , 
res  creatas  per  ie  Sc  proprie  agere  ; mox  tamen  ita  concedit  eas 
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agere,  ut  nolit  quodammodo  Abi  tribui  comparationem  creatura*  Aft.Erud. 
rum  cum  bipenni  a fabro  lignario  mota  . Ex  quibus  nihil  cer-  An.  1698. 
ti  exfculpere  poflum , nec  diferte  fatis  explicatum  video,  quo-  M.  Sept. 
ufque  ipfe  a receptis  fententiis  recedat  i aut  quamnam  diftinftam 
animo  conceperit  a&ionis  notionem,  quae  quam  non  iit  obvia 
& facilis,  ex raetaphyftcorum certaminibus  conflat.  Quantum  ego 
mihi  notionem  aftionis  pcrfpexiflfe  videor,  confequi  ex  illa  & fla* 
biliri  arbitror  receptiflimum  philofophiae  dogma,  aBieneseJft fup- 
po/i  torum  ; idque  adeo  effe  verum  deprehendo  , ut  etiam  fit  reci* 
procum;  ita  ut  non  tantum  omne  quod  agit  fit  fubftantia  lingula- 
ris, fed  etiam  ut  omnis  Angularis  fubftantia  agat  Ane  intermif* 
fione ; corpore  ipfo  non  excepto , in  quo  nulla  unquam  quies  ab* 
foluta  repericur. 

( 10)  Sed  nunc  attentius  paulo  conftderemus  eorum fententiam , 
qui  rebus  creatis  veram  & propriam  aflionem  adimunt,  quod  olim  Pag.  4$$. 
etiam  fecere  Philofophiae  Mofaicae  auftor  Robertus  Fluddus  , 
nunc  vero  CarteGani  quidam  , qui  putant  non  res  agere  , fed 
Deum  ad  rerum  przfentiam  , & fecundum  rerum  aptitudinem  ; 
sdeoque  res  occationes  effe,  non  caufas  , & recipere  , non  effi- 
cere aut  elicere.  Quam  do&rinam  Cordemojus,  Forgzus  & alii 
CarteGani  cum  propofuiffent , Malcbranchius  inprimis,  pro  acu- 
mine fuo  , orationis  quibusdam  luminibus  exornavit  ; rationes 
autem  folidas  (quantum  intelligo)  adduxit  nemo  Certe  A eo* 
ufque  producitur  hzc  doflrina,  ut  aBionei  etiam  immanentes  fub- 
ftantiarum  tollantur;  (quod  tamen  merito  rejicit  Dn.Sturmius 
PhyAcz  Ecleft.  lib.  1 , cap.4,  Epilog.  $.11,  p.  176,  & ineo cir- 
cumfpe&ionem  fuam  luculenter  oftendit)  adeo  a ratione  appa- 
ret aliena,  ut  nihil  fupra.  An  enim  mentem  cogitare  ac  velle, 

& in  nobis  a nobis  elici  multas  cogitationes  ac  voluntates  , ac 
ipontaneum  penes  nos  effe,  quisquam  indubium  revocabit?  Quo 
fa£lo  non  tantum  negaretur  libertas  humana , & in  Deum  caufa 
rejiceretur  malorum , fed  etiam  intimz  noftrz  experientiz  con- 
fcientizve  teftimonio  reclamaretur  , quo  ipfimet  noftra  effe  fen- 
timus,  quz  nulla  rationis  fpecie  a diflentientibus  in  Deum  trans- 
ferrentur. Quod  A vero  menti  noftrz  vim  inlitam  tribuimus  , a- 
ftiones  immanentes  producendi,  vel  quod  idem  eft  , agendi  im- 
manenter;  jam  nihil  prohibet,  imo  confentaneum  eft,  aliis  ani- 
mabus  vel  formis  , aut  A mavis  , naturis  fubftantiarum  eandem 
vim  ineffe  ; nifi  quis  folas  in  natura  rerum  nobis  obvia  mentes 
noftras  a£l ivas  effe , aut  omnem  vim  agendi  immanenter,  atque 
adeo  vitaliter , ut  Ac  dicam  , cum  intelleflu  effe  conjun&atn 
arbitretur  ; quales  certe  affeverationes  neque  ratione  ulla  con- 
firmantur , nec  niA  invita  veritate  propugnantur . Quid  vero 
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Afl.Erud.  Je  transeuntibus  creaturarum  aSionibus  fit  ftatuendum , alio  loco 

w"  Sept  me'*us  exponetur  , pro  parte  etiam  jam  tum  a nobis  alibi  cft 
explicatum  : commercium  fcilicet  fubftantiarum  five  monadum  ori- 
ri non  per  influxum  , fed  per  confcnfum  ortum  a divina  prae- 
formatione;  unoquoque  , dum  fux  naturae  vim  infitatn  legesque 
fequitur,  ad  extranea  accommodato,  in  quo  etiam  unio  anima  cor- 
faris  que  confidit . 

(11)  Quod  autem  corpora  fint  per  fe  inertia , verum  quidem 
e(l , fi  refte  fumas ; ha&enus  fcilicet  , ut  quod  femel  quiefcere 
aliqua  ratione  ponitur  , fe  ipfum  eatenus  in  motum  concitare 

Pag.  454.  non  poffic  , nec  fine  refidentia  ab  alio  concitari  patiatur  ; non 
magis  quam  fuapte  fponte  mutare  fibi  poted  gradum  velocitatis 
aut  dire&ionem,  quam  femel  habet;  aut  pati  facile  ac  fine  re- 
ddentia, utabalio  mutetur.  Atque  adeo  fatendum  ed,  exten- 
iionem,  five  quod  in  corpore  ed  geometricum  , fi  nude  fuma- 
tur, nihil  in  fe  habere,  unde  a£ho  Sc  motus  proficifcatur : imo 
potius  materiam  relidere  motui , per  quandam  fuam  inertiam  na- 
turalem a Keplero  pulchre  fic  denominatam,  ita  ut  non  fit  indif- 
ferens ad  motum  & quietem  , nti  vulgo  rem  scdimare  folent  , 
fed  ad  motum  pro  magnitudine  fua  vi  tanto  majore  a&iva  indi- 
geat . Unde  in  hac  ipla  vi  pailiva  reddendi  ( & impenetrabilita- 
tem  & aliquid  amplius  involvente)  ipfam  materia  prima  five  mo- 
lis, quae  in  corpore  ubique  eadem  magnitudinique  ejus  propor- 
tionalis ed  , notionem  colloco  ; & offendo  hinc  alias  longe  , 
quam  fi  fola  in  corpore  ipfaque  materia  inedet  cum  extcnfiooc 
impenetrabilitas,  motuum  leges confequi  ; & uti  in  materia  iner- 
tiam naturalem  oppofitam  motui  , ita  in  ipfo  corpore  , imo  in 
omni  fubdantia  ineflfe  conftantiam  naturalem  oppofitam  mutationi. 
Verum  haec  do&rina  non  patrocinatur,  fed  potius  advcrfaturil- 
lis,  qui  rebus  aflionem  adimunt  : nam  quam  certum  ed  , mate- 
riam per  fe  motum  non  incipere,  tam  certum  ed,  ( quod  experi- 
menta etiam  odendunt  praeclara  de  motuimpreffo  a motore  trans- 
lato) corpus  per  fe  conceptum  femel  impetum  retinere  conftans- 
que  in  levitate  ftia  ede  , five  in  illa  ipfa  mutationis  fuae  ferie  , 
quam  femel  edingredum,  perfc verandi  habere  nifum.  Quae  uti- 
que afdivitates  atque  entelechi* , cum  materiae  primae  five  molis, 
rei  edentialiter  padivae , modificationes  ede  non  padint,  uti  prae- 
clare (quemadmodum  fequente paragrapho  dicemus)  abipfojudi- 
ciofidimo  Sturmio  agnitum  ed;  vel  hinc  judicari  poced  , debere 
in  corporea  fubdantia  reperiri  entelechiam  primam , tanquam  ^£- 
aor  inaa.it  aflivitatis  ; vim  fcilicet  motricem  primitivam  , quae 
praeter  extenGonem  (feu  id  quod  ed  mere  geometricum)  & prae- 
ter molem  (fcu  id  quod  ed  mere  materiale)  fuperaddita,  femper  qui- 
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dem  agit,  fed  tamen  varie  ex  corporum  concurfibus  per  conatus  Afl.Erud. 
impctusve  modificatur.  Atque  hoc  ipfum  fubftantiale  principium  An.  1698. 
eft  , quod  in  viventibus  anima , in  aliis/orma  fubftantialis  appella-  ^ePt- 
tur,  & quatenus  cum  materia  fubftantiam  vere  unam,  feuunum 

Gr  fe  conflit  uit,  id  facit,  quod  ego  Monadem  appello;  cumfub- 

:is  his  veris  & realibus  unitatibus  , nonniG  entia  per  aggrega-  Pag.  4;$. 
tionem  , imo  quod  hinc  fequitur  , nulla  vera  entia  in  corporibus 
Cnt  fuperfutura.  EtG  enim  dentur  atomi  fubftantiz  , noftrz  fci- 
licet  Monades  partibus  carentes  , nullz  tamen  dantur  atomi  mo- 
lis, feuminimz  exten&onis,  vel  ultima  elementa;  cumexpun&is 
continuum  non  componatur  . Prorfus  uti  nullum  datur  ens  mole 
maximum,  vel  extenGone  infinitum,  etG  femper  alia  aliis  majora 
dentur;  fed  datur  tantum  ens  maximum  intenfione  pcrfe&ionis  , 
feu  infinitum  virtute. 

( ia)  Video  tamen  celeberrimum  Sturmium  in  hac  ipfa  Difler- 
tatione  Apologetica  cap.  4,  $.  7 & feqq.  infitam  corporibus  vim 
motricem  argumentis  quibusdam  impugnare  aggrefTum.  Exabun- 
danti , inquit  , hic  oflendam  , ne  capacem  quidem  ejje  fubjlantiam 
corpoream  potenti <e  alicujus  AC  T IVE  motricis  . Quanquam  ego 
non  capiam,  quz  poflic  efle  potentia  non  a&ive  motrix . Gemino 
autem  fe  ufurum  ait  argumento,  uno  a natura  materiz  & corpo- 
ris, altero  ex  natura  motus.  Prius  huc  redit  : materiam  fua  na- 
tura & eflfentialiter  paflivam  efle  fubftantiam  ; itaque  ipG  dari  vim 
adivam  non  magis  e(Te  poflibile  , quam  G Deus  lapidem  , dum 
lapis  manet,  velit  efTe  vitalem  & rationalem,  idefl  non  lapidem: 
deinde  quz  in  corpore  ponantur,  ea  eiTe  tantum  materiz  modifi- 
cationes; modificationem  autem  (quod  pulchre  diftum  agnofeo) 
rei  ellentialiter  paflivz  non  pofTe  rem  reddere  a&ivam.  Sed  ref- 
ponderi  commode  potefl  ex  recepta  non  minus  qdam  vera  Philo- 
fophia : materiam  intelligi  vel  fecundam  vel  primam  ; fecundam 
e(Tc  quidem fubftantiam  completam;  fed  non  mere  pafGvam;  pri- 
mam efle  mere  paflivam  , fed  non  efle  completam  fubflantiam  , ac- 
cedereque  adeo  debere  animam  vel  formam  animz  analogam  , fi- 
ve  ,'rnkix-ur  t&o'  aaurlm  , id  efl  nifum  quendam  feu  vim  agendi 
primitivam,  quz  ipfa  eft  lex  infita  , decreto  divino  imprefla  . A 
qua  lententia  non  puto  abhorrere  Virum  celebrem  &ingeniofum, 
qui  nuper  defendit , corpus  conflare  ex  materia  & fpiritu  ; modo 
lumatur/p»r;»ur  non  pro  re  intelligente,  ( ut  aliaslolet ) fed  pro 
anima  vel  forma  animz  analoga,  nec  pro  fimplici  modificatione, 
fed  pro  conflitutivo  fubftantiali  perfeverante, .quod  Monadis  no- 
mine appellare  foleo,  in  quo  eft  velut  perceptio  & appetitus.  Hzc 
ergo  recepta  doftrina  , & fchoUrum  dogmati  benigne  explicato 
conlentanea , refutanda  eft  prius  , ut  argumentum  Viri  dariflimi 

vim 


Acta 


40  6 

Aef.Erud.  vim  habere  poffit ; quemadmodum  & hinc  patet,  non  po(Te  con- 
An.  1698.  cedi,  quod  aiTumpGt,  quicquid  eft  in fubftantia  corporea,  eflema- 
M.  Scpt.  derise  modificationem.  Notum  eft  enim,  animas  inelTe  viventium 
*S’  4*  ' corporibus  fecundum  receptam  phiolofophiam , quae  utique  modi- 
ficationes non  funt  . Licet  enim  Vir  egregius  contrarium  ftatue- 
re,  omnemque  veri  nominis  fenfum  animalibus  brutis  animamque 
proprie  di&am  adimere  videatur  ; fententiam  tamen  hanc  pro 
fundamento  demonftrationis  aftumere  non  poteft,  antequam  ipfa 
demonftretur.  Et  contra  potius  arbitror,  neque  ordini,  neque  pul- 
chritudini rationive  rerum  effeconfentaneum,  ut  vitale  aliquid  feu 
immanenter  agens  fit  in  exigua  tantum  parte  materiae , cum  ad 
maiorem  perfetHonem  pertineat,  ut  fit  in  omni  neque  quicquam 
obftet,  quominus  ubique  fintanimz  aut  analoga faltem  animabus; 
etfi  dominantes  anima,  atque  adeo  intelligentes , qualcsfunt  hu- 
mana, ubique  efte  non  polunt . 

(13)  Pojlerius  argumentum  quod  ex  natura  motus  fumit  Vir 
Cl.  majorem,  ut  mihi  quidem  videtur,  concludendi  necelfitatem 
non  habet . Motum  ait  eiTe  fuccelfivam  tantum  rei  mota  in  di- 
verfis  locis  exiftentiam.  Concedamus  hoc  interim  , etfi  non  om- 
nino fatisfaciat , magisque  id,  quod  ex  motu  refultat,  quamipfam 
(ut  vocant)  formalem  ejus  rationem  exprimat ; non  ideo  tamen 
excluditur  vis  motrix.  Nam  non  tantum  corpus  prafenti  fui  mo- 
tus momento  ineft  in  loco  fibi  commenfurato  , fed  etiam  cona- 
tum habet  feu  nifum  mutandi  locum  , ita  ut  ftatus  fequens  ex 
prafenti , per  fe  , natura  vi  confequatur  ; alioqui  prafenti  mo- 
mento ( atque  adeo  momento  quovis)  corpusA,  quod  movetur, 
a corpore  6,  quiefeente,  nihil  differet  ; fequereturque  ex  clarif- 
fimi  Viri  fententia,  fi  nobis  ea  in  re  adverfa  efset , nullum  pla- 
ne diferimen  in  corporibus  fore,  quandoquidem  in  pleno  unifor- 
mis per  fe  mafsa  dilcrimen,  nili  abeo  quod  motum  refpicit,  fa- 
mi non  poteft.  Unde  etiam  amplius  tandem  efficietur,  nihil  pror- 
fus  variari  in  corporibus,  omniaque  femper  eodem  fe  habere  mo- 
do. Nam  fi  materia  portio  quavis  ab  alia  aquali  & congrua  non 
differt  ( quod  admittendum  eft  a Viro  Cl.  viribus  a£tivis  impe- 
tibusve  & quibuscunque  aliis,  przter  exiftentiam  in  hoc  loco  , 
fucccffive  luturam  aliam  vel  aliam , qualitatibus  modificationi- 
busque fublatis)  acpraterea,  fi  unius  momenti  ftatus  a ftatu  al- 
terius momenti  non  nili  transpofitionc  aqualium  & congruarum 
& per  omnia  convenientium  materia  portionum  differt  ; manife- 
ftum  eft  ob  perpetuam  fubftitutionem  indiftinguibilium  , confequi, 
ut  diverforum  momentorum  ftatus  in  mundo  corporeo  difcrimi- 
[ijo.  4,7,  nari  nullo  modo  poffint  . Extrtnfeca  enim  tantum  foret  denomi- 
natio , qua  diftingueretur  materi®  pars  una  ab  alia , nempe  a fu- 
turo, 
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turo,  quod  fcilicet  impofterum  fit  futura  alio  vel  alio  loco  ; im-  Afl.Erud. 
protenturum  vero  difcrimen  efset  nullum  ; imo  ne  a futuro  qui- 
dem  cum  fundamento  futueretur  , quia  nunquam  etiam  impofte-  p ' 
rum  ad  verum  aliquod  prcfens  difcrimen  deveniretur  ; cum  nec 
locus  a loco,  nec  materia  a materia  ejusdem  loci  ( ex  hypothefl 
perfe&x  illius  uniformitatis  in  ipfa  materia)  diftingui  ulla  no- 
ta queat.  Fru  lira  etiam  figuram  proter  motum  recurreretur. 

Nam  in  mafsa  perfefte  fimilari  & indiferiminata,  & plena,  nul- 
la oritur  figura  feu  terminatio  partium  diverfarum  ac  diferimi- 
natio,  nifi  ab  ipfo  motu.  Quod  fi  ergo  motus  nullam  diftinguen- 
di  notam  continet,  nullam  etiam  figurse  largietur;  & cum  omnia, 
qu*  prioribus  fubftituuntur,  perferte  atquipolleant  , nullum  vel 
minimum  mutationis  indicium  a quocunque  oblervatore,  etiam 
omnifeio,  deprehendetur;  ac  proinde  omnia  perinde  erunt,  ac 
fi  mutatio  diferiminatioque  nulla  in  corporibus  contingerer  : nec 
unquam  inde  reddi  poterit  ratio  diverfarum  quas  lentimus  ap- 
parentiarum. Et  perinde  res  foret,  ac  fi  fingeremus  duas  fph*- 
ras  concentricas  perfertas  & perferte  tammterfe,  quam  in  par- 
tibus luis  fimilares,  alteram  alteri  ita  inclufam  effe,  ut  nec  mi- 
nimus fic  hiatus;  tunc  five  volvi  inclufam  , five  quiefeere  po- 
namus, ne  angelus  quidem,  ne  quid  amplius  dicam  , ullum  po- 
terit notare  difcrimen  inter  diverfi  temporis  flatus  , aut  indi- 
cium habere  difcernendi  , utrum  quiefeat  an  volvatur  inclufa 
fphxra  , & qua  motus  lege  . Imo  ne  limes  quidem  Iphaerarum 
defii»iri  poterit  , ob  defertum  fimul  biatut  & diferiminis  ; uti 
motus  vel  ob  fotum  diferimmis  defertum  agnofei  hic  nequit  . Un- 
de pro  certo  habendum  ( etfi  hoc  minus  adverterint , qui  fatis 
alte  in  haec  non  penetravere)  talia  a rerum  natura  atque  ordine 
efle  aliena,  nullamque  ufpiam  dari  (quod  inter  nova  & majora 
axiomata  mea  eft  ) perje^am  fimiUritatem : cujus  rei  confcquens 
etiam  eft,  nec  corpufcula  extrem*  duritiei , nec  fluidum  lumm* 
tenuitatis,  materiamve  fubtilem  univerfaliter  diffufam  , aut  ul- 
tima elementa,  qua: primi  fecundive  quibusdam  nomine  veniunt, 
in  natura  reperiri.  Quorum  cum  nonnihil  pcrfpexiffet  ( ut  arbitror  ) 
Ariftoteles,  profundior  mea  fententia,  quam  multi  putant;  judi- 
cavit, proter  mutationem  localem  , opus  efle  alieratione  , nec 
materiam  ubique  fibi  effe  fimi'em , ne  maneat  invanabilis.  Dil- 
fimilitudo  autem  illa  vel  qualitatum  diverfitas,  atque adeo  A-  p^g.  4Jj. 
Kiiuen  vel  alteratio  , quam  non  fatis  expoluie  Ariftoteles  , iplis 
diverfis  nifuum  gradibus  dirertionibusque,  monadumque  adeo  in- 
exiftentium  modificationibus  obtinetur  . Ex  quibus  proinde  m- 
tellipi  ruto,  neceffario  aliud  debere  poni  in  corporibus  , quam  . 
maflam  uniformem,  ejusque  nihil  utique  immutaturam  transpo- 
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Afl.Erud.  fitionem  . Sane  qui  atomos  & vacuum  habent , nonnihil  faltettt 
An.  1698.  jiverfificanc  materiam  , dum  alibi  faciunt  partibilem  , alibi  im- 
M.^Sept.  partit,ilcra ; & uno  loco  plenam , alio  hiantem.  Sed  diu  cd , quod 
rejiciendas  elTe  atomos  cum  vacuo  (depofito  juventutis  praejudi- 
cio) deprehendi.  Addit  Vir  celeberrimus,  materiae  exidentiam 
per  diverfa  momenta,  tribuendam  elfe  divinae  voluntati;  quid  ni 
ergo  (inquit)  eidem  tribuatur  quod  exidit  hic  &nunc?  Refpon- 
deo,  id  ipfumDeo  haud  dubie  deberi,  ut  alia  omnia,  quatenus 
perfe&ionem  quandam  involvunt;  fed  quemadmodum  prima  il- 
la St  univerfalis  caufa  omnia  confervans,  non  tollit  , fed  facit 
potius  rei  cxidcre  incipientis  fubfidentiam  naturalem,  feuinexi- 
llendo  perfeverationem  femel  conccffam ; ita  eadem  non  tollet, 
fed  potius  confirmabit  rei  in  motum  concitatae  efficaciam  natu- 
ralem, feu  in  agendo  perfeverationem  femel  imprefTam. 

(14)  Multa  quoque  alia  occurrunt  in  Apologetica  illa  Differ- 
tatione,  quae  difficultatem  habent,  ut  quod  ait  di£l.  cap.4  §.H, 
motu  de  globulo  per  plures  intermedios  in  globulum  translato, 
globulum  ultimum  eadem  vi  moveri  qua  motus  ed  globulus  pri- 
mus: mihi  vero  videtur  , aequi  valente  quidem  moveri,  fed  non 
eadem;  cum  unusquisque  (quod  mirum  videri  poffit)  fua  pro- 
pria vi  , nempe  elaflica  ( non  jam  de  elafmatis  hujus  caufa  dif- 
puto,  neque  nego  mechanice  debere  explicari  motu  fluidi  inexi- 
flentis  ac  perlabcntis)  a proximo  urgente  repulfus  in  motum  a- 
gatur  . Sic  etiam,  quod  §.  12  dicit,  rem  quae  primordium  mo- 
tus dare  Cbi  nonpoteft,  non  poffe  per fe continuare  motum;  mi- 
rum merito  videbitur.  Conflat  enim  potius,  quemadmodum  vi 
opus  eft  ad  motum  dandum,  ita  dato  lemei  impetu,  tantum  ab- 
ctfe , ut  vi  nova  fit  opus  ad  continuandum  , ut  potius  ea  opus 
fit  ad  fidendum.  Nam  confervatio  illa  a caufa  univerfali  rebus 
neceffaria  , hujus  loci  non  eft , quae,  ut  jam  monuimus,  fi  tol- 
leret rerum  efficaciam  , etiam  tolleret  fubfidentiam. 

(15)  Exquibus  rurfus  inteliigitur,  doftrinam  a nonnullis  pro- 
pugnatam caufarum  occafjonalium  ( mfi  itaexplicecur , uttempe- 

Pag.  4jp.  ramenta  adhiberi  poffint,  quaeCI.Sturmius  partim  admifit,  par- 
tim  admiffurus  videtur)  periculofis  confequcntiis  obnoxiam  efTe , 
do&iffimis  licet  defenloribus  haud  dubie  invitis.  Tantum  enim  ab- 
ed,  ut  Dei  gloriam  augeat,  tollendo  idolum  naturz;  utpotiusre- 
bus  creatis  in  nudas  divinae  unius  fubdantiae  modificationes  evane- 
fcentibus,  ex  Deo  faftura  cum  Spinola  videatur  iplam  rerum  na- 
turam; cum  id  quod  non  agit,  quod  vi  aftiva  caret,  quod  diferi- 
minabilitate,  quod  denique  omni  fubfidendi  ratione  ac  fundamen- 
to fpoliatur,  fubdantia  clse  nullo  modo  poffit.  Certiffime  perfua- 
fum  mihi  ed,  Cl.  Sturmium  , Virum  & pietate  & doclrina  infi- 

gnem, 
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enem,  ab  his  portentis  efle  alieniflGmum  . Itaque  dubium  nui-  AffErud. 
fum  eft,  aut  oftenfurum  e(Te  liquido,  qua  ratione  maneat  ali-  ^'sept!*’ 
qua  in  rebus  fubftantia  vel  etiam  variatio,  falva  do&rinafua,  ' P' 
aut  veritati  manus  effe  daturum. 

(16)  Certe  quo  magis  fufpicer,  mentem  ipfius  non  fatis  mi- 
hi efle  perfpe&am  , nec  meam  ipfi,  multa  faciunt.  Alicubi  faf- 
fus  mihi  eft,  poffe,  imo  quodammodo  etiam  debere,  quandatn 
di-vmx  virtutis  particulam  (ideft,  ut  opinor,  cxpreffionem  , imi- 
tationem , effe&um  proximum  , nam  ipfa  divina  vis  in  partes 
utique  fecari  non  poteft,)  vclut  rebus  propriam,  & attributam 
intelligi.  Videantur  qux  mihi  transmiffa  repetiit  in  PhyficxE- 
Jeftivx  loco  fupra  citato  fub  initium  hujus fchediafmatis.  Hoc  fi 
(ut  ex  verbis  apparet,)  eo  fcnfu  accipitur,  quo  animam  divinas 
particulam  aurae  dicimus,  jamfublata  internos  eatenus  contro- 
verfiaerit.  Sed  quominus  hanc  mentem  ipfius  affirmare  audeam, 
facit,  quod  vix  ulpiam  alibi  video  tale  aliquid  ab  ipfo  tradi, 
aut  qua:  inde  conlequantur  exponi  ; contra  vero  animadverto  , 
qua:  paflim  habet,  huic  fententi*  parum  cohatrere  , Diflertatio- 
nem  autem  Apologeticam  in  alia  omnia  ire.  Sane  cum  primum 
meae  in  Aftis  Eruditorum  Lipficnfibus  menfe  Martio  1694,  de  vi 
infita  prolata  fenteniiae , (quam  porro  illuftrat  fpecimen  meum 
dvnamicum  in  iisdem  Aftis  April.  1 <595  ) quaedam  per  literasob- 
jcciffet  ; mox  , accepta  refponfione  mea  , perbenigne  judicavit 
nullum  inter  nos  ede  difcrimen  , nifi  in  loquendi  modo ; quod 
cum  ego  animadvertens,  monuiffem  adhuc  nonnulla,  ipfe  jam 
in  contrarium  verfus,  plura  inter  nos  diferimina  pofuit,  quam 
eoo  a^nofeo  : vixque  his  exemtis  tandem  noviffime  eo  rediit  , 
ut  denuo  feriberet  , nifi  verborum  differentiam  inter  nos  effe 
nullam,  quod  mihi  futurum  effet  gratiffimum . Volui  ergo,  oc- 
cafione  noviflims  Differtationis  Apologeticae,  rem  ita  exponere , Psfr  ^ 
ut  denique  & de  fententia  cujusque  & de  fententi*  veritate  con- 
ftare  facilius  poffit . Eft  enim  alioqui  magna  Viri  egregii , & in 
perfpiciendo  folertia , & perfpicuitas  in  exponendo  j ut  fperem 
ejus  ftudio  non  exiguam  tantae  rei  lucem  afferri  pofse  , atque 
adeo  vel  ideo  non  inutilem  hanc  operam  meam  fore,  quod  oc- 
cafionem  ei  fortafsc  prxbitura  eft,  ea  qua  folet  induftria  & vi 
judicii  expendendi,  atque  illuftrandi  nonnulla  alicujus  in  nego- 
tio prsefente  momenti,  prxtermifsa  haftcnus  ab  auaonbus,  & 
a me  ni  fallor  , novis  & altius  repetitis  & late  fufis  axioma- 
tibus 'nonnihil  fuppleta  ; ex  quibus  reftitutum  emendarumque 
Syftcma  medi*  inter  formalem  & materiariam  philofophi*  (con- 
junfta  fervataque  rite  utraque  ) nafei  videtur  aliquando  polse. 
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Theorema  univerfale  reflificationi  Linearum  curvarum  in- 
ferviens.  Nova  Parabolarum  proprietas.  Cubicalis  pri- 
maria arcuum  menfura  &c. 

EXbibui  in  Aflis  anni  1695  , pag.i  50,  modum  generalem:  ad 
datam  quamvis  curvam  defcribcndi  aliam , quarum  fumma  vel 
differentia  per  arcum  circuli  Jit  menjurabtlit , dedu&ura  ex  gene- 
rali illo  evolutione  condefcriptarum  theoremate  ; quod  poftea 
ad  alias  fpeculationes  viam  aperuit  celeberrimis  Viris  Leibniti» 
& Tfcbirnbaufto  in  eodem  AB.  anno  menf.  Novembr.  Ex  eo  tem- 
pore cogitare  coepi , annon  forte  alia  combinatione  curvarum  id 
neri  polfic  per  folas  lineas  reftas ; feu  annon  ad  curvam  propo- 
fitam  inveniri  poflit  alia  , quarum  fumma  vel  differentia  abfo- 
lute  reftificabilis  exiftat;  nec  fpe  vana.  Cum  enim  non  ita  pri- 
dem haec  in  mentem  redirent,  lequensinfigne  theorema  fe  mihi 
obtulit  : fi  ptfitis  cujusvis  curva:  data  coordinatis  x & y ; fiat 

alia  curva  cujus  coordinate  fint  — 7 > ** 

runt  ambe  curva  genitrix  & genita  fimul  fumta  reflificabiles  ; fa - 
fla  enim  refla  que  fe  habeat  ad  abfeiffam  curve  date  x , ut  cubus 
tangentis  ad  cubum  fubtangentis  in  eadem  curva  data , equabitur 
bec  refla  longitudini  curvarum  fimul  fum tarum  ; idefi,  exprejfione 
litorali  adbibita  , fi  elementum  curve  date  vocetur  dt  , longitudo 

X J fi 

ejusdem  D,  longitudo  genite  G , erit  D G — - . Notan- 

dum hic  , fi  curva  propofita  verfus  axem  fit  cava  & ( pofita  dx 
confiante  ) — ]xddy  fit  majus  quam  dxdy , tunc  differentia  curva- 
rum di  fle  re  fle  equatur. 

Non  opus  cft  indicare,  quavia,  quaveanalyfi  huc  pervenerim  , 
calculus  foret  nimia:  prolixitatis:  u tamen  alicui  animus  erit  af- 
ferti  veritatem  explorare  , poterit  id  commodiflime  fynthetico 
more  praedare  , differentiando  fcilicet  affignatam  hanc  ex  con- 
ftruftione  rc£lam  & quod  prodit  conferendo  cum  aggregato  e- 
lementi  curvae  genitricis  & elementi  genit*,  reperiet  enim  utro- 
bique  «qualitatem  . Hinc  five  curva  propofita  algebraica  fic,  fi- 

dyx 

ve  tranfeendens  primi  gradus  fi  modo  ~ fitfummabile,  curva 

genita  tunc  femper  erit  algebraica  : datur  namque  algebraicae  ra- 
tio dx  ad  dy . Hinc  etiam  quod  incognitum  ha&enus  fuit,  & in- 
ter rara  hujus  laeculi  inventa  numerari  poteft  , fequitur  omnem 

Para- 
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Parabolam  cujusvis  gradus  aut  per  fe  aut  cum  alia  alius  gradus  Pa-  Acl.Eruc/. 
rabola  .conjungam  ablolute  efse  reflificabilem  : per  fe  , fi  expo- 

nens  parabo!*  fit  ==  ~~~  ( per  p intelligo  quemlibet  nume- 
rum integrum  ) cum  alia  vero  generaliter  in  omni  cafu  . Efio 
enim  dat*  parabol*  gradus  feu  exponens  n : dico  eam  cum  alia 

parabola  cujus  exponens  ==  junflim  admittere  reflifica-  Pa^.  41S4. 

tionem  ; qualiscunque  etiam  fit  numerus  H five  fraflus  five  inte- 
ger , five  Turdus  five  rationalis  five  affirmativus  fivt  negativus  . 

Unde  pro  parabola  communi  Arcbimedta  repericur  parabola  cubi- 
co biquadratica  , id  eft  cujus  exponens  eft  ± , feu  ubi  biquadrata 
applicatarum  funt  in  triplicata  ratione  ablcifsarum  . Hanc  vero 
reflificationem,  inquam  alia  quoque  via  particulari  incidi,  quo- 
niam non  pofircir.am  proprietatem  confticuit  hujus  ab  omni  anti- 
quitate decantatiffim*  curv*,  placet  hic  plenius  exponere  . 

Elio  (Fig.I.)  AB  parabola  communis,  ex  B agatur  norma-TAB.Vlt 
Iis  BI  fecans  axem  AI  in  I i & 1M  normalis  ad  BI  ,•  occurrens  Fig. 
diametro  BM  in  M : refecetur  1K  = fubnormali  feu  femiparame- 
tro.  Defcripta  jam  parabola  cubico-biquadratica  AG , cujus  pa- 
rameter  fit  =r  jf-  param,  parabol* AB,  fumatur  abfcifsa  AH  =r 
terti*  proportionali  ad  parametrum  leu  ad  duplam  IK  & ad  BK,- 
appliceturque  HG  . Dico  curvam  GAB  compofitam  ex  portioni- 
bus parabolicis  AG , AB  efse  squalem  line*  reflslM. 

Si  h*c  porro  conferancur  cum  iis,  qu*  primus  inveni  pro  fe- 
£Iione  arcuum  paraboltcorum  in  data  ratione  , qusque  in  nupe~ 
ro  Junio  edita  habentur  , ubi  fimul  innui  ad  arcum  quemvis  da- 
tum parabol*  communis  inveniri  pofse  ope  methodi  me*  alium 
arcum  in  eadem  parabola  , ita  ut  datam  habeant  diflferentiam 
reflificabilem  : apparebit  facile  ratio  comparandi  quoque  arcum 
parabol*  cubico- biquadratic*  AG  , cum  arcu  vel  arcubus  quibus- 
dam parabol*  communis  . Unde  novum  emerget  inventum  meo 
judicio  haudquaquam  fpernendum  , quod  facem  accenderet  inli- 
enem  ad  menfurandam  parabo!»  longitudinem  per  meras  reflas 
lineas  , fi  modo  id  poflibile  efset : perfpicio  quippe  arcum  AG 
cum  aliquo  arcu  vel  arcubus  parabol*  AB  , pofse  habere  ratio- 
nem algebraicanr.  Jam  vero  aliquis  oper*  pretium  ageret  , fi  o- 
ilenderec,  arcum  AG  non  cum  aliquo  tantum,  led  cum  lpfoarcit 
AB  comparabilem  efse:  haberet  profeflo  reflificationem  curv* 
carabolic*  & quadraturam  hyperbol*  dudum  fruftra  quafitam  : 
dividenda  enim  tunc  tantum  adhuc  foret  refla  1M  in  ratione  in- 
venta , divifieque  hinc  una  pars  arcui  AG  , altera  arcui  AB  *- 
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quaretur.  Sed  id  ipfum  quod  quadratura*  hyperbolz  impoffibilitas 
pro  demonftrata  fere  habeatur,  invi£lum  eft  argumentum  , arcus 
parabolz  cubico-biquadraticz  cum  quibusdam  arcubus  non  cum 
omnibus  parabolz  comparabiles  efse,  infolitum  quidem  hoc  e(t  , 
fed  tamen  verum. 

Quod  fi  ulterius  pergamus,  & inquiramus,  qualia  exponens  n 
debeat  afsumi,  ita  ut  genicrix  & genita  fiant  ezdem  curvae  , o- 

portet  zquari  n cum  — - ? , id  quod  n dat  — -J  : adeoque 

eft  parabola  eubicalis  primaria,  quz  cum  fe ipfa  comparata  re£ti- 
ficaripoteft,  feu in  qua  aftlgnari  polTunt  duo  arcus,  quorum  dif- 
ferentia eft  reflificabilis . Hic  ergo  incidimus  quali  fortuito  in 
perelegantem  hujus  famofiftimx  curvz  alias  irre&ificabilis  pro- 
prietatem, quod  inventum  alteri  illi  Hcuratiano,  feu  prout  IVal- 
lijius  contendit,  Neluno , quo  primum  parabola  eubicalis  fecun- 
daria  reftificari  coepit  , nobilitate  non  modo  non  cedit  , fed 
multis  parafangis  praecellit , fi  id  zftimare  velimus  ex  difficulta- 
te eruendi;  vilefeie  enim  hoc  & defiit  efse  novum,  ex  quo  me- 
thodi infinitefimales  inclaruere,  cum  earum  nulla  fit  quz  non  im- 
mediate & facillime  hujus  curvz  parabolicz  fecundarix  reffifica- 
tionem  exhibeat,  & vel  primo  mentis  obtutu.  Noftra  vero  pri- 
maria poftquam  omnes  Geometrarum  ejus  dimenfionem  quxren- 
tium  fudores  & labores  ha&enus  elufit  , nobis  in  tantum  obfe- 
cundavit  , ut  arcuum  fuorum  differentia  mcnluram  redis  lineis 
algcbraice  determinabilem  a nobis  acciperet . Nec  video  , qua 
alia  via  , quam  hic  przfcripta  , ad  hujus  cognitionem  perveniri 
potuifset.  Egregiam  adeoque  habuifsem  occalionem  , fi  fupprclsa 
methodo  , aliis  idem  problematice  proponendo  vanz  gloriolz 
litare  voluifsem : led  malui  publicz  quam  propriz  utilitati  prof- 
piccre  , exponendo  inventum  fine  pompa  . In  vulgari  parabola 
conica  eandem  rem  prxffiti  , ut  fupra  dixi  : illud  autem  cum 
ex  nuda  attentione  ad  hyperbolam  ultro  fluat,  prx  hoc  nov  o ni- 
hili facio.  Sit  itaque  Parabola  eubicalis  ;primaria  ABC,  in 
qua  arcus  expofitus  BC  , ( Fig.  II  ) a pundis  B & C ducantur 
applicatx  BF  , CG  : lumatur  AI  zqualis  tertiz  proportionali  ad 
vigecuplam  feptuplam  AF , &ad  parametrum  parabolz;  fiatque 
ut  AG  ad  AF,  ita  AI  ad  AH  ; ad  punda  I & H duifz  appli- 
catz  1E  , HD  rcfccabunt  arcum  DE  , qui  ablatus  ex  arcu  BC 
relinquet  differentiam  reailinearem  , quz  itainvenitur : duc  tan- 
gentes CP  , BK  occurrcnCes  AP  normali  ad  axem  in  punctis  P, 
K;  ex  quibus  age  axi  parallelas  PN,  KL  quz  feccnt  normales  ad 
curvam  CN,  BL,  in  N , L : erige  perpendiculares  NO  , LM  , 

tan- 
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Angentibus  produflis  occurrentes  in  O , M.  Dico  differentiam  AS.Erud. 
retiarum  OP,  MK  efse  aequalem  differentia:  arcuum  parabolico-  An. 
rumCB,  ED.  M.Oflob. 


EJUSDEM  ANNOTATA 


Pag.  466, 


In  Solutiones  Fraternas  problematum  quor undam  fuorum , 
editas  proximo  AElorum  Majo. 

SI  problemata  fubinde  Eruditis  propono,  fcopus  mihi  non  eft 
aliorum  capacitatem  tentandi  , fed  unice  , ut  ingenia  exci- 
tentur, novumque  capiant  incrementum  fcientiz;  unde  & ego 
deleflamentum  habeo  , quando  prtrfertim  folutiones  in  lucem 
prodeuntes  cum  meis  confpirare  deprehendo  . Eorum  quae  par- 
tim  in  hifce^fl/r,  partim  quoque  in  Ephemeridibus P ari f. quondam 
propofui,  nunc  demum  nonnulla  aFratre  (o\\nz  Aftorum  menfis  Ma- 
jus exhibet.  Gaudium,  fateor,  non  leve  mihi  attulit  confenfus, 
quem  ani  madvertere  potui  folutionum  Fraternas  inter  measque  ; 

& perfeflum  fuiffet  omnino,  fi  modo  in  generalitate  quoque  meis 
refpondillent.  Non  igitur  absre  puto,  fi  hic  paucis  & omni  qua 
polium  modeftia  recenfuero  , quid  ad  perfcflionem  omnimodam 
folutionum  Fraternarum  defiderem. 

Et  quidem  pag.  368.  Demonftrationem  fyntheticam  affert  pro- 
blematis dc  infinitis  cydoidibus  ; fed  pro  fimpliciflimo  dumtaxat 
cafu,  quando  fcil.  refla  pofitione  data  verticalis  eft.  Optaffemin- 
terim  generalem  pro  omni  refla  pofitione  data  , imo  etiam  pro 
curva,  exhibuiffet  mea:  fimilem,  qua  non  modo  a punflo  ad  pun- 
flum  iter  breviffimum  cydoidem  effe,  fed  & fimul  a punflo  ad 
lineam  non  tantum  verticalem,  non  tantum  reflam  , fed  utcun- 
que curvam,  defcenfum  breviffimum  vel  interdum  longiffimum 
peragi  per  cydoidem  line®  dat®  perpendicularem,  breviter,  per- 
1'picue,  direffe  Scfynthetice  demonftro,  quam  omnes  , quotquot 
funt  quibus  communicavi,  fummopere  laudarunt  & approbarunt  i 
& nuper  tantum  Ampliffimus  & Generofiffimus  Dn.  Dierquens  Pr*- 
fes  in  fuprema  Curia  Brabantina  qu®  Hag®  eft  , Vir  acerrimi 
judicii  & in  his  (ludiis  verfatiffimus , una  cum  Filio  NobililC- 
mo,  Mathematico  pariter  ingeniolo ; quemadmodum  exipforum 
literis  ad  me. non  fine  dcleflamcnto  intellexi.  H®c  vero  mea 
dcmonftratio  fyntheticaquznoninGii/i/ean,»  tantum,  fed  in  omni 
alia  hypoihefi  fuccedit,  jam  initio  ftatim  lucem  publicam  aipe- 
xiftet , nili  fuafu  celeb.  Lcibnitii  eam  etiamnum  fuppreflam  tene-  p 
lcrr. , ut  jam  alibi.memini  me  motuuffe : eo  enim  tempore,  quo  in-  ' ‘ 
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eidi  in  problema  de  celerrimodefcenfu , jam  adinveni  hanc  demon» 
Arationem. 

Csterum  fi  verum  eA  , Fratrem  celerrimum  defcenfum  ad  re* 
dam  politione  datam  non  folum  in  cydoidibus  ied  & ia  omni- 
bus curvis  fimilibus  determinare  polTe  , vel  potius  tum  temporis 
potuifle  , cum  hoc  problema  proponeret,  fcire  valde geAio,  quid 
illa  verba  fibi  velint  , in  qu*  erumpit  : Qtii  methodum  de  maxi- 
mis & minimis  promovere  volet  , tentabit  . Nobis  /afficiet  propo- 
fuiffe  : De  circulis  & parabolis  loquens,  qu*  utique  etiam  funt 
curva:  fimiles;  qui  dicit  libi  lufficcre  propofuiffe,  tantundemeA 
ac  diccrec  fe  non  lblviATc  , imo  difficultate  quali  deterritum  ne 
tentafle  quidem.  Quicquidfit,  longe  majus  quid  pr*AitiflTet  , fi 
iolvilTct  quoque  in  curvis  diflimilibus : tentet  & videbit  immen- 
iam  difficultatem,  & vel  infolis  ellipfibus  fuper  eodem  axe  ex- 
trudis , quod  jam  nonnemini  propofui  : meus  folvendi  modus 
eo  pertingit.  Nec  minus  rem  lpinis  oblitam  fentiet  , fi  reliqua 
duo  exempla,  qu*  fine  demonfiratione  fubnedit  , a circulis  & 
curvis  fimilibus  ad  quasvis  diflimiles  transferre  voluerir.. 

Tranfeo  jam  ad  lolutiones  problematum  meorum  in  Ephem. 
Geli.  menf.  jiug.  1697  propofitorum  . Quod  primum'  concernit  T 
conqueritur  Aatim  Frater  de  ambiguitate  in  voce  geometrice  s 
cum  tamen  jam  nemo  nefciat,  non  mihi  folidudum,  fed  etiam 
acutiflimo  Leibnitio  imo  & ipli  Fratri,  geometricum  efTcquicquid 
geometrica  lege  peragitur,  fcu  quicquid  per  a:quationem  five  al- 
gebraicam  five  ttanfcendentem  determinari  potefi,Non  nego  , 
pocuiffem  plane  omittere  hoc  vocabulum,  quippe  quod  per  felub- 
intelligitur;  id  tamen  confulto  adjeci,  ut limul  excluderem  con* 
Arudionem  quandam  fimplicifiimam  , generaliilimam  & facilli- 
mam, quam  provideram  dari  polTe,  fed  qu*  mechanica  eA:  Ex- 
tendendo fcilicet  filum  per  fuperficiem  convexam  ab  uno  dato  pun- 
Qe  ad  alterum , illud  que  firmiter  afiringcnlo : capiet  enim  hoc  pa- 
tio J. itum  brevi/fimum  inter  utrumque  puntlum  . Volebam  itaque 
evitare  ambiguitatem,  excludendo  Aatim  quod  mechanicum elf: 
tantum  abefi  ut  illam  affedaverim . Videat  hinc  Frater,  annon 
lllitfiriffimo  Marchioni  Hofpitalio  rem  forte  gratiorem  fecilfec , ab- 
Ainendo  verbis  blandiusculis  (quibus  viri generofi  parum  deledan- 
tur)  quafi  ille  hoc  problema  ob  didam  ambiguitatem  negiexerit  .- 
Ipfe  haud  dicet,  fc  neglexilTc,  imo  maxime  Ic  ei  applicuit,  ut  ex 
ipfius  ejus  litteris  ad  me  datis  habeo,  fed  de  nulla  tali  ambiguita- 
te conqueAus  eA  , quia  optime  genuinum  fenlum  problematis  in- 
tellexit, quandoquidem  le  problema  de  fuperficic  curva  in  fuper- 
ficicm  planam  reduxilTe  mihi  fignificavit  . Quod  vc-o  ei  res  non 
omnino  ex  voto  celTcrit,  indicium  cA  , majorem  in  hoc  negotio 
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difficultatem  prsrfenfifle  , quam  ut  una  generali  aquatione  < ut  Aa.Erud. 
Frater  fe  fecilTe  putat,)  problema  in  omni  fua  extenfione comple- 
fli  liceat  . Quid  inierim  ? fi  retorquerem  & dicerem  , Illuftriffi- 
inum  Virum,  qui  pariter  unius  tantum  problematum  Fraternorum 
folutionem  de  celerrimo  defccnlu  ad  lineam  verticalem  exhibuit , 
alterum  de  Iloperimetris  ob  ambiguitatem  & obfcuritatem  propo- 
fitionis  (ut  fere  nefciam  an  unum  an  plura  contineat  problemata) 
noluifle  attingere. 

Ut  redeam  ad  folutionem  Fraternam  lineae  ducendae  breviflimae 
in  fuperficie  conoidea , eam  legitimam  agnofeo,  & gaudeo  Fra- 
trem hac  in  parte  mccum  concurrilTe  : fed  patiatur  ut  dicam , ex 
infinitis  cafibus  vix  unum  efle  quem  folverit,  eumque facillimum, 
adeo  ut  immane  quantum  adhuc  pro  generali  folutione  defidere- 
tur.  Fundamentum,  quo  forte  Frater  ufus  eft  , in  eo  confiffit  , 
quod  differentia  duorum  angulorum  , quos  facit  linea  quaefita 
cum  duobus  quibusve  meridianis  proximis  in  fuperficie  conoidis 
vel  fphaeroidis  duflis,  debeat  efiTe  aequalis  angulo  quem  compre- 
hendunt duas  in  ipfis  punftis  interfeflionum  tangentes  meridia- 
nos, & in  axe  conoidis  vel  fphaeroidis  concurrentes.  Sed  quam 
parum  hoc  eft  ! valet  enim  vix  ac  ne  vix  quidem  in  conoidibus 
& fphaeroidibus,  & quidem  bafium  circularium,  fed  neque  in  his 
omnibus:  oportet  infimer  axem  reflum  cfTeadbafin;  at  vero  quot 
funt  conoides,  quot  fphaeroides , quarum  axis  eft  obliquus  ? quot 
funt  iterum  quarum  bafes  non  funt  circulares?  Vellem  itaque  re- 
ftringeret  verba  fua  , quando  dicit  , Problema  in  omnibus  pariter 
conoidibus  & fpbaroidibus , rtque  ac  in  cono  cylindrove  ejfe  facili 
limum , ad  illas  tantum  quasfunt  refla:  & circulares.  Praiterea 
fi  confideremus  multitudinem  & varietatem  infinitam  fuperficie-  p 
rum  curvarum,  qux  plane  non  funt  conoides  nec  fpha:roidcs  , 3®‘  4 9' 
fateri  oportet  , rem  efle  exigui  momenti  , quod  in  conoidibus 
& fphatroidibus  praeftitum , pras  eo  quod  a Fratre  praeftandum  fu- 
pereft.  Heic  igitur  me  fecifle  aliquid  puto,  quod  repercrim  viam 
generalem  perveniendi  ad  asquationem  pro  quavis  fuperficie  cur- 
va data,  fit  conoidica,  fit  non  conoidica  ; quam  Fratri  indagan- 
dam relinquo  , ut  tempus  habeat  fuam  perficiendi  & problemati 
ex  aflfe  fatisfaciendi . 

In  cono  quovis  obliquo,  pro  quo  & quidem  tantum  reflo  pro- 
lixiflimam  conftruflionem  exhibet,  & tamen  non  docet , quomo- 
do linea  inventa  per  data  duo  punfla  ducenda  fit  , pauciflimis 
verbis  fine  fchemate  ita  rem  expedio  : Duflis  a duobus  punflis 
datis  ad  verticem  coni  duabus  reflis,  fiant  in  plano  duas  ali*  re- 
fl*  ipfis  aquales  & angulum  comprehendentes  squalem  angulo 
fuperficiei  conic*  contento  duabus  illis  reflis  in  Cono  duflis  : 

con- 
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AAErud.  conjungantur  re&a  extremitates  duarum  rc&arum  in  plano, quam 
An.  16518.  fecetalia  refta  utcunq;  ex  angulo  plani  dufta,  diftantiam  interfe- 
M.Oflob.  ^jonjs  transfer  a vertice  coni  in  fuperficiem  conicam  , itaut  cum 
prioribus  reftis  faciat  in  fuperficie  conica  angulos  xquales  angu- 
lis quos  facit  cum  lineis  in  plano  du&is  ; dico  pun&um  illud 
in  quod  diftantia  cadit  in  lupcrficie  conica  , fore  in  linea  bre- 
v i Annia,  quae  interjacet  inter  duo  punfta  data.  Suppono  hic  an- 
gulos fuperficiei  conicx  circa  verticem  comparabiles  efle  , vel  x- 
quales  affumi  pofsc  angulis  planis:  quod  quomodo  faciendum,  jam 
Barrovius  docuit . 

Non  eft  quod  diu  immorer  exteris  problematum  folutionibus : 
meas  jam  ante  annum  Illujlriflimo  Hofpitalio  communicavi  , qu* 
quodammodo  Gmpliciores  funt.  Sed  hoc  monitum  duntaxat  cu- 
pio, quod  tunc  ftatim  etiam  in  literis  ad  Dn.Marcbionem  innui, 
me  per  curvas  ejusdem  fpcciei  non  intellexifsc  curvas  Gmiles  tan- 
tum , fed  curvas  quascunque  certa  lege  deferiptas  , leu  ut  ter- 
mino Leibnitiano  utar,  ordinatim  pofttione datas : alias  fi  mens  mea 
de  fimilibus  tantum  fuifset,  id  diferte  dixifsem,  quemadmodum 
non  diu  poft  feci  in  iisdem  Epbem.  m.Dccemb.  ubipag.  465  feq. 
illas  exprefse  voco  curvas  ftmiles  & fimiliter  pofitas  , Quod  au- 
tem in  exemplum  dederim  Parabolas  qu*  utique  funt  curvz  fi- 
miles  , id  ipfum  oflendit  quod  tunc  ac  fimilitudine  curvarum 
ne  fomniaverim  quidem,  alias  certe  non  parabolas  fed  alias  cur- 
vas diffundes  exempli  loco  propofuifsem  : noftra  enim  methodus 
Tig . 470.  ad  omnes  ie  extendit  , quacunque  lege  datas  . Aft  tantum  dif- 
crimen  comperiet  Frater  inter  fimiles  & difCmiles  curvas,  ut  fi 
problema  denuo  tentare  lubeat,  non  dubitem,  quin  Gt agniturus, 
fe  poftquam  hoc  problema  pro  1'peciali  iftocafu  folvit,  ne  unguem 
latum  promovifse  generaliter  conceptum  pro  quibusvis  ordinatim 
poGtione  datis;  quod  quam  abftrufz  Gt  indaginis  patebit  ipfi  , fi 
in  probi.  4 & 5 loco  parabolarum  fubftituere  velit  easdem  illas  elli- 
pfes,  quae  in  prxcedentibus  duobus  exempli  loco  infervierunt : di- 
co exempli  loco,  folvitur  enim  pariter  pernoftram  methodum  in 
omnibus  aliis  curvis . 

Supcrfunt  notanda  quzdam  circa  liceas  quas  vocabo  Traje&o- 
rias,  qux  alias  ordinatim  datas  normaliter  vel  in  angulo  quovis 
dato  leu  etiam  data  lege  variante  trajiciunt.  Diu  adeo  eft  , quod 
hanc  materiam  lepofuerim,  quam  ni  fallor  primus  in  lucem  pro- 
traxi, ut  difficulcer  in  mentem  revocem.  Cum  vero  aliquot  e- 
xcmpla  proferat  Frater  curvarum  algebraicarum  , qux  jam  qua- 
tuor  abhinc  annis  celeberrimo  Leibmtio  in  privatis  ad  ipfum  li- 
teris loluta  dedi  : placet  hic  excerpere  qux  tum  fcripferam  in 
literis  d.  2.  Septemb.  id?4-  „ Aliud  jam  pridem  etiam  mihi  con- 
fide- 
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*,  fideratum  problema  non  minus  elegans  quam  utile,  obaffinita- 
„ tem  quam  cum  hifce  ( Curvis  alias  po/itionc  datas  tangentibus  ) 
,,  habet  proponam  : Datis  nempe  infinitis  curvis  politione  , in- 
„ venire  curvam  qu*  omnes  ad  angulos  rettos  fecat,  vel  ut  Tuis 
„ verbis  utar,  Lineis  propo/itam  normaliter  fecantibus  pojitiene  or- 
„ dinatim  datis , invenire  propo/itam  . Si  politione  ordinatim  data» 
„ fint  parabolz  cujusvis  gradus , eundem  axem  & eundem  verti- 
„ cem  fed  parametros  variabiles  habentes  , curva  optata  erit  El- 
,,  lipfis:  fipoGtione  ordinatim  darac  fint  parabolz  ezdem  eundem 
,,  axem  fed  variabiles  vertices  habentes  , curva  quzfira  erit  loga- 
„ rithmica  vulgaris  : fic  in  quovis  exemplo  peculiari  rem  facile 
„ expedire  pofFem  , Tibi  autem  difficile  uon  erit  generales  pro 
,,  hoc  excogitare  regulas.  Czterum  hoc  problema  infignem  ufum 
„ przftat  in  determinanda  curvatura  radiorum  lucis  per  medium 
„ inzqualiter  denfum  transeuntium  juxta  hypothefin  Hugenii , fi- 
„ quidem  radius  nihil  aliud  fit  quam  linea  undulationes  ad  angu- 
„ los  reflos  fecans.  PofTet  przfens  problema  adhuc  latius  exten- 
,,  di,  nempe  fic:  Lineis  propofitam  ad  angulum  datum  fecantibus 
„ pojitione  ordinatim  datis  , invenire  propo/itam  , fi  linez  datz 
„ fint  re£lz  in  punfto  coeuntes,  curva  quzGta  (ceu  manifeftum 
,,  efl)  erit  Loxodromica  plana  &c. 

Hifce  Vir  fagaciffimus  in  hunc  modum  refpondit , in  literis 
ad  me  datis  Decemb.  1694,  quod  lubens  huc  refero  , ut  appa- 
reat quantum  & ille  jam  tum  fecerit.  „ Methodus,  inquit,  in- 
„ veniendi  curvam  qucordinatim  politione  datis  occurrat  adan- 
„ gulos  reflos,  meo  judicio  confidit  in  duabus  zquationibus,  una 
„ continente  relationem  interx,^  & conflantem  quandam  incur- 
„ va  politione  data,  fed  pro  diverfis  talibus  ordinatim  datis  varia- 
„ bilem  b ; altera  continente  valorem  ipfius  dy : dx  in  curva  quz- 
„ lita,  expreflum  ex  proprietate  perpendicularium  in  curva  po- 
„ fitione  data,  cujus  zquationis  ope  datur  ipfius  b valor  per  dy , 
„ dx,  y,  x,  pro  re  nata  ; quarum  duarum  zquationum  ope  tol- 
„ lendo  b , habetur  zquatio  different ialis  primi  gradus  pro  rela- 
„ tione  inter  x,  & y . Sic  fi  politione  ordinatim  datz  fint  para- 
„ bolz  verticis  communis,  quarum  femiparametri  b fiet  zquatio 
„ 2 bx—yy  jam  ex  conditione  problematis  , feu  perpendiculari- 
,,  tate  ad  parabolam  fit  b ~ — ydx:  dy  , unde  tollendo  b fit 
„ — 2 xydx  esyydy ; feu  fum  mando  aa  — xx  = i yy , quz  utique 
y,  efl  ad  ellipfin,  & fatisfaciunt  Ellipfcs  infinita.  Et  has  ordina- 
„ tim  pofitione  datas  manifeftum  efl  viciffim  a parabola  unaaua- 
„ que  normaliter  fecari.  Czterum  przclare  a te  notatum  efl , noc 
„ problema  ufum  habere  in  Dioptricis,  pro  curvatura  radii  inme- 
„ dio  continue  variante  : nihil  potuit  dici  aptius,  &c. 

Tom.  III.  Ggg  Alla- 
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Acl.Erud.  Allata  fufficiant  ad  oftendendum  , methodum  ad  xauationem 
'A"‘  perveniendi  non  in  uno  alterove  tantum  exemplo  algebraicarum 
M.Oitob.  |-c£j  jn  dudum  nobis  fuifle  familiarem  : fed  quoniam  in 

tranfcendcntibus  non  luccedit  nifi  in  (imilibus,  ut  in  cycloidibus; 
vel  etiam  in  illis,  qux  ad  unam  conflantem  reduci  poliunt,  ut  in 
logarithmicis ; illam  velut  infufficicntem  neglexi,  nec  quam  ex- 
colerem dignatus  fum:  alia  itaque  excogitanda  erat,  qux  genera- 
lis elTct,  & ad  quascunque  ordinatim  politione  datas  tranfeenden- 
tes  aeque  ac  algebraicas  porrigeretur.  Hanc  autem  pollquam  acu- 
u(s.  leibnitius , occaGonc  eorum  quz  ipfi  Cuper  hac  affinique  ma- 
teria communicaveram  , ipfe  novam  differentiatis  calculi  appli- 
cationem perutilem  fane  invenilTet , mecumque  viciffim  commu- 
nicalfet,  de  qua  haflenus  nihil  in  publicum  conflat  , hanc  inquam 
quam  optaveram  methodum  generalem  lecandi  ordinatim  pofitio- 
p 471.  nc  datas,  five  algebraicas  five  tranfeendentes  , in  angulo  refilo  fi- 
^ ve  obliquo  , invariabili  feu  data  lege  variabili  , tandem  ex  voto 
erui , cui  Leibnitio  approbatore  ne  ypt/  addi  polfet  ad  ulteriorem 
perfc£lionem  , & vel  ideo  tantum  quod  perpetuo  ad  zquationem 
deducat  , in  qua  G interdum  indeterminata:  funt  infeparabiles  , 
methodus  non  ideo  imperfeftior  eft,  non  enim  hujus  fed  alius ell 
methodi  indeterminatas  feparare  . Rogamus  itaque  Fntrem  , ut 
velit  fuas  quoque  vires  exercere  in  re  tanti  nomenti  . Sufcepti 
laboris  non  pcenitebit  , fi  felix  fucceffus  frufilu  jucundo  compen- 
faverit  ; fcio  reliflurum  fuum  quem  nunc  fovet  modum  , qui  in 
pauciilimis  tantum  exemplis  adhiberi  potefl , ut  modo  fupra 
dixi  - 

Quod  interim  fpcclat  peculiarem  illum  cafum  , quem  in  Adis 
propofui  , ubi  fcilicet  quaeritur  Tra/eBoria  omnes  Logaritbmicas 
fuper  eodem  axe  & per  idem  punBum  duBas  normaliter  trajiciens  : 
en  excerpta  ex  literis  meis  ad  przlaud.  Leibnitium  jam  ante  bien- 
nium datis,  die  puta  27  O&ob.  1696  , quz  fmguiarem  exhibent 
TAB.VII^vent*‘  modum  Per  zquationem  exponentialem , feu  ut  ego  voco 
F,g.  j.  percurrentem : „ Efl o(Fig.III)  AB  axis  communis  omnium  1q- 
„ garithmicarum  CD,  Cd  ex  pun&o  C eduflarum  : determinan- 
„ da  efl  curva  D d,  omnibus  CD,  Cd  normalis  . PoGtis  coordi- 
„ natis  AB,  BD;  x,  y & CA,  a:  Concipiatur  ad  lubitum  de- 
„ terminata  quzdam  logarithmica  CE  , ad  quam  czterz  referen- 
„ dz  funt : Gt  illa  facilioris  calculi  gratia  talis  ; ut  ipfius  fubtan- 
„ gens  Gt  squalis  ipG  CA  feu  a . Jam  ex  punflo  quovis  curvz 
„ quzfuzD,  duflam  intelligcDE  parallelam  BA  , quz  fecec  af- 
„ iumtam  logarithmicam  in  E,  ex  quo  fi  ducatur  EF  , deGgnabit 
„ AF  logarithmure  ipGusEF,  feu  DB,  feu  y.  Nunc  ob  norma- 
„ litatem  D d ad  CD  erit  generaliter  dx  . — dy  ::  BD.  BG  , 

fub- 
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fubperpendicularem  curvas  Dd,  ideoque  BG  ~ 


Aa.EruJ. 
• Git  An.  169^. 

ax  M.OfloW. 

„ autem  ex  proprietate  logarithmicarum  fubtangens  logarithmi- 
„ cae  CE  ad  fubtangentem  logarithmicae  CD , idelt  CA  adBG 
,,  utAF  ad  AB,  quod  hanc  fuppeditat  proportionem  adx . — ydy 
„ ::ly.x,  unde  habetur  axdx  — ylydy;  potefl  autem — ylydy 

„ fummari , prout  jam  olim  ad  Te  lcripfiffe  memini , hoc  paflo 

» —ylydy  — —ylydy  — iyydly  4.  j aydy  ( quia  diy  - — ?L  } 

y Pag.  47J. 

„ fumtis  icaque  fummis  per  partes,  erit  / — ylydy  ~ — $yyly 

„ + i ayy  & per  confequens  =5  | axx,  idefl  * s: y . 

ia 

„ Vel  fi  mavis  aquationem  percurrenttm:  fit  b numerus  ipfios-r 

,,  feu  tbcsa,  tunc  erit  zyyly  -Ayylb  — 2 xxlb  zdeoqvcy1^! 

„ _ byy-1XX  vel  etiam  &c. 

Haud  difficilius  alter  cafus  logarithmicarum  , cujus  conflru- 
flioncm  dat  Frater  §.4,  ad  «quationem  percurrentem  reduci  po- 
teft.  Ut  & fi  qtwerereturTrajcfloria  normaliter  fecans  oranesom-. 
nium  graduum  parabolas  ejusdem  parametri  , verticis  , & axis  ; 

. . . yy  + **  ' ***■  *yy  A 

haberetur  enim  pro  natura  curvae  * = x y ■^^'.Qua- 

propter vide  lis  qua:  fcripfi  de  Exponentialibus  inno  fuperiorf 
menfe  Martio. 

Videamus  autem , quomodo  tandem  Frater  difcurfum  claudae. 

En  expofitis  omnibus  fuis  folutionibus  & conllruflionibus  , po- 
flretno  duos  cafus  aliis  folvendos  proponit  , quos  ha&enus  in- 
exploratos dicit , fnisque  adeo  methodis  impervios  &defperatos: 
funt  autem  hi.  Qjiaritur  eurv.i,  qu<t  omnes  parabolas  fuper  eodem 
axe  extruflas  , lateraque  fua  refla  refpefljvis  •Verticum  a punflo  fixa 
dijlantiis  aqualia  habentes,  ad  reflos  angulos  trajicit;  item  : Qua- 
rilur  curva , qua  parabolam  aut  aliam  datam  curvam  fuper  plano  fuo 
circa  datum  punflum  in  orbem  converfam  in  angulo  dato fecat . Gau- 
deo mihi  anfam  hk  dari,  qua  ipfius  methodo'  fubvenire  polfim, 

Ecce  folutionem  utriusque  . Pro  primo  v fit  A punflum  fixum 
{Fig.  IV.)  AB  axis  communis  parabolarum  BC  , quarum  para-TAB.VH 
metri  feu  latera  refla  diflarrt iis  AB  aequalia:  fuper  axeBApro-  Fig.  4- 
duflofac  logarithmicantFG  proarbitrio,  cujus  fubtangens  voce- 
tur a:  fuper  AH  normali  ad  AB,  deferibe  curvam  A E cujus  ap- 
plicata HE  (pofita  abfcilTa  AH  “ Z)  fit  =f  — ^ 4 - : 

quo  faflo  agatur  utcunque  GE  parallela  ipfi  AH  , fecans  curvas 
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Afi-EruJ.  in  G , E , & axem  in  D : fume  DI , quas  fit  ad  DE , uc  DG  ad 
Mrv»9?'  fuhtangentem  logarithmiese  ; ex  1 ducatur  axi  parallela  IC  , oc- 
.oetob.  currens  parabolj;  deferiptas  parametro  AB  aequali  ipfi  DG  dico 
pundum  occurfus  C fore  in  traje&oria  quasfua  CK  , quae  omnes 
parabolas  ut  BC  normaliter  trajiciet. 

Alterum,  quo  quzricur  TrajtBona  datam  quamvis  curvam  in 
Pag.  474.  fuo  plano  circa  datum  punflum  in  gyrum  verfam  in  dato  angulo  con- 
TAB.VI^tf",er  ftcans:  ita  conftruo  . Sit  puntlum  feu  centrum  rotationis' 
Fig.  j.  C,  ex  quo  deferibatur  circulus  AG  H , ( Fig.  V')  afFumaturque  pun- 
itum A pro  initio  rotationis,  ipfa  vero  curva  data  circaC  rotan- 
da (it  BF  : ex  cujus  punito  quovis  B ducatur  ad  C recta  BC  , & 
ad  hanc  normalis  CD  , occurrens  tangenti  BD  in  D . Vocentur 
radius  circuli  feu  Cnus  totus,  a\  fmus  anguli  dati,  b\  finus  com- 
plementi, e CB,  y i CD,  »j  BD,  t}(  nota  quod  r 8c  t den- 
tur per y)  fumatur  jam  arcus  AG  3 atcIi  dy  , & ex 

radioCG  abfeindatur  Cff  3 CB;  dico  punitum  t effe  intrajeito- 
ria  quaefua  fiM  , quas  curvam  datamBF  circaC  con  verfam  in  quo- 
vis litu  /if,  fecabit  in  angulo  dato  Mfif  : qui  li  rcitus  fit,  con- 
ftruitio  evadit  (impliciflima , tunc  enim  fumendus  eft  arcus  AG 

— JtL.  Hujus  demonftrationetn  non  addo,  quoniam  evidens 

lc  cuivis  obvia  eft. 
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EXCERPTA 


EX  ACTIS  ERUDITORUM 

Lipsiensibus, 

Anni  i 6 9 9. 


ANIMADVERSIO 

AD  DAVIDIS  GREGORII  SCHEDIASMA 
DE  CATENARIA, 

Quod  habetur  in  Aftis  Eruditorum  Ann.  i6pS. 
pag.  383.  feqq. 

Exterpta  ex  Epiflola  . ...  ad  ...  . 

Oftiflimus  Mathematicus  David  Gregorius  rem  ab  g , 
aliis  jam  ante  feptcnnium  inventam  & publice  ex- 
pofltam  f nempe  Catenariae  naturam  & primarias  M.  Febr. 
proprietates  , fuo  quodam  modo  demonltrare  ag-  Pag-  87. 
grefsus  eft  in  Transabis  Philolophicis  Anglican» 
menfis  Augufti  1697.  pag.  633  ; quae  demonftratio 
inde  translata  eft  in  Ana  Erud.  Liplienfia  Julii  1898.  pag.  383. 

Et  fieret  fane  oper*  pretium  , fi  res  licet  cognita  dudum  , ex 
novo  fed  folido  principio  derivaretur  , quod  ab  acumine  & do- 

ftrina 
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Afl.Erud.  ^1>D*  Audoris  expedari  poterat,  Nefcio  quomodo  tamen  facium. 
An.  1699.  ut  principiis  ab  eo  allatis  aliquid  ad  foliditatetn  defit , quod  veri* 
M*  Febr.  tatis  amore  annotare  dignum  vifum  ed , ut  Geometriae  fua  finceri- 
tas  condet.  Suffecerit  autem  attente  confiderare  , quomodo  de* 
Pa®  83  Mo^rarerit  Dn.  Audor  propofitionem  primam  & primariam  , 
a'  ‘ cui  reliquae  fuperdruuntur , utemurque  figura  & litteris  Gregoria- 
nis,  ac  verba  ipfa  fideliter  fequemur. 

Tab.  I.  Proponit  fibi  catenam  FAD  fufpenfam  ex  duobus  extremis  F 
Fig.  1.  & D,  cujus  imum  feu  vertex  fit  A.  Deinde  fumto  d pundo  in 
curva  proximo  ipfi  D , dudaque  tangente  TD  d axi  AB  occur- 
rente m T,  & ordinatis  BD,  bd  , & in  hac  fumta  t d differen- 
tia ordinatarum  , St  duda  Df  , normali  ad  bd  feu  parallela  ad 
AB,  differentia  abfcitTarum  ; probandum  fufeipit , eam  effenatu- 
ram  curva  catenari* , ut  Iit  i d ad  S D , uti  conflans  quaedam  a , 
ad  arcum  catena  AD:  Hoc  ut  demondret,  podquam  quadam  ex 
Mechanicis  condarc  dixit,  qu*  didindiusenunciare  atque  etiam 
applicare  opera  pretium  fuiffet,  fubjicit  : Si  Dd  exponat  gravita- 
tem abfolutam  particula  Dd , ut  in  catena  aqualiter  crajjd  rite  fit  , 
(ided,  fi  gravitates  partium  catena  fint  ut  ipfarum  longitudines) 
d S reprafentabit  gravitatis  partem  eam  qua  normaliter  in  Dd  agit  T 
quaque  fit , ut  d D,  ob  catena  flexili  talem  circa  d mobilis  , in  fitum 
verticalem  fe  componere  conetur  . Harc  vera  funt  , fi  hunc  habeant 
Fig.  1.  fenfum  : pondus  »,  ( vide  figuram  2.)  ede  ad  pondus  D d ut  reda 
d f ad  redam  D d : feu  vim,  reda  D d , ubique  aqualiter  gravi 
ac  mobili  circa  d,  normaliter  applicandam  in  ejus  medio,  utdi- 
fiam  redam  in  hoc  litu  fervet  , & verfus  fitum  verticalem  ten- 
dere impediat  i adeoque  St  aqualem  ei  vi  vel  ponderi  * gravita- 
tionem  ipfius  reda  Dd  qua  ad  fitum  illum  tendit  i ede  ad  abfo- 
lutam  gravitatem  ipfius  Dd!  (quafcilicet  perpendiculariter  defeen- 
deret  , fi  libera  prorfus  effet  ) quemadmodum  di  ed  ad  ipfam 
D d.  Pergit  Dn.Gregorius:  Adeoque  fi  i d five  fluxio  (velincre- 
mentum  aut  elementum  ) ordinata  BD  confians  fit  (ided,  fi  or- 
dinata linea  catenaria  ponatur  crelcerc  uniformiter)  gravitatis 
adio  in  partes  correfpondcntes  catena  Dd  normaliter  exerta  , etiam 
confians  erit,  [eu  ubique  eadem  , id  ed  , cujusque  reda  D d , feu 
portionis  dementaris  in  catena  aftumtx  gravitatio , qua  fitum  ver- 
ticalem affedac  circa  punftum  fuperiusd,  ex  quo  fufpenfa  ed  (fup- 
pofitum  immotum)  gyrare  conando  ; erit  ad  gravitatem  abfolutam 
ejusdem  portionis  , ut  condans  quadam  reda  ed  ad  illam  ipfam 
portionem . 

Pergit:  Exponatur  hac  ( condans  gravitationis  quantitas)  pe* 
cedam  a . Sed  hic  apparet  aliqua  difficultas  , nam  hac  Gravita- 
tto rus  qua  D d litum  verticalem  aScdat , expofitio  vel  reprafen- 
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tatio  fa£la  per  re£lam  a , quas  affignabilis  affumitur  vel  ordinaria  Acl.Erud, 
(quoniam  infra  dicitur  , ipfam  erga  AD  catenam  debere  efle  in  An. 
ratione  id  ad  l D feu  BD  ad  BT)  concedi  quidem  pofiset,  fi  id  ^ebr. 
quod  aflignabilem  ad  eandem  gravitationem  habet  rationem,  nempe  ta**’  9' 
gravitas  abfoluta  ipfius  D d (qua:  difta  eft  efle  ad  gravitationem 
ut  Dd  ad  td,  feu  utTD  ad  BD)  etiam  exponeretur  perreftam 
aflignabilem  . Verum  id  non  fit  , paulo  ante  enim  gravitas  illa 
obloluta  expolita  eft  per  ipfam  Dd  , reftam  utique  infinite  par- 
vam. Alterutra  ergo  expolitio  rejicienda  eft,  nec  fimul  (lare  pof- 
funt.  Et  prsterea  , fi  gravitas  abfoluta  ipfius  D d portionis  ele- 
tnentaris  catenar,  exponenda  effe(  per  redlam  aflignabilem,  uti- 
que gravitas  ipfius  caten*  ex  infinitis  portionibus,  qualis  eft  Dd, 
com politae,  non  poflec  exponi  per  lineam  aflignabilem  ( ut  mox 
fieri  videtur  , dum  ejus  pondus  exprimitur  per  ipfam  ejus  cur- 
vam) fed  exponenda  foret  per  lineam  infinirx  magnitudinis  . Et 
quid  opus  erat  (nifi  ad  occafionem  propria:  deceptionis)  expone- 
re gravitationem  illam  per  redlam  cenitantem  aflignabilem  a, 
cum  expolita  jam  fit  per  aflignabilem  conflantem  di  qttfppequ* 
gravitationem  ipfius  Dd  ( femper  eandem ) repratfentat , utiDrf 
exponit  vel  reprsrfentst  abfolutam  ejus  gravitatem  femper  pro 
magnitudine  variantem;  & quemadmodum  mox  (licet  non  rette  ) 
dicetur,  vim  fecundum  direftionem  Dd  exponi  per  inaflfignabi- 
lem  DK 

Pergamus  cum  Dn.  A udiore  : Torro  ( inquit  ) ex  fupra  citat» 

Lemmate  Mechanico , Di  frve  fluxio  Axeos  AB  exponet  vim  fecun- 
dum dirtflionem  ipjius  d D , qu te  priori  conatui  line te  gravis  d D 
ad  componendum  fe  in  Jitum  verticalem  aquipotleat , cumque  impe- 
dire poflit . Non  fatis  apparet  ex  verbis  Audloris  vel  fenfus  illius 
Lemmatis  mechanici,  vel  applicatio  , ut  quod  hic  affirmatur , in- 
de duci  poflit.  Sed  aliunde  latis  apparet,  aliquid  erronei  fubefle 
oportere.  Nam  qua:  hic  affertur  reprzfentatio  vel  expofitio  , ex- 
teris politis  admitti  non  poteft.  Quoniam  enim  pondus  abfolutum 
ipfius  reflas  gravis  Dd  exponitur  per  ipfam  reftam  Dd,  ut  fupra 
a Domino  Au&ore  cll  affumtum,  atque  adeo  pondus  t normaliter 
ad  Dd  applicatum  , ( quod  a:quat  gravitationem  ipfius  Dd  fitum 
verticalem  affeflantis,)  exponitur  per  redlam  di,  feu  eft  ad  gra- 
vitatem abfolutam  ipfius  Dd,  ut  dt  ad  Dd\  ideo  his  pofuis  ajo 
pondus  Z feu  vim  , qu*  fecundum  ipfius  Dd  diredlioncm  impe- 
diat gyrationem  feu  afledlationcm  fitus  verticalis,  nor>  poftfe  reprs- 
lentari  vel  exponi  per  redlam  Df;  pondus  enim  Z debere  eflein-  P*S‘  9°- 
finitum;  cum  quantumcunque  fit,  modo  finita;  lit  magnitudinis  , 
trahendo  in  direflione  ipfa  Dd  non  poflit  retinere  Dd  in  litu  prae- 
fenti,  ut  jam  ab  aliis  cll  ollenfum.  Nempe  pundloD  femper  non- 
nihil 
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nihil  defcendente  fiet  in  D angulus  aliquis  ipfius  dD  cum  filo  pe? 

Sjuod  pondusZ  fuam  traflionem  exercet;  isque  tanto  magis  obtu- 
us  feu  ad  reflam  accedens,  quanto  majus  eft  pondusZ. 

Pergit  : Hac  vero  vis  oritur  a linea  gravi  DA  fecundum  direRio- 
nem  Dd  trahente . Hoc  verum  eft,  fed  objeflionem  noftram  con- 
firmat. Nam  pondus  lineae  DA  vel  d\  , eft  infinitum  compa- 
ratione ponderis  ipfius  reflz  D d,  quae  non  eft  nifi  infinite  par- 
va portio  ipfius  d A . Cum  ergo  gravitas  abfoluta  feu  pondus 
ipfius  dementaris  reflz  Dd  exponatur  per  ipfam  reflam  D d ; 
pondus  autem  * fit  ad  ipfum  pondus  reflz  D d ut  dl  ad  D d, 
erit  & ipfum  pondus  «■  infinite  parvum  . Sed  pondus  Z , cum  ex 
Au£toris  fententia  oriatur  ex  ipfius  catenae  DA  pondere,  quae  in- 
finities  continet  D d,  utique  infinitum  erit  refpcdu  ipforum  pon- 
derum D d Se  r,  adeoque  per  DI  exponi  nequit,  feu  non  poteft 
cfiTe  ad  pondera  D d Se  r,  ut  refla  D/  ad  reflas  D d & d t . 

Eflque  proinde  ( pergit ) cateris  manentibus  linea  DA  proportio- 
nalis . Ne  hoc  quidem  fequitur  , fi  quidem  fenfus  eft,  pondusZ 

3uod  retinet  rectam  D d in  fitu  fuo,  direflione  D d,  effe  ad  pon- 
era  D d Se  t ut  linea  catenae  DA  fe  habet  ad  ipfas  lineas  pon- 
dera D d 8e  r exponentes  vel  reprzfentantcs.  Oftcndendum  fcili- 
cet  foret  , gravitationem  catenae  DA  qua  trahit  Dd  in  direflione 
d D,  abfolutz  ipfius  gravitati  effe  zqualem,  feu  effe  eandem  , qua 
traheret,  fifufpenfa  eftet  inT  quod  non  admittetur. 

Concludit  tandem  Dn.  Auflor  his  verbis  : Eft  igitur  Id  fluxio 
ordinata  ad  t D fluxionem  abjcijfa  , ftcut  conflans  rcRa  a ad  DA 
curvam.  Vera  eft  conclufio  , fed  nihil  minus  quam  probata  , & 
mirum  eft,  quam  multis  opus  fuerit  aflumptis  erroneis,  ut  tan- 
dem veritas  prodiret.  Nam,  uc  cztera  taceam,  nunc  oportuit 
ponderis  infinite  parvi  r rationem  ad  pondus  infinite  parvum  D^ 
exponi  per  reflz  ordinariz  a rationem  ad  reflam  infinite  par- 
vam Dd  ■,  nunc  contra  oportuit  ponderis  ordinarii  Z rationem 
ad  pondus  infinite  parvum  D d exponi  per  rationem  reflz  in- 
finite parvzD/  ad  reflam  itidem  infinite  parvam  Dd,  ut  tan- 
dem deftruentibus  fefe  erroribus  , perveniretur  ad  modum  ap- 
parenter concludendi,  efle  duas  lineas  infinite  parvas  id,  t D 
ut  duas  lineas  ordinarias  a Se  DA  . Abufus  expofitionis  inafli- 
gnabilium  peraffignabilia  (alias  permilsz  Se  utilis)  itemque  theo- 
rematis mechanici,  ut  alia  taceam  , fub  fpecie  fuccefsus  blan- 
diente  fefellerunt.  Credibile  eft,  ipfum  dofliftimum  Gregorium 
hoc  pofterioribus  cogitationibus  ingenue  agniturum  ; aut  fi  ad- 
huc dubitat,  confulto  faltem  Celeberrimo  Newtono,  cujus  me- 
thodum fcqui  profitetur,  cfse  crediturum. 
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JAC.  BERNOULLII 

CIRCINUS  PROPORTIONUM  NAUTICUS 

Scala  Loxodromica  inflruttus , bujusquc  fabrica  mire 
facilis. 

GEometrz  Problema  de  invenienda  longitudine  punfti  inLo- 
xodromiaex  ejus  data  latitudine , eo  quod  tranfccndensefle  Sc 
a fummis  fecantium.  dependere  animadverterent,  haud  aliter  quam 
approximando  folvcre  funt  affricti,  adhibitis  eum  in  finem  Map- 
pis quibusdam  feu  Tabulis,  quas  Latitudinum  crefcentium  vocant, 
ex  additione  plurium  fecantium  fatis  operofe  conflruflis  . Solus 
hattenus  rem  accurate  confecit  omni  fcientiarum  laude  cumu- 
latiflimus  Vir  Dn.  Leibnitius,  fed  calculi  laborem  non  fuftulic, 
Problemate  quippe  ad  Logarithmos  finum  verforum  nondum 
fupputatos  redaflo.  Vid.  jlB.Lipf.16fi.  m.April.  pag.167.  Data 
nuper  occafione,  cum  Politionibus  quibusdam  deSeriebus  infini- 
tis confcribillandis  occuparer , in  modum  incidi  confequendi  quar- 
fitum  abfquc  ullo  labore  ; animadverti  enim  , Scalam  Loxodro- 
micam  in  Logarithmorum  qu*  vulgo  prolhnt  Tabulis  ita  jam 
paratam  haberi,  ut  inde  non  tam  calculo  erui,  quam  exferibi 
iolumtnodo  opus  habeat  . Modus  talis  : Notencur  in  columna 
A arcus  Latitudinum  feu  partes  quadrantis  ordine  per  fingulos 
gradus  graduumve  minutias  a o ad  90°  (fufficit  in  adjun&o  la- 
terculo rem  exhibere  in  denis  gradibus.)  His  in  coi.  B refpon- 
deant  totidem  partes  femiquadrantis  a 4;°  ad  90°  differentiis 
progredientes,  qua:  fine  femifles  differentiarum  columna:  A.  Ho- 
rum pofteriorum  arcuum  exferibantur  in  coi.  C.  Tangentes  Arti- 
ficiales, demto  a lingulis  Loga- 
rithmo  finus totius;  quo  pano 

E arata  erit  Tabella  , fignifica- 
untque  primat  ad  finiltram  no- 
tz  numerum  coi.  C , gradus 
longitudinum  integros  , & 
quinque  reliquz  ad  dextram 
pun&ulis  diferetz  graduum 
partes  centies  millefimas.  Re- 
fpicit  autem  hzc  Tabella  pri- 
mario Loxodromiam  , cujus 
angulus  cum  meridianis  eft 
270.  9'.  42' , fed  aliis  interim 
quibuslibet  Loxodromiis  , f.« 
Hhh  cile 


A 

Gr.  latit. 

B 

C 

Gr.  longit. 

O 

45 

O 

IO 

5° 

7.  61865 

20 

55 

1 5-  477 3 1 

3° 

60 

23.  85606 

40 

6 5 

33-  * 3*7 5 

50 

70 

43.  89341 

60 

75 

57-  >9475 

70 

80 

75.  36812 

80 

35 

105.  80482 

90 

90 

Infin. 
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Afl.Erud.  cile  accommodabitur,  fi  fiat,  ut  757  9869  tangens  anguli  prae- 
m" I-cbr'  ad  tangentem  dati  alterius  cujusvis  anguli  Rumbici , (ic 
c r‘  longitudo  e regione  dat*  latitudinis  in  Tabula  reperta  ad  lon- 
gitudinem quitlitam.  Ut  vero  & hujus  operationis  moleflia  le- 
ventur imperiti  Naut*  , poterit  ex  ifla  Tabella  Scala  confici  , 
eaque  pofthac  cum  linea  Tangentium  Circinis  Proportionum  in- 
fculpi  , hoc  fere  modo  : Linea  partium  aqualium  repradentet 
gradus  longitudinum  eorumque  partes  ; huic  adjungatur  alia  , li 
lubet  , parallela  , qua  gradus  latitudinum  comprehendat  , St 
cujus  divifiones  fic  inflituantur,  ut  decimus  gradus  Jatitud.  ref- 
pondeat  7.  61865  gradui  longit.  vicefimus  latit.  15.  47732  gr. 
longit.  & ita  confequenter  , prout  ex  laterculo  apparet  . Tan- 
dem etiam  in  utrumque  Inftrumcnti  crus  projiciatur  Scala  Tan- 
gentium cum  luis  divifionibus  , ejusque  locus  , qui  incidit  in 
370.  <)'.  41*  afterilmo  notetur  . Ufus  hujus  Circini  Proportionum 
talis:  Sic  ex.  gratia,  infliiuta  velificatio  in  Rumbo  quinto, 
hoc  eft  in  angulo  5 6°.  15',  a 20  latitudinis  parallelo  ad  nfque 
quadragcftmum  , & quaeratur  longitudinis  evariatio  : Sumo  in 
Scala  Latitudinum  intervallum  inter  20  & 40,  illudque  diduftit, 
quantum  fatis  eft  , Inllrumcnti  cruribus  in  Linea  Tangentium 
aflerismis  applico  ; mox  in  hac  Linea  difiantiam  accipio  inter 
num.  56°.  15'  utriusque  cruris,  eamque  in  Lineam  partium aequa- 
Pag.  p.’.  ^um  transfero;  in  qua  fic  abfcindet  optatam  longitudinum  dif- 
ferentiam , quae  eft  38.  85973  leu  340.  51'.  35'  . Potefl:  vero  e- 
tiam  eadem  facilitate  converfum  Problematis  hujus  expediri  , 
& ope  talis  circini  Proportionis  ex  datis  latitudinibus  & lon- 
gitudinibus duorum  locorum  inveniri  angulus  Rumbi  , & fi 

3uae  folent  alia  his  affinia  inter  Nautas  Problemata  agitari;  un- 
e vix  aliud  fimplicius  & ad  praxin  accommodatius  adminicu- 
lum in  ufum  horum  hominum  excogitari  poffe,  facile  quis  fibi 
perluadeat . 
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REMEDIUM 

CONTRA  MORSUM  ANIMANTIUM  RABIDORUM, 
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longo  ufu  comprobatum; 


Excerptum  ex  litteris  Dn.  GEORGII  DAMPIER  , qua 
cum  annotatione  D.  Sloane  extant  in  T ransaftis  Philo- 
fopbicis  Anglicanis  , menfe  Februario , l6pS.  p. 49.  feq. 


Lichen  cinereus  terreflris  , defcriptus  a Dn.  Rajo  in  Hifloris 
Plancarum  pag,  117,  exficcctur  & in  pulverem  fubtilifli- 
fnum  redigatur,  eique  tantundcm  piperis  fubiiliflime  contriti  ad- 
mifceatur,  & ad  uium  fervetur.  Si  cani  exhibendum  hoc  reme- 
dium, cxaurcejusfanguispriusdecrahendusclt,  deinde,  canis  probe 
abluendus  , atque  a paltu  cohibendus  totam  noflem  , aut  maxi- 
mam diei  partem  , antequam  ei  propinetur  , mixtum  la£li  auc 
jufculo  tepido.  Si  pccusaliquod  admorfum  fuerit,  fanguis  etiam 
mittendus  clt,  idque  probe  abluendum  i dolis  autem  magnitudini 
aut  viribus  ejus  elt  attemperanda  , Hominibus  tandem  propinan- 
dum eft  remedium  pod  fanguinis  milTionem  faciam  , & ablutio- 
nem faciei  aut  manuum  vel  partis  Ixfz  . Expedit  etiam  ut  ve- 
lles , quibus  indutus  fuit  admorlus  , laventur  . Dofis  unica  elt 
9 IV  , affumenda  mane  jejunis,  duobus  aut  tribus  diebus  fecon- 
fequentibus. 

OBSERVATIONES  SINENSES  , pag, »» 

Communicata  a D.  J.  C A S S I N I Ac  ad.  Reg.Par.  Socio  . 

Traofcriptx  cx  Transabis  Philofoph.  Angiic. 
m.  Fcbr.  idp8.  p.  53.  feq. 


Mljfuni  ejt  nuper  a Patribus  Societatis  JESU , in  Regia  Pekt - 
nenfi  domicilium  habentibus  , exemplar  nonnullarum  obfer - 
nationum  ibi  habitarum  r ad  Jitum  illius  Urbis  determinandum  con- 
ferentium . 

Ex  altitudine  meridiana  maxima  flelht  potaris  , obfervata  die 
31.  Decembris  1694,  correflo  injlrumento , graduum  42.  1 6.  50'. 

Hhh  a Sup- 
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Afl.Hrud.  Suppojita  refradione  1'.  17'.  & dijlantia  Jlella  polaris  a polo  tunc 

SKS&*»*"*.  gr  7“  '9  ' 57*‘  "ui,ur .alt,Mtudo  P0,i  zr-  39-  54-  56- 

Ex  ejusdem  Jlella  polaris  altitudine  meridiana  minima  obfervat * 

diebus  7 , 8,  13  Maii,  1695  corredo  inflrumento , graduum  37.  31}. 
40'.  Suppo/ita  Refradione  1'.  28'.  dijlantia  Jiet! e polaris  a polo 
gr.  2.  19.  50.  eruitur  altitudo  poli  gr.  39.  55.  2. 


Negleda  Refradione  altitudo  maxima  Jlella  polaris  , deducia  ex 
obfervationc  31  Decembris  pracedentis  , fuiffet  fub  initium  Maii 
grad.  42.  11$.  43 

Et  altitudo  ejusdem  minima  tunc  fuit  gr.  37.  36.  40 

Quare  differentia  altitudinum  4.  40.  3 

Et  dijlantia  Jlellie  polaris  a polo  2.  20.  1 

Et  altitudo  poli  apparens  39.  j 6.  41 

Ad  hanc  altitudinem  apparentem  ref radio 
ex  mea  Tabula  ejl  I.  10 

Quare  altitudo  poli  in  Regia  Pe kincnji  39.  55.  3« 


Piares  alia  obfervationes  altitudinum  meridianarum  Jlellarum  fi- 
xarum in  hunc  ufum  habita  funt ; fed  ba  mihi  videntur  omnibus  pra- 
ferenda . 

Pro  longitudine  Pekinenjls  Urbis  obfervata  funt  plures  immerjiones 
primi  Jovis  [atellitis  in  Jovis  Umbram , ex  quibus  felegi  qua  habita  ejl 
die  18.  Januarii , 1695,  T elefcopio. pedum  duodecim . 

' Eo  die  obfervata  ejl  immerjio  primi  Jovis  Jatellitis  in  Jovis  UmbramT 
fada  corredtone  horologii , h.  12.  5 1. 14. 

_ ^ Tabula  nojlra  eo  die  hanc  immerjionem  reprafentant  b.  j.  18. 45. 

»£•  11 3-  Obfervationes  autem  eodem  menfe  habita  in  objervatorio  Regio  Pa- 
rijienji  ojlendunt  , Tabulas  tetardaffe  tunc  temporis  minutis  hora- 
riis 2'.  30' 

Quare  fuit  illa  immerjio  Parijiis  h.  J.  1 6. 19. 

Itaque  differentia  meridianorum 

Inter  Pekinum  & Urbem  Parijienfem  erit  h.  7.  34.  5 J. 

Cum  autem  ex  aliis  obfervationibus  olim  deduda  fuerit  eadem  me- 
ridianorum differentia  h.  7.  36'.  fumi  poterit  b.y-  35  -J. 
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De  MOTU  STOMACHI  PERISTALTICO  aa^; 

OBSERVATIO  IN  CANE  M'  Mtrc' 

fafta  a Dn.  Christophoro  Pitt. 

Translata  ex  T ransattis  Angite,  menf.  Aug.  An.  1 6p8. 
pag.  278.  feqq. 

QUamvis  Anatomici  in  deferiptione  corporis  humani  de  motu 
(lomachi  nonnunquam  mentionem  faciant,  (v.g.  devomitu 
agentes , & derivationeciborum  in  ventriculo  digeftorum  in  intefti- 
na)  quoniam  tamen  non  exhibent  ejus  particularem  deferiptionem 
ex  autopfia  petitam , fpero milii  vitio  verfum  non  iri,  fi  prout  mihi 
comparuit  in  di(Te6lione  canis,  m.Julio  1685  eundem  hic  delineem. 

In  hoc  cane  obfervavi,  periflalticum  motum  inteftinorum con- 
tinuari per  (lomachum  , & pylorum  (qui  alias  in  canibus  apertis 
in  eadem  altitudine  cum  diaphragmate  apparet  ) in  quavis  agita- 
tione infra  ipfum  (lomachi  fundum  defcenderc.  Manifefte  quoque 
obfervare  poteram  conftri&ionem  in  medio  (lomachi , qu%  in  qua- 
vis motione  deorlum  fafta  illum  introrfum  cogebat  , ut  compri- 
meretur , quod  in  cavitate  hxrebat  ventriculi  . Atque  hi  motus 
tam  regulares  ac  ordinati  erant  , quam  illi  quos  alias  in  inteftinis 
obfervavi,  & diu  fatis  continuabantur,  ut  eo  diligentius  potuerim 
©bfervationes  meas  facere. 

Vidi  autem  praeterea  hos  motus  (lomachi  in  duobus  aut  tribus  , 
quos  ab  illotemporefecui,  canibus,  ut  fatis  fecure concludi poffit, 
id  quod  alferui , in  omnibus  verum  e(Te. 

Rationem  autem,  cur  tam  diu  & manifefte  in  primo  cane  mo- 
tus ille  apparuerit  r hanc  efle  reor,  quod  ftomachi  extreme  reple- 
ti fibras  aliquo  modo  extendebantur,  & (quod  folemne  eft  omni- 
bus illis  corporibus)  conabantur  fua  motione  fe  in  priftinum  flatum 
reftituere;  facileque  crediderim,  hanc cfle unam  ex  praecipuis cau- 
fis  motus  (lomachi  & inteflinorum , & raro  illa  moveri,  nifi  cum  Pag.  11+. 
a cibis,  quibus  repleta,  diftenduntur.  Non  aufim  tamen  talesfa- 
cere  dedudliones,  donec  plura  tentamina  rei  veritatem  autfalfita- 
tem  confirmaverint. 

Motus  autem  (lomachi  hoc  modo  fe  habens  , rationem  nobis 
Cuppedi  tat  celeritatis  in  diflributionc  alimentorum  clariorem  , quam 
apud  ullum  Au£lorem  reperi  . Vix  enim  cibus  folvitur  a laliva 
& liquore  hauflo,  cum  (latim  liberum  habet  in  inteftina  propter 
defcenfum  pylori  motum,  quifemper  quafi  pleno  fit  flumine,  ob 
comprefiionem  qux  in  medio  fit  (lomachi. 
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EXCERPTA  EX  EPISTOLA 

Die  15  Febr.  A.  1 6pp.  a Cive  Atlantico  ( fub  quo  nomine 
Au  flor  ejus  latere  voluit)  ad  Aflorum  Eruditorum 
Colle  flor  es  data. 


QUin  mecum  fateamini  , Problemata  de  Relhficandis  & Qua- 
drandis Lineis  & Spatiis  Curvis , digna  cflfe  , quae  omnino 
accuratius  a Mathematicis  conliderentur , Scabfolutius  traflentur, 
nullus  plane  dubito;  confe&is  enim  illis,  multa  praiclara  in  rem 
cedunt  Mathematicam,  egregie  provehuntur  fines  fcicntix  huma- 
ns, & eo  quidem  laudabilius  , quod  ante  femifeculum  inter  im- 
pofiibilia  recenfttum  fit,  vel  unicam  Curvam  reftse  cuidam  atqua- 
lem  aflignare  : neque  hic  prarclari  Mathematici  fubftiterunt , fed 
ea  ne  quidem  ab  humano  ingenio  inveniri  pofle  , aperte  litteris 
confignarunt . Fuerunt  tamen  nonnulli  , qui  felicius  rem  tentan- 
do,  varias  Curvas  in  reftam  diducere  fiuduerunt , atque  rotunda 
quadratis  squarunt.  Monitus  autem  ab  amico,  ut  laudatiOima 
veftra  Afta,  Viri  honoratiffimi , perluftrarem  , me  ibidem  inren- 
turum  ratus,  quod  animum  veri  cupidum  fatiaret  ; illa  quidem 
obiter  infpiciendi  dabatur  facultas,  ac  tandem  in  A£ti s anni  97. 
ingenuam  Clar.Dn.Joh. Bernoulli  confeffionem  perlegi,  quarDn- 
D.  T.  alloquens  ita  fonatr 

Ardenter  quoque  deftdetamus  publicationem  methodi  univerfalis  r 
cujus  fe  compotem  dicit  art.  III , in  qualibet  Curva  , data  portione 
ejusdem  , aliam  ftmper  affignandi , qua  datam  rationem  habeat  ad 
priorem  . Qiiinimo  totum  Mathematicorum  orbem  ftbi  objlringet , & 
atomam  laudem  merebitur  , fi  dabit  demonftrationem  fpeciminis  , 
quod  ibidem  exhibuit , pro  affignandis  in  Curva  parabolica  portio- 
nibus , in  data  ratione  . Miror  Celeb.  AuBorem  , pro  perfpicacita- 
tt  fua  non  animadvertiffe , quod  boc  fpecimen  longe  plus  in  receffu 
habeat , quam  adparet  . Det  enim  mihi  demonftrationem  conftruflio- 
nis  fuit  , & ego  tpfi  dabo  quadraturam  Hyperbolte  , & proinde  re • 
Ilificationem  Curv<e  Parabolica  Geometricam  ; in  qua  indaganda  , 
omnes  quotquot  exftiterunt  Mathematici  baflenus  FRUSTRA  dt- 
fudarunt  . 

Mirum  autem  mihi  videtur,  quadraturam  Hyperbolx,  Scinde 
fequentem  rc&ificationem  line*  Parabolic*  , a tantis  Viris  , in- 
teriorem Mathcfin  excolentibus,  pier  fummationes,  differentiatio- 
nes  , infinitefimalisque  calculi  tormenta  , ha&enus  inveniri  non 
potuifTe,  cum  per  vulgarem  Algebram  Sc  Amplifs.  Dn.  Huddenii 
Methodum  de  Tangentibus,  omnia  ifta  quafi  Iponte  Ruant,  nul- 
laque 
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laque  fit  linea  Geometrica  , qua  tandem  vel  reflificari  ; & nul- 
lum fpatium  tale,  quod  non  quadrari  pofllt.  Non  diffiteor  equi- 
dem , fi  mihi  pateret  methodus  ifta  infinitefimalis  , quin  forte 
citius,  & minore  cum  labore,  hac  in  re  progredi  liceret  , lcd 
cum  illam  profundiffime  ignorem  , trita  via  incedere  cogor  ; 
qua  quidem  in  quatuor  primis  Curvis  , vid.  Circulo  , Ellipfi  , 
Parabola  & Hyperbola  , atque  in  nonnullis  Paraboloidibus  fu* 
periorum  generum  , compendiofe  fatis  , & fere  fine  ullo  labo- 
re perficiuntur;  in  aliis  autem  non  item  . Verum  de  hifce  for- 
te alias. 

Ad  calculum  autem  revocando  bina  Heuratii  exempla,  unum 
de  parabola Cubicali , cujus  charafleriftica  elt  ayy-zii rJ;  alterum 
Parabola,  cujus  fymptoma  ay  — xx  : Primam  Curvam , ope  pa- 
rabola in  reflam  diduxit ; Parabolam  vero,  ob  refultantcm  ip- 
fius  ZZ  =:  4**  + aa  aquationem  hypcrbolicam  reffificare  nequi- 
vit. Ego  proprias  machinas  admovendo  inveni,  fieri  polle,  uc 
linea  GHIKL  (adfchema,  & literas  Heuratii  hac  accommoda- 
ta funt  ) modo  fiat  Parabola,  modo  Hyperbola  , uti  Hcuratius 
invenit;  modo  Hyberbola  Cubica  intra  vel  extra  Afymptotos  ; 
modo  Hyperbola  5,  <5,  7 &e.  dimchfionum,  & lic  porro  in  in- 
finitum : fed  & , quod  notatu  dignum  videtur  , linea  GHIKL  , 
tranfit  in  lineam  reflam  , adeo  ut  Curva  Paraboloidis  Cubicalis 
primi  exempli , etiam  fine  adminiculo  quadratura:  Parabolae  , re- 
flificari  pofllt. 

Sin  fecundo  ABCDE  fuerit  Curva  Parabolas  prima:  feu  vul- 
garis, non  1'olum  linea  GHIKL  poterit  ede  Hyperbola  , fed 
etiam  Parabola  Hyperbola:  diverfi  generis , tam  intra  quam  ex- 
tra Afymptotos  , ac  denique  etiam  linea  refla  , non  fecus  ac 
in  primo  exemplo  . Quare  prout  ope  harum  duarum  Curvarum 
innumer*  figurae  complanantur  ; fic  ope  quadraturae  Parabolae  , 
vel  etiam  quia  GHIKL  etiam  refla  ede  poteff  , beneficio  re- 
flanguli  AGH1KLF  rcflificari  poterit  . Reflificata  vero  linea 

}>arabolica  , Hyperbola  quadrabitur  . Idem  de  Curva  prima  fub- 
umendum. 

Aliunde  autem  certum  eft  , lineam  Circularem  beneficio  Hy- 
perbolae vulgaris  rcflificari  pofle,  quippe  cum  ex  haflenus  diflis 
Hyperbolae  quadratura  fit  inpotcftate,  etiam  longitudo  line* Cir- 
cularis cognita  erit , hacautem  cognita  , etiam  Circuli  quadratura 
prodit;  quaque  ex  Hyperbol*  quadratura , etiam  vi  theorematis 
mihi  noti,  quadratura  Circuli  dependeat . Et  quidem  haec  ea  funt, 
qu*  ex  reflificatione  Curvas  Parabolicas  & Curva:  Paraboloidis 
Cubici  confequuntur  . 

Superedet  autem,  ut  etiam  de  reflificatione  Circularis  linea: 

perfe 
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per  fe  aliquid  dicerem;  nam  etiam  Circulo  conjugari  poteft  linea 
Parabolica  adeo  ut  fuperficics  AGHIKLF  quadrari  , proindeque 
etiam  Circuli  linea,  vel  integer  quadrans,  aut  femicirculus , vel 
pars  quaedam  prout  libuerit  re6lificetur;  verum  omnia  dicere  hac 
\ice  in  me  non  fufcepi;  fufficiat  notafle  etiam  Ellipfi  ac  Hyper- 
bolae lineam  parabolicam  conjugari  poffe,  cujus  opera  tamEUiplis 
quam  Hyperbola  Curva  reftae  line*  aquantur.  Sed  & eadem  ope- 
ra aliae  complures  line*,  ex  Ellipfi  , Circulo  & Hyperbola  prin- 
cipia fua  mutuantes,  quadrantur. 

Non  autem  inde  fcquitur  , omnibus  Curvis  parabolam  conju- 
gari vel  fubtendi  polle  ; etenim  fi  reftificetur  Parabola  Cubica 
altera,  cujus  natura  cfl  aay  — xi , modo  a me  ufitato  , nullam 
adhuc  invenire  potui  aquationem  , Parabol*  naturam  indigitan- 
tem,  non  quod  putem , id  plane  impoflibile  e(Te  (fecus  enim  quam 
aliqui  folent  fentio,  qui  fi  res  juxta  hypothefes  alfumtas  non  fuc- 
dat , id  protinus  pro  impoffibili  pronunciant  , cum  tamen  inde 
nihil  aliud  mihi  fcqui  videatur  , quam  infuflicicntia  Hypothe- 
lium,  qu*  fi  forte  aliter  inllituerentur,  poflibilta  evaderent,  qu* 
antea  ceu  impoflibilia  declarata  fuere)  nihilo  tamen  fecius  refti- 
ficari  poterit  : vel  enim  ex  antea  inventis  Hyperbola  conjugata 
Curv*  expofit*  Paraboloidis Cubici  quadratur,  & fic  Curva  recli- 
ficatur,  vel  C hoc  modo  uti  pigeat  , per  reflangulum  idem  obti- 
neri poterit,  tranfit  namque  linea GH1KL  etiam  hac  in  Curva  in 
lineam  re£lam,  vel  etiam  in  triangulum  ; adeo  ut  fuperficics  AGHI 
KLF  trapezii  formam  induat. 

Et  quamvis  h*c  de  Curvarum  reftificatione,  & fpatiorum  qua- 
dratura, utilia  valde  mihi  videantur,  non  folum  quia  variis  modis 
fieri  poliunt,  fed  etiam  maxime  obid,  quia  absque  concatenatio- 
ne propofitionum , aut  pr*(iru£iione  Lemmatum  , omnia  illa  ab- 
folvuntur;  non  minus  tamen  lequentia  mecum  valde  proficua  re- 
puto, ConJlruBionem  nempe  quorumcunque  problematum  , per  f 0 - 
los  Circulos,  folasve  Parabolas,  Hyperbolas,  & Ellipfes , atque  ti- 
nearum redarum  interfeftione  ; nec  non  aquationum  reduftiones, 
in  fimplicioribus  terminis,  quam  fecit  Ampl.  D.  Huddeoius:  de 
his  autem  diftinftius  agere  , nimis  prolixum  requiret  fpatium  ; 
fed  ne  in  abliraflis  hilce  feriptionis  filum  abrumpam  , de  Gene- 
ratione , germinatione  '&  propagatione  Vifci  , cujus  hifioria  a Sca- 
ligcro  denfis  tenebris  involuta  huc  ufque  Botanicorum  mentes 
torlit  , ut  veritatem  a Veteribus  traditam  omnino  deferuerint . 
Verum  cum  plus  mille  experimentis  & oculari  infpeftionc  ac 
manuali  opera,  a viginti  fere  annis  piant*  hujus  phanomena  ob- 
fervaverim  , Scaligeri  cornua  funt  refecanda  ; Malpighii  mufea 
abigendae;  centenarius  annorum  curfus,  ad  Vifci  ploratum  requi- 
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litus,  explodendus,  & denique  magni  Verulamii  modus  producen-  ^5}  £ru 
diVifcum,  nullitatis  ( ut  ita  dicam  ) arguendus,  plantam  hanc  An.  1699. 
natalibus  luis  ita  reRituendo  , ut  quid  veri  , vel  fecus  in  veterum  M.  Aprd. 
lententia  fubfit , oculari  infpe£Tioni  fubjiciatur. 

Hsc  & (imilia  fi  digno  modo  traftari  deberent,  non  epiRoIam, 
ftd  feriptum  fatis  prolixum  requirerent  , a quo  cum  genius  meus 
valde  abhorreat,  hac  via  ulterius  progredi  nolui  ; (ic  enim  cave- 
re volui,  ne  fi  alii  harccc  jam  invenerint , ego  vobis,  Viri  omnium 
ordinum  honoratilTimi  , limta:dio;  fin  fecus,  ne  alius  fe  priorem 
hirce  vidifle  alfcrere  prajfumat  ; vcfiigia  enim  me  terrent  Heu- 
xaiii,  qui  inventum  fuum  adeo  prxclarum  vix  orbi  literato com- 
municavit, cum  praedo  fuerunt  alii,  qui  invcntionisgloriam  ad 
fc  rapere  annilifunt.  Unicum  hoc  ut  moneam  rcftat,  me  Audio 
nomen  meum  non  adpoluiAc,  cum  fic  liberius  agere  me  potuifTe 
putaverim,  nec  nomen  pondus  aliquod  addat  ; Geometrica funt , 
adeoque  robur  ex  demonftratione,  non  ex  nomine  pendet.  Quod 
Vifci  generationem  attinet,  res  eR  fa£Ti , adeoque  experimentis, 
ac  oculari  inlpcflione  , non  ex  nomine  cR  dijudicanda  . Nec 
tamen  ufquc  adeo  obfcurum  cfl , quin  Viris  aliquot  ex  primariis, 
nominatim  Celeberrimo  Leibnitio  aliquatenus  cognitum  fit,  cui 
fi  hi  conatus  non  difplicuerint  , pluribus  aliis  non  difplicituros 
confido  . Hifce  , Viri  omnium  ordinum  honoratilTimi  , vale- 
te , & eum  qui  vos  decenter  reveretur,  amate;  falutati  d.  15. 

Fcbr.  1699. 

Dum  h*c  feribo,  commodum  ea  qua:  de  hypothefium  validi- 
tate dixi  , obvenit  dicendum  ; ex  hypothefibus  meis  in  reftifi- 
canda  linea  Parabolica  , Parabola:  nullam  potui  conjugare  Elli- 
pfin  vel  Circulum,  ita  ut  fere  impoflibilitatem  , ex  hilce  hypo- 
thclibus  , quae  fatis  fune  iimplices  & univerlales  , concluferim  ; 
rem  autem  tentando,  &Ellipfin  tk  Circulum  conjugari  pofle,  de- 
prehendi, cadit  enim  pun&um  I feu  omnes  Mi  etiam  in  Circulum 

11  fob  " 

velEllipfin , cujus  latus  transverfum=f  129 , re£lum-^  ^ 129. 

Semidiameter  vero  Circuli  ~ j a y/ 129  & diameter  ut  in  Elli- 
11 

pfi  = i *y/  u 9. 
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*£  DETECTIO  & OBSERVATIO  COMETA, 

181 ! Fafta  menfe  Septembri  A.  i6p8.  in  Obfervatorio  Regio, 
a Dn.  De  la  Hire,  Mathematum  Leflore  & Profefs. 
Regio,  Sc  Academi*  Regi*  Scientiarum  Socio. 

Translata  ex  Diario  Eruditorum  Parifieryfi  XXXVIII , 

A.  i69S,  pag. 45 j.  feq. 

DIE  tnenfis  Septembris  fecundo  tabentis  anni  obfervavi  noflu 
circa  horam  decimam  in  conftellationeCafliope*  Cometam. 
Diftabat  is  a Bella  per  lit.  x a Bayero  notata  quinta  parte  fpatii  , 
quod  inter  * & ff  intercedit  ; & erat  cum  memoratis  his  duabus 
Bellis  in  eadem  linea  refla-  Gerebat  fpeciem  Bell*  cujusdam  ne- 
bulofx ; exiguo  capite , & quantitate  Bellam  tertiae  magnitudinis 

firopemodum  aequante,  caudaque  valde  brevi.  Infequenti  diecce- 
um  nubibus  fuit  obduflum . 

Die  vero  quarto,  h.  io  nofl is  obfervavi  eum  in  medio  Bella* 
rum  , quz  in  conBellatione  Cephei  per  j Sc  l denotat*  funr  , & 
cum  iisdem  lineam  reflam  conBituebat  ; ut  bidui  proinde  fpatie 
motu  fuo  proprio  abfolverit  13  gr.  20  min.  videbaturque  aliquan- 
to major,  quam  in  prima  obfervatione.  OBendi  eum  tunc  ABro- 
nomis  noBris,  qui  ipfum  ante  non  viderant. 

Sexto  die  h.  4 matutina  confpiciebatur  prope  duas  Bellas  t &n, 
in  manu  Cephei,  cum  quibus  eflformabat  triangulum  Ilofceles,  cu- 
jus vertex  loca  praecedentium  obfervationum  refpiciebat  , atque 
a bafi  trianguli  min.  4;  diBabat . Et  creverat  tum  quoque  ejus  , 
Ut  & caudx  magnitudo;  eodem  vero  die  h.  8 , min.  45  noflis  ab- 
erat a loco  obfervationis  die  quarto  noflu  inflitutz  17.  grad.  20. 
min.  cratque  cumprimis  Bellis  in  eadem  linea  refla,  quod  erat 
indicio,  multo  eum  celerius,  quam  fub  initium,  progredi.  Sed 
& aufla  nonnihil  ejus  magnitudo  erat , unde  colligi poBet,  eum 
propius  abfuiBe  a terra,  quam  primarum  obfervationum  tempore. 

Die  7,  hor.  7,  min.  50  , velperi  confpiciebatur  fub  extremam 
fere  partem  al*  Cygni  , poBeaquam  inde  ab  elapfo  fuperiori  die 
9 gr.  50  min.  abfolverat  curfufuo,  per  lineam  reflam  femper  con- 
tinuato, feu  per  ingentem  circulum  fupra  Bellas  fixas  conipicuum; 
Pag.  181.  & videbatur  tum  quoque  concitatius  moveri , quam  przcedenti 
die. 

Die  9,  hor. 7,  min.  55,  erat  in  linea  refla  cum  duabus  Bellis 
Herculis  , quz  in  ejus  tibia  a Bayero  literis  J & / fignatx  funt , 
propior  tamen  Bell*  / quam  0 . Ablolverat  illo  tempore  inde  ab 
1 ulti- 
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ultima  obfervatione  «9gr.  tomin.  fic  ut  dici  queat,  ipfum  terra*  Afl.Erui. 
citimum  fuifle  noftu  inter  feptimam  Scoflavam.  Apparebat  tunc  An.  n5p>. 
veluti  ftella  fecundas  magnitudinis  , obfcurus  , exigua  cauda  , & APrib 
Soli  continuo obverfa,  capiteque  fatis  tenebricofo. 

Die  10  , h.  8 , m.  5 , no£l.  percurrerat  a tempore  praecedentis 
obfervationis  8 gr.  30  m. 

Die  11,  b.  7 , m. 35  , fejun&us  erat  a loco  obfervationis  d.  10 
inftitut*  7 gr.  30  mia.  quod  indicat  tardius  eum  proceflifle,  quam 
praecedentibus  diebus  ; quemadmodum  & magnitudo  ipftus  decre- 
fcere  incipiebat. 

Die  13,  h.  8,  m.  10,  confpiciebatur  in  capite  Herculis  prope 

!|uatuor  exiguas  ftellulas , quae  nifi  oculo  armato  afpeftabiles  non 
nnt;  & confecerat  fuocurlu  a tempore  obfervationis  proximae  ia 
gr.  30  min.  Et  ad  id  tempus  ufque  vifus  eft  continuo  moveri  per 
magnum  fupra  flellas  fixas  circulum,  eratque emenfus  inde  abob- 
fervatione  die  2 menfis  fafla  88  gr.  tomin. 

Die  15,  h.  8,  ra.  10  , aberat  a loco  obfervationis  praecedentis 
9gr.  receflerat  etiam  a refta  via  , quam  femper  tenuerat  , 40  m. 
verfus  meridiem  refpeffu  motus  fui. 

Die  1 6,  h.  8,  m.  45,  nonnifi  3gr.  ab  ultimae  obfervationis  tem- 
pore abfolverat,  &difiabat  are£tapriftinx  vi*  fu*  linea  fere  inte- 
gro gradu  . Erat  tunc  valde  exiguus  , & apparebat  inter  (fellas  , 
qu*  clavam  Herculis  conflituunt,  quarum  tamen  collocatio,  pro- 
ut in  Baycro  habetur,  non  omnino  videtur  exa£l a. 

Die  24,  h.  8 , noft.  obfervavi  eum  etiam  prope  duas  ftellulas 
informes,  qu*  fupra  pedem  fcorpionis  exiftunt,  & aberat  a pro- 
Xim*  obfervationis  loco  (3gr.  a prima  autem  via  10  gr.  45  min. 

Erat  eo  tempore  valde  exilis,  &fimul  aeris  intemperies  cumcre- 
pufculo,  quod  ingruebat , diutius  eundem  obfervare  prohibuit. 

Quod  fi  in  diditis  longe  terris  obfervationes  circa  nane  remin- 
ftitutx  funt  , poterunt  inde  quxdam  cognofci  , haud  inutilia  in 
Afironomia;  fed  enim  difficile  eft,  hujus  generis  Cometas  detege-  pggt 
re,  nifi  quis  fedulus  obfervator  coelo  immineat.  Quod  vero  mo- 
tum hujus  Comet*  attinet,  dici  poteft  in  genere , eum  percurriffe 
circulum  , cujus  planum  fuerit  paululum  inclinatum  ad  lineam 
rc£tam  , a terra  ad  ipfum  ufque  produftam  ; & quinto  is  die 
verfus  hor.  5 matutinam  quam  proxime  acceffit  ad  Polum  Mundi 
fcptentrionalem  , a quo  diftabat  2 6 gr.  Ope  obfervationum  ha- 
rum facile  erit,  in  globis,  aut  mappis  cceleftibus  ejus  viam  defi- 
enare , & fimui  longitudinem  ipfius  & latitudinem  in  quocuiique 
utu  determinare. 
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CYCLO  I D I S PRIMARIjE 

Segmenta  innumera  Quadraturam  recipientia ; 

aliorumque  ejusdem  fpatiorum  quadrabilium  Determinatio: 
pojl  varias  illius  fortunas  nunc  primum  detefta 
a JOH.  BERNOULLIO. 

PRzcile  centum  funt  anni  ( anno  nimirum  1599  , uti  Auflor 
efl  Torricellius ) quod  infignis  hxc  Curva Gahla-o  primum  fue- 
rit confidcrata,  & abeoCycloidis  nomen  acceptum  inhunculque 
diem  gcflTerit.  Poflea  Merjennus , cui  primam  inventionem  vindi- 
cant Galli,  hoc  velut  pomum  Eridos  in  turbam  projecit ; cui  cer- 
tatim  & fumma  animi  contentione  fe  accinxere  prxflantiflimi  il- 
lius temporis  Geometra:  , Torricellius  , Lalovera  , Robervallius  , 
Cartefnts , alii:  unde,  ut  fieri  folct , tot  accenfx  funt  lites,  Tor- 
ricellium  inter  prxfertim  St  Robervallium , qui  prae  aliis  primarum 
Cycloidis  proprietatum  primi  inventoris  titulum  ambientes,  St 
xgre  alter  alterum  in  partem  honoris  admittentes , milerum  in 
modum  fe  mutuo  profeiderunt , atque  nefandi , proh  pudor  ! pla- 
gii infimularunt  ; idque  non  minori  vehementia  , quam  fi  pro 
patria  in  diferimine  verfante  mibtaflent:  ut  videre  eft  ex  eri- 
ft icis  hinc  inde  editis  , exque  prxlonga  Robervallii  Epiflola  ex- 
poflulatoria  ad  Torricellium , prout  illa  habetur  in  Operibus  Ma- 
thematicis & Phyftcis  Pari/iit  1693  impreflis;  in  quibus  continen- 
tur inventa  Robervalliana  , nonnulla  fatis  ingeniofa.  Unum  ta- 
men alterumve  deprehendi  , ubi  Au&or  foede  paralogizat  , uc 
mirer  Editorem  errores  non  animadvertifle  & fupprelTifle. 

. Ha?c  vero  velitatio  viam  praeparabat , & quafi  przludebat  lon- 
ge acriori  pugnae  non  diu  poft  fubortx  , ex  occatione  quorum 
dam  problematum  , fuper  Cydoide-  a Dcttcnvilio  feu  Pafcali* 
cum  annexo  prxmio  propofitorum  ; cujus  fabulam  toto  ccelo 
notiflitnam  fi  quis  ignorat,  illius  tra&atum  legat , ut  StiValhfti 
Prafat.  ad  tractatum  tuum  de  Cydoide , & qua;  ad  Hugenium  hac 
de  re  prolixe  fcripfit.  Ex  eo  tempore  nullusextitit , qui  vel  tan- 
tillum fupra  Mathematicorum  vulgus  fibi  fapere  vifuseft,  qui  ad 
ianc  ingenii  cotem  fuas  vires  acuere  , atque  novi  quid  exinde 
procudere  non  tentaverit  : interim  primi  quoque  ordinis  Geo- 
metrz  non  minus  atlidui  femper  fuere  , in  perlcrutandis  , quz 
alii  ima&a  imperviaque  reliquifiTent. 

Hinc  praeter  illa  vulgaria  dudum  cognita,  qualia  funt dimen- 
fio  linex  Cycloidis,  comparatio  fpatii  cum  circulo  St  folidorum 
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Variorum  cx  convcrfione  ortorum  cum  cylindris  , centrorum  AA.EruJ. 
gravitatis  determinatio  &c.  alia  majoris  momenti  & indaginis  An.  1699. 
abdrufioris  poffidcmus;  interqua:  merito  referenda,  quarincom-  ''  Ju  “■ 
parabilis  Hugemus  de  identitate  evolutarum,  deque  tautochronif- 
jno  ( a me  non  ita  pridem  brcviflime  dcmondrato  ) primus  , & 
poft  eum  fubtilififimus  Ncvotonus  in  pereruditis  fuis  operibus  pro- 
diderunt : quibus  addi  pollent,  quat  quondam  Parifiis  excogita- 
vi, quorum  nonnulla  Frater  recenlet  in  aletis  1691,  pag.  400  . 

At  non  poftrcmum  locum  obtinet  Quadratura  Tegmenti  refli  , 
cujus  fubtcnfa  didat  a vertice  cycloidis  quarta  parte  axis  i 
quod  femihtxagoiio  (concinnius  ego  dicerem  triangulo  xquila- 
tero,  tantundem  enim  ed  ) squale  oftendit  Hugenius : huic  fu- 
peraccedit  alterum  illud  Tegmentum  obliquum,  cujus  quadratu- 
ra Celeb.  Leibnitium  pro  primo  inventore  agnolcit . Denique  bra- 
chvftochronilmus  feu  celerrimus  defcenfus , noviffime  a nobis  de- 
teflus  , inter  primarias  Cycloidis  nodra:  proprietates  , nemine 
refragante,  merito  libi  locum  vendicat  primum;  quod Sc  Frater 
agnoicerc  videtur,  dum  eum  inventorum  omnium  circa  cycloi- 
dem  faflorum  quafi  coronidem , ultra  quam  nihil  amplius  fpe- 
randum,  depratdicac  ( vid.-A^ar  1 697.  p.  509  ) 

At  vero  non  prius  de  palsedra  dilccderc  velle  videtur,  quam  pji7 
per  integrum  exaflum  larculum  omnia  lua  exuiflet  myderia  , 0 J 

nobisque  pandidet  quicquid  in  extremis  haberet  rccelTibus  fuis. 

Prodit  enim  ecce  denuo  in  fccnam  nobilis  nodra  Curva  , fpe- 
flatoribus  quafi  cum  agonizante  hoc  faculo  valediclura  , ut 
tandem  candide  fiP.at  infinitorum  fuorum  Tegmentorum  , alio- 
rumque  fpatiorum  Quadraturam : quod  quanti  fit,  aliis  judican- 
dum relinquo,  qui  ficiunt  Cl.  MaUifium , liniatifTimi  judicii  Vi- 
rum , Tegmentum  illud  Hugenianum  quadrabile  ( quod  unicum 
facit  ex  infinitis  noflris)  dignum  fatis  reputaffe,  cujus  primam 
inventionem  nonunoinloc  olVrtnnio  Tuo  pro  vitili  afiTererct;  ne 
fcilicet  gloris  Anglicans  , cujus  ftrenuum  vindicem  agit  , ali- 
quid decederet,  quod  de  jure  ipfi  competere  ratus  cd  Vir  per- 
lpicacifllmus. 

Ut  ad  rem  veniam  : Sit  Cyclois  primaria  EAG  , cujus  bafis 
EG,  axisAF,  circulus  generator  ALF : Dufla:  pro  lubitudux 
applicat*  1B  & KD,  illa  a centro  H,  h*c  a vertice  A , «quali- 
ter didantes  determinabunt  in  Cydoide  duo  punfta  B & D , 
quibus  junflis  refla  BD,  duflisque  LF  & MF : dico  Segmentum 
cycloidicum  BCDB  fore  quadrabile , aquale  nimirum  ( in  figur.I ) >j,Ag  JJ. 
Jumnia  triangulorum  reBUincorum  LF1  -}-  MFK  , & ( in  fig.  II  ) 
differentia  eorundem  LFI  — MFK : quod  fic  demondro  . Con- 
cipiantur duflse  HL,  HM;  item  NAO,  parallela  bafi  EG;  & 
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Afl.Erud.BM,  DO,  parallelae  axi  AF.  Applicatis . IB , KD  {Fig.  1)  exi- 
An.  1699.  (lentibus  ad  partes oppofitas,  critSegm.  BCDB  = trapezio BNOD 
M.  Julii,  demptis  duobus  trilineis  ANB  Sc  AOD  j edautem  trapez.BNOD 

= {"bN  +I  DO  in  NO  = ( ob  HI  = AK  ) i HA  in  NO 
= 7 HA  in  NA -f- 7 HA  in  OA  ; jam  ex  natura  cycloidis  {HA 

in  NA  =|  HA  in  arcum  AL  -f-  re£t.  L1  “ feflori  L H A 4* 
triang.  LHF  = fefloriLFAj  eodem  modo  demonflratur  -J  HA 
in  OA  “ l'e£f.  MFA  . Hinc  trapez.  BNOD  = fefl.LFA  4-  fe£L 
MFA  : quoniam  vero  iterum,  ex  nat.  cycloidis,  trilin.  ANB  =: 
fegm.  circ.  AIL  , & trilin.  AOD  nr  fcgra.  circ.  AKM  ; ablatis 
AlL  & AKM,  a fc£loribus  AFL  & AFM,-  remanebunt  duo  tri- 
angula re61ilinea  LFI  + MFK  =;  trapez.  BNOD  — ANB  — 
AOD  = fegmento  cycloidis  BCDB  . Q.  E.  D.  Porro  applicatis 
1B,  KD  {Fig. II)  exidentibus  ad  partes  easdem:  fegm. BCDB 
— trapez.  BNOD  — trilin.  ANB  4-  trilin.  AOD  : jam  priori- 
f»g*  3l>'  bus  veftigi is  infidendo  habetur  trapez.  BNOD  ~ | HA  in  NA 

iHA  in  OA  =:  fe£l.  LFA  — fc£l.  MFA  ; furrogatis  igitur 

loco  trilineorum  ANB  , AOD  ipfis  aqualibus  fegm.  circ.  AIL  , 
AKM  , prodibit  fe£lor  LFA  — le£l.  MFA  — AIL  4*  AKM  , 
ideft  triang.  re£lil.  LFI  — MFK  = fegmento  cydoid. BCDB. 
Q.E.D. 

Corall.  1.  Si  pun£la  K & I coincidunt,  manifedum  eft,  haberi 
Fig.  I.  fegmentum  rcflum  Hu geni  anum  — triangulo  zquilatero  , 
circulo  generatori  infcripto,  coalefcentibus  quippe  in  unum  trian- 
gulis LFI  & MFK. 

Corel 1. 1.  Quod  fi  vero  pun£la  K & I in  ipfum  verticem  Se  cen- 
trum cadant  , prodic  tunc  in  utraque  Fig.  fegmentum  obliquum 
Leibmtianum , squale  foli  triangulo  LFI ; altero  MFK  evanefeen- 
te:  quod  quidem  LFI  tunc,  ut  patet,  quartam  efficit  partem  qua- 
drati circulo  generatori  inferiptt. 

Corollar.  3.  Patet  ociam  , ex  omnibus  fegmentis  quadrabilibus 
nullum  effe,  cujus  fubtenfa  BD  tranfeac  infra  medietatem  radii 
AH  ; adeoque  illorum  omnium  , quae  fig.  I & II  non  comprehen- 
duntur, quadraturas  eflfe  impoflibiles. 

H*c  de  fegmentis  quadrabilibus  Cycloidis  . Ecce  jam  innu- 
meros feflores  cydoidales  quadraturam  pariter  admittentes,  cu- 
rioforum  in  gratiam  huc  referendos,  ut  habeant  quo  alant  fuam 
mirabilis  hujus  Curva:  admirationem.  SiapunfloI,  quod  ( fig. 111) 
a centro  H iterum  tantundem  didare  fuppono  , quantum  didat 
punffum  K a vertice  A,  ducantur  duae  reti*  IB , ID,  ad  pun- 
fta  B,  D,  in  quibus  applicata  BKD  curvz  occurrit ; item  du* 
ali*  reft*  FL,  FM,  ad  pun£la  L,  M,  in  quibus  eadem  circu- 
lum 
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Jam  fecat.  Dico  fe&orem  Cydoidicum  IBAD,  aequalem  exiftere 
triangulo  ifofceli  LFM  . Quod  quidem  ad  modum  praecedentem 
tam  facile  demonftrari  poteft  , ut  aflum  agere  mihi  viderer  , fi 
peculiarem  pro  hoc  contexerem  demonftrationem  . Notare  hic 
convenit , concurrentibus  punftis  I & K , feflorem  BID  dege- 
nerare in  legmentum  reftum  Hugenii  : at  vero  I in  A , & K in 
H pervenientibus  , mutari  eundem  in  duo  Tegmenta  obliqua 
leibnitii  j adeo  ut  duplici  ratione  llluftrium  horum  Virorum 
inventa  Tub  generaliffimis  noftris  tanquam  fpeciales  caTus  con- 
tineantur. 

Cseterum  quamvis  ex  omnibus  Tegmentis  , quae  TubtenTam  ad 
axem  normalem  habent,  unicum  Ct  quadrabile;  fieri  tamen  quam 
maxime  poteft  , contra  opinionem  Celebris  cujusdam  Geometre 
(vid.  jiR- 1687.  p.  557  ) ut  infinita  alia  Tpatia  exiftant  quadrabi- 
!ia  : cui  afferto,  praeter  Tegmenta  & fc&ores  quos  ha&enus  de- 
dimus, Tcquentia  exempla  fidem  facient.  Vocetur  radius  circu- 
li HA,  a\  HK,  *;  (Fig.IV)  Jam  fi  fumatur  HK  vel  * = {■  a 
4.-iav/4t  & ad  K applicetur  KD,  fecans  circulum  in  M ; 
fiatque  arcus  ML  = arcui  AM;  dufla  per  L applicata  BI,  ha- 
bebitur fpatium  vel  Zona  cycloidalis  IKDB  = (duftis  re&is  AM, 
AL,  HM,  HL)  triangulis  reftilineis  HAL  -j-  IAL  HAM 
— RAM. 

Porro  fi  HK  vel  x fiat  = radici  hujus  aequationis  eubic*  , 

j2*e 10  aax  — a>  ~ o ; & arcus  ML  fumatur  duplus  ipfius 

arcus  AM  ; erit  Zona  IKBD  iterum  quadrabilis.  Atque  fic  pro 
ratione  arcuum  AM  & ML  , fi  modo  fit  numeri  ad  numerum  , 
invenio  femper  aiquationem  algebraicam  magis  minusve  compo- 
fitam , cujus  radix  x novam  perpetuo  determinabit  Zonam  qua- 
draturae fubje&am.  Hujusmodi  Zonarum  determinationem  , haud 
fane  vulgari  methodo  repertam  , aliquid  mirabile  in  fc  con- 
tinere puto,  dum  non  , ut  Tegmenta  quidem  & fettores  , una 
generali  conftruftione  aflignan  poffunt  . Ejusdem  methodi  ufii 
varia  alia  Tpatia  cydoidalia , quadraturarum  capacia,  algebraice 
determinantur  : quae  omnia  huc  aiferre  Tupervacancum  duco  , 
przfertim  cum  perfpicacioribus  arduum  non  fic  futurum,  illa  ex 
jam  diftis  eruere,  novisque  augere. 
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TRACTATUS  DE  ASTHMATE, 

Auaore  JOHANNE  FLOYER. 

Londini , apud  Ricbardum  Wilkin , An.  1698.  in  8°. 
plag.  18.  Britannica  Lingua . 

CUM  Expericntiffimus  Auflor  ipfe  periodico  AAhmate  tri- 
ginta fere  annos  multum  laboralfet  , nullumquc  e remedio- 
rum a Recentioribus  prxfcriptorum  ufu  , fenfibile  autem  ex 
iis,  quae  Veteres  laudarunt,  percepifTet  levamen;  in  praefenti  de 
Aflhmate  tratlatu,  in  Adis  a nobis  jamdum  indigitato,  quan- 
do Noftri  opulculum  de  prxternaturali  humorum  animalium  (la- 
tu A. 1697.  p.  lod.  Edit.  Ati.  recenfercmus , tanto  exablius  diu- 
turni hujus  affe&us  cum  Theoriam  , tum  Praxin  , e Veterum 
praecipue  monumentis  explanare,  novisque  obfervationibus  cor- 
roborare voluit  , quo  magis  & Medicorum  alii  , ad  integram 
eorum  morborum  chronicorum,  quibus  ipflmet  forfan  detinen- 
tur , accuratius  contignandam  hiftoriam  incitarentur  . Nempe 
ut  de  fymptomatibus  ante  omnia  conflaret , quae  Aflhmatis  fla- 
tulenti  , vulgo  humidi  , paroxyfmos  & praecedere,  & concomi- 
tari  folcant  , ac  quo  anni  tempore  quamque  fiepe  hi  ingruant, 
ventriculus  plerumque  a meridie  fecunda  vel  tertia  ab  ingellis 
cibis  hora  notabiliter  primum  inflari , mox  fub  nodem  fanguis 
aliqualiter  cifervelcere,  corpusque  leniter  incalefcerc  acfpiritus 
rarefeere,  cum  levi  cephalalgia  , multa  fomnolentia  , lafficudine 
artuum,  pefloris  gravitate,  tufli  convulfiva  , multa  urinx  pal- 
lida; excrctionc  & c.  annotantur  , ulque  dum  circa  fecundam  vel 
tertiam  horam  no&urnam,  lcnfibilius  paroxvfmo  affligente,  at- 
que refpiratione  difficulter  admodum  cum  flertore  procedente  , 
xger  leiluin,  in  quo  non  minus  ac  in  febris  paroxyimo  perquam 
incalelcat  , & cum  pulfu  frequenti  , inaequali  tamen  , ad  fudo- 
rem  propendeat,  cogatur  relinquere,  ac  in  fella  eredus  federe. 
Frequenter  tunc  alvus  deponitur  , & propter  circulum  (angui- 
nis impeditum  , putius  in  lentum  atque  intermittentem  muta- 
tur, extrema  frigent , facies  fubinde  nigricat  , interdum  pallet 
vel  livet,  oculi  trepidant  & lacrymas  involuntarias  flillant  , la- 
bia lugentis  fpeciem  prx  fe  ferunt  , & mulculi  totius  corporis 
multum  lubfident,  artusque  admotum  languent,  bilis  aliquan- 
do evomitur  viridis  vel  flava,  urina  autem  tinelior  tu  fedimen- 
tum  deponens  in  fine  redditur  paroxylmi  . Qui  brevior  fi  ha- 
beatur, a diaeta  errore  vel  inclemenita  aeris  adindar  ephemer* 
relultans,  ac  pofl  duas  vel  tres  horas  iterum  celfans , fputatorius 
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dici  meretur  , quia  flatus  folummodo  ac  fputum  cum  pullu  fre- 
quenti ac  difpofitione  ad  fudorem  focientur  , prxtcr  fomnolen- 
tiam  vero  nulla  ventriculi  anguflia  , nec  urina  pallida  pratgre- 
diatur  . Si  longius  autem  ad  duos,  tres  quatuorve  dies  protra- 
hatur paroxyfmus  , primis  diebus  nihil  vel  parum  fereatu  reji- 
citur phlegmatis  , tertia  vero  vel  quarta  die  tuflfi  expefloi  atur 
mucus  magis  digeftus  minusque  vilcidus  , coloris  albicantis  ac 
fanoris  dulcis  , interdum  putridi,  falli  vel  acidi,  fxpc  fanguine 
nigricante  interflinftus . E diario,  in  quod  fingulos  paroxyfmos 
Aflhmatis  proprii,  occafione  demum  febris  intermittentis  fafti 
periodici,  Au£\or  feptem  per  annos  aflidue  retulit,  fexdecimpa- 
roxyfmi  hyberni  , xftivi  autem  iique  graviores  viginti  , om- 
niumque  graviflimus  menle  Augufti  , enumerantur  , circa  Lunx 
phafes  plerumque  contingentes  , ac  citius  vel  tardius  repeten- 
tes , quo  breviores  vel  longiores  iidem  anticiparim  ',  paroxyf- 
mo  inopinato  inlignis  femper  in  tempcftatc  mutationis  infecu- 
turx  prxbente  indicium  . Neque  evacuantia  tamen  , neque  pe- 
floralia  & cephalica  calida  in  paroxyfmis  antevertendis  quic- 
quam  profuifle  , pluribus  ante  innuitur , quam  Afthmatis  hyfte- 
rici  , nobili  foeminx  viginti  annos  molefti  , pro  hujus  fimul 
cum  Aflhmate  flatulento  oftendenda  convenientia  , deferibatur 
hiftoria.  Hacce  nihilominus  in  prxfenti  neglefta,  humorum  po- 
tius & fpirituum  animalium  prxternaturalem  porro  attendamus 
flatum  , periodico  Aflhmati  cum  tot  pathematis  producendo 
commodum  ; in  quantum  afthma  fublimis  , tarda  , rara  & la- 
boriofa  perhibetur  relpiratio  , ab  inflatione  membranarum  pul- 
monum, bronchia,  veflculas  pulmonales  5c  vafa  fanguifera  com- 
primente , immediate  oriunda  , dum  fpiritus  animales  flatulenti 
occafione  vel  externorum  accidentium  , vel  pcriodicx  febrilis 
effervelcentix  fanguinis  rarefiunt  , & per  cerebri  glandulas  pro- 
pelluntur . Humores  videlicet  inter  , chylus  potiffimum  accida- 
tur , fermentationis  deficientis  vel  imminutz  culpa  in  ventricu- 
lo flatulentus  & vifeidus  progenitus,  gaftricam  pariter  lympham 
crudam  , vificidam  & flatulentam  1'uppeditans  , ac  ventriculi  in- 
flationem tam  in  aflhmate  fputatorio  , quam  in  hyfterieo  pro- 
creans . Sicut  namque  naturalis  per  fermentationis  modum  chy- 
Jificatio  a Recentiorum  nonnullorum  dubiis  vindicatur  , ita  & 
1'uccus  nutritius  flatulentus  tanquam  fermentum  confideratur  , 
quod  commixtum  fanguini  hunc  ad  effervefeendum  pronum  ex- 
jnitec  , lentamque  febrim  afthmaticam  concitet  , ab  ephemera 
parum  diferepantem , quod  exdem  caufie  evidentes,  qua;  in  cor- 
pore fano  ephemeram  gignunt  , verbi  gratia  caloris  vel  frigoris 
cxcelTus,  nimia  corporis  mentisve  commotio  Ikc.  in  cacochymi- 
Tom.  III.  Rkk  co 


AA.Erud. 
An.  1699. 
M.  Aug. 
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Acta 

Afl.Erud.  co  aflhmaticam  pariant  febrim  , multae  defluxionis  feri  in  par* 
An.  1699.  jjjjjjj  variis  , praefertim  urinas  pallidae  in  renibus  ac  lymphae  fla- 
’ Au^'  tulentae  in  ventriculo  , inteftinis  , pulmonibus  ac  cerebro  , cau- 
fam  proximam  . Spiritus  autem  animales  , comparati  cum  ve- 
getabilium fpiritibus  inflammabilibus  , quorum  particulae  oleo- 
ix  , acidae  ac  aereae  bullulis  aqueis  inclutae  , itidem  taxantur  fla- 
tulenti  & vehiculo  mucilaginofo  irretiti  , occaftone  magnae  ra- 
refaftionis  facile  in  nervis  fubfiflentes  horumque  pneumonicos 
& intercoftales  , veluti  ex  morbo  antecedaneo  debilitatos  , in- 
flantes , per  confequens  diverfarum  partium  membranas  contra- 
hentes rigidasque  efficientes  . A bronchiis  quippe  inflatis  Aer- 
tor  live  lonitus  in  exfpiratione  , a veflculis  autem  pulmonum 
anguftatis  , fufficiencem  aeris  ingreffum  debitumque  diaphrag- 
matis defcenfum  impedientibus  , ipfisquc  diaphragmatis  & alio- 
rum pefloris  mufculorum  membranis  contra&is,  thoracem  haud 
fufficicnter  diflendentibus  , tarditas  infpirationis  & cxfpiratio- 
nis  deducitur  } quemadmodum  refpirationis  raritas  pulfui  im- 
pedito , cephalalgia  vero  & hebetudo  membranarum  capitis  ri- 
giditati , & flatulentia  primarum  viarum  , membranarum  limul 
Pag-  JSi-  ventriculi  ac  inteftinorum  conftri£lioni  , adferibitur  . E qui- 
bus quamvis  haud  difficulter  intelligatur  , quomodo  e remota- 
rum five  evidentium  caularum  cenlu  , cum  fex  res  non  natu- 
rales Medicis  denominata:,  tum  varia  morborum  genera  ad  afth- 
ma  producendum  concurrant , lubet  tamen  e rebus  non  natura- 
libus aerem  , in  corpus  animale  eadem  ratione  ac  in  barome- 
trum  agentem  , fpecialius  adhuc  perpendere  , hinc  catalogum 
morborum  attexere  , quos  aflhma  tanquam  fymptoma  comitari 
foleat  vel  infequi  . Etenim  quilibet  aeris  flatus  , in  quo  Mer- 
curius barometri  ob  aeris  elaflicitatem  ac  preffuram  a particu- 
lis aqueis  infra£las  locum  inferiorem  petit  , noxius  declaratur 
afthmaticis  , quod  horum  tunc  fpiritus  magis  elaflici  non  aeque 
ac  a graviori  aere  ficco  coerciti  fe  ipfos  expandant  , nervos- 
, que  pneumonicos  ac  membranas  inflent  ; qualis  effeflus  non 
minus  contingat  , ubi  iidem  fpiritus  vel  ab  aere  calidiori  ni- 
mium rarefiant  , vel  a fumis  etiam  infpiratis  aut  odoribus  qui- 
buscunque irritentur  . Atque  hic  mentione  odorum  fafta  , qui 
pariter  atque  fapores  ab  olei , acidi  , terrae  & aquae  commixtio- 
ne refultent,  magnamque  cum  fpiritibus  animalibus  affinitatem 
colant,  in  genere  odores  non  tam  in  gratos  & ingratos,  quam 
in  calidos  & frigidos  ita  difpelcendi  cenfentur  , ut  calidi  , vel 
acres  , vel  aromatici  , vel  foetidi  , fpiritus  expandere  , frigidi 
autem  , vel  crudi  , vel  acidi  , vel  narcotici  , fpirituum  calo- 
rem, motum  & expanflonem  compefcerc  afferantur.  Sed  e mor- 
bis , 


Eruditorum.  44] 

fus,  aflhmate  vcluti  fymptomate  flipatis  , hseroorrhoidum  men-  a» 
fiumque  (upprcffio  , plethora  , cordis  & pulmonum  polypus  , An.  id 97. 
catarrhus  fuffocativus  , peri  pneumonia  , pulmonum  calcuii,  pi-  ^ At,2* 
ca  alia:que  cachexiae  , catarrhi  diuturni  , magnum  in  pulmoni- 
bus tuberculum  , fcabies  retropulfa  & ukera  exficcata  , febres 
ac  variola:  , vomica  pulmonum  , horumque  comprelTio  quali- 
bet externa  , tumores  vifcerum  , apoplexia  , podagra  , paffio 
hyflcrica  , malum  hypochondriacum  & fcorbutus  prolixe  nu- 
merantur . Tandem  , quo  afthmatis  medela  rite  ac  feliciter  ab- 
folvatur  , in  paroxysmo,  pro  curationis  fcopo,  quantitas  chy- 
li flatulenti  nunc  clyfmate  , nunc  mitiori  emetico  evacuanda, 
conftriftio  bronchiorum  Sc  vaforum  fanguiferorum  venae  feftio- 
ne  allevianda  , fpirituum  rarefaflio  liquoribus  frigefacientibus 
condenfanda  , motus  fpirituum  ad  artus  veficatoriis  revocan- 
dus , ac  membranarum  ventriculi  Sc  pulmonum  inflatio  blan- 
dis opiatis  fufflaminanda  fuadetur  , remedii  loco  haud  cafto-  Pag, 
reo  , fuccino  , ala  foetida  , falibus  volatilibus  , S:  fulphureis  , 
verum  aqueis  , acidis,  acido-ialfis  & carminativis  per  acida 
temperatis  commendatis  . Extra  paroxyfmum  autem  , hujus 
arcendi  gratia  , uti  cacochymia  flatulenta  Sc  vifeida  tam  eva- 
cuantibus omnis  generis  imminuenda  , quam  diluentibus  ac  di- 
geflivis  amaris,  1 aifo  - acidis  & chalybeatis  five  vitriolicis  cor- 
rigenda , efrcrvefcentta  humorum  & rarefaff  io  fpirituum  praecaven- 
da , & glandularum  pulmonalium , fi  adfuerit , obftrubtio  remo- 
venda, glandulae  autem  cerebri  conftringcrtdae  & roborand*  prae- 
cipiuntur : ita  c medicamentis  febrifugis  , quibus  humorum  & 
fpirituum  turgefcentia  praecaveatur  , tum  cortex  Peruvianus  , 
tum  alia  , cumprimis  acida  , in  certas  claflcs  foiicite  digefla  , 
extolluntur  , omniumque  remediorum  ancafthmaticorum  opti- 
ma , quae  line  calore  incidunt  , e magna  obfervationum  cater- 
va fulc  adftruuntur. 
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domini  marchionis  hospitalii 

M.  Aug. 

Facilis  & expedira  Methodus  inveniendi  Solidi  Rotundi , 

in  quod,  fecundum  axem  motum , minor  fiat  a re fuie  fluido 
te ft flentia,  quam  in  quodvis  aliud  e/usdem 
Longitudinis  & Latitudinis . 

DOno  mifit  ad  roe  nuper  D .Fati,  librum  abipfo  de  murorum 
, 1Dcl*n«'one  frua, feras  ad  arbores  fuflinendas  benigniori- 
que  soli  oltendcndas  apuflima,  Londini  recens  editum  ad  cal- 
cem cujus  reperi  folutionem  Problematis  , de  Solido  rotundo  m 
quod  minima  fiat  refljtentia . Hujus  autem  Solidi  afliaionem  iam- 

npA7Vrr3A  D°ai<nr  USiV' w,oniut  Pa8-  3*7-  exquifiti  Li- 
bn  Iui,  de  Philofophia  naturalis  prinapns  Mathematicis,  cuius  in- 
venienda artificium  cum  illic  celatum  fit,  nil  ex  ea  lucis  fperan- 
dum  efle  Clanffimus  Fatio  exiflimat.  Ut  ut  fit,  alia,  quam  hic 
detexit,  ejusdem  Curv*  proprietas,  viam  eum  a Ncwtoniana  di- 

fJhiir"1  “"L  moneat.  Atque  hinc  id  confilii  mentem 

lubut  , ut  hanc  lagacifiimi  Newton,  viam  exquirerem  nec  fne 
(ut  reor)  vana  , cum  eandem  quam  ille  , fuerim  aflecutus  affe- 
ctionem Curvae  quaefitae.  Perfacilis  autem  Methodi,  qua  ufusfum 
eo  lubentius  copiam  facio  , quod  ea  foivendis  aliis  ouamplurimis 
ejufmodi  quallionibus  infervire  poflit.  Sit  igitur  ^ F 


jjj. 


Problema, 


U r Curva  DM  qua  circa  axem  AI  rotata,  deferibat  fuper- 

fi/bT  ‘nfluuh  **"»  motum  fecundum  axis  d.rc  hLn 

ab  Lverfus  A , minorem  patiatur  reftflcntiam  , q„am  Sol, dum  Z2 

w*.  „r;„ 

Fingantur  refluhe  MN°  NO, "q^afi 'latera  duo  Polygoni  i„- 

^i  rcaV'srMpU0NO0nadU,t  "“AT*™  ,<lu*Cca,n  • Tl>™  ordinarim 
applicat  sMP,  NQ_,  adaxem  AL,  huic  parallela  fiatGNF,  cui 

Jateri1MN.Ctlam  occurraflt  OG  & MF  , ut  & refta  DM 

His  ha  paratis,  conflat  reflulas  MN  & MF  fecundum  axisdi- 
reftionem  motas  ab  L verfus  A , iisdem  a fluido  refiflentiz  viri- 
bus jmpedm,  aflionis  effent  fluidi  hujus  in  eas  quietas  pari 

velocitate  mot.  ab  A verius  L . Atqui  hoc  in  cafu  vis  feu  nifus 

flui- 


Fig.  a. 
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Eruditorum. 


fluidi  propellentis  FM  ab  A verfus  L , efTet  ad  nifum  ejusdem  Aft.EruJ' 
prementis  MN  ab  M verius  D ::  MD.  DP.  Prasterea  nilus  hic  An.  i6»f. 
fecundum  MD  clTet  etiam  ad  ejusdem  fluidi  nilum  in  MN  ab  A Aug. 
verfus  L ::  MD.  DP.  Ergo  ordinatim  multiplicando,  vis  feuni- 
fus  fluidi  propellentis  FM  ab  A verius  L , e flet  ad  eum  quo  pre- 


mit MN  ad  easdem  partes  ::  DM.  DP  ::  (obfimilia  triangula 

DPM  & MFN)  MN.Fn’  Unde  fi  fluidi  in  reflas  MN&MF 
impafli  velocitas  exprimatur  per  conflantem  AB  (<j)  palam  fit  , 
totum  fluidi  nifum  in  planam  & perpendiculariter  obviam  fuperfi- 
ciem,delcriptam  abFM  rotata  circa  AL,  aquari  produflo  ex  hac  fu- 
ficie  laflo  per  velocitatem  a , feu  (aflumpta  c in  circuli  periphe- 


pheriam , cujus  radius  fit  a ) produflo  c xMFxMP . Ergo  fi  fiat  M N. 

MF.  c x M x MP.  f * x Qyartus  jjjj  £erm;nus  vjme. 
MN* 


tiam  exprimet  fluidi  prementis  ab  A verfus  L fuperficiem  quam 
pariter  deferibit  MN  rotata  circa  ALv  vel  (quod  eodem  recidit ) 


cn  IWF  x A/P  . . 

quantitas  — — ■ eam  ipfam  exhibebit  rcfiftentiam  quam 

MN* 

fuperficies  hac  reipfa  partes  ad  contrarias  mota  patitur  a reGde 
fluido  . Eadem  ratione  conflabit  refiftentiam  flmilem  , quam  ab 
eodem  fluido  patitur  fuperficies  ortaexirotato  larercNO  circaAL,  Pag.  ;<;A. 

...  . e x OG  x NQ. 


indicari  per 


Jam  vero  fiftis  punftisM,  O,  8c  refla  GF,  quafi  politione  da- 
tis in  eodem  plano  cum  axe  AL,  inquiroquod  debeat  cITc  punflum 
N reflae  GF,  in  quo  fi  conveniant  reflui*  MN  & ON  , fuperfi- 
cies ex  iisdem  circa  AL  rotatis  orta  minimam  patiatur  rcfiftcntiam 
live  minorem  quam  fi  concurftis  earum  fieret  in  alio  quovis  pun- 
flo  refla:  GF. 


Hoc  autem  ut  inveniatur  punflum  N,  fint  conflantes  MF  = iw, 
MP— /,  OG— «,  NQ_—  g\  Se  variabiles  FNrrti  , NG=i; 


Ac  proinde  etiam  MN  — mm  -f-  w & N O ~ »»  -f-  tt  , ob 
triangula  reflangula  MFN  & OGN  . Ergo  refiflentia 

(cx  MF  x MP)  . . 

— qua  lupcrnciem  ortam  ex  rotato  latere  MN  circa 

MN* 

AL, 
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AA.Erud. 

M.'au&  AL»  in,Pediri  mox  io  ventum  eft,  erit=s-^ ; Item  & alte- 

® WW-J-W 


(fxOCxNg.) 

NO1 


quam  litniliter  patitur  fupcrficies  pari  ratione 


orta  ex  latere  NO,  erit 


em  g 
«»  + / 1 ’ 


Unde&ex  Problematis  con- 


• emi  f c n>  e 

ditionibus  fequitur , quantitatem -{ — debere  cf- 

1 mm  -j-  vv  nn  -f-  tt 

fe  minimam  ; adeoque  ( juxta  dofitrinam  Libri  Ana! yf cos  infinite 
parvorum  ) differentiam  ejus  arquandam  die  zero  : Quod  li  fiat  , 
icmifvdv  — 2 cnigtdt 

inve nipnmr  % — - atque  hinc , cum  ex  FG 

mm  4-  vv  d"  ft 

(t>  + 0 ob  fixa  pun£la  M&O  conflante,  fluat  dv  — — dt,  erit 
n>5  fv  uJ  gt 

etiam  , = * >•  Ergo  dufta  AB  = a , perpcndicu- 

mm-\-vv  nn-\-tt 

lari  ad  axem  AL,  cum  BC  & BH  parallelis  ad  infiniti-lateri  po- 

. 1 I 

lygoni  latera  MN  & N O ; erit  ^ABx  AC.  BC  BC.  MP. 
1 1 

P3S-  iS7-  Ac  etiam  fimiliter4ABx  AH.BH  ::  BH.NQ.  fiquidem  hisitapo- 

mi  fv  a m gt 

litis  , habebitur  1 = - = , 

, mm-\-vv  4 nn-\~tt  ’ 


Conflat  igitur  indolem  feu  naturam  hanc  e/Te  Curvae  qu*fit* 
DM  , ut  affumpta  AB  — a in  AK  perpendiculari  ad  axem  AL  , 
du£laqueBC  parallela  tangenti  Curvam  in  quovis  punfloM,  fem- 
— % 

per  & ubique  4 AB  x AC.  BC ::  BC.  MP  applicatam  hoc  in  refpon- 
«.lenti  punao  M. 

Ec  vero  cum  haic  aflcftio  Curvas,  tangentibus  innixa  tantum  , 
primas  duntaxat  differentias  in  ejusdem  expreflionc  requirat,  nul- 
latenus crediderim,  quod  afferit  D.  Fatio,  hac  fimpliciorem  eam 
effe  quam  ipfe  protulit  , qua;  nimirum  ofculi  radios  comprehen- 
dens, 1'ecundas  differentias  adhibet  , ubi  primx  nobis  fufficiunt . 
His  adde  ex  affeftione  mox  inventa,  Curva:  conftruilionem  ultro 
fluere  a fola  Hyberbolae  quadratura  dependentem  , quo  fane  nil 
fimplicius  hac  in  quatflione  potefl  haberi  . Sic'  autem  Curva  hxc 
confl  ruitur: 

Ailumantur  AB  = a in  AK  perpendiculari  ad  axem  AL,  & AE 

= /f 


Eruditorum. 


~ y / \ aa  in  AL  produ&a  ad  partes  A , fitque  per  E Logarithmica  Ael.Erud. 
FEN,  cujus  afymptotusAK  , & fubtangens  = £ i*  ; prxterea  po- 
natur  AC  magnitudinis  ad  libitum  quam  appello  ducaturque  * ' k’ 
CN  , parallela  ad  AK  , ulque  ad  occurfum  cum  Logarithmica  ia 

N.  Tam  fi  fiat  AK  = — 4-f  ^ H — — , & AP 

4^.  4/»  ' 1 6 ai 

4-  CN  nimirum  — CN  cum  efl  AC  > AE  , & -f-  CN  cum 
48  , • 

efl  AC  < A E,  perficiatnrque  parallelogrammum  KP;  angnlus 
ejus  M , fcu  concurfus  laterum  KM  & PM  , erit  ad  Curvam 
quxfjtam  DM . 

Nam  manente  AC  =s  fi  fiant  infuper  AP  ■=  x,  & PM=/, 
afleclio  mox  inventa  Curv* dabit  AKfeuPM  (y ) =*  ~4-  ;'7‘aK~4-v  . 

. j 4aaZ 

• 1 • , ,i.3  aadz 

ac  proinde  etiam  dy  = </^-| — . At  fiquidem 

4"«»  4^ 

(.byp.)  BC  eft  parallela  tangenti  in  M,  efl  quoque  </*=:  5-^  — —i 
+ 'W'*  *ntegtalis  AP  «=5+t|S-/1? 


+ vel  — conflanti  alicui  quantitati-^,  qua  fit  , ut  evanefeente 

4» 

CN,  integrali  nempe  differenti*  4^  , evanefeat  & ipfa  AP 


(*)•  Ergo  Stc. 

Hic  porro  notare  juvat , Curvam  DM  axi  AL  propiorem  eflfe 
nequire,  quam  in  punftoD  fui  concurfus  cum  AK.  Afl  ubi  fit 
AC  minor  quam  AE  ; alia  Curvae  pars  deferibitur  DO  concavi- 
tatis averf»;  adeo  ut  folidum  quaefitum  concavum  aeque  pofTit  ac 
convexum  efiTe;  quod,  inquam,  notatu  dignum  videtur  . Atque 
hinc  cum  in  iflius  conftrutlione Curvae  Dn .Fati»  afTumat  AE=», 


& AC  majorem  femper  quam  AE  ; fequitur  punftum  , quod  in 
Curva  primum  (latuit,  non  omnium  ejusdem  axi  proximum  eflTe, 
folamque  partem  ejus  convexam  ab  hoc  Autkore  deferibi. 

Cseterum  monuiffe  fufficiat,  fpatii  ADMP  quadraturam  , foli- 
dique  ab  hoc  ipfofpatio  circaaxem  rotato  defcripti  cubaturam  , ci- 
tra ullam  ab  hyperbolz  quadratura  dependentiam  facile  reperiri  . 
Verum  ab  hac  eadem  quadratura  pendent  reflificatio  CprvarDM, 
dimenfso  fuperficiei  ab  ea  circa  axem  rotata  genitx , & menfura  re- 
f.ftentix  qua  fuperficies  harc  impeditur  a fluido.  Quod  autem  hic  de 
arcuDM,  idem  etiam  fitdi£\um  de  altera  Curv*  parte  DO. 

Sebo* 


Acta 
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Ael.Erud. 

An. 

JM.  Aug. 
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Sebalium.  Nunc  quidem  conflat  Curvap  mox  in  ventae  (quae  hic  efl 
ABCD  ) latera  duo  minima  quaecunque  AB,  BC  , convenientia  in 
punflo  B refla:  KN  , parallela  ad  axem  LP , circa  eundem  rotata  dc- 
fcribcre  fuperfipiem  minori  objeflam  refiflentiae,quam  fi  occurrerent 
ea  (ibi  in  alio  quovis  iflius  refla?  punflo  . At  non  id  seque  patec 
de  fuperficie  orta  ex  fimili  rotatione  trium  quorumvis  ejusdem 
Curvae  laterum  AB,  BC,  CD , convenientium  inpunflis  B,  C, 
reflarunt  axiLP  parallelarum  NK , MH,  fixis  manentibus  punflis 
extremis  A & D ; nimirum  fuperficiem  hanc  impediri  minus  a flui- 
do quam  (i  alibi  hic  in  reflis  eadem  latera  convenirent.  Neautem 
quis  hac  in  re  vel  minimum  hsereat,  en  hujus  etiam  demonftratio- 
nem,  quae  &fuperficiei  ex  quotvis  ejusdem  Curvae  lateribus  fimili 
ratione  genita:  conveniat. 

Iisdem  igitur  politis  , qua:  videntur  in  flg. . 3 , fint  conflantes 
AK  = iw,  BH=»,  DM=p,  AB  =/,  BQ=,g,  CR  = A;  & variabiles 
BK  = "0,  CH=f,  CM  —s.  Conflat  ex  fuperioribus,refiflentias  quae 
_ . . . emi  f cmg 

fiunt  in  latuscula  AB,  BC,  CD,  exprimtper , — , 

r r mm  -(-  vv  nn  + tt 


epib  , . emi  f 

adeo  ut  quantitas 


pp  + ss 


+ 


cnig 


+ 


epi  h 


mm-\-vv  ' nn  + tt 
icm>  fvdv 

efle  minima  , ejusque  differentia  , + 

mm  -\-vv 


debeat 


pp  + si 
2 c ni  gftdt 


nn  -f-  tt 


+ 


2 epi  bsds 

i = o.  At  juxta  Curva:  mox  deferiptae  affeflionero  fupe- 

pp+is 

m l fv  n>  gt  p*  bs 

rius  inventam,  c(l  j a ~ — ■ - i — ..-~H  i . 

mm  -f-  vv  nn  + ft  pp  + tt 
Ergo  fi  harum  fingularum  quantitatum  loco  ponatur  conflans  va- 

lor  earum  {■<»,  fiet  ——  o,  requifitum  videlicet  ut 

fuperficies  orta  ex  rotatione  circa  axem,  trium  ejusdem  Curvae 
laterum  AB  , BC  , CD  , minimam  a fluido  refiftcntiam  patia- 
tur. Atqui  hoc  ita  efle  liquet  exeo  quod  NK  ( v-)- f +*  ) t ob 
fixa  puncla  A&  D conflans,  differentias  habeat  dv  -\-dt  -\-dszzo, 
fi \e  dv-\-dt  — — ds.  Ergo  &c. 

Haec  utique  demonftrauo  pari  ratione  convenit  quatuor,  quin- 
que, imo  quot  volueri:  lateribus  Curvae  mox  deferiptae;  atque  ita 
tandem  hsec  iplamcc  efl  qusequxritur,  hisque  Problema  cumulate 
folvitur. 
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DESCRIPTIO  Aa.En.4, 

An.  1 699. 

QU I N QU E PARIUM  MUSCULORUM.^. 

Diverfis  capitis  motibus  fuper  primam  & fecundam  cervicis 
vertebram  infervientium  , nec  non  duorum  ligamento- 
rum , vel  caput  cum  prima  vertebra , vel  hanc  cum  fe- 
cunda conneflentium  &c.  a Dn.DuP re' Chirurgo  Xe- 
nodochii Parifienfis  , quod  Hotel  Dieu  vocant , edita  , 

& in  TransaRis  Philojopbtcts  Anglicanis  N.  251.  id  eft 
menfe  Aprilis  anni pr tt [entis , aGuiLIELMOCoWPE- 
ro  cum  EpicriC  recenfita. 

Ex  Anglico  fermonc  in  Latinum  translata. 

TRaftaium  hunc  parvum  in  Gallia  nuper  typis  exfcriptum  Au- 
£tor  ad  Lijlcrum  milit,  qui  mccum  eum  communicavit . Au- 
flor  ipfe  magnifice  de  eodem  videtur  fentire  , dum  obvia  talia 
organa  haflenus  Anatomicos  latuifife  miratur,  hisque  inventis 
armulationem  in  iis  , qui  arti  fus  addidi  funt  , egregie  incita- 
tum iri  fperat,  ceu  qua*  & palmaria  fibi  fuerit  ratio,  cur  Chirur- 
gis Xenodochii  Hotel-Dieu  illum  infcripferit . 

Ad  jpfam  transverft  proceffus  prima  cervicis  vertebra  radicem  , pag.  jy8. 
mu f culus  (inquit)  utrinque  oritur  quatuor  lineas  ( tertiam  pollicis 
partem  ) latus  , qui  oblique  ad  interiora  pergens  in  parvum  ac  le- 
vem quendam  ftnum  ovalem  , proceffui  flyloidi  anterius  insculptum  , 
implantatur , ac  in  Figura  prima  ddineatus Franator  (Rengorgeur) 
capitis  obliquus  appellatur. 

Par  hocce  mulculorum  in  Myotomia  mea  Reformata  An.  1694 
divulgata  pag.  t ad,  fub  titulo  rectorum  internorum  minorum  de- 
fcripli , quod  ad  fitum  redum  vergant  retiis  majoribus  fubjedi, 
atque  reflorum  minorum  pofieriorum  antagonifls  cxiftanc  . Ab 
ufu  annuentes  poterunt  dici,  cum  caput  antrorfum  refla  nutent. 

Alter  eorum  in  fitu  in  Tratlatus  mei  citati  Fig.g.  i.  mezque  Ap- 
pendicis adAnatomiam  Corporis  Humani  Fig.  8.  H.  & Fig.  15.  i.  ex- 
primitur. 

A transverfo  proceffu  ( inquit  ) prima  cervicis  vertebra  craf- 
fus  mufculus  carneus  emergit , digitum  circiter  latus , qui  perpen- 
diculariter  afeendens  fub  proceffu  flyloide  inter  hunc  & procef- 
fum  majloideum  inferitur  , atque  Franatoris  capitis  redi  nomine 
infignitur. 

Hoc  non  minus,  ac  antecedens  mufculorum  par,  tredecimab- 
Tom.JII.  Lll  hinc 
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A&. Erud.hinc  annis  in  corpore  humano  detexi , runcque  temporis  Dn. 
An.  1699-  Bro-uin,  Capitaneo^me  honoratiffimo  meo  amico  prsefente,  mon- 
M.  Sept.  ftravi  i verum  primarios  Myographos  evolvens  mox  deprehendi, 
ultimum  illud  par  poft  Galenum  abOribaJio  ex  parte  commemora- 
tum , & fatis  exa£te  • Fallopio  fubfequentibus  defcriptum  fuifle 
verbis  : Ultimo  in  loco  notandi  funt  Mufculi  duo  admodum  parvi  , 
qui  a proceffu  transverfo  prima  vertebra  orti  valde  graciles  afcen- 
dunt  ad  caput,  & in  illud  inferuntur  prope  mammillarem  proceffum . 
lidem  in  Traftatu  fuperius  allegato  p.  127.  Fig.  3.  Jk.  defcribuntur 
ac  depinguntur. 

Tertium  mufculorum  par  Franatorum  pojleriorum  titulo  a Dn. 
Duprt  indigitatum  , neutiquam  (juxta  ipfius  defcriptionem  ) ab 
iis,  de  quibus  Auflores  communiter  obliquorum  fuperiorum  nomi- 
ne agunt,  videtur  differre. 

_ Quartum  par,  cujus  meminit , Redarum  minorum  videtur  por- 
tio. Hi  (inquit)  mufculorum  obliquorum  majorum  & minorum  e- 
xijlunt  auxiliarii ; id  quod  tamen  erroneum  cenfeo,  cum  mufculi 
hi  in  diverfis  capitis  motibus  fuper  primam  & fecundam  verte- 
bram adhibeantur,  ideoque  unum  mufculorum  par  utriusque  ad- 
Pafr  399-  jutor  effe  nequeat.  Re£le  obfervat,  tertium  hoc  & quartum  mu- 
iculorura  par  in  omnibus  fubjeftis  haud  reperiri , a redis  videlicet 
minoribus , ut  conjicio,  diftinftum.  Certe  fi  mufculos multiplica- 
re licet,  prout  in  variis  appareant  fubje&is,  Myologia  perfefla 
nunquam  valebit  obtineri,  quia  in  corporibus  nonnullis  diftinfti 
haud  raro  reperiuntur  mufculi,  quibus  tamen  alia  deftituuntur  , 
quemadmodum  in  Rbomboide,  Pfoas , Elevatore  Scapula , multisque 
aliis  faepc  annotatum  fuit. 

Ultimum  mufculorum  par  , ab  Au&ore  noftro  memoratum  , a 
medio  proce ffuum  transverforum  fecunda  vertebra  proficifcitur , te- 
nue ac  breve,  tn radices  fub  transverfts  procejftbus  vertebra  prima 
dejinens.  Quos  mufculos  ab  ufu  Flexores  vertebra  prima  fuper  fe- 
cundam appellat. 

Cum  occafio  nuper  daretur  partes  has  in  puero  , quamvis 
multum  emaciato  indagandi  , carneas  detegere  poteram  fibras 
mufculos  ejusmodi  referentes,  & quidem  non  folum  inter  pro- 
ceffus  transverfos  primas  & fecunda:  vertebr*  , fed  & duarum 
vicinarum  , quin  ex  mea  conjeftura  fimili  quoque  ratione  pro- 
ximarum ; tempus  tamen  inveftigationi  ulterius  infiftere  haud 
permittebat . 

Quomodocumque  autem  res  fe  habeat  , difficulter  mihi  per- 
fuadere  valeo  , a mulculis  iftis  primam  vertebram  fuper  fecun- 
dam poffe  flefli  . Motionis  ejufmodi  in  diftis  vertebris  diffi- 
cultas prompte  cuilibet  patebit,  qui  modum,  quo  invicem  arti- 
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culantur,  volet  examinare.  Condat  namque,  procedus  duos  pia-  AiS-Erurf. 
nos  harum  vertebrarum  horizontaliter  inter  fe  adaptari,  adeoque  An.  1699. 
aptos  unice  ede , qui  in  alterutrum  latus  , interveniente  axe  live  **•  Scpt. 
procedu  odontoide  vertebra:  fecundae  , moveantur  . Mibi  potius 
lidem  mufculi  obliquos  inferiores  videntur  juvare,  fed  cum  exiles 
admodum  exiftant  , ufum  tantum  habent  in  capite  demittendo 
feu  leniter  in  alterutrum  latus  inclinando,  in  quantum  alteruter 
fe  contrahens  procedum  transverfum  vertebra:  primat  perpendicu- 
lariter  ad  fecundam  adducit  , v.  g.  quando  caput  demittendo  moe- 
rorem exprimimus  . Mufculi  transverfts  proceflibus  reliquarum 
vertebrarum  cervicis  interjefti  , fuperiori  pariter  vertebrae  late- 
raliter  commovcnd*  inferviunt. 

Capitis  motus  fuper  primam  vertebram  ex  articulationis  ejus 
modo  adeo  manifeftus,  ut  fummopere  mirari  fubeat,  curplerique 
modernorum  Anatomicorum  ( oblervante  Dn .Duprd)  caput  tan- 
tummodo fuper  fecundam  moveri  aderant. 

Primum  duorum  ligamentorum  a D.  Duprt  deferiptum  , inter  pri-  Pag.  40*, 
tnam  & fecundam  vertebram  in  medio  & anterius  locatur.  Hoc  nul- 
la ratione  ab  eo  diferepare  videtur  , quod  Galenus  , Vefatius  , & 
tantum  non  omnes  deicripferunt,  quale  & anterius  reliquas  inter 
vertebras  deprehenditur. 

Alterum  ligamentum  (inquit)  longitudine  digitum  & craffuie  ca- 
lamum anferinum  adaquans , fupra  medium  protenft  offis  occipitis , & 
fuperiorem  , mediam  atque  anteriorem  partem  vertebra  prima  connc- 
iiitur  . Deficiente  ( pergit ) hoc  ligamento  , Aponeurofis  occipitis  os 
tum  vertebra  colligans  , hic  loci  robufiior  ac  craffior  obfervatur  . In 
quo  pariter  tantam  diferepantraro  a deferiptione  , quam  plerique 
Scriptorum  de  ligamentis  hujus  partis  exhibuere,  non  video  , ut 
inventum  novum  mereatur  dici  v fatis  quippe  evidenter  anterior 
hujus  ligamenti  pars  in  medio  omnem  quamcunque  reliquam  ejus 
portionem  multum  craditie  excedit. 

Figura  I.  Dn.  Duprl , partem  inferiorem  offis  occipitis  , una  ^^XabIV. 

tribus  fuperioribus  vertebris  cervicis  , anterius  lufiratam  exhibet . 

A.  Frocedits  maffoideus.  x.  ProtenCo  odis  occipitis,  3.  Fo- 
ramen odis  occipitis,  per  quod  medulla  fpinalis  aefeendit. 

4.  Prima  vertebra  cervicis.  5.  Secunda  . 6.  Tertia  . 7.  Mu- 
fculus  , quem  Tranatarem  capitis  pofleriorem  vocat . Hunc  pro 
parte  reputo  Obliqui  fuperioris,  prout  apparebit,  fi deferiptio  ip- 
fius  cum  ea  conferatur,  quam  in  Myotomia  Reformata  pag.  110. 

Fig.  3.  b.  fuppediravi. 

8.  Mulculus,  Franatoris  capitis  refli  nomine  apud  Dn.  Dupri 
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veniens , quem  a fitu  reBttm  lateralem  appellavi . A Fallopio  de  fer  1- 
bitur,  ac  in  Figura  ultimum  citata  ad  k exprimitur. 

9.  Mufculus,  quem  Frenatorem  capitis  obliquum  dicit,  ego  au- 
tem annuentem  & retium  internum  minorem  ibtd.  p.  12  6.  Fig.  3. 
vocavi  . Hic  seque  ac  praecedens  mufculus  in  appendice  mea  ad  A- 
natomiam  Corporis  Humani  Fig.  8.  tkFig.  25.  delineatur. 

10.  Mufculus,  quem  Flexorem  prima  vertebra  luper  fecundam 
appellat. 

1 1.  Ligamentum  , cujus  pars  fuperior  offis  occipitis  proten- 
fioni  , altera  vero  extremitas  iuperiori  parti  vertebra;  primae 
alligatur;  hoc  portio  videtur  ejus  , quod  Vefaltus  I.  2.  c.  30.  de- 
icripfit  ac  delineavit. 

12.  Alterum  ligamentum  breve  anterius  inter  omnes  reliquas 
vertebras  vulgo  obfervatum. 

Fig.  2.  Dn.Dupr i partem  ojfts  occipitis,  cum  duabus  prioribus  ver- 
tebris cervicis , a tergo  JpcBatam  repr.efentat . 

1.  Pars  interior  offis  occipitis  . 1.  2.  Mufculi  redi  minores  . 
3.  3.  Quartum  mufculorum  par  , a Dn.  Duprt  indigicatum  & 
pro  auxiliariis  obliquorum  majorum  & minorum  reputatum  ; qui- 
reBorum  minorum  mihi  videntur  portio.  4.  5.  Prima  & fecunda 
vertebra  cervicis. 

A.  proccffus  mammillaris. 

Quas  tamen  Figura:  cum  minus  habeantur  exaftse  , commo- 
dum vifum  fuit  , duas  eorundem  offium  in  fimili  fitu  Figuras 
addere  , ad  vivum  deiineatas  , non  folum  ut  mufculi  fuperius 
recenfici,  fed  & nonnulli  alii,  a Dn.  Duprt  in  partium  harum  dii- 
lcftione  forlan  detegendi  ac  pro  novis  itidem  inventis  venditan- 
di, eo  melius  explanentur. 

Fig.  3.  Partem  fuperficiei  externa  in  cranii  baft  ftjlit , cum  partibus 

anterioribus  cunBarum  cervicis  vertebrarum . NB  .Linea,  quapun- 

£lts  notantur , progreffum  mufculorum  inoQtbus  innuunt . 

A A 8cc.  Pars  bafis  cranii.  BB.  Duo  procefTus  mammillares. 

CC.  ProceflTus  Ayloidci . 

D.  Protenfio  offis  occipitis . E.  Pars  foraminis,  per  quod  me- 
dulla fpinalis  defeendit . 

a a.  Portiones  duorum  proceffuum  condyliforntium  offis  occi- 
pitis, qui  a vertebra  prima  recipiuntur. 

1.2.  3.  Partes  anteriores  feptem  vertebrarum  cervicis. 

bb.  ProcelTus  transverfi  vertebrae  prim*. 

cc.  Ea- 
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cc.  Earum  perforationes,  quas  trunci  arteriarum  & venarum 
vertebralium  tranfeunc. 

dd.  ProccfTus  transverC  vertebra:  fecunda* , e.  f.  g.  h.i.  reliqua- 
rum vertebrarum  cervici*  procellus  transverti. 

k k.  Partes  proccfluum  obliquorum  afeendentium  5t  defeenden- 
tium  pone  transverfos. 

11.  &c.  Foramina  inter  vertebras  propter  egretfum  nervorum 
a medulla  fpinali . 

FF.  . . Mufculi  annuentes  a Dn.  Duprd  Frenatores  oW<y«r/di£li . 

GG.  . . Reti  i laterales  ab  eodem  Frenatores  reblt  vocati . 

HH.  . . Mufculi,  quosf/eAorer  -vertebre  prime  iuper  fecundam 
nominat  , ego  autem  ufum  potius  in  demittendo  capite  prabere 
exiftimo,  a procetTibus  transverfis  vertebrae  fccundx  emergentes  , 
ac  oblique  antrorfum  ad  primam  afeendentes. 

J.  . . Obliquus  /uperior , quem  Dn.  Duprd  Frenatorem  po/leno- 
rem  vocat . 

Fig.  4.  Offium  in  precedenti  Figura  exhibitorum  partes  pofteriores 
ojlendtt  eum  lineis  eque  ac  antea  punfiatis. 

A.  Os  occipitis.  BB.  Portio  futurae  Lambdoideae . CC.  Ea  of- 
fis occipitis  portio  , ubi  Splenius  , Complexus  a:  reliqui  mulculi 
capitis  terminantur.  DD.  Procellus  maftoidei. 

EE.  Portio  procetfuum  ftyliformium . 1.2.3.  Partes  pofterio- 
res omnium  vertebrarum  cervicis. 

FF.  Mulculi  refli  minores.  GG.  . . Mufculi,  quos  Dn.  Dupri 
auxiliarios  obliquorum  majorum  & minorum  aderit  , ego  autem 
pro  portione  modo  nominatorum  /eSiorum  minorum  habeo,  in  cun- 
ilis haud  corporibus  ut  ditlinfti  occurrentes. 

HK.  . . . Retii  laterales  a Fallopto  memorati. 

J J.  . . Mufculi  exiles  inter  procellus  transverfos  primxSc  fe- 
cundi vertebrx  cervicis  locati. 

j.  . . Alius  mufculus  exilis  priori  fimilis  , inter  fecundam  & 
tertiam  vertebram  fitus. 

KK  &c.  Quatuor  mufeuiorum  paria  , quos  Jnt  /pinales  colli 
appello  in  Myotomia  Reformata  deferiptos  &c. 


Afl.Erud. 
An.  1699. 
M.  Sept. 


Pag.  401» 


JAC. 


+54 


Acta 


Tn.T,;:  TAC.  BERNOULLII 

XI.  Sept.  J 

1>as-  427*  Quadratura  Zonarum  Cydoidalium  demonftrata  . 

Vid.  Tab.ll.  m.Jul.  i6gg. 

OMnia,  qus  circa  quadraturas  fpatioruin  cydoidalium  inve- 
niri poliunt,  una  Cyclaidis  proprietate  dudum  detefta  ni- 
tuntur, & ex  ea  tam  aperte  fluunt,  uc  Viri  celeberrimi  Hugeniu? 
&Leibnitius,  qui  duo  ejus  fegmenta  quadrarunt , non  potuifTent 
non  pari  facilitate  cztera  omnia  fegmenta  & fe&ores  quadrabiles 
reperire,  fi  animum  intendere  voluiflent. 

Cum  enim,  ut  vulgo  notum,  BL  sequetur  arcui  circulari  AL, 
& fpatium  externum  ABN  fegmento  circulari  ALI,  poterit  pro- 
prietatis hujus  ope  fpatium  cycloidicum  quodvis  imaginabile  eo 
reduci,  uc  nonnili  figura;  rc&ilinez  & fegmenta  quzdam  circu- 
laria habeantur;  idcirco,  ut  fpatium  flatquadrabile,  illitantum 
termini,  qui  ex  fegmentis  circularibus  conflant  , mutuo  fe  dc- 
ftruerc  funt  fingendi  & nihilo  squales  ponendi  (quod fundamen- 
tum folutionis  eft)  e qua  deinde  fuppolitione  quantitates  aflitm- 
pts  facile  determinantur  . Qusritur  exempli  gratia  quanta:  line 
aflfumcndz  re£l*  HK,  HI  (fig.  1&4)  ut  Zona  IKDB  quadra- 
turam admittat  : Pono  HA  — a , HK  — *,  HI“^,KM  = />, 
1L  = y,  AM  velDM  = AL  velBL  —f,  eruntleftorcs  AHM 
= j »s  , & AHL  — \ at  > adeoque  fegmenta  AKM  ( A DO  } 
=S  AHM  — KHM  — \*s  — \ px  , & AIL  ( ABN  ) = AHL 
— I H L = f at  — j jt':  Sed  fegmentum  cycloidicum  AKD  — 
KO  — ADO  — KO  — AKM  =r  AKT  in  KM  + MD  — AKM 
~AK  inKM  -f-  AM  — * AKM  =t  a — * in  p -{-  s ts  ■{  «x  4-  7 />* 
Pag.  4iS.  = aP  — i Px  + i as  — **  > & pariter  fegmentum  alterum  AIB 
— aq  — 7 • at — *?>  ac  proinde  Zona  1KDB=  AIB  — AKD 

— aq  — jjt:  — aP  + 7 Px  4*  f at  — g*  — i at  + xs,  ubi  liquet, 
quatuor  priora  membra  denotare  figuras  mere  re&ilineas , lolas- 
que  quantitates  reliquas,  quas  ingrediuntur  t & / impedire,  quo 
minus  Zona  fit  quadrabitis  : facio  ergo  has  squales  ninilo  , ut  fit 
i at  — xf  — £ as  -{-  xs  = o , ubi  fi  pofuero  t habere  ad  s rationem 
quamcunque  (numeri  tamen  ad  numerum  , ut  uno  arcu  dato  al- 
ter geometrice  conftrui  poffit)  femper  habebo  aquationem , qus, 
literis  t 8c  s eliminatis,  relationem  ipfius  ^ ad  * patefaciet ; nem- 
pe, fi  t — 2 J fiet  x.  — — » fi  t = 3/,  habetur  x — ■ ; 
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fi  t = 4/,  erit  ^ & fic  perpetuo  in  eadem  progref-  A&Erud. 

iione.  Cumque  etiam  ex  data  refta  HK , finu  nempe  comple*  M.  Sept. 
menti  arcus  AM  , pervulgata  analyfi  reperiri  poflic  finus  com- 
plementi arcus  dupli , tripli  , quadrupli  &c.  poterit  adhuc  x.  in 

alus  terminis  inveniri;  nempe  iir=w,  erit^rr ; fi 


4*1  — 3 aax  8*4  — 8<r<r**4-d4 

t = 3t,  x — — ; fi<=4r,^= 

. aa  a* 


& c. 


qui  valores  cum  fuperioribus  fmguli  cum  lingulis  collati  novas 
porro  aequationes  fubminiflrabunt  , per  quas  lpfa  quoque  * feu 
HK  determinabitur. 

Atque  ad  eundem  modum  infinita  alia  fpatia  quadrabilia  dete- 
gi poliunt  . Sic  reperiri  poteft  exempli  gratia  fe£tor  quadrabitis 
DAB  re&is  AB,  AD  comprehcnfus,  vel  Zona  BDML  , arcu 
cycloidali  BD  & circulari  LM  intercepta,  quz  quidem  perpetuo 
feftoris  dupla  eft . Exiflente  namque  HKfeu*=J-4-J--Jv/jj> 
vel  * — a y j , vel  31  *♦  — 32  aa  xx  — ai  * -f.  4 a*  — o,  &c. 
& afliimpto  arcu  AL  vel  duplo  , vel  triplo  , vel  quadruplo  , &c. 
ipfius  AM  , erit  fubinde  leitor  BAD  — triang.  HAL  — . triang. 
HAM,  &Zona  differenti* Triangulorum  dupla. 

Methodum  vero  tam  facilem  haud  alia  fini  pandere  volui,  quam 
ut  frater  exemplo  meo  ad  paria  przftanda  incitatus,  mei  quoque 
Problematis  Ifopcrimetrici  promiflam  analyfin  tandem  aliquando 
nobis  impertiat. 


EFFECTUS  SINGULARES  LENTIS  OPTICAE 
ad  Telefcopia, 

per  D.  T. 

QUemadmodum  multo  jam  tempore  fatis  fuperque  mihi  per- 
^fpeft*  fuerunt  rationes  , quibus  fcientia  naturalis  infigni- 
ter  promoveri  potefi  : ita  obtinendo  huic  fini , inter  alia  com- 
plura, vel  maxime  neceffarium  arbitratus  fum,  Opticen  ad  lon- 
ge altiorem  perfeftionis  gradum  , atque  ha&enus  obtinuit , e- 
vehere  . 

Poftquam  vero  animum  oper*  huic  intentius  applicavi,  quan- 
tumvis magnis  laboribus,  quantiscucque  etiam  fumtuum&  tem- 
poris impendiis,  parum  effici  poffe  , prima  fronte  mihi  videba- 
tur: 


M.Oflob. 
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Acl.Erud.  jur  : difficultatibus  hic  obviis  adeo  implexis  , ut  pene  pro  in- 
Al"oflob'  fupc^bilibus  cenferi  mererentur  . Veruncamen  dignitas  utilitas- 
que  hujus  negotii,  nihil  hic  intentatum  relinquere , impenfiiTime 
perfuadebat . 

Hanc  vero  operis  molem  aggreflfuro  , in  limine  ftatim  nova 
plane  vitrorum  fabrica  opus  erat:  cum  ejus magnitudinis& craf- 
litiei , quse  hic  requirebantur,  vitra,  flatu,  fueto  fcilicet  hafle- 
nus  officinis  vitrariis  medio,  parari  neutiquam  poflint.  Succef- 
fit  tamen  coeptum  hoc,  poli  plurium  annorum  indefefTa  fludia, 
adeo  feliciter,  ut  opera  noftra  ejusmodi  jam  vitra  conficiantur, 
quibus  gemina  neque  Venetia!  , neque  Lutetia  , nec  ullus  alius 
terrarum  locus  hucufque  dedere  : de  quibus  , quorum  alia  ad 
100,  200  quin  joo  libras  pendent  , jam  antehac  Aflorum  an- 
no 1 696.  p.220.  fcq.  fub  rubrica,  Singularis  & nova  artis  vitriaria 
Emenrlatio  , differuimus  . Ab  illo  tempore  alia  pro  fpcculis  vi- 
tra, feptem  pedes  longa,  quinque  lata,  & pollicem  crafFa  con- 
fecimus: inque  promptu  nobis  clf,  adhuc  longe  majora,  diver- 
faque  alia  infignis  momenti  & ufus  , de  quibus  aliquando  plu- 
ribus, conflruere  . Horum  omnium  veritatem  certitudinemque 
edoflus  Potcntiffimus  Rex  Poloniarum,  DominusnoflerCIemcn- 
tiffimus,  fub  aufpiciis  Sereniffimi  Vicarii  Elefloralis  , Principis 
Furflcnbergii  , prope  Drcsdam  , Elcftoratus  Saxonici  metropo- 
lim , officinam  vitriariam  extrui  curavit  , quae  omnibus  nume- 
ris abfoluta , quibuscunque  & quantumcunque  magnis  vitris  pa- 
randis examuflim  fufficit. 

Superata  hac  difficultate,  reflabat  altera,  priore  illa  non  le- 
vior. Gumenim  grandibus  ejusmodi  vitris  ad  ufus  opticos  prz- 
parandis  , nullae  vires  humans  pares  efTent  , excogitanda  erat 
machina,  cujus  ope  ea  ad  quamvis  formam  , planam,  convexam, 
concavam  componi  poffent;  quz  pari  facilitate  vitra  tereret,  Ix- 
vigaret  , poliret  , quas  operationes  diverfis  alias  rationibus  ab- 
folvi  notum  efl;  & qux  denique  (cum  conflet,  fummae  accura- 
tionis figuram  hic  requiri  ) eadem  ad  leges  exquifitiffimx  exa- 
clitudinis  perficeret.  Hujusmodi  machinam,  aquz  motu  verfati- 
lem,  jam  eoufque  perfeflionis  adduxi , ut  in  hoc  genere  nihil  fim- 
plicius  confummatiusque excogitari  poflc,  omnino  fim  perfuafus. 
Atque  ut  fidem  hujus  rei  peritis  faciam  , fpcciminis  loco  , de 
nerlpicillo  certo  quxdam  proferam,  quale  hucuique  non  extitit, 
beneficioque  hujus  machinar  confeflum  efl. 

Vitri  quidem  ad  idem  dcflinati  diameter  ab  initio  duorum  pe- 
dum erat;  fed  poflquam  cafu  quodam  noxam  pafsum  efl,  magni- 
tudine tamen  adhuc  pedem  Rhenanum  excedit  . Ex  eo  lens  con- 
vexo convexa  elaborata  efl  32  pedum  , exadliflimx  perfeftionis : 
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nec  difficiliori  opera  ex  eodem  vitro  plano-convexum  64  pedum 
conftrui  potuiflfet  . 

Rerum  opticarum  gnaris,  fed  quorfum  tantz  magnitudinis  len- 
tes, incertis  (cum  notum  fit,  objeflivis  tubofpecillorum exiguam 
aperturam  relinqui  ) praejudicium  , quod  magno  Optices  damno 
ha&enus  invaluit,  brevibus  tollendum  eft  : uberiorem  enim  hu- 
jus argumenti  traftationem  alibi  , ubi  de  cavendis  corrigendis- 
que  magni  ponderis  prsrjudiciis  opticis  aliis  dicendi  locus  erit  , 
daturus  Ium. 

Et  pofifem  hic  quidem  indicare  , aliis  atque  aliis  lentibus  ocu- 
laribus adhibitis,  aperturas  etiam  objcftivi  majores  majoresque, 
citra  offucias  colorum  iridis,  ufurpari  poffe;  verum  majoris  mo- 
menti res  pandenda  eft  . Tam  grandium  enim  lentium  beneficio 
I.  unica  tantum  lente  , citra  ullum  oculare  , nobis  opus  eft  : id 
quod  infignem  facilitatem  tam  terreftribus  quam  coeleftibus  ob- 
fervationibus  conciliat;  utcunque  telefcopia  immenfz  fint  longi- 
tudinis (ut  ut  interim  integrum  fit,  ubi  libuerit,  ocularibus  etiam 
uti.)  2.  Tuborum  adminiculo,  at  longe  alia  & nova  ratione  , 
atque  llluftris  Hugenius  in  AJlrofcopta  lua  offendit,  liberamur  . 
Non  obftantibus  enim  vel  potentiffimis  radiis  Solaribus,  obje- 
(lum  inter  & oculum  transeuntibus,  idem  illud  diftin&e  & per- 
fpicue  confpici  poteffj  five  cum,  five  (quod  commodius  facilius- 
que  obtinetur  ) fine  oculari.  3.  Objefta  multo  clarius,  atque  ha- 
ilenus  contigit,  percipiuntur;  multoque  clarius  trans  objeftivum , 
quam  nudo  oculo  : adeo  ut  ea  ccelo  etiam  maxime  nubilo  , & 
adulto  vefpere  , admodum  lucida  appareant.  4.  Uno  oculi  obtu- 
tu , fupra  quam  credi  poteft  , ampliflimus  campus  obtinetur  . 
5.  Non  necefle  eft  oculum  immotum  figere,  fed  eodem  ultro  ci- 
troque, invariata  tamen  diffantia,  ad  intervallum  notabile  dif- 
currere  licet.  6.  Vitri  vitia  interna  , quae  poliendo  tolli  nequeunt, 
v.  c.  bullz,  undulz,  &c.  nihil  officiunt  ; magnitudine  lentis  ea- 
dem ita  corrigente,  ut  inter  id,  aliaque,  quz  defeftibus  ejusmo- 
di non  laboranc,  nihil diferiminis  comparcat.  Ut  adeo  eadem  hac 
memorata  lente  , ex  diftantiafesquimiiliaris  Germanici , citra  ul- 
lum oculare  aut  tubum  , integrum  oppidum  diftin&iffime  cer- 
nere potuerim  ; Solis  meridiani  radiis  , inter  oculum  objettum- 
que  trajeftis,  nihil  quicquam  impedientibus.  Pari  ratione  nofte 
concubia  Saturnum  cum  fuo  annulo  , Jovem  fatellitibus  ftipa- 
tum,  faciemque  8c  maculas,  etiam  minutiffimas,  nafcentis  Lunz 
clariffime  oblervavi. 

Lens  di£ta  ex  intervallo  32  pedum  intenfum  calorem  fpargit, 
qui  manibus  fufferri  nequit:  ut  adeo  , fi  primam  magnitudinem 
duorum  pedum  retinuiiTet,  neutiquam  dubitem  , ob  tantam  ima- 
Ttm.  III.  Mmra  ginis 
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Afl  Erud  Sin‘s  Solaris  multiplicationem  , eximiam  vim  caufticam  habitu- 
An.  1 «99.  ram  fuifle > fed  de  his  alibi.  Ha£lenus  vero  relata  attento  le&o- 
M.Oflob.  ri  infignes  has  Lentes  , Sc  machinam  , cujus  ope  adornantur  , e- 
tiam  eiiamque  , opinor  , commendabunt  : cum  manuum  auxilio 
nihil  horum  effici,  atque  adeo  Dioptrice  ad  tantam  perfeflioncm 
haftenus  perduci  nequiverit:  quae  quoulque,  poftquam  jam  vitra, 
quantacunque  etiam  hic  defiderentur  , & lentes  tanti  radii  , qui 
omnem  fidem  excedat,  parari  poliunt,  inpoflcrum  pomoeria  fua 
prolatura  fit,  fagaciores  haud  difficulter  conjeftabunt. 

m.  Nor.  NICOLAI  FATII  DUILLIERII  R.  S.  S. 

Pag.  5 10* 

Lines  breviffimi  defcenfuslnvcftigatio Geometrica  duplex, 
cui  addita  eft  Inveftigatio  Geometrica  folidi  rotundi , 
in  quo  minima  fiat  refiftentia . 

Londini  apud  Job.  Taylor , 1 6qq.  40.  plag.24. 

NArratur  primum,  quomodo  a 'Da.Joh.Bernoullio  propofitura 
fuerit  problema  linea  breviffimi  defccnfus , & Geometra;  ad 
ejus  folutionem  invitati  , nonnulli  etiam  ob  folutionem  deinde 
datam  a Dn.  Lcibnitio  laudati  i qui  cum  honorificam  etiam  quo- 
rundam  aliorum  mentionem  fecifTet , non  dubitans,  quin  fi  ani- 
mum ad  problema  appuliffent,  folvere  potuidenc,  Dn.-4«fl«rid 
ita  accipit,  quaG alios  omnes  exduferit,  idque  in  luam  injuriam 
interpretatur  , querens  fe  nec  fpecialibus  literis  invitatum  , nec 
inter  eos  nominatum  , qui  problemati  edent  pares  . Nos  vero  , 
inquit  , fi  qua  invitatione  , fi  digiti  vifi  fuiffemus  literis  , quamvis 
inter  tot  egregios  candidatos  innominati  , nec  adhuc  in  eomm  nume- 
rum relati,  quos  SOLOS  (ita  fcilicet  accipit  Dn.  Auftor)  tanto  pro- 
blemati pares  Cl.  Leibnitius  pronuntiat , utique  nojlras  dudum  ex- 
bibuiffemus  folutiones.  Neque  enim  caufa  erat , cur  antiquum  morem 
no/Irum  Problemata  omnia  in  vulgus  jatla  pratereundi  mutaremus . 
Sed  cum  videamus , filentium  no/Irum  in  nosmet  ipfos  verti  , quid 
Pag.  jii.  fjac  jn  re  praj}jterit , exponemus  . pag.  4.  Ait  autem  ( ibid.  ) idem 
■ fe  feriptum  edere,  quod  nuper  (id  eft,  ut  in  margine  interpreta- 
tur, menfc  Julio  i6qf)  chartse  commiferit  , ante  vifa  Acia  Eru- 
ditorum Anni  1 697. 

Methodus  prior  Aufloris  in  invefligatione  Curva  breviffimi  de- 
feenfus  haec  eft,  ut  quaerat  arcum  circuli  ofculantis , feu,  ut  ipfe 
vocat , radium  arcus  infinite  parvi  curvae  qusefttx,  nempe  in  qua 
. tem- 
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tempus  defcenfus  inter  duo  punfta  etiam  infinite  vicina  fit  mi-  Afl.Ernd. 
nimum  . Rcducitque  rem  ad  problema  tale:  Invenire  lineam  An.  ts?». 
cujus  punttum  femper  fit  intra  re&am  datam  (nempe  hic  ho-^’^ov* 
rizontalem  , a qua  fit  initium  defcenfus  ) quantum  centrum 
circuli  ofculantis  , feu  centrum  curvedinis  quae  efl  in  illo  pun- 
ito , eft  fuper  eandem  reftam  . Et  quanquara  id  problema  per 
fe  videri  poflit  folutu  adhuc  fatis  difficile  , quia  tamen  Huge- 
nius  invenerat,  hanc  effe  proprietatem  cycloidis,  hinc  Dn.^w- 
Bor  offendit,  Cycloidem  effe  lineam  quaeiitam  . Si  quis  tamen 
ideo  folutionem  imperfeifam  contenderet  , quatenus  ignorari 
poterat  , hanc  effe  cycloidis  proprietatem  , ei  reponit  Dn.  Att- 
Btr  pag.  97  , facilem  ab  ea  regreflum  fibi  effe  ad  alias  Cycloidis 
proprietates. 

Methodus  pofferior  in  eo  confidit  , ut  pro  arcu  circulari  mi- 
nimo quaerat  duas  re£tas  , tria  arcus  punfta  conneft entes , qua- 
rum fumma  temporis  defcenfus  fit  minima  , quod  in  clemen- 
taribus  eodem  redit  ; unde  & idem  prodit  , quod  paulo  ante . 

Dicit  etiam  pag.  12  , fe  ante  annum  unum  alterumve  eandem  , 
quam  Dn.  Job.  Bernoullius  , ideam  habuiJTe  , juxta  doffrinam 
rcfraflionum  pro  Curva  breviffimi  defcenfus  . Calculum  qui- 
dem fe  non  inffituiffe  , licet  facillimum  , fed  tamen  flatim  vi- 
di ffc  , Tangentem  curvae  ubique  dari , quod  utique  fufficiat  ad 
folutionem . 

Sequitur  alterum  problema  , quod  huc  redit  : Invenire  figu- 
ram iolidi  rotundi  , cui  a liquido  , in  quo  movetur  , minimum 
refilfatur  . Id  folviffe  Dn.  Newtomim , fed  conflrufUonem  dedil- 
fe,  qux  folutionem  quaerenti  lucem  nullam  praeferat.  Dn .Huge- 
mum  id  problema  A.  1 690,  1691  fruffra  tentade.  Dn.  AuBor  rur- 
fus  ex  conditione  problematis  quxrit  centrum  arcus  infinite  par- 
vi, feu  radium  circuli  ofculantis,  eadem  fere  methodo,  ut  an- 
te, calculo  tamen  non  paulo  prolixiore  , unde  tandem  pag.  16. 
ducere  fe  ait  conffruff  ionem , quam  ad  ufum  mechanicorum  vult 
effe  aptiiEmam  . Sic  * radius  circuli  ofculantis  , x ordinata  , r 
conflans  , ratio  inter  />,  x,  * , ea  qux  elementorum  curvx  , ab- 

fcifsx  , ordinatx;  fore  u — ~ • Hac  fua  a'r  (pag- 1 7 > pag.  ytzy 

perplexiorem  effe  Nevotonianam  , eandem  tamen  utrique  prodire 
curvam  . Addit  deinde  , in  modum  pofffcripti  , fe  brevis  otii 
fpatium  naffum  inveniffe  curvx  punffa  ex  Logarithmis  vel  Hy- 
pcrbolicx  arex  quadratura  , quod  ducitur  ex  proprietate  Ncvu- 
toniana  . Subjicit  pag.  22  : Quamvis  ifla  curva  quibusdam  errori- 
bus in  navium  conJiruBione  vitandis  infiervire  poffit  , tamen  aliam 
omnino  figuram  adbibere  oportere  mibi  compertum  cft  . Sed  bite  ul- 
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>cl.  Ernei.  tcrius  prgfequi  no»  e/l  amr»us . Sufficiat  dixi/fe , multa  adhuc  vaf- 
n'  Nov"  'nC0Snita  remanere  , quibus  ft  in  apertum  prodirent  , ipfa  rei 
nautica  facies  plurimum  mutaretur  , magno  regionum  quarundam 
commodo  , maximo  periculo  aliarum  , quas  tamen  fatuas  precamur . 
Poftremo  refutat  Dn.  S , quem  ait  lummae  laudis  amulum  dif- 
ficillimum problema  pramature  aggreifum  in  Pbilofophic.  Tran- 
fati.  num.  24 6 , infeliciffimo  eventu  Curvam  breviflfimi  defeen- 
fus  traftafse. 

Caterum  Dn.  AuBor  paflim  queritur  de  more  problemata  in 
publicum  proponendi.  Ejusmodi  (inquit  p.  5)  problemata , quam- 
vis a me  nonfemel  foluta  , verbi  gratia  circa  Catenariam  , Vela- 
riam  , barumque  linearum  identitatem  , Curvam  defcenfus  aqua- 
bilis  &c.  magnopere  femper  averfatus  fum  , neque  folutiones  meas 
publicis  feriptis  unquam  dignatus  fum  exponere  . Quid  enim  aliud  r 
inquit  , proponendis  ejusmodi  problematis  affeBari  videretur  ( nift 
hic  mos  inter  cordatos  etiam  invaluijfet ) prtter  exi/limationis  fu- 
premam  dignitatem  ? Quam  modeftioribus  facile  pr /eripiant  , qui- 
cunque ftbi  ipjis  inventa  difficiliora  Theoremata  fub  problematum 
forma  Mathematicis  proponant  . Qua/i  vero  manus  darent , quicun- 
que in  arenam  e vejligio  defeendere  nolentes  , intra  praflitutUM 
tempus  problema  non  folviffent  ; Problema  cui  folvendo  AuBor  op- 
portunum otium  naBus  fuerit  , cui  traBando  multos  annos  for/an  tn- 
f udaverit  ; Quod  elegerit  ipfe  , quod  amaverit,  ac  ardentiori  /ludio- 
profecutus  fuerit , cui  enodando  facilem  viam  cognatis  /ludiis  /ibi  pa- 
raverit , quod  denique  ignotum  pluribus  eruditis  per  annos  aut  mer,- 
fes  integros  in  ABis  quibusdam  extraneis  delitefcat  ; aut  ft  ad  ipfos 
etiam  perveniat,  non  ita  paratos  corripiat  ad  propria  /ludia  deferen- 
da, ut  quam  ocpffime  ad  fubhmee  ac  difficiles  alienasque  cogitationes 
defleBant . Quo  etiam  dato  , et/i  calculus , ut  fape  fit , pro  voto  fuc- 
_ cedat , certe  non  omnes  eadem  id  in  publicum  promulgandi  premun - 

li“‘  tur  libidine  C^c.  &c.  Hac  cum  Dn.  AuBor  non  dubitaverit  di- 

cere in  quosdam  egregios  Viros  , per  quos  problematum  infi- 
gnium  propofuiones  & folutiones  A£lis  noftris  funt  inferta,  non 
accipiet  in  malam  partem,  li  qua  defenfionis  gratia  Vir  Celeber- 
rimus Joh. Bernoulli  repofuit,  &in  Aftis  noftris  publicari  voluit, 
fubjecerimus. 


EX- 
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EXCERPTA  EX  LITTERIS  “■*»*. 

DOM.  JOH.  BERNOULLII 

Groninga  7 Augufti  1699  elatis. 


\ Ccepi  duas  plagulas  priores  libelli  a D.  Fatio  Duillerio  edi- 
-tV  ti  , & non  potui  fatis  mirari  modum  fcribendi  , quo  eft 
ufus.  Queritur  me  non  dignatum  ipfi  exemplar  problematis  trans- 
mittere , fed  facilis  refponfio  eft  , me  nec  teneri  mittere  talia 
ad  (ingulos  , nec  divinaisc  ubi  ille  degat : & Dn.  Ncvutono  exem- 
plaria mififse  , non  ut  cum  ad  certamen  provocarem  , ut  ipfe 
Duillerius  rem  interpretatur  , fed  ut  aliis  quoque  res  innotefee- 
ret  . Dum  me  tanquam  minus  modejlum  acculat  , videtur  fub 
umbra  modcltia:  voiuifse  efficere  , ut  credamus  , fe  quoque  , fi 
qua  invitatione  dignus  vifus  fuiffet  , literis  fuas  dudum  Jolutiones 
futffe  exhibiturum  ; quali  1’cilicet  , fi  modo  le  applicare  dignatus 
fuifset  , mox  myfterium  fuilsec  detc&urus  . Interim  nobis  non 
dicit  , quanto  tempore  fruftra  infudaverie  , quantum  laborem 
hanc  in  rem  impenderit  . Nempe  antequam  de  libello  Fatiano 
aliquid  refcivifscm  , didici  a Viro  fide  digno,  qui  nuper  venit 
ex  Anglia  , Dn.  Duillerium  cum  amico  etiam  in  Anglia  extra- 
neo , ante  duos  circiter  annos  magna  contentione  problemati 
huic  , cujus  notitia  mature  ad  iplum  pervenerat  , fele  accinxif- 
le  , & ambos  certatim  in  eo  laborafse  . Amicum  illum  primum 
deflitilse  re  infefta  ; & Duillerium  , poftquam  diu  fatis  fruftra 
inludafset  , etiam  abjecilse  arma  . Tandem  tamen  hunc  multo 
poft  refumpfifse  problema  defpcratum  , eique  acriter  & tenaci- 
ter inhzfifse  . An  autem  abfolvifsct  , relator  ignorabat  . Cer- 
te , fi  modeflia  impedit  , quo  minus  quis  fua  inventa  publici 
juris  faciat  , nemo  aliquid  in  publicam  utilitatem  edere  pote- 
rit , nifi  immodeftus  efse  velit  . Quod  fi  vero  nomen  exprime- 
re jaftantiz  efse  dicat  , quidni  & ipfe  fuas  problematum  diffici- 
liorum curva  catenaria  , velaria,  ifocbronec  ©V.  enodationes  &c. 
methodosque,  quas  diu  poflidere  fe  dicit , publico  bono  promul- 
gat, fupprcfso  luo  nomine?  Quantum  ad  ipfas,  quas  edidit,  fo- 
lutiones  , hujusmodi  problemata  noftro  more  tra&ata  nullum 
aut  perbrevem  calculum  requifiverunt  , aut  ex  fola  contempla- 
tione  infinite  parvorum  , adhibita  quadam  dexteritate  , fluxe- 
runt. Calculi  vero  quos  inftituit,  admodum  fune  perplexi , quos 

ut 
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ut  examinarem  , a me  impetrare  non  potui.  Problema  Cnrvaft- 
liili  minima  refiftentia  vocat  magis  arduae  difquifitionis  , quam 
problema  celerrimi  defcenfus  ; fed  tale  fuit  Dnilieri»  forte  , qui 
genuinam  folvendi  methodum  non  habebat  . Hoc  enim  proble- 
ma  tantae  facilitatis  deprehendo  , ut  ad  ejus  folutionem  nullo 
prorfus  calculo  fuerit  mihi  opus  : nam  charta  & calamo  defti- 
tutus  , & in  leclo  decumbens , foiius  imaginationis  ope  plena- 
rie id  folvi. 

Efto  curva  quaefita  BFN  (.Fig.  1 ) quae  ex  revolutione  fua  cir» 
ca  BM  defcribac  folidum  in  quod  minima  fiat  refiftentia  , fi  mo- 
veatur fecundum  plagam  ipfius  axis  B M . Elementa  applicata- 
rum NM  concipiantur  divifa  in  partes  aequales  NR  , RP  : fint 
NL,  LF  duo  elementa  curvae  relpondcntia  elementis  NR,  RP: 
producatur  RL  ad  O , ita  ut  LO  infinite  parvum  fit  refpe&u 
RL  . Duftis  NO  , FO  erit  ex  natura  minimi  refiftentia  in  zo- 
nam ex  converfione  elementi  curva  NLF  ( quod  ut  duas  lineo- 
las re&asNL,  LF  confidero  ) faftam  aqualis  refiftentia  in  zo- 
nam ex  converfione  lineolarum  NO  , CF  , adeoque  refiftentia 
zona  NL  — refiftentia  zona  NO  = reliftentia  zona  FO  — refi- 
ftentia  zona  FL  . Jam  vero  afsumpta  hypotbefi  communi  , qua 
& Newtonus  utitur  pag.  3 25.  & feqq.  nimirum  reflftentiara  obli- 
quam in  NL  efse  ad  refiftentiam  dire&am  in  NR  , ut  NR*  ad 
NL1 , exprimentur  refiftentia  elementorum  curva  , exempli  gra- 
tia ipfius  NL  per  NR*  : NL1  adeoque  refiftentia  zona  NL  per 
MN.  NR»  : NL*.  Hinc  igitur  ( MN.  NR»  : NL1)  — ( MN. 
NR»  : NO»  ) = ( MR.  RP»  : FO»  ) — ( MR.  RP»  : FL»  . ) 
Sunt  autem  OT,  LS  differentia  ipfarum  NO,  NL,  &LF,OF, 
harum  rcfpeflu  incomparabiles , ideoque  ( M N.  N R»  : N L*  ) 
— (MN.  NR»:  NO»)  taniundem  quod  zMN.NR».TO  : NO»i 
& ( MR.  RP»  : FO*  ) — ( MR.  RP» : FL*  ) tantundem  quod 
iMR.  RP».  LS  : FO»  . Hoc  igitur  illi  eft  aquale  . Et  divifis 
per  zNR*  & aRP»  ( qua  per  hyp.  funt  aqualia  ) provenit  MN. 
TO  : NO»  ss  MR.  LS  : FO»  . Ut  autem  TO  , LS,  incompara- 
biles cum  reliquis  eliminemus  , obfervo  quod  propter  triangula 
fimilia  NO  : RO  ::  LO  : TO  , adeoque  TO  = RO.  LO  : NO  . 
Et  ob  eandem  rationem  LS  rs  VF.  LO  : FO.  Subftitutis  ita- 
■ que  hifce  valoribus  loco  TO  & LS  , & divifis  per  communem 
LO  , habebimus  aquationem  elementis  conftantem  MN.  RO  : 
NO4  = MR.  VF  : FO4  affe&am  fuis  refpeftive  applicatis  . 
Unde  concludo  curvam  quafitam  BFN  ejus  effe  natura  , ut 
fuppofitis  elementis  applicatarum  aqualibus  , applicata  quavis 
multiplicata  per  refpondens  elementum  abfeiffa  , & divila  per 
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biquadratum  elementi  refpondcntis  curve,  producat  quantitatem  AflErud. 
conflanti  aqualem . Quae  ergo  conflans  fervata  lege  homogeneo-  Kn-l699~ 
rum  fumatur  ad  lubitum  . Hinc  fi  B M vocetur  * ; M N v M'  Not‘ 
NR  , RP  , &c.  dy  1 RO  , dx;  NO  , dx r*  -f-  dy *)  dt ; fiet 
ydx  : ds ♦ = huic  affumpta  quantitati  conflanti  & homogenea  a,- 
dx3  ; quae  redu&a  dat  hanc  aquationem  diflerentialem  primi 
gradus  ydy > dx  = , quae  curvae  quafita  naturam  exprimit  . 

Ubi  notandum  , proprietatem  hujus  curvae  a Dn.  Newtona  fine 
analyfi  & fine  demonflratione  traditam  pag.  3*7  , fi  refolvatur 
in  aequationem,  eandem  omnino  dare  quam  hic  inveni . Miror 
profeflo  Duillerium  fuam  fimpliciorcm , hanc  vero  perplexiorem 
dicentem  j cum  tamen  haec  Hlam  exhibeat  facile,  non  vero  vi- 
ce verfa , nili  fumma  cum  difficultate;  quam  ipfe  fane  non  fa- 
cile fuperabit,  id  efl  non  facile  a cognita  proprietate  radii  o- 
fculantis  ad  proprietatem  tangentis  aicendei  ; cum  tamen  con- 
tra nullo  labore  ex  proprietate  tangentis  proprietas  radii  ofeu- 
lantis  innotefeat. 

Cum  tamen  maxima  adhuc  difficultas  fuperfit,  ut  conflruflio 
ex  proprietate  feu  aquatione  jam  inventa  eliciatur;  ecce  eam  fa- 
tis elejantem  , quae  tantum  fupponit  logarithmos  : Nempe  ad 
axem  CE  (Fig.  2)  deferibantur  duae  curvae,  unaalgebraicaDAH,  -r 
altera  tranfeendens  IK  , hac  lege  , ut  pofita  abfcifsa  CE  , m ; tAB'  V' 
applicata  illius  EH  fit  ( mJ : «a  ) + im+  (aa:m  ) applicata  'S'  ** 
vero  hujus  EK  fit  = ( 3 w«  : 4*J  ) + ( mm  : 0 ) — lm  (pofito 
lm  fignificare  log.  ipfius  m ) erunt  KE,  EH  , coordinat*  curvas 
quafita  . Ad  quam  igitur  conflruendara  aliud  nihil  opus  efl 
quam  ut  ad  CM  , applicatis  parallelam , tanquam  ad  axem  du- 
catur & producatur  perpendicularis  KM  in  N,  itaut  MN  fil5 
EH  ; punfla  enim  N erunt  in  curva  quaefita  BN , qua  nem^ 
pe  circa  CM  converfa  producit  folidum  , in  quod  fi  movea- 
tur fecundum  plagam  axtsCM,  fluidum  faciat  refiftentiam  mi- 
nimam Q;.  E.  F-  Et  curva  aquatio  tranfeendens  exponentialis 
erit 

: ql  m 4 -4*  4 ««w  — 4*,*>  Pag. 

Ubi  Ia  fignificat  logarithmum  ipfius  a. 

Ex  P.  S.  ejusdem. 

Dum  pofleriores  hafce  lineas  feribo,  Tuas  fecundas  literas  cum 
adjunflis  fchedis  accipio  . Percurrens  obiter  ultimam  plagulam 
icnpti  Duillerh  reperio  conflruflionem , qua  cum  mea  nonnihil 
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AiH.Erud.  affinitatis  habere  videtur.  Sedeam  examinare  jam  non  licet;  cer- 

aTnov?  tus  ^altem  fum  » Suot*  eam  non  ‘nven^set  « fua  folutione  , nifi 
Nnvtoniana  proprietate  adjutus  ; quod  patuiflet  , fi  methodum  , 
qua  ad  eam  pervenit,  adjecifset.  Cseterum  vides  quam  brevi  tem- 
pore, quam  prompte  h;ec  omnia  expedierim . Triduum  enim  eft, 

3uod  tuas  priores  cum  chartis  Fatianis,  qu*  hifcc  meis  anfam  de- 
erunt , accepi.  Miror  vero  operam  ingentem  quam  Fatius  huic 
problemati  impendit,  non  cantum  deferibendo  in  ampliori  ut  vo- 
cat charta,  fed  & calculando  integram  Tabulam  . Ut  jam  ipfi  pro- 
pria verba  reddi  poffint  . Nam  e vc/iigio  in  arenam  defeendi  , etfi 
problema  fuerit , cui  folvendo  au  flor  opportunum  otium  naBus  fuit , 
cui  tradando  diu  mfudavit  , quod  amavit  & ardentiori  J ludio  profe- 
culus  fuit , quod  mtbi  ha  denus  ignotum  in  libro  delituit  . Id  me  in- 
terim  paratum  corripuit , quamvis  ideo  propria  fludia  non  deferuerim : 
quod  & i ple  potuilset  facere,  fi  adeo  , ut  afserit  ipfe  , methodos 
noftras  in  poteftate  habuifset. 


ECLIPSIS  SOLIS, 

Anno  1 6pp  , die  Septembris  obfervata  Norinberga; , 
a JOANNE  PHILIPPO  WURZELBAUR. 


Norinberga , typis  Job.  Andr.  Endteri  filiorum  , fol.  plag.  i. 
forma  majoris,  cum  tconi/mo  j plag. 

EX  diverfis  , quae  ad  manus  noftras  pervenerunt  , memorabilis 
hujus  Edipfeosobfervationibus,  Clariffimi/fi ir^elbaueri  prx- 
cipue  B. L.  communicamus:  quod  eadem,  cum  typis  extet  pu- 
blicis elegantiffime  deferipta  delineataque , tum  commentariolo 
inftru&a  fit , feriem  obfervationis  , & momenta  inde  dedu&a 
continente  ; aequinoflia  etiam  labentis  hujus  anni  quam  dili- 
gentiffime  obfervata  exhibeat  . Quorum  obfervationes  ftudiole 
dextreque  ab  Aftrorum  confultis  inflitui  , publici  nunc  vel  ma- 
xime intereft  , pofiquam  abrogata  , communi  Statuum  Imperii 
Proteftantium  confenfu  , forma  Calendarii  Juliana  ha&enus  re- 
cepta , de  mediis  mature  fed  confulto  dilpiciendum  eft  , quibus 
annuae  temporum  Tabulae  motibus  Luminarium  cceleftium,  in  quo 
ardui  hujus  inflituti  cardo  unice  vertitur  , deinceps  examuffim  & 
perpetuo  concilientur. 

Tab.VI.  Typo  Eclipfeos  ex  Audoris  Schedialmate  , quod  Regias  Scien- 
tia- 
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tiarum  Academi*  Parifin*  ( quam  in  arftius  fecum  commercium  Aft.Erud' 
adfciviflfe  AaBorem  noftrum  , eidem  oppido  gratulamur  ) inferi- 
pGt,  huc  translato,  jungimus  Tabulam , ordinem  & quantitatem  ' cc" 
Phafium  , cum  temporibus  horologii  ofcillatorii , fingulis  phafi- 
bus  correfpondentibus  , & cura  fciaterico  horizontali  exafto  , 
fingula  minuta  referente,  altitudinibusque  Solis  folicite  captis, 
accurate  confpirantibus , exponentem  ; cui  adeo  tuto  fidem  ha- 
bere poterit,  qui  Edipfin  hanc  fi  ve  ad  fuos  five  aliorum  calcu- 
los examinare,  e re  lita  exiftimabit. 


Quantitas 


Phafium 


Initium 


Tempora  Horo- 
logii Ofcilla- 
| torii. 

H. 

M. 

S. 

VIII. 

57- 

>4! 

IX. 

3- 

2 6 

8. 

*3 

»4- 

14 

40 

24. 

57 

3*- 

57, 

35- 

38. 

43 
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Notavit  porro  AuRor , a pbafi  oftava  ad  duodecimam  iif- 
tjue  , opacam  Lunx  periphcriam  a parte  meridionali  aliquan- 
tillum afperam  , circa  cornu  autem  leptencrionale  ad  quartam 
p fere  fegmenti  partem  lseviorem  : dum  autem  cornua  Eclipfeos 

ag-  f47-  horizonti  fere  parallela  exifterent  , ante  & poft  phafm  deci- 
mam quintam  , extremitatem  peripherix  Lunaris  gibboix  dc- 
orfum  nonnihil  illuminatam  & croceo  quafi  colore  tinftam  : 
Hellas  tamen , aura  licet  a nubilis  libera  copfpe&as  nullas ; nec 
etiam  Venerem  i piam  , nifi  prxftanti  oculorum  atic  praeditis  , 
in  aprico  vifam. 

Dilco  Lunari  ex  plurimis  magnitudinis  diverf*  , ad  quina 
fecunda  differentibus  , & ex  charta  fpifliuscula  exfeflis  difcu- 
lis  , circa  & poft  phafin  primam , nullum  congruiffe  AuRor  me- 
morat, nili  qui  ( affumpto  radio  Solari  16'.  4'.  ) ad  radium  15'. 
30'  fiftus  erat;  eumquc  fucceffivc  in  tantum  ampliatum  fuiffe , 

ut 
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ut  majores  fubinde  fuerint  applicandi ; 8c  circa  phafin  trigefi-  ^ 
mam  fextam  peripheri*  Solaris  fegmemum  dilculo  non  minori,  An.  i 
quam  ad  radium  16'.  5'  deferipto  , refpondiffe  : ac  proinde  dia*  M.  Dcc. 
metrum  Lunas,  circa  finem  Edipleos  , Solarem  fi  non  fuperaiTe  , 
certe  aquavifle. 

Huic  obfervationi  non  abs  re  erit  fubjunxifte  , in  pbafi  Au- 
ftoris  vigefimaleptima , qu*  eftdig.  6.  6',  Lunam  paululum  fupra 
duas  tertias  pcripheriasSolaris  occupafTc  ; quod  argumento  eft  , 
Semidiametrum  illius  eo  tempore  asqualcm  fuifle  Solari.  Nobis 
Lipfias  ad  momentum  umbras,  centrum  Solis,  ante  & poft  fum- 
mam  obfcurationem  , ftringentis  attendentibus  , ob  incerje&a 
impedimenta,  tam  felicibus  efife  non  licuit,  ut  notatis  exa&e 
peripheriarum  interfectionibus  , Solaris  interceptae  quantitatem1 
captare  , diametrique  Lunaris  cum  Solari  comparationem  infti- 
tuere  , & utrum  illa  hac  temporis  intercapedine  fenfibilem  mu- 
tationem palla  fuerit  , experiri  potuerimus:  utut  oculorum  ju- 
dicio , aliis  argumentis  lubnixo  , eadem  Solari  minor  fic  ha- 
bita . 

.£quino£tia  hujus  anni  Juxta  AuBorit  obfervationes  conti- 


gere, 


D.  H.  / „ 

Vernum,  Martii  9.  20.  35.  27, 

Autumnale, Septcmb.  12.  10.  22.  41. 


Sed  juxta  Tabulas  Au&oris, 


Illud  40.  30. 

Hoc  — ■ •—  — 32.  52. 


Przter  hanc  obfervationem  habemus  & binas  alias  Clarifli- 
morum  Virorum  Dn.  M.  Godofrtdi  Teubcri  , Archidiaconi  Ci- 
zenfis  , & Dn.  Ci.  M.  Jacobi  Honoldi , Paftoris  in  pago  Hcrvel-  pag, 
fingen  , dicecefeos  Ulmenfis  ; illam  Ciw  , alteram  HcrvcIJing<e 
prope  XJlmam  Suevorum  habitas,  nitidiftimeque  expreffas  : quas 
Cum  pagellarum  anguftia  integras  huc  transferre  vetet  , earum 
fumma  tantum  momenta  indicalfe  fufficiec  . Coepit  autem  illic 
Eclipfis  die  jam  diflo  hora  9.  o',  defiit  hora  11-35',  excrevitque 
ad  digitos  11  : hic  vero  initium  fuum  fumpfit  hora  8.  55' , finiic 
hora  1 1.  31';  defefiu  maximo  10  digitorum. 

Nobis  Lipfiz  Luna  Solis  difeum  inire  deprehenfa  eft  , tem- 
pore ex  altitudinibus  Solis  correflo  , hora  9.11',  exire  hora  tt. 

38'.  30'.  maxima  obfcuratio  digitorum  11.  20,  quafi  duravit  ab 
»-  N n n 2 hora 
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Afl.Erud.hora  io.  1 6'.  45'.  perd'.  Obfcuratis  10  digitis,  aura casteroquht 
An.  1 699.  defecatiflima  , luridam  faciem  induere  coepit , triftioremque  , 
M.  Dec.  quam  quae  cceIo  fcreno  foletelTe,  Sole  jamjam  fub  Horizontera 
condico  . Galli  etiam  gallinacei  , hactenus  admodum  canori  , 
tanquam  filentio  impofito  , & veluti  cubitum  ituri  , conticue- 
re omnes;,  necnifi  redintegrata  eoufque  Solis  luce  ad  priftinum 
vigorem  & cantum  rediere:  praeter  Venerem  autem  nullam  Ael- 
iam aliam  iis,  qui  cceli  faciem  fub  dio  tunc  luftrarunt,  hic  vi- 
tam accepimus . 


EX 


EXCERPTA 

EX  ACTIS  ERUDITORUM 

Lipsiensibus, 

Anni  1700. 


HISTORIA  DE  MAGNI  TENDINIS  SURAM 

Inter  & calcem  transverfim  difle&i,  futura  interveniente, 
unitione  accuratione,  additis  annotationibus,  coram  So- 
cietate Regia  recitata  a GuiLiELMO  Cowpero  , 
Societatis  laudat»  Membro  , 

Ex  A&orum  Philofopbicerum  Anglicorum  Mcnfc  Majo, 

A.  1699.  ftve  N.  252.  Latine  reddita , 

D T hornam  Wbeatly  T fabrum  lignarium,  triginta  an-  Afi.Erud. 
nos  agentem  , ac  in  tibia  finiltra  de  gaftrocnemio-  An.  1700. 
rum  mufculorum  magno  tendine , tres  digitos  trans-  jjj  I*"' 
verfos  fupra  os  calcis  , integro  diflefto  conqueren-  s' 
tem  accerfitus  nuper  , primo  Februarii  die  , fupe- 
riorem  tendinis  partem  duos  ad  minimum  digitos 
ab  inferiori  fejun&am  deprehendebam  . Acubus  tamen  ei  ope- 
rationi, quam  in  animo  volvebam,  fatis proportionatis haud ia- 

firu£Ius, 
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Afl.Erud.  ftrudus , domum  repetere  casdemquc  inde  afferre , habebam  necef- 
Aft3  " lan*  ,e  » r£d»*ns  vero  Dominum  GacJdiar,  experientiflimum  Chirur- 
* gum,  qui  przfens  effet , ac  in  operatione  icquenti  mihi  aftifleret , 
advocabam. 

Pag.  24.  Apparatu  omni  inftrudo  , atque  in  duas  vel  tres  magnas  acus 
fcrico  filo  valido  & probe  incerato  iramiffo,  ante  omnia  integu- 
T a n.  I.  menta  externa  Fig.I.  a,  b,  incidenda  mihi  erant  ; quo  difle&i 
*'o*  *•  tendinis  extrema  AB  ab  denudarem.  Hinc  acum  primam  C per 
tendinem  A ad  dimidium  circiter  digitum  fuper  difeiffam  extre- 
mitatem, alteram  veroacum  D per  eandem  fuperiorem  tendinis 
partem  paulo  fub  priori  trajiciebam,  ne  fila  duo  fibi  invicem  oc- 
currerent , lequc  in  tendinis  medio  decuffarenc  . Hinc  utraque 
acu  diffedi  tendinis  pars  inferior  eo  perforabatur  modo  , qui  in 
Figura  modo  memorata  CD  indigitatur . Pedeextcnfo,  duo  ten- 
dinis extrema  vinculorum  CD  conflridorum  ope  ita  fibi  invicem 
adaptabantur,  ut,  pede  in  ifto  fitu  pcrfiflente  , fedz  partes  fer- 
varentur  conjunils  . Verum  quatuor  vinculorum  horum  termi- 
nis rcfciffts  , labia  quoque  vulnerat*  cutis  unico  utrinque  pun- 
£tu  paulo  fupra  tendinis  futuram  adducenda  fibi  invicem  vide- 
bantur . Quo  perado  , fplenium  linteum  Terebinthinae  Balfamo 
intiudum  vulneri  imponebatur,  impofitumque  alio  Iatofplenio 
lineo  & linimento  e Gumini  Elenii  imbuto  tegebatur  . Confuetis 
denique  falci  is,  pulvillis,  &c.  admotis,  quo  partes  inEexz  deti- 
nerentur, omnisque  motio  pundus  tendini  injedos  forfan  per- 
rumpens praecaveretur  , ferula  omnino  craffior  , in  modum  ar- 
cus concinne  efformata , pedi  ac  tibi*  anterius  a me  erat  appli- 
canda. De  dolore  exquiuto  querebatur  «ger,  cura  acus  per  fu- 
periorem tendinis  fedi  partem  traducerentur  > quamvis  in  iplo 
diffedionis  loco  vix  digitum  meum  perciperet  . Nec  dolebat  , 1 , 
ubi  acus  per  inferiorem  partem  tendinis  adigebantur  . Poflquam 
fanguis  in  brachio  ad  quatuordccim  uncias  evacuatus  effet  , di- 
fcedebam  ab  eo  in  ledo  recumbente  . Sex  horis  elapfis  ( circa 
odavam  circiter  vefperrinam  ) pulfum  ejus  aliquanto  majorem 
quam  antea  obfervabam.  Unciam  tunc  unam  Syrupi  de  Meconio 
affumebat.  Proximo  mane  conditionem  ipfius  haua  pejorem  co- 
gnofeebam.  Nonnihil  hac  node  fe  dormiviffe  , a iancinationi- 
bus  foium  in  fura  tibi*  vulnerat*  fzpius  expergefadum  , com- 
memorabat. Tertia  ab  operatione  die,  vulnus  eadem  ac  antea 
ratione  deligabam,  fomenti  tantummodo  vice  decodum  abfyn- 
thii,  falviz,  rorismarini , foliorum  lauri  &c.  adhibendo  . Die 
quarta  ab  operatione  fafeiario  circa  vulnus  multo  humore  fero- 
Pag.  2 5.  *°>  Synov*3  <lu'  vulgo  audit  , madefada  occurrebat  . Sexto  die 
materies  paulo  crafiielccbat , eute  autem  circa  vulnus  parum  di- 
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flenta  , futuram  ultimam  cogebar  refeindere  , 
inlequentibus  diebus  magis  adhuc  fpiffcfcenti  , 
imminute,  liberior  pateret  exitus. 

Hoc  circiter  tempore  duo  tendinis  extrema  non  parum  dilata- 
bantur, St  fubflantia  quzdam  albicans,  verius  fuperiorem  vulne- 
ris partem  , in  eo  progerminabat ; cui  loco  Balfami  Terebinthine 
Tinfturam  Myrrhae  applicabam . Paucos  dies  poli,  fubflantia  ifta 
augebatur  , duoque  tendinis  extrema  fungofa  cooperiebantur 
carne  , certiorem  me  reddente  , vafcula  (anguifera  8t  tubulos 
nutritios  a duobus  vinculis  prioribus  haud  fuifle  compreffa  . 

In  ufum  poftea  vocabam  ficciora  , nunc  fplenia  folum  lintea  , 
nunc  vero  pulverem  terebinthine  , admovendo . Decem  circi- 
ter ab  operatione  diebus  prxeeritis  , alterutrum  tendinis  vincu- 
lum deprehendens  relaxatum,  difeindebam  & extrahebam;  nec 
modo  diverfo  alterum  vinculum  removebam  , cum  poli  duos 
vel  tres  dies  pariter  laxum  illud  edet  . Pars  interea  tempo- 
ris femper  ferulae  fuperius  indigitats  adjumento  fervabatur  in- 
flexa. 

Szpius  tenebar  levia  efcharotica  adbibere  tendinisve  fungum 
abfumere  . Triginta  nondum  abierant  dies,  cum  valde  claudus  ob- 
ambularet; neque  multi  dies  inrerjcfU,  cum  totum  S.  Jacobi  vi- 
varium pedibus  fe  peragraffe  afTereret.  Nulla  tamen  infequebatur 
moleflia,  eriamfi  ipfe  aliquod  opus  artis  fuas  quotidie  fedens  ef- 
ficeret ; pedis  potius  ufus  magis  magisque  rcftaurabatur  , in  tan- 
tum, ut  vigefitnofexto  die  Martii  ( quo  o£lava  ab  operatione  fepti- 
mana  complebatur,)  Grenovicum  expatiaretur,  magnam  ibi  ba- 
laenam in  littore  proflratam  vifurus,  paucarumque  horarum  fpatio 
inde  reverteretur.  Omnes  pedis  motiones  nunc  perfe&e  recupera- 
vit, eundum  inter  vix  claudicans  , nec  incommodi  quicquam  ar- 
tem fuam  exercens  percipit. 

Quod  ii  tot  hiAori*  hujus  circumflandas  particulares  tzdiofius 
reeenfuifle  videar  , excufabor  quodammodo,  quod  tam  in  genere 
modus  confuendi  tendines  infrequens,  quam  exempli  hujus  rari- 
tas in  fpecie,  necefCcatem  impofuerint  nullam  omittendi  circum- 
flandam , cum  multi  eorum,  qui  operationes  Chirurgicas  accu- 
rate defcripfere  , futuram  tendinum  vel  plene  oegligant,  vel  fal-  Pag.  1 6. 
tem  improbent,  alii  autem  ejus  praxin  multo  ab  ea  differentem  , 
quam  hic  tradidi,  exhibeant. 

ANNOTATIONES. 

Apud  omnes  Auftores,  quos  hac  occafione  confului,  non  nsfi 
unicum  cafum  (imilcm  re  perire  licuit,  a Vesliogio,  accuratiflimo 

fui 
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Acl.Erud.  fuJavi  Anatomico,  nude  quidem,  non  tamen  fine  admiratione  inC- 
A£‘C  8™ , enarratum. 

Communis  fert  opinio  , diflcdlorum  tendinum  futuram  peri- 
culofam  , fi  non  impoflibilem  , e(Te  ; neque  Chirurgicos  inter 
Scriptores  defuere  , qui  conje&uram  talem  approbarent . Equi- 
dem Ambrofti  Parici  Opera  magni  facere  convenit  , ( fpeciatim  , 
quod  in  artuum  amputatione  pro  fanguinis  effluxu  inhibendo  ar- 
teriarum extrema  ligari  optime  jubeantur  , atque  adverfus  ob- 
ftinatum  adverlarium,  Bartbolomaum  Perdulcem  ftrenue  defendan- 
tur; qualis  praxis  & nuper  apud  nos  exoptato  revixit , ) lauda- 
tusque  au£tor  de  genere  humano  praeclare  meruit . Hic  tamen 
neutiquam  praetereunda  , quae  Lib.  9.  eap.  36.  protulit  : Quidam 
Chirurgi , inquiens,  aliquando  au/i  funt , cum  tendines  penitus /edi 
effient , extremis  admotis , confuere  ad  unionem.  Id  tamen  ego  tenttre 
nunquam  fum  aufus , doloris , convul/ionis  /imilium  horrendorum 
fymptomatum  metu  . Quod  ( pergit  ) ad  craffii  illius  tendinis  , qui 
in  cruris  fura  ex  trium  mufculorum  concurfu  conflatur  , ad  que  cal- 
cem pertingit  , vulnera  , animadverti  illum  enfe  rcfcBum  , vulne- 
ra relinquere  diutumte  & difficilis  confolidationis  , quin  etiam  ci- 
catrice tandem  obduBa  , cum  primum  e IcBo  tejurgens  in  viam  fe 
daret  ager  & incedere  conaretur  , recrudefcere  illa  iterumque  de- 
bifeere  . 

Opportunitas  aliquando  dabatur  idem  in  difli  tendinis  vulnere 
obfervandi;  <0  ipfo  nihilominus  Chirurgos  a confuendo  ipfo,  li 
integer  diffettus  fuerit,  haud  terreri  debere,  exemplum  modo  ia 
medium  allatum  fatis  evincet. 

Hippocrates  lib.  1.  de  Morbis  VII , at.  ejusmodi  opinioni  videtur 
favere , quod  nervus  five  tendo  praecifus  ac  difleltus  non  coale- 
fcat;  nec  ullibi  (quantummihi conflat,)  futura:  ejus  mentionem 
injecic. 

• Pag.  17.  Etiamfi  vero  nec  Galenus  diffe&orum  tendinum  futuram  fua- 
deat;  Guido  umenTraB.i.DoBr.I.  Cap.q.  e verbis,  quibus  Gale- 
nus de  Metb.  Medend.  lib. 6.  c. 3.  curationem  nervi  preteifi  cum  ea  com- 
munem alferit,  qua  aliorum  e/i  ulcerum , nititur  colligere  , praxin 
talem  tacite  a Galeno  ratam  haberi,  quod  alta  ulcera  juuntur , ut  fer- 
ventur partes  adduBa. 

Avicenna  Fen.  4.  T.  4.  Cap.  1.  dicit  : Si  autem  disrumpatur  in 
latitudine  nervus,  tunc  neceflarium  eft  fuere  ipfum  , & fi  non  , 
non  conglutinatur.  Cum  Avicenna  confentiunt  Gul.  e SahcetoL.i. 
C.q.  Rogerius  L. 3.  C.i 3. lanfrancus  1.2. C. 9.  Docl.->.  C.  3.  Cr  in  Chi- 
rurgia parva  C.4.  Nicolaus  Florentinus  de  tendinum  futura  pariter 
loquitur,  itemque Brunus  Lib.  I.  C. 5. 

Guido  operationem  hancce  propugnans  ad  eorum  obje&iones 
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refpondet , qui  partes  iftas  per  primam  intentionem  haud  denuo  Acl.Erud. 
coalelccre,  ideoque  lubftantia  aliqua  extranea , pororum continui-  An.  170«. 
tatem  lxdcrue  ac  vias  fpirituum  obftruente,  rclarciendas  cllecon-  M.  Jan. 
tendunt , dum  , vidi,  ait , & audivi  in  multis  Nervos  & Tendines 
incifos , tf  eos  ita  rejinuratos  Sutura , & aliis  auxiliis , ut  pojlea  in- 
credibile videretur  ipfos  fui jf e incifos. 

Marcus  Aurelius  Sevcrinus  itidem  futurae  tendinum  patrocina- 
tur: fatendum  tamen,  exAmbrofioParao  fallo  aliquem  locum  ab 
eo  allegari.  F.docet  namque  ibi  Paricus  , thecam  ex  ferro  albo 
efformandatn  fe  curafsc  , in  quam  pollicem  indiderit , ejusque 
medio  ereftum  detinuerit  , poftquam  tendines  eundem  erigen- 
tes plane  refcfli  fuifsent  ; neutiquam  vero  ejusmodi  tendines 
denuo  conglutinatos  addruit,  prout  Sevcrinus  innuit . Cujus  er- 
roris Petrus  de  Marcbettis  Obfervat.  6 3.  non  folum  Severinum  ar- 
guit , fed  & perftringit  , quod  ipfara  tendinum  futuram  com- 
mendaverit. 

Felix  WurteT'  cum  propria , tum  aliorum  afseverat  experientia  , 
tendines  penitus  difse&os  futurae  adminiculo  coalefcere. 

Dofciiffimus  atque  lolcrtilTimus  Jobamses  Veslingius  in  Ep,  1 5.  ad 
Fabricium  Hildanum  perfcripta,  (ubi Galenum  de  tendinum  vulne- 
re parum  fibi  conflare  , e diverfis  monflrat  locis)  exemplum  ali- 
quod noftro  haud  abfimile  adducit  , vidi  , inquiens  , in  parentis 
mei  amanuen/e  Othone  Lofero  tendinem  a gaflerocnemiis  & [oleo  mu- 
fculis  conflatum  , paulo  fupra  calcis  os  diffeSum  , futuris  aliquot  a pag 
Chirurgis  conjunBum . In  Arabe  nem,  (ad  jungit)  cui  acinace  tendo 
4 tibia  extenforibus  conjlitutus  transverftm  fub  patella  genu  vulnera- 
tus , Jimilcm  in  modum  aTunitano  Chirurgo  adducebatur  . Detefla- 
bar  hominum  audaciam  : fed  felix  fuccejfus  & vix  notabile  a pera  SI  a 
curatione  detrimentum  timoris  vanitatem  arguebant . 

Dn.  Bienaife  tendinum  dilseftorum  futuram  perhibetur  in  ufum 
revocalse.  Mifcellanea  Acad.  Nat.  Cur.  De c.  2.  A.  3.  Obf  121.  & 

Dn.  Perduc  rationem,  qua  eandem  ille  adminiflraverit , diverfimo- 
de  exponunt  ; methodus  tamen  prior  in  Mfcellaneis  indigitata 
voto  naud  rcfpondere  videtur,  nec  altera,  quam  Perduc  tradit, 
adeo  certa  eft  & evidens. 

Dn.Pauguion  in  Operationibus  Chirurgicis  ( Anglice  nuper  verfis) 
exhibendo  modum  Dn. Bienaife , veftigiis  Dn. Perduc  infidit;  uter- 
que videlicet  in  eo  conlpirant , unam  tendinis  relefti  extremita- 
tem iuper  alteram  clTc  abducendam , quod  tamen  in  prxfcnti  ca- 
fu  haud  fa£lum , nec  aliis  occationibus  id  necclsarium  reputo,  ne- 
que proficua  tot  in  futura  tendinum  lplenia  , de  quibus  verba  fa- 
ciunt in  ipfls  eorum  lcriptis  legenda. 

Tom.  III.  Ooo  Equi- 
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Equidem  prarter  hos  & alii  habentur  , qui  operationes  Chi- 
rurgicas Galltce  deferibentes  rationem  confuendi  tendines  often- 
dere  prafumunt  , in  Dn.  Bienaife  methodo  tamen  videntur  ae- 
quicfccre. 

Nuck  in  Operationibus  Chirurgicis  inter  alia  fequentibus  eam 
exprimit  verbis  : Parte  Ufa  decenter  locata  duobus  in  locis  unam- 
quamque tendinis  extremitatem  perforamur  , filumque  feneum  cera 
obduSum  trajicimus  ; bine  inttrpofila  fuberis  aut  corii  particula  ex- 
tremitatum addubito  filorumque  adflridio  tertior  redditur  , neque  t- 
tiam  tendinis  extremitates  adeo  facile  , ac  omni  fplemo  oaujfo  , lace- 
rantur; num  vero  alterutra  tendinis  extremitas  fitper  alteram  de- 
beat adduci,  ne  verbo  quidem  innuit. 

Alt  quamvis  tot  Scriptorum  auftoritas  ex  parte  apud  me  pr*- 
valuifTec  , ut  de  fuccelTu  ejusmodi  operationis  bene  fperarim  , 
aliorum  tamen  non  infimi  lubfellii  contradi&iones  animum  te- 
nuident  fufpenfum  , nifi  aliquando  in  tendine  tibias  equin*  in- 
fignia  vafa  ianguifera  videre  licuif&et  ; tunc  enim  perluadebar, 
tendines  etiam  plane  difse&os  , asque  ac  ofsa  & alias  partes  , 
polse  conglutinari  , modo  partes  vicin*  illaef*  & duo  tendinis 
extrema  , folerter  fibi  invicem  fine  ulla  vel  faltem  notabili  va- 
forum  fanguineorum  compreflione  , addu&z  efsent  . Diftribu- 
tionem  vaforum  fanguiferorum  reprasfentat  adjefta  Figura  *.  in 

2ua  truncus  AA  cum  ramis  aa  ad  tendinis  fibrillas  BB  proten- 
s exhibetur  ; num  autem  vena  efset  , an  arteria  , in  iflo  qui- 
dem fubjefto  haud  poteram  difeernere  ; probabiliter  tamen  in 
ejusmodi  magno  tendine  utrumque  vaforum  genus  fimi li  difpert- 
fatur  ratione . Eo  nihilominus  inclinat  fententia,  parilem  vafo- 
rum fanguiferorum  diftributionem  in  praslentis  exempli  tendine 
difse&o  haud  reperiri  , fed  vafa  ejus  languiflua  interne  prope 
digitorum  ac  tarfi  mufculos  accedere  & recedere  . Id  quod  ab 
eo  notandum  , qui  in  ftmili  cafu  operationem  aggreditur  , ne 
pinguedinem  & membranas  prope  didos  mufculos  a tendine  fe- 
parando  communicationem  hujus  cum  vafis  fanguiferis  una 
tollat . 
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RELATIO  DE  MACHINA 

A THOMA  S A VER Y INVENTA, 

aquam  ope  ignis  attollente . 

Ex  Athf  P bilojopbicit  Angite  anu  , menfe  Junio  1699, 

Jive  N.  1 jj.  pag.  118. 

DN.  Savery  die  14.  Junii  1699  exhibebat  coram  Regia  So- 
cietate exemplar  machinae  aquam  ignis  ope  elevantis  , & 
experimentum  ejus  rei  faciebat  , eo  fucccfsu  , ut  Societatis  expe- 
ftationi  refponderet  , ab  eaque  approbaretur  . Machinae  ftruau- 
rarn  ex  figura  adjefla  licebit  cognofcere.  Ubi 
Fig.  3.  Frons  eft  machina:  aquam  adminiculo  ignis  attollentis. 

A.  Fornax. 

B.  Ahenum. 

C.  Epiftomia  duo,  quae  dum  vertuntur,  vapores  trans- 
vehunt in  vafa  D. 

D.  Vafa  aquam  e fundo  recipientia , eandemque  deve- 
hentia adfuramum. 

E.  Valvula:. 

F.  Epiftomia  aquam  detinentia  , dum  valvulae  forte 
expurgantur. 

G.  Pellens  tubulus. 

H.  Tubulus  luflorius. 

I.  Aqua . 

Fig.  4.  Profpcclus  lateralis  ejusdem  machinae. 

MEDITATIONES  QUADAM 

ET  EXPERIMENTA  CIRCA  VEGETATIONEM , 

aJoH.  Woodward  Illuftri  Societati  Regiae  propofit* 

& ex  Tranjaft.  Pbiiof.  Anglicanis  tnenjii  Junii  1 699. 
pag.  193.  fqq.  excerpta. 

VEterura  plerosque  terra:  potiores  partes  , uti  in  aliorum  cor- 
porum , ita  in  vegetabilium  quoque  conftitutione  tribuifse 
conflat , quae  parentis  & matris  honorifico  nomine  propterea  illis 
etiam  appellata  fuit . Ab  iis  longiffirae  recefserunt  furam»  noftri 
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Afl.Eriid.  feculi  Phyfiei,  Verulamius  maxime , Helmomius  atque  Boylius, 
An.  1700.  qui  vel  folum  , vel  praecipuum  vegetabilium  principium  aquam 
M.  Fcbr.  cl'se  cxillimarunt . Experimentis,  quibus indu£li  hanc  lentendam 
amplexi  funt , doflilfimus  Woodwardus  exiguam  probandi  vim 
incise  exiftinvat.  Ut  taceamus  enim,  quod  ex  ejus  lententia,  ter- 
ra ita  coqui  non  poflic  duabus  vicibus  , ut  ad  eundem  prxeifefie- 
citatis  gradum  reducatur  , difficillimumque  etiam  fit  , & terra:  , 
& plantz  ex  hujusmodi  terra  , aqua  affufa  , nata:  pondus  przcilc 
alsequi:  nondum  probare  potuere  fententix  illius  patroni,  aquam, 
terrx  illi  aflufam  , ex  partibus  prorfus  homogeneis  aqueis  fine  ul- 
la terrearum  , quibus  limpidiffimas  etiam  aquas  non  carere  Au- 
flor  offendit,  admiftione  confiftere.  Hoc  iptum  vero  docens,  li- 
mul  etiam  corpufculorum  crafliorum  omni  aqux  innatantium  na- 
turam examinat,  duorumque  generum  illa  efse  obfervat.  Partim 
enim  terreftria  ea  & vegetabilia  efse  dicit,  hxcque  cum  diverfif- 
fimafint,  diverfis  etiam  vegetabilibus  nutriendis  infervire  : par- 
tim mineralis  efsenaturz,  atque  ea  etiam  corpufcula  non  ean- 
dem omnes  rationem  habere,  cum  falina  alia  fint  , vitriolica  a- 
lia,  alia  nitrofa  , alterius  denique  naturx  alia.  Hujus  igitur  na- 
turx  non  minus  quam  naturx  terreftris  corpufcula  in  omnibus 
aquis  efse  cenfet  , cum  eo  diferimine  tamen  , ut  major  eorum 
copia  in  fontibus  quam  in  fluminibus,  & in  pluviis  aquis  minor 
quam  in  fluviis  reperiatur  . De  iftis  omnibus  experientiam  unum- 
quemvis  convifturam  efse  confidit  , fi  aqux,  in  vafe  probo  ob- 
turato afservatx,  mutationes  oblervct  ; vegetabiies  enim  terre- 
flrcsque  particulas  tempore  aliquo  elaplo  in  viridem maflTam  con- 
cretas fuperficiem  occupare  : fundum  petere  , utpote  graviora  , 
mineralis  naturx  corpufcula  animadvertimus.  Cum  itaque  aquas 
omnes  multum  terrex  materix  admiflum  habere  ex  iftis  conftet, 
difficile  admodum  eft  diflu  , utrum  aqueis  an  terreis  particulis 
nutritionem  luam  & augmentationem  vegetabilia  debeant  . Id 
tamen  ut  allcqueretur  Vir  folertiffimus,  hanc  viam  fibiineundam 
Pag-  S8.  efle  putavit  : Varia  fibi  eaque  omnia  ejusdem  , quantum  fieri 

fiotuit  , capacitatis  vitra  delegit  , aqux  in  eas  infulis  pondus  di- 
igenter  exploravit , orificiumque  Angulorum  membrana  in  me- 
dio perforata  , ut  plantam  fine  nimia  compreffione  , qux  vege- 
tationi ejus  obefle  polfet  r admitteret  , obduxit  . Hog  ipfo  id 
agebat,  ne  aqua  alia  via  quam  per  caulem  plancx  adfcendere  at- 
que evaporare  poffet  . His  vero  ita  cum  cura  difpofitis  , varia 
mentz  aliarumque  plantarum  germina  delegit,  eaque,  examina- 
to pondere  eorum , in  modo'  commemoratis  vitris  per  aliquan- 
tum temporis  incrementa  capere  juffit.  Atque  adeo  exafto  non 
integro  triracftri  fpatio  , plantis  ex  aqua  amotis,  denuo  pondus 
• J aqux. 
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aqua,  plantarumque  cum  omnibus  foliis,  qu*  marcefcentia  de-  Afl.Erurf, 
fluxerant,  exploravit.  Adeoque  computum  inffituit  , quantum  An.  1700. 
aqua  in  planta  incrementa  fuerit  impcnfum  , quantum  item  fcbr. 
materia  planta  hac  vegetatione  accelferit  . Computum  illum 
accurate  defcriptum  ab  eo  habemus  , qui  docet  luculente  , lon- 
ge majorem  aqua  copiam  lemper  infumi  in  hac  vegetatione  , 
quam  cui  aliqua  proportione  pondus  materia  , quod  planta  ac- 
ceflit  , refpondeat  : minima  enim  differentia  materia  ponderis- 
que, quo  planta  aufta  fuit,  ad  aquam  conlumptam  eff  1 ad  46  i°. 

Hinc  vero  merito  concludit  VirCl.  maximam  partem  mafla flui- 
da, qua  per  plantam  tanquam  Ultrum  aliquod  elevatur,  non  fi- 
gere in  ea  1'edes  , fed  per  poros  ejus  avolare  & in  atmoipharam 
exhalari  , atque  inde  iimul  rationem  reddit  , cur  vaporibus  hu- 
midis  adeo  obfideantur  loca,  frequentibus  arboribus  confita:  in- 
de & quid  olfa&um  noftrum  fuaviter  adeo  afficiat , explicat j effe 
nimirum  id  nihil  aliud  quam  circumvolitantes  illas  particulas  hu- 
midas,  in  itinere  fuo  per  plantarum  caules  fubtiliores  planta:  par- 
ticulas avehentes  : imo  & originem  gummi  & manna:  aliarumque 
exfudationum  vegetabilium  deducit,  qu*  fint  a craffioribus  par- 
ticulis piant*  , cum  humidis  avolare  nitentibus  , fed  ob  gravita- 
tem luam  in  fuperficie  florum,  foliorum  & aliarum  partium  plan- 
t*  confidentibus . Quemadmodum  vero  , ut  ad  rem  , qu*  pr*- 
cipue  hic  agitur,  redeamus,  aqu*  particul*  , licet  mox  avolan- 
tes , in  plauta  adfcendunt  , ita  terreas  , aqua  uti  oftenfum  fuit  Pag.  85?.. 
innatantes,  in  plantam  limili  ratione  adfcendcrc  inde  patet,  quod 
longe  major  terreffris  materi*  copia  , experimentis  viri  Cl.  ad 
finem  perduflis  , fubfederie  in  aqua  , qu*  nullam  aluerat  plan- 
tam , quam  in  ea  cui  planta  nutrienda  concredita  fuerat.  Item- 
que  ex  eo  , quod  dilut*  in  aqua  terr*  , qualem  horti  requirunt;, 
magna  pars  in  plantam  abierit , quodque  in  plantis,  qu*  ad  ma- 
ris littora  inveniuntur  , mineralis  maceria  manifefte  le  prodac  , 
ut  alia  hujusmodi  argumenta  taceamus.  Afcendere  itaque  terre- 
ftres  particulas  in  planta  certum  eff  , at  id  quoque  eff  evidens  , 
tanto  magis  augeri  plantam  , quo  plus  materi*  terreffris  aqua  , 
in  qua  collocata  fuerit,  continuerit.  Offendunt  id  omnia  expe- 
rimenta a Cl.  viro  inffituca:  menta  enim,  quam  aqua  fluvia  ale- 
bat , majora  incrementa  capiebat  , quam  ea  qu*  pluvia  aut  fon- 
tana alebatur,  maximaque  illa,  qu*  aquam  na&a  fuerat  , foluta 
in  illa  terra  ex  horto  eflofla  impr*gnatam  ..  Non  autem  quavis 
materia  terreffris  apta  eff,  ut  in  quacunque  planta  adfcendat ean- 
demque  alat  , fed  aliam  alia  requirit  , quod  variis  iterum  expe- 
rimentis offenditur  . Inde  vero  conclufio  deducitur  , vegetabilia 
non  ex  aqua  , fed  cx  certa  & peculiari  materia  terrcftri  formari, 
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Act.Erud.  aquam  vero  terreftri  materia:  vehiculi  tantum  locoinfervire,  nec 
quicquam  vegetabilibus  addere  : quod  pofterius  vel  exiade  evin- 
M.  I cbr.  cjtur  ^ qUO(j  nihil  incrementi  capiat  planta  , fi  idonea  materia 
icrrcltns  ad  eam  non  deferatur  , licet  maxima  aquae  vis  peream 
afeendat  . Hujus  rei  experimentum  , ut  ex  quampiurimis  unum 
adducamus  , cataputia  dedit,  qua:  licet  longe  majorem  aquae  vim 
quam  menta  exhaufifTet  , longe  minora  tamen  , imo  pene  nulla 
incrementa  cepit . Nulla  itaque  fine  aqua  procedic  vegetatio  , 
ut  pote  cujus  particulz  fphzricz,  motui  fufeipiendo  maxime  ido- 
nez,  atque  in  interfbitiis  fuis  terreas  particulas  fecum  avehendi 
aptz  natz  , ignavam  magis  materiam  tcrrcftrem  in  plantam  eve- 
here, atque  furfum  attollere  valeant  : ipfa  tamen  aqua  non  eft , 
qux  ingreditur  conflitutionctn  plantz  , atque  adeo  fubltaniiam 
ejus  auget . Quid  quod  ne  aqua  quidem  fola  iftud  quod  diximus 
officium  plantz  przftare  queat,  utpote  quz  debitam  caloris  quan- 
titatem , qua  ipfa  commoveatur  , requirat  . Expertus  hoc  Au- 
clor  eft  in  plantis  , quas  menfe  Oflobri  , atque  fequentibus  fri- 
V’ag.  yc.  g0ri|  magis  obnoxiis  , vitris  fuis  aqua  oppletis  concredidit  j tum 
enim  longe  minorem  aquz  copiam  quam  calidioribus  menfibus 
exbaufere.  Imo  docet  hoc  omnium  vegetabilium  in  hortis  & agris 
conditio  , utpote  quz  autumnali  tempore  calore  fafto  remiffiore 
tlaccefcerc  incipiant , nova  vita  ipfis  una  cum  calore  fub  vernum 
tempus  redeunte:  ut  taceam  quz  climata  magis  minusque  calida  , 
imo  & calor  hypocauflorum  uoltrorum  , ejusque  in  plantas  vis  , 
nobis  argumenta  fuppeditant. 

REGIjE  SCIENTIARUM  ACADEMIAE  HISTORIA , 

In  qua  praeter  ipfius  Academiae  originem  , & progreflus  , 
^ variasque  differtationes , & cbfervationes  per  30.  annos 
faftas,  quam  plurima  experimenta  & inventa  cum  Phy- 
fica,  tum  Mathematica  in  certum  ordinem  digeruntur. 
Auctore  JOANNE  BAPTISTA  Du  HAMEL , 
ejusdem  Academiae  Socio,  & Exfecretario . 

Pari/iis  apud  Stepbanum  Mic ballet  , 1698.  40. 

Cenflttt  1.  Alpk.  7,  Plag. 

/^\Uatuor  in  libros  egregium  hoc  opus  , quod  quidem  paulo  fe- 
V^_rius  ad  nos  pervenit,  diftribuitur.  In  primo  quz  aftafuntin 
IliulTriflima  Academia,  ab  exitu  anui  1666  ad  initium  ufque  anni 
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1675,  continentur:  fecundus  ad  annum  ufque  1^84;  tcrtiusad 
annum  1691  excurrit;  poliremus  in  anno  1696  definit. 

Primus  hujus  hiftoriz  liber  lecliones  undecim  , quae  in  varia 
capita  penes  rerum  varietatem,  & temporum  feriem  diflrihuun- 
tur,  continet.  In  feflione  prima  Academia*  Scientiarum  infli- 
tutio,  quzque  exeunte  anno  1 666  gcfta  fune,  continentur;  ubi 
quz  Regem  Chriftianiffimum  moverint  rationes  , ut  hunc  Eru- 
ditorum coetum  aggregaret,  qni  fuerint  primi  hujus  Academiz 
Socii  , quae  prima  illius  exordia  , docetur  . In  feflione  proxi- 
ma de  Phyficis  laboribus  anno  1667  fulceptis  agitur  . Illud  in 
primis  Academiz  propolitum  fuit  in  rebus  Phyficis,  utquz  ad 
corporis  humani  cognitionem,  plantarum,  Sc  animalium  hifto- 
riam  , in  iis  quz  Chymicas  analyfes  fpeflant,  potiflimum  ela- 
boraret, fic  tamen  ut,  quz  Phyficz  generali  lucem  aliquam  af- 
ferre podunc  , non  omitteret  . Nec  ea  tantum  quz  rara  funt 
& infolita  , led  ea  maxime  quz  funt  ance  oculos  polita  , ut 
calorem  , frigus  , motuum  leges  , corporum  gravitatem  & c.  ex- 
penderet . Exemplum  in  hanc  rem  latis  idoneum  hujus  anni 
1667  hyems  acrior  fuppedicavit  , ut  quanta  c/Tet  vis  frigoris 
in  aqua  dilatanda,  innotefcerct.  D.  Hugenius  die  3 Januarii  , 
cum  fzviret  frigus  acerrimum , juffic  tubum  ferreum  fclopeti  in 
duas  partes  fecari  , atque  unius  extremum  ferruminari  , tubi 
aqua  repleti  extremum  alterum  cochlez  ope  vi  adaflz  occludi, 
plumbum  liquefa&um  fuperfundi  , ad  feneftram  fui  cubiculi  ge- 
lido aeri  tubum  noflu  exponi,  qui  circa  horam  feptimam  ma- 
tutinam magno  cum  Arepitu  crepuit.  In  parte  altera  tubi  idem 
experimentum  fuit  iteratum  , tum  de  caufa  hujus  dilatationis 
fule  dilputatum . 

Varia  quoque  experimenta  fafla  funt  circa  ponderis  augmen- 
tum in  quibusdam  mineralibus,  ut  in  regulo  antimonii  in  marmo- 
re triti,  radiis  Solaribus  cxpofico,  Scope  ipeculi  ultorii  incenlo. 
Tum  qua  ratione  experimenta  fieri  , & ab  aliis  fafta  expendi 
debeant,  agitatum  eft. 

Hinc  ad  obfervationes  Anatomicas  tranfitu  fafto  , de  trans- 
fufione  fanguinis  tum  temporis  obfervata  atlum  ell.  Aquarum 
mineralium  natura  Sc  vires  ex  analyfi  indagatz.  Hoc  anno  dif- 
iertatio  viri  eruditi  Sc  experti  de  calcis  przparationc  Sc  ufu  di- 
fcufTa  fuit. 

Seftione  tertia  variz  obfervationes  Allronomicz,  quz  czteris 
inftar  fundamenti  fubflernuntur  , anno  1666  Sc  67  faftz  exhi- 
bentur. Epiftola  D.  Auzout  feripta  clt  ad  D.  Oldemburg,  Regiz 
Societatis  Anglicanz Secretarium  , de  oblervandis  planetarum  dia- 
metris. Agitur  porro  dc  micromctri  origine  Scufu,  de  Solis  ecli* 
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Aft.Erud.pfi,  qu*  die  2 Julii  anni  1 666  , item  de  edipfi  Lunae  horizofl- 
inw700  ,a^'*  quat  die  16  Junii  contigic.  Tum  linea  meridiana  in  loco, 
•i  ®rri1-  qU;  Obfervatorio  erat  defignatus,  fuit  accurate  delineata  ; tum- 
que  temporis  acus  magnetica  non  amplius  quam  15  minutis  ad 
Occidentem  vifa  eft  declinare. 

Mulca  quoque  de  rebus  Geometricis,  Algebraicis,  Mechanicis 
funt  agitata  , qu*  poftea  typis  regiis  magna  ex  parte  fune  ex- 
cufa  , & ineunte  anno  1668  propofita  ; tum  etiam  vires  mo- 
trices  animalium  examinat*  ; quanta  fit  vis  hominis  cum  vi 
motrice  equi  comparata  , experiri  placuit  ; ac  multa  circa  ve- 
fluras  funt  expofita;  ampliores  rotzcurruum  cum  minoribus  col- 
lat*  . 

Edipfis  Lunaris,  qu*  die  26  Maii  anno  1 <58  contigit,  ma- 
Pag.  110.  Ena  cura  fuit  obfervata  ; illius  diameter  apparens  definita.  De 
longitudinum  fciencia  tum  aftum  fuit  , arcani  cujusdam  propo- 
fiti  occafione.  Cumque  hoc  anno  1668  D.  Calfinus  adhuc  Ba- 
nonix  agens  invita  fi  e t Aftronomos  ad  oblervationes  eclipfium 
Jovis  fatellitum  faciendas  , complures  funt  in  Bibliotheca  regia 
obfervaix  , tumque  primum  in  Gallia  magna  fpes  affullit  , fo- 
re ut  ope  ephemeridum  , quas  in  hanc  rem  texuerat  D.  Caf- 
finus  , longitudinum  differenti*  accuratiores  , quam  antea  ha- 
berentur. 

De  Hydroftaticis  quoque  anno  eodem  i66i,  de  motu  & pref- 
fione  aqu*  profluentis,  agi  coeptum  eft.  Multa  in  hanc  rem  fa- 
£la  funt  experimenta  , Caflelli  & Torricelli  enunciata  variis 
experimentis  fubjefta  ■,  aliud  quoque  experimentum  faflum  eft 
Scdifcuflum  de  follibus,  qui  ex  aqu*  lapiu  multum  venti  emit- 
tunt i de  vi  motrice  aqu*  & aeris  dilputaium  fuit',  vari*  ma- 
chinx  a D.  D.  Hugenio  , Mariotte,  & Cafftni  anno  1669  pro- 
pofitz , &fa£lz,  quibus  vis  motrix  aeris  exponitur.  Qu*  com- 
moda & utilitates  hinc  colligi  poffint  , expolitum  . Algebrai- 
ca  quoque  & Geometrica  problemata  1 funt  propofita  , & inter 
poflhuma  Academicorum  opufcula  paucis  abhinc  annis  funt  pu- 
blicata . ' 

Seftio  quarta  quxdam  anno  1 669  a£Ja  compleftitur  , Aftro- 
nomica  inprimis.  Tum  D.Caffinus,  qui  exltalia  in  Galliam  re- 
cens advenerat,  Geometricam  & diredam  Apogxa,  Excentrici- 
tates  & Anomalias  inveniendi  rationem  , quod  eft  prxeipuum  A- 
flronomi*  fundamentum , propoluit. 

Scelione  quinta  de  rebus  Phy  licis  per  biennium  agitatis  fufe 
didentur.  Primum  varia  in  machina  pneumatica  fafla  lunt  ex- 
perimenta, qu*  primo  hujusdem  Icftionis  capite  recenfentur  , 
inter  qu*  inligne  illud  fuit  de  plantarum  vegetatione.  De  aqu* 
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xnarinz  falfugine  exuenda  , arcanum  a viro  erudito  propofitum  , Aft.Erud. 
examini  fubje&uni  fuit.  De  analyfi  plantarum  univerfim  difce-  An.  1700! 
ptatum  ; poftca  de  fucci  nutritii  in  plantis  circuitu  copiofe  fuit  M.Martu. 
difputatum.  Utrinque  rationes  propofhx  . Poftea  ventum  eft  ad 
hiftoriam  animalium  : Erinaceus  difleftus  ; Accipenferis  deferi- 
ptio  in  Academia  Cadomenfi  facta  , & ab  Illuftriftimo  Huetio 
mi  fla  , in  commentarios  relata  fuit  ; circa  quaedam  infecta  ob- 
1'ervationes  luas  propofuit  D.Frenicle.  De  llruflura  oculorum, 

& przcipuo  vifionis  organo  inter  Dn.Pecquet  & Dn.  Mariotte  pag.  ut. 
variis  utrinque  lcriptis  difeeptatum , quae  omnia  in  hac  feftione 
proferuntur. 

In  proxima,  quae  fequitur,  feflionc  quam  plurima  circa  liquo- 
rum concretionem  experimenta  fa6ta  narrantur,  & in  caufas coa- 
gulationis inquifitum  . Confundi  ratione  de  rerum  gravium  de- 
Icenfu,  & caufis  illius  motus,  inter  D.D.  Hugcnium  & Roberval- 
lium  difputatum  ; utriusque  rationes,  & experimenta  in  eam  rem 
fafla,  expenduntur. 

Scftio  feptima  quasdam  exercitationes  Phyficas  circa  natura- 
lem hifloriam  compleflitur  , de  analyfi  plantarum  univerfim  ; 
unde  aquarum  , qua:  plerisque  plantis  eft  uberior  , aciditas  pro- 
fluat ; qua  ratione  pondus  earum  dignofei  poffit;  quibus  indiciis 
partium  tenuitas,  aut  fubtilitas  explorata  habeatur  . Varia  circa 
vim  frigoris  fafla  experimenta  proponuntur;  Cmul  congelationis 
caufa  & modus. 

Proxima  qux  fequitur  feftione  obfervationes  Aftronomicse  an- 
nis 1670,  71  & 72  peraftac,  varix  itidem  demonftrationes  me- 
chanicae perftringuntur;  fed  illud  inprimis  exponitur,  qua  ratione 
terrz  accurata  dimenfio  fafta  fuerit. 

Sic  feflione  nona  de  Regii  Oblervatorii  ftruflura  & ufu  , de 
obfervationibus  in  Dania  anno  1671  faftis  , de  utriusque  meri- 
diani ParifienfisSc  Uraniburgenfis  differentia  , de  poli  altitudine 
Uraniburgi  fumpta,  & de  aliis  pluribus  circa  Martem  fa&is  ob- 
fervationibus ; de  illius  parallaxi  , de  macula  Solari  reduce  , de 
refraftionibus,  ac  de  obfervationibus  in  America  fa£\is  copiofe 
difleritur  . Utriusque  folftitii  locus,  & tropicorum  diftantia  ex 
obfervationibus Cayennse  pera£lis  funt  definita:  Solis edipfis  die 
22  Augufti  anno  1672  Lutet ix  & Cayenn*  vifa  fuit  . Utrum- 
que xquinoflium  , autumnale  nimirum  anni  1^72,  & vernum 
1673  , Cayennse  a D.  Richer  fuit  accurate  oblervatunt,  atque 
hinc  , quantum  temporis  in  fignis  Auftralibus  Sol  commoretur, 
conclufum  fuit  . Pendulorum  , quae  intra  minutum  fecundum 
excurfiones  fuas  peragunt  , longitudo  in  ea  Americz  regione 
eft  brevior  una  linea  cum  quadrante  , quam  Lutetia: : adeo  ut 
Tim.III.  Ppp  horo- 


Acta 


Afl.Erud. 
An.  1700. 
M.  Martii. 
Pag.  llt 


Pag.  tlj. 


482 

horologium Parifiis  exquifite  elaboratum,  & inCayennam  trans- 
latum, lingulis  diebus  tardius  duobus  minutis  moveretur. 

Anno  1671  mcnfc  Oftobri  latelles  Saturni  , qui  inventione 
fecundus  , fed  ordine  quintus  dici  debet  , a Dn.  Cadmo  fuic 
detefhis . 

Seflione  decima  phyficas  exercitationes  compleflitur  . Pro- 
dromus plantarum  a D.  Dodart  tum  fuit  elaboratus  , in  cujus 
praefatione  de  ftirpium  viribus  , de  earum  analyli  fummatim 
differitur. 

Sc£\ione  undecima  hifloria anatomica  animalium , qua:  annis  po- 
tilTimum  1672  & 73  difte&a  funt  , continetur:  eaque  fle  fufee- 
pta  cfl  , ut  partes  interiores  non  minus  quam  exteriores  oculis 
& animo  fubjiciantur.  Leonis,  Leznz,  Cnamclcontis,  Cameli, 
Urfl,  Capra:  Lybicat,  & aliorum  animalium;  Avium  quoque  , 
ut  Corvi  marini  , Gallinae  Africanae , trium  Aquilarum  , Avis 
tardz  , Struthionis  , alterius  Indicae  Struthioni  confimilis  , Tc- 
ftudinis  demum  hiftoria  anatomica  in  hac  fe&ione  fatis  dilucide 
explicatur.  Atque  hac  de  libri  primi  fummario. 

Liber  fecundus  in  undecim  quoque  fe&iones  dividitur  . Prima 
res  Anatomicas  , & Chymicas  anno  167;  difcuflas  comple&itur. 
Dn.  Perraulc  dilTertationem  de  motu  periftaltico  , qua  poftea 
publicata  eft , tum  temporis  elaboravit . Monftri  cujusdam  iit 
mentio  , quod  Toloni  in  Provincia  natum  eft  die  21.  Augu- 
fti  ; id  duplici  capite  , 4.  brachiis  , totidem  cruribus  , trunco 
unico,  corde  dupltci , uno  hepate,  unico  ventriculo  inftru&um 
erat . 

Inter  experimenta  Phyfica  illud  eft  memorabile  a D.  Bourde- 
lin  faftutn  circa  caput  mortuum,  quod  ex  oleo  diverfarum ftir- 
pium fexies  & vigefles  extillato  fupererat  , nova  femper  aqua 
communis  additione  ; ex  10  olei  unciis  dua  tantum  cum  femine 
olei  purioris  fa£tz  funt  refidux;  aqua  toties  deftillata  folutionem 
fublimati  pra  fale  volatili  przcipitem  dedit . Non  ftirpium  modo, 
fed  & terrarum  analyli  fa&a,  qua  erant  fertiles  liquorem  pra- 
buerunt  fulphureum  , qui  cum  fpiritu  falis  multum  effervefee- 
bat  . Multa  quoque  fa£la  funt  experimenta  Phyfica  fpeculi  u- 
ftorii  ope  : lateres  , teftz  , ardeftx  , cuprum  , brevi  temporis 
fpacio  in  vitrum  funt  converfa  , uti  & lapis  hzmatites  , vena 
plumbi  , creta  Vefuntiana  , terra  damnata  in  pulverem  antea 
reda&z.  Nonnulla  demum  experimenta  circa  liquorum  miftio- 
nem  fafta. 

Se&ione  fecunda  obfervationes  Aftronomica  iisdem  annis  1675 
& 7 6 perafla  recenfcntur  . D.  Caflinus  hypothefes  luas  circa  mo- 
tum librationis  Luna  propofuit ; Solis  ScLunx  edipfes,  varia  Sa- 
tellitum 
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tellitum  configurationes  explicata; . Porro  de  luminis  propagatio- 
ne, de  libella;  ufu  & fabrica  afilum  fuit  ; varia  Geometriae  & 
Mechanice?  problemata  propofita  funt  & (aluta;  ac  demum  o- 
pus  juilu  Regis  de  machinatrice  fcientia  fuiceptum,  de  quo  fufe 
cap.  fecundo  hujus  feftionis  ; varia  machinarum  geneca  itidem 
propofita , qux  cap.  tertio  perflringuntur . Chymica  & Phyfica 
experimenta,  die  ia. Martii  arini  1677  coram  SereniflimoFran- 
ciae  Delphino  fa&a , lefkione  tertia  referuntur.  Alia  quamplu- 
rima  eodem  in  loco  habes  explicata.  Traflatus  de  auditus  or- 
gano tum  fuit  a D.  Du  Verney  elaboratus.  Phyfica;  obfervatio- 
nes  circa  pendulorum  longitudinem  , xftum  maris  reciprocum, 
circa  ventos,  & alia:  complures  a D.  Richcr  Cayennx  fa&z  re- 
cenfentur. 

Oblervationes  Aftronomicx  de  Cometa,  qui  anno  1^77  menfe 
Aprili  fe  videndum  prxbuit  , cujus  motum  diligenter  perfecu- 
tus  eft  D.  Caflini  , fe&ione  quarta  continentur  . De  Mercurio 
itidem  in  Sole  vifo  die  5 Novembris  anno  1677  , a£lum  . Re- 
fraftionum  fundamentum  difcuffum  . Mechanica  item  complu- 
ra , ac  proje&ionum  doftrina  explicata;  machina  parieti Obfer- 
vatorii  aptata  fuit  , cujus  ope  Galilxi  & Torricelli  circa  proje- 
ftionum  direftiones  theoria,  coram  Sereniffimo  Francix  Delphi- 
no experientia  ipfa  fuit  confirmata  ; multx  machinx  propofitz 
tum  ab  externis,  tum  ab  Academicis ; varix  librationes  fa&x , 
quo  exploratum  haberetur  , an  aqua  c Ligeri  Verfalias  ufque 
deduci  poffet. 

Experimenta  Phyfica  & Chymica,  anno  1678  fafla,  feflionc 
quinta  recenfentur.  Haftenus  450  (lirpium  analyfes  peraftx;  ob- 
lervationes circa  infenfibilem  perfpirationem  a Dn.  Dodart  fadx 
memorantur;  de  mellisorigine  diflertatio  a D.  Du  Verney  propo- 
fita ; multa  ab  eo  circa  feniuum  organa  funt  animadverfa  . Qux 
D.  Dodart  in  duobus  pueris  hydrocephalia  obfervavit,  funt  anno- 
tata , in  quibus  ventriculi  cerebri  aqua  limpida  trium  librarum 
pondere  oppleti  erant. 

Mathematica  fe&io  fexta  comple&icur  . Infignis  fuit  eclipfis 
Saturni,  corporis  Lunaris  interpofitu  ; Pleiadum  configuratio  a 
D.  De  la  Hire  delineata  ; rruculx  in  Sole  vifx  & motus  earum 
definitus  ; nonnulla  quoque  fpeculatione  digna  circa  fatcllimm 
Jovis  eclipfes  funt  oblcrvata;  maculx  iniis  deprehenfx,  ex  qui- 
bus fatellites  circa  fe  verti  condufum.  Nonnullx  &D.D.  Caf- 
fini  & Rcemer  machinx  funt  excogitatx  ; ille  planisphxrium  cx- 
ftruendum  curavit , hic  machinam  , in  qua  Saturnus  cum  annulo 
iuo  & fatellitibus  , & aliam  in  qua  Jovis  fatcllitum  configuratio- 
nes varix  exhibentur.  D.  De  laHire  viam  expeditam  invenit  iis 
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AA.Erud.  delineandis,  quas  in  coelo  per  telcfcopium  contuemur,  idqucope 
^Pccu^‘  metallici,  & plani  ; idem  plurimas  fedionum  conicarum 
aitn'  affcdiones  dcmonftravit  . Multa  de  aquis  fontium  falientibus  D. 
Mariotte  expoluic. 

Sedio  leptima,  quas  de  recenti  invento  phosphori  ficci  & liqui- 
di fada  funt  experimenta,  quaeque  novi  microfcopii  ope  funt  de- 
prehenfa,  nonnullas  plantarum  rariorum  analyfes  , experimenta 
lpeculi  ultorii  ope  facta,  nonnulla  quoque  circa  magnetem  tenta- 
ta,  quorumdam  animalium,  ut  pantherae,  tigridis,  avis  quae  pla- 
tea dicitur,  defcriptionem  delibat. 

In  fedione  o£lava  fit  mentio  eclipfis Jovis,  Lunae  interpofitu, 
quae  die  5.  Junii  anni  1679  contigit.  Vari*  fatellitum  eclipfes  a 
D.  Caffini  obfervatz  cum  iis  qu*  a D.  D.  Picard  & Dc  laHire, 
qui  tum  in  partibus  Galli*  occidentalibus  verfabantur  , funtcol- 
latz  , e quibus  locorum  longitudines  eruuntur  longe  accuratio- 
res, quam  ez  ipf*  , quz  in  tabulis  Geographicis  defignantur  . 
Multa  de  utilitate  carum  obfervationum  eo  loco  adnotantur  , 
uti  de  maculis  & zonis  Jovis  , de  infigni  macula  , quz  die  20. 
Maii  anni  1680  vifaelt:  motus  illius  figura  lineari  exprimitur. 
Novi  cycli  tum  Solares  tum  Lunares  a Dn.  CalTim  excogitati  . 
Die  27  Augulli  D.  Rcemer  machinam  fuam  planetariam  exhi- 
buit , quz  perpetuarum  ephemeridum  loco  effe  poilit;  eodem  die 
alterius  machinz,  quam  dimetiendis  Lunz  motibus  animo  conce- 
perat , formam  propofuit  , qu*  brevi  pofl  tempore  ab  egregio 
artifice  D.  Thuret  fuit  abfoluta.  Ante  aliquod  tempus  D.  De  la 
Hire  machinam  excogitaverat  ad  eclipfes  inveniendas.  Mulca  is 
theoremata  circa  fediones  conicas  dcmonllravic.  D.Caflini  no- 
vam excogitavit  numerorum  progreflionem  , cujus  funt  infignes 
quzdam  proprietates  . Mittimus  varia  de  Dioptrica  , libellandi 
arte  , de  horologii  portacilis  perfedione  propofita  & effeda  an- 
no 1681.  Elephas  Verfaliis  difledus  a D.  Du  Verney  ; fingulz 
partium  figurz  a D.  De  la  Hire  funt  delineat*  ; quz  in  hujus 
Pag.  iis-  bclluz  difledione  funt  obfervata,  inprobofcide  inprimis,  Sedio- 
ne  nona  exponuntur. 

Excunte  hoc  anno  parvus  Crocodilus  Verfaliis  difledus  fuit , 
cujus  etiam  partes  Dora.  De  la  Hire  delineavit.  De  falfugine 
aquz  marin*  detrahenda  adutn  fuit  ; machina  Dom.  Papin  , 
emolliendis  offibus  & elixandis  carnibus  deftinata,  tumfuiepro- 
pofica  . 

Die  5.  Decembris  Ludovicus  Magnus  Academiam  przfcn- 
tia  fua  cohonefiavic  ; quz  tum  ada  fuerint  , eo  loco  paucis 
enarrantur. 

Anno  t68oexeunte,  infignis  in  ccelo  vifus  cft  Cometa,  dequo 

trada- 


Digitized  by  Google 


% 


Eruditorum.  485 

Ira&atum  confcripfit  Dn.  Caffinus  , qui  obfervationcs  fuas  cum 
iis,  quas  accepit  c tota  pene  Europa,  contulit.  Complures  aliz 
fa£Ix  funt  oblervationes  , circa  Venerem  in  primis  , quae  ineunte 
menfe  Junio  eundem  cum  Sole  parallelum  pertranliit  ; utrumque 
aequinoflium  , autumnale  & vernum  fuit  definitum  . Circa  res 
Geographicas  praecipuus  labor  incubuit  , ac  primum  de  charta 
Gallis  inftauranda  aflum  fuit. 

Qua  gefla  funt  anno  i£8a,  cum  in  Phyficis,  tum  in  Mathe- 
maticis  , fe£lio  decima  compleflitur  . Ciconia  , avis  vulgo  di- 
£la  Cafuel  , pfittacus  Arras  diflus  , & alis  aves  Verfaliis  allatae 
diffefl*  funt  . Illud  experiri  placuit  , quantum  falis  volatilis  fit 
adhibendum,  ut  una  cum  fpiritu  falis  tumultuetur  . Traftatum 
iuum  de  coloribus  tum  abfolvit  D.  Mariotte  , & legit  in  con- 
ventu Academicorum,  qui  poftea  typis  mandatus  eft  . Occafione 
Lunaris  eclipfeos  , qua:  die  ai.  Februarii  accidit,  Dn.  Caffinus 
differtationem  de  Lunas  defeftione  confcripfit,  in  qua  praeter  cz- 
tera  caufas  affert  , cur  umbra  Telluris  tum  radiis  Solaribus  non- 
nihil illuftretur,  idque  ex  radiis  in  Telluris  atmofphzra  profici- 
fci  demonftrat.  Die  21  Maii  Ludovicus  Magnus  Oblervatorium 
invifit,  inftrumenta  Aftronomica,  & univerl*  terrae  planisphse- 
rium,  cujus  diameter  eft  27  pedum,  in  tabulato  turris  occiden- 
talis fumma  cura  dclineatum  , icones  Lunz  a Dn.  Cafflni  opera 
quam  diligemiffime  delincatas,  uti  & pifeium  figuras  a D.  De  la 
Hire  expreflfas  eft  contemplatus.  Tum  temporis  D.  Du  Glos  in  in- 
fulam S.  Thomae  fub  linea  zquino&iali  profe&useft.  ExeunteAu- 
gufto  Cometa  apparuit  fub  Urf*  coftellatione:  obfervationcs fa£lz 
inGorxa  infula  a D.  D.  DuGlos,  Deshayes  & Varin  mififx  funt 
ad  Academiam . 

Ex  obfervationibus  a D.  D.  Picard  & De  la  Hire  fa&is  circa 
utriusque  maris  littora  , locorum  infignium  , quz  ad  Oceanum 
fitafunt,  tum  latitudines,  tum  longitudines  funt  conftitutz . D. 
De  la  Hire  in  Provinciam  profe&us  , maris  Mediterranei  praeci- 
puas urbes  invifit,  & earum  pofitiones  perfpe&as  habuit,  ex  qui- 
bus & aliis,  quae  anno  infequenti  fumma  diligentia  funt  pera&ae  , 
charta  Gallis  multo  accuratior,  quam  quae  hatienus  prodierunt, 
concinnari  poceft. 

Illud  ex  longa  obfervationum  ferie  conclufum  fuit,  locorum 
longitudines  multo  iis  arftiores  effe  , quz  in  tabulis  Geogra- 
phicis fune  defignatae  . Unde  fi  eadem  ratione  , quz  in  Gallia 
fuit  ufurpata  , aliarum  regionum  longitudines  , feu  differenti* 
Meridianorum  contrahantur,  non  multum  a vero  aberrabimus  i 
cujus  rei  periculum  faftum  eft  in  magno  Obfervatorii  planis- 
phxrio  . 
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Aft.  Erud.  Traflatum  de  Gnomonica  hoc  vertente  anno  legit  D.  De  Ia 
An.  1700.  Hire,  quem  brevi  poft  tempore  in  lucem  emifit  ; circa  Hydro- 
M. Mattii,  ftaticam  Dn.  Mariotte  quxdam  fecit  experimenta  , quae  hoc  in 
loco  perftringuntur. 

Obfcrvationes  Aftronomicx  anno  irt8j  fa£lx  poftrema  feftio- 
ne  memorantur  . Cum  D.  Facio  de  Duilliers  qusedam  in  globo 
Saturni  obfervalTet  , quae  a Dn.  Caflino  ante  aliquot  annos  vila 
fuerant,  de  his  inter  lie  contulerunt,  atque  ex  iis,  Satumumcir- 
ca  fuum  axem  verti,  conclufum  fuit  ; novum  quoque  phaenome- 
ni genus  in  coelo  deprehendit  D.  Caflinus  die  18  Martii,  lumen 
videlicet  quoddam  oblique  fecundum  Zodiacum  porreftum  . D. 
De  la  Hire  Hellae  majoris  canis  meridianam  altitudinem  quali- 
bet hora  diei  & no&is,  etiam  in  ipla  meridie  cepit,  quod  an- 
te fa£lum  non  fuerat  , idque  permagni  ufus  eflfe  poteft.  Die  3 
Aprilis  D.  Caflini  propolim  methodum  inveniendi  Meridiano- 
rum differentias  in  obfervationibus  fatellitum  Jovis  , etiamfi  ea- 
dem oblervatio  in  altero  locorum  fa£la  non  fuerit  . Exemplum 
hujus  methodi  cap.  V.  hujus  feflionis  aliatum  reperies. 

Qua  ratione  linea  Meridiana  ab  Oceano  ad  mare  ufque  Me- 
diterraneum produci  poflit  , D.  Caflinus  peculiari  diflertatione 
expofuit  . In  duas  partes  divifi  funt  qui  huic  operi  perficiendo 
fuerunt  deflinaii  . D.  Caflinus  lineam  Meridianam  ad  S.  Salva- 
toris , in  borbonio  traflu  promovit,  hoc  eft,  ad  140000  hexa- 
'a2-  i*7*  pedas.  D.  De  la  Hire  ab  oppidis  Mondiderio,  & Surdonio  uf- 
que ad  Caflfcllum  montem  progreflus  eft  . Sed  mors  inopina  11- 
luftrils.Colberti  hoc  opus  magna  ex  parte  proveflum  abrupit. 

Libri  tertii  feftio  prima  ab  experimentis  Phyficis  & Chymicis 
anno  1684  fufccptis  initium  ducit  . De  lalfugine  aquae  marina: 
aftum  fuit  ; variae  funt  ftirpiutn  fa£lx  analyfes,  prxmifla  earum 
maceratione  ; experimenta  quoque  nova  circa  liquorum  coagu- 
lationem, & effervefeentiam , a Dn.  Borei  tentata  fuerunt  ; li- 
quor ex  hydropico  per  paracenrefim  edu&us,  a peritiflimo  Chi- 
rurgo fratre  Dn.  Du  Verney  fale  volatili  foetus  inventus  eft  ; 
fanguinis  humani  analyfis  fa£la>  nonnulla  circa  glaciem  iterata 
funt  experimenta. 

Nonnulla  animalia  Verfaliis  afportata  difle&a  funt , & deferi* 
pta,  ut  felis  odorata,  vulgociortre,  fimia,  hyftrix  , leaena;  pel- 
lis ranae  ftruflura  fingularis  a D.  Mcry  expolita . Hoc  anno  duo 
fatellites  Saturni  , qui  ordine  funt  primi,  a D.  Caflini  funt  de- 
prehenfi  , & eorum  motus  ab  eo  definiti  . Syftema  Saturni  Sc 
fatellitum  ejus  abfolutum  Regi  inviftiflimo  obtulit  ; de  paral- 
laxi  Martis,  & de  macula  tum  in  Sole  vifa  diflercacionem  con- 
fcripfit  . Intra  15.  dies  dux  ediples  , una  Solis,  Lunx  altera 
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funt  obfervatz  , atque  occaOone  Solaris  eclipfis  Dn.  Caflini  de  A&Eruj. 
przdi&ione  earum  eclipfeon  diflertationem  elucubravit.  Ineun-  An.  1700.' 
te  hoc  anno  D.  D.  Sedileau  & Chazelle  obfervationes  cum  D.  M.Manit 
Caffino  faftas,  & calculos  a fe  initos  in  producenda  linea  Me- 
ridiana ab  Obfervatorio  verfus  Auftrum , in  ordinem  digeflerunr. 

Dom.  De  la  Hire  inchoatam  Gallix  tabulam  exhibuit  , in  qua 
przcipui  portus  fic  notantur,  ut  differenti*  inter  eorum  (itus, 
ac  eos  qui  a Geographis  in  tabulis  deffgnantur  , ffatim  con- 
fpiciantur  . 

Anno  1685.  P.  Fontenay  cum  tribus  aliis  Societatis  fu*  Patribus 
in  orientales  plagas  profciluri,  in  Academiam  venit  : de  iis  quz 
ad  Aff ronomix  & Phyfices  amplificationem  faciunt,  cum  Academi- 
cis collocuti  fune,  de  mutua  cum  Academia  ineunda  ratione  &fo- 
cietate  jam  ante  convenerant. 

Se£lione  z inter  multa  experimenta  Phyfica  , multa  de  rebus 
Dioptricis,  illud  prxter  extera  infigneeff,  quo  vitra  telcfcopii 
in  res  objeftas  , feu  in  coelo  , feu  in  terra  pofitas  diriguntur  , 
idque  citra  tuborum  , aut  machinarum  apparatum  . Ha  ratione  Pag.  118. 
D.  Caflini  duos  fatcllites  Saturno  proximos  deprehenderat,  ufus 
vitro  objeflivo  100.  pedum  , quod  nullo  erat  tubo  inftruftum  . 

Medium  eclipfis  Lunaris  , quz  die  zi.  Januarii  a.. ni  1684.  Lu- 
tetix  fuit  obfervata  hora  to  , 57' , eodem  die  Go*  vifum  eft 
hora  tj,  43  min.  30  fec.  Cum  futura  eflet  eclipfis  Lunas  dieto. 
Decembris  anno  1685  , ac  magni  intereflet  , fi  per  tempus  li- 
ceret , eam  diligenter  obfervari , quod  tum  Apogxo  Luna  futu- 
ra eflet  proxima,  ubi  nulla  pene  eft  zquatio,  hujus  rei  Aftro- 
nomos  admonuit  Dn.  Caflini . Machinz  complures  funt  pro- 
pofitx . 

Se£Hone  tertia  multa  , ruz  ad  hiftoriam  natur*  fpeftant  , 
anno  16&6.  funt  propofita  , illud  inprimis,  quod  quinta  aut  fex- 
ta  ab  urbe  Vefuntione  leuca  naturalis  quxdam  eft  vclut  glaciei 
repofitz  officina,  de  qua  capite  t hujus  fc&ionis  paulo  uberius ; 
multx  quoque  fa&z  funt  ftirpium  & fru&uum  analyfcs  , qualis 
fuit  fabz  illius  nunc  pervagatz  , quz  Caft  vulgo  dicitur.  Quz- 
dam  circa  ventos  obfervavit  D.  De  la  Hire  fpeculatione digna. 

In  diflecandis  animalibus  nonnulla  funt  obfervata  a D.  du  Ver- 
ney,  quz  breviter  attinguntur.  In  grue  Africana  trachxam ani- 
madvertit in  tres  diduilam  anfra&us,  & fere  inftar  tub*  bel- 
licae convolutam.  D.Thevenot  lacertum  viridem  exhibuit,  cu- 
jus cauda  refefla , quafi  renafei  vifa  eft ; lupum  cervarium  afpor- 
tandum  curavit  D.  Mery  ; liquor  inje&us  in  inteftina  portx  ra- 
mos pervafit  . Diflfertationem  de  quinque  fatellitibus Saturni  D. 

Caninus  hoc  anno  idBd  publici  juris  fecit.  Infignis  inter  alias 
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ea  fuit  obfervatio,  qua  Jovis  & fatellitum  ejusLun®  interjeftu 
vifa  efl  defe&io  . Excunte  Februario  conjunftio  Martis  & Jo- 
vis a Patre  le  Comte,  qui  tum  in  Siamcnfi  regno  degebat  , ut 
& ab  aliis  luas  Societatis  viris  fuit  obfervata  . Maculat  in  Sole 
vifz  die  4 Maii  motum  Dn.Caflinus  cum  aliis  maculis  a ie  & 
Scheinero  vifis  contulit. 

Hic  annus  novarum  machinarum  proventu  ferax  fuit  , quas 
partim  Academici,  partim  exteri  excogitarunt,  atque  earum  ty- 
pi magna  ex  parte  in  Obfervatorio  funt  repoliti. 

Se£tione  quarta  anni  1687  afta  ptrftringuntur,  primum  flirpium 
quarundam  analyfcs,  ut  crudi  Cacao  ; nova  lapides  Bononienfes 
calcinandi  ratio;  varia  in  machina  pneumatica  fafla  experimen- 
ta; nonnull*  quoque  Aftronomica!  & Phyficx  obfervationes  a P. 
Fontenay  ad  Academiam  Siamo  miflas. 

A£la  anno  1688  quinta  feftio  compleflitur;  primum  analyfes 
rerum  exquibus  materia  medica  magna  ex  partcconflar,  gummi, 
refinarum , bituminum;  nonnulla  circa  lalium  acidorum  & Al- 
kali  miftionem,  ut  de  urinas  analyfl  taceam  . Varia  quoque  ani- 
malia funt  dilfefta  ; in  lingulis,  qu*  fpeftanda  magis  erant,  non 
omiffa,  ut  in  ave  tarda  , cercopitheco,  grypho,  lultana  , came- 
lo. Fontes  nonnulli  in  Gallia  fpeffabilcs  , terra:  motus  , qui  eo 
anno  Smirnam  concuilit,  hiftoria , & alia  non  contemnenda  cur- 
fim  referuntur. 

De  UiePalchatis  differtationem  legit  Dn.  CalTini  , qui  inducia- 
rum tempore  profeflus  in  partes  Galliae  Boreales,  ibi  urbium  ali- 
quot politiones  obfervavit. 

Sectiones  fexta  & feptima  afta  annorum  1689  & 1690  com- 
pleftuntur.  Obfervationes  circa  ni vem  & glaciem  , necnon  circa 
ferri  congelati  contraflionem  fa£las ; novum  & rarum  in  aere 
phaenomenon,  quod  Heiibronas  ad  Necrum  vifum  efl,  alia  itidem 
Phyflca  phaenomena  referuntur.  Multa  animalium  cadavera  funt 
diflctta  ; nonnulla  circa  dentium  formationem  animadverfa  ; a 
D.  Du  Vcrney  mufculi  avium  refpirationi  deltinati  funt  expoli- 
ti ; veficae  ftruftura  diligentius  fuit  examinata.  In  publica  domo 
cadaver  militis  annos  71  nati  aperuit  D.  Mery  , in  quo  partes 
omnes  thorace  & abdomine  contentz  , locis  luis  emota  vifa: 
funt,  adeo  ut  quae  in  dextro  latere  extare  debuerant , in  linillro 
inveniremur. 

Anno  1690  D.  Varignon  fyftema  fuum  de  gravitate  & defcenfu 
corporum  gravium  expofuit,  quod  poftea  publici  juris  fecit.  Cir- 
ca plantarum  nutritionem  nonnulla  fecit  experimenta  D.  De  la  Hi- 
re;  Dn.  Mery  cyftim  felleam  leonis  exliccatam  protulit,  in  qua 
feptem  erant  veluti  fepimenta,  luo  quzque  foramine  pertula. 

Die 
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Die  ij  AuguAi  anni  1690  Rex  Magnz  Britanniz , principibus  ^ £ruj 
Angliz  viris  comitatus,  in  Obfervatorium  venit.  Quz  ineo con-  An.  1700. 
tinentur  infirumenta  & machinas  eft  contemplatus;  quztumaba  M.Msrtii. 
fuerint,  fufe  in  feptima  febione  habes  explicata. 

Phyficae  obfervationes  a P.  P.  Societatis  in  Indiis  Orientalibus 
fabz  obava  febione  perfiringuntur . Quantum  aquae  Lutetia;  quot- 
annis decidat,  indagatum.  Hinc  de  fontium  origine  & fluminum 
lapfu  variae  conjeburz . 

Anno  1691  frufta  rubiginis  ferrez  Carnuti  in  cujusdam  turris  pag.  ia0. 
ruina  reperta,  & in  magnetem  verfa,  ad  Academiam miflafunt. 

Res  Anatomicae  eodem  anno  complures  difcuiTae  ; Aruburam  o- 
culi  in  Aruthione  , trochleae  & funiculi  , quz  velo  fubducendo 
ante  corneam  inferviunt,  artificium  expendit  D.  Du  Verney ; 
multa  D.  Mery  circa  tres  ventriculos  cordis  tcftudinis  maximz 
animadvertit. 

Variz  mutationes  in  Jove  hoc  anno  8c  fuperiori  contigerunt, 
novz  maculz  &.  fafciz.  Ante  annum  1690  novz  maculz  in  Jove 
non  vifz  fuerant.  Obfervationes  Aflronomicz  in  plagis  Orienta- 
libus fabz  a P.  P.  Societatis  miflz  ad  Academiam  , multa  com- 
plebuntur ad  Geographiz  juflam  rationem  & navigationem  uti- 
lia . Circa  zram  Siamenfium  & eorum  calendarium  quzdam 
funt  a D.  CafTtno  explicata.  Nonnulla  circa  Veneris  conjunbio- 
nem  cum  Sole  D.  De  la  Hire , & D.  Caflinus  circa  Jovis  cum 
Sole  copulam  obfervarunt . Dn.  Varignon  quzdam  problemata 
mechanica  & hydroflatica  propofuit  & folvit , quz  eo  loco  enun- 
ciantur . 

Poliremus  hujus  Hifloriz  liber  ab  anno  1691.  ad  annum  uf- 
que  1697  excurrit.  Sebionc  prima  Anatomicz  obfervationes  ia 
hyflrice,  in  Arubura  pelicani,  ac  przfertim  in  illius  pelle,  in 
plumarum  radicibus,  multa  circa  viperarum  anatomen  obferva- 
ta  . Complura  circa  viperarum  morfus  faba  funt  experimenta, 
fi  forte  hinc  liqueret  , in  quo  pofitum  fit  viperz  venenum  . 

Circa  phofphorum  quzdam  experimenta  fecit,  ac  illius  przpa- 
rationem  dilucide  expofuit  D. Homberg  & varia  illius  phzno- 
mena.  Idem  circa  plantarum  analyfes  multa  animadvertit  non 


contemnenda. 

Aba  publica  hujus  anni,  quz  in  coelo  fint  phznomena,  ex- 
ponunt. Unius  e fatellitibus  Saturni  cum  Aelia  fixa  conjunbio 
fuit  a D.  Cafiino  obfcrvata.  Perraro  planetarum  cum  fixis  con- 
junbioncs  contingunt  , adeo  ut  vix  quatuor  aut  quinque  ab 
Aflronomiz  exordio  ad  hujus  fzculi  initium  numerentur.  Die 
11,  Martii  Dom.  De  Ia  Hire  tranGtum  Lunz  per  aliquot  Ple- 
iadum Aellas  obfervavit.  Sic  19  Maii  Veneris  eclipfis  hora  ter- 
Tom.  III.  Qjqq  tia 
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AS.Erud.tia  a meridie  a Domino  Caftino  confpetta  . Tranlitus  Martis 
An.  1700-  per  nebulofam  Cancri  die  aj  Maii  vifus  cft  . Nov*  Algebr* 
M.Marrii.  {.jg,,!*  a Domino  Rolle  funt  propofita!  , qu*  menfis  Januarii 
Attis  continentur  , ut  & varia  problemata  Geometrica  a Do- 
Pa».  tax.  Bl*n0  Varignon  propola.  Motuum  regulae,  qu*  a Galilaeo  , & 
“*  ' aliis  fuerunt  explicatae  , novo  methodo  & univerfaliflima  lunt 

detnonftrat*. 

Quae  gefta  funt  in  Academia  anno  1693.  majori  ex  parte  coi- 
lata  funt  in  Atta  publica  illius  anni  . Occurrit  primo  infigne 
parhelium  18  Januarii  a D.Caflino  obfervatum,  cujus  rationem 
ipfe  inaagavit  ; ejus  occafione  phaenomenon  experiri  voluit  D. 
De  laHire,  an  aquae,  quam  glaciei  major  fit  refraftio,  & rem 
ita  e(Te  comperit  . Quxfita  quoque  eft  ratio,  cur  fola  aqua  prae 
frigore  dilatetur  ; in  quam  rem  quaedam  a D.  Homberg  in  fua 
machina  pneumatica  fatta  funt  experimenta  . De  origine  fon- 
tium iterum  attum  fuit , nec  non  de  vegetatione  plantarum,  ac 
quaedam  de  portentofa  mutatione  Fraxinellae  a Domino  Mar- 
chand  annotata  & deferipta;  nonnulla  de  afcenfu  fucci  nutritii 
in  plantis  a Dom.  De  la  Hire  propofita  funt  , & variis  expe- 
rimentis munita  ; quaedam  de  ftirpium  vegetatione  in  vacuo  , 
pauca  de  viribus  quarumdam  plantarum  fubaita;  de  remediis  iti- 
dem adverfus  viperarum  , & venenatorum  animalium  morfum  , 
de  relpirationc  in  foetu  , & teftudine  difeeptatum  eft  ; mufculo- 
rum  ftruttura  in  pede  leonis  & urfi  accuratiori  examini  fubje- 
fta  fuit. 

Multae  demum  obfervationes  Aftronomic*  circa  Jovis  & Sa- 
turni oppofitiones  faft*  : quae  a P.  P.  Societatis  miflae  fuerant , 
eas  P.  Gouie  publici  juris  fecit  , e quibus  Dn.  CaflTtni  locorum 
longitudines,  Mercurii  ab  Ecliptica  diftantiam  , & alia  eruit , 
quae  in  Atta  Academiae  menfis  Maii  collata  funt . P.  le  Com- 
te , qui  recens  ex  Sinenft  regno  advenerat  , in  Academiam  fe 
contulit  die  at  Novembris,  ac  multa  fcitu  digna  ex  iis  regioni- 
bus protulit  ; ut  obfervationes  a P.  P.  Societatis  in  eo  regno  Sc  in 
ea  regione  , quae  Pontichery  dicitur  , perattas  , chartam  Tarta- 
ri*, ftirpes  raras  optime  delineatas.  D.Varignon  vires  cunei  no- 
va eaque  univerfali  ratione  demonftravit. 

Settione  tertia  res  Mathematice,  qu*  anno  1694  funt  pertra- 
ftatx,  Aftronomic*  inprimis  continentur  . D.  Charelles  Hydro- 
graphi*  Profeftor  Regius  , nunc  Academi*  Socius  , cum  Regia 
juflu  mare  Mediterraneum  perluftraret , ac  longitudines  St  lati- 
tudines locorum  captaret,  illud  mare  ab  infula  Melitenfi  ad  1E- 
gyptum  ufque  longe  majus,  quam  revera  fit,  in  cb artis  delinea- 
Pag.  in.  ri  comperit.  Ecliples  Solis  St  Lun*  funt  obfervatz  ; infignis  ma- 
cula 
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cula  in  tertio  Jovis  fatellite  a D.  Caffini  deprehenfa  . Filius  ejus  AchErud. 
chartam  exhibuit,  in  qua  longitudines  & latitudines  urbium,  jux-  An.  170». 
ta  recentiorum  obfervationes,  funt  delineacz.  D.  D.  De  la  Hire,  M-Martii, 
Varignon,  & Rolle  multa  problemata  Geometrica  & Algebraica 
propofuerunt  . D.  Varignon  calculum  iniit  aeris  , qui  in  machi- 
na pneumatica  rcliduus  eft , poflquam  majori  ex  parte  fuit  exan- 
tlatus ; complures  ali* Mechanicas,  & Hydroftaticz  demonft ratio- 
nes funt  difcufT*. 

Qu*  funtPhyfic*  contemplationis,  febio  quarta  complebitur. 
Differtationem  de  fono  D.  De  la  Hire  hoc  anno  legit  , & publici 
juris  fecit . D.  Morin,  nunc  Academi*  Socius,  Di  limationes  le- 
git de  porcellana  & cineribus  quibusdam  coeruleis;  de  Thermarum 
calore  D.  Charas,  Academi*  itidem  Socius  ; de  cochenilla  Dora. 
Homberg:  ut  alia  omittam  plurima  de  rebus  anatomicis,  de  opii 
ufu,  A quibusdam  aliis  remediis. 

Hoc  ipfo  vertente  anno  , D.  De  la  Hire  diflertationem  Phy- 
fico-  Mathematicam  de  oculorum  ftrubura  , & de  vifus  affe- 
ctionibus, multis  in  congreffibus  legit , cujus  analyGs  capite  ter- 
tio & quarto  hujus  febionis  proponitur. 

Sic  Elementa  Botanica  tribus  voluminibus  comprehendit  D. 
Tournefort  Academi*  Socius,  ea  legit  & publicavit,  ac  propter 
rerum  connexionem  alterius  itidem  operis  de  hifforia  planta- 
rum , qu*  in  agro  Parifienfi  & in  circumjebis  locis  occurrunt , 
idea  & argumentum  paulo  uberiori  flylo  proponuntur.  De  Abis 
Academi*  anno  1695  lectione  fexta , acdePhyficis  primum  dif- 
feritur  . Menfe  Januario  & Februario  , cum  frigus  elFet  acerri- 
mum, quxdam  experimenta  circa  liquorum  quorumdam  conge- 
lationem faba  funt;  de  venenatis  morfibus  canis  rabidi,  vipera- 
rum , & c.  & de  remediis  adverfus  eos  propofitis,  de  folucione 
«uri  in  liquore  frigido  infipido  , de  quodam  atramenti  genere  , 
de  effigie  facile  exprimenda  abum  fuit  : de  analyfi  plantarum  , 
ac  de  olei  przfertim  extrabione  , atque  de  illius  natura  diflerta- 
tionem  e feripto  legit  Dn.  Homberg  . Inter  alia  artis  infebori* 
arcana  illud  propoluit  , de  colore  illo  florido  , quem  carminum 
vocant  , prxparando  ; de  fpiritu  acido  diflertationem  fcripfic 
multis  experimentis  fabam  . Alteram  de  falium  natura  legit  e 
feripto  D. Charas:  nonnulla  circa  fulphur  antimonii  experimen-  ,2?* 
ta  fecit.  Idem  zris  vulgaris  conficiendi  artem,  citra Zinkum aut 
lapidem  calaminarem  tradidit  . D.  Varignon  conjeburas  fuas  de 
ufu  aeris  in  digeftionc  alimentorum,  D.  Mery  obfervationes  fuas 
circa  varios  linguz  pici  motus  , & organorum  (fruburam  pro  po- 
tuit , qu*  cap.  5 uberius  explicantur,  de  ufu  ovali  foraminis  ia 
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foetu  diftertationem  edidit,  quae  cap. 6 itidem  continetur.  Deva- 
riis  a£tum  eft  remediis. 

Multa  Geometriae  & Mcchanices  problemata  eo  anno  fune 
propofita.  Vir  Nobiliflimus  D.  MarchioHolpitalius  tra&atum  e- 
didit  de  analyfi  quantitatum,  qua  infinite  parva  concipiuntur: 
novum  quoque  problema  demonftravit  circa  quadraturam  Cy- 
cloidum  . D.  Rolle  methodum  tradidit  , qua  fra&ionum  expo- 
nentes in  Algebra  evanefeant  ; Dn.  Varignon  evolutiones  om- 
nium fpiralium  cujusque  generis  demonftravit  . D.  De  la  Hire 
in  opere  fuo  de  Mechanicis  hoc  vertente  anno  potiflimum  ver- 
fatus  eft  , idque  publici  juris  fecit  . D.  Varignon  velocitatem 
aquarum  in  fublime  faiientiura  efie  ut  radices  altitudinum  de- 
monftravit. 

Exeunte  anno  fuperiori , D.  Maraldi  diftertationem  legit  de 
fixarum  apparenti  magnitudine  , qua  diverfis  temporibus  mu- 
rari vifa  elt  : cujus  diftertationis  fummarium  in  cap.  8.  includi- 
tur. D. Caflini  die  16  Januarii  Bononia  fcripfic  epiftolam  delinea 
Meridiana,  quam  in  Ecclefta  S.  Petronii  anteeo  annos  delineave- 
rat. De  origine  & ufu  telefcopii  duobus  vitris  convexis  inftru£ti 
legit  diftertationem  D.  Dela  Hire,  qui  etiam  problema  in  Ar- 
chitc&ura  inprimis  utile  propofuit. 

Se£t io  feptima  Phyficis  exercitationibus  anni  1 696  exponendis 
tribuitur  . In  ea  primum  de  pondere  aeris  & elaterio  D.  De  la 
Hire  & D.  Varignon  diftertationes  referuntur.  Hic  quoque  luas 
conje£turas  deflamma  natura,  ex  occafione  experimenti  cujus- 
dam  a viris  claris  D.  D.  Bernoulli  facti  , e feripto  recitavit  . 
Quadam  circa  flamma  colorem  D.  Homberg  attexuit.  Idem  de 
gemmis  faftitiis  occafione  data  feriptum  legit  , uti  & de  inau- 
ratione  ferri  .-  de  vino  & tartaro  feriptum  quoque  legit  Dom. 
Charas  , nec  non  de  falis  Ammoniaci  natura  , ulu  & analyfi  . 
D.  Homberg  de  quorumdam  vitrorum  folutione  in  aquofis  liquo- 
ribus , de  vitro  antimonii  , & qua  ratione  vim  fuain  emeticam 
amittat,  difteruit:  de  variis  remediis  occafione  nata  a£tum  fuit: 
de  ftruCtura  & motu  mufculorum  conjecturas  fuas  expofuit  D. 
Mery  . 

OCtava  & poftrcma  fe£tio  rebus  ad  Mathefin  fpeftantibus  eft 
deftinata  . D.  Caffinus  redux  ex  Italia  animadverfiones  fuas  in 
canonem  Pafchalem  S.  Hyppoliti  Portuenfis  Epifcopi  e feripto 
recitavit,  uti  & obfervationes  fuas  circa  hyemale  folftitium  per- 
a£las  ■,  tumque  omnes  fere  planetae  figna  Tropico  proxima  poft 
Solem  tenuerunt,  non  fimul,  fcd  alii  aliis  fuccedentes  ; D.  Cha- 
zellcs  obfervationes  a fe  fatlas  in  variis  locis  Mediterranei  maris 
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cum  Academia  communicavit ; Pyramides  AJgypti  invifit  , ea-  Afl.EruJ. 
rum  fitus  & magnitudinem  expofuit  . Innumera  pene  hoc  anno  ivi?Martii* 
theoremata  & problemata  Geometrica,  Arithmetica  & Algebrai- 
ca,  qu*  funt  purae  Mathefeos;  alia  Mechanica  , 8c  Hydroftatica 
D.  D.  De  Ia  Hire,  Varignon  , Rolle,  Sauveur,  de  Lagny , hi  am- 
bo nunc  Academiae  Socii , propofuerunt , quorum  elenchus  poftre- 
ftremo  hujus  feflionis  capite  continetur. 

Habes  , LeOor  Benevole  , utilifftmi  Operis  fummarium  , ab  ipfo 
ejus  Audore  celeberrimo  benevole  nobiscum  communicatum , E*  ejus 
autem  , & multo  magis  ipftus  libri  , ledione  nemo  non  Potentiffi-  * 
mi  Galli  arum  Regis  in  bonas  artes  ac  [dentias , quas  inflituta  (3' 
munificentiffime  dotata  Illujlriflima  illa  Academia  tam  infigniter  pro- 
movit , merita  fumma  venerabitur , & vel  ob  b<ec  Magni  ipfi  co- 
gnomen decernet . 


LITERNE  DN.  DE  MORALEC, 

COMMISSARII  REI  TORMENTARIffi, 

ad  Au&orem  Novellorum  Reipubliae  Literaria:  Amfteloda- 

menfium,  D.  Jacobum  Bernardum  , continentes  Pag-  tjy- 
deferiptionem  novs  machinae  pro  attollendis  aquis. 

Translata  ex  didis  Novellis  menfe  Novemb.  1 699. 
pag.  514.  fqq. 


EX  ingenti  numero  differentium  machinarum  , quae  aquis  in 
altum  tollendis  ad  hoc  ufque  tempus  in  ufum  tradu&a: 
funt , ingeniofiflime  inventas  reperiuntur  , quasque  admirandi  u- 
fus  efTe  polfent  : verum  quia  caveri  non  potuit  , quominus  in 
conftruftione  earum  complures  partes  adhiberentur  , ex.  c.  fuc- 
culae,  trochleae,  rotae  dentatae  diverforum  generum,  cochleas  in- 
finitae , emboli  , aliaque  organa  , quae  friftioni  necefiario  obno- 
xia funt,  potenti*  machinarum  motrici  plurimum  refiftunt , bo- 
nam partem  virium  inutiliter  abfumunt  , infuperque  continua 
reparatione  indigent  : difficultas  5c  pretium  harum  machinarum 
plurimis,  easdem,  five  proprios  in  ufus,  live  exornandis  locis  , 
quibus  capiebantur,  tra&aturis,  faftidium  movere.  Prasfens  ve- 
ro haec,  cujus  deferiptionem  & figuram  Tibi  mitto,  hoc  omne 
feliciter  fupplet;  efl  enim  limpliciffima , Scconfequentcr  prom- 
pti ffi- 
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ptiflimz  cxecutionis  . Friftio,  quz  hic  contingit  , adeo  parvi 
momenti  eft  , ut  pro  nulla  fere  haberi  poflit  . Machina  iflharc 
proprie  loquendo  Sipho  eft,  qui  , contra  naturam  communium 
fiphonum,  aquam  aa  triginta  pedes  autcirciter,  fupra  horizon- 
tem  attollere  poteft  , unde  ea  deduci  poteft  , quorfum  volueris  . 
Quod  ii  eam  dignam  judicaveris  , quae  Curiofis  Eruditorum  com- 
municetur, rogoTe,  ut  eandem  ne  graveris  Diario  tuoinfererc. 
In  ea  eft 

AB,  cifla,  quae  aquam  e fonte  aut  rivulo  C recipit. 

D,  tubus,  emiflani  vicem  przftans. 

EF,  tubus  longitudinis  33  pedum  aut  plus;  diametri  3 aut 
4 digitorum.  Inferius  foramen  ejus  furfum  verfus  incur- 
vari poteil  , impediendo  aeri , ne  aqua  effluente  tubum 
fubintret. 

GH,  duo  epiftomia,  quae  per  extremitates  binas  tubiEF  tra- 
jefta  funt. 

I,  fitula,  quae  continet  medium  diabeten. 

K,  facoma,  quod  defcendit,  quando  ficula  cil  vacua;  afcen- 
dit  vero,  eadem  aqua  repleta. 

• LM,  vas  claufum,  quod  ad  30  pedes  fuper  cillam  AB  eleva- 
tum eil. 

NO,  emiflfarium,  cujus  orificium  furfum  verfus  incurvatum, 
& operculo  teflum  e(l . 

PQ_,  tubus  unius  circiter  digiti  in  diametro,  qui  fundo  vaiis 
LM  conferruminatus  eft  , intra  quod  orificium  fuum  ha- 
bet, valvula  teftum,  impedienda;  aquae  afeendenti,  ne  re- 
fluat , cum  cefTat  afeendere . Defcendit  hic  tubus  ad  duos 
digitos  prope  fundum  ciilae  AB. 

ST,  tubus  quinque  vel  fex  linearum  in  diametro,  conferru- 
minatus fundo  vafis  LM,  ciflae  AB,  & grandi  tuboEF. 
Intra  vas  LM  afcendic  ad  duos  auc  circiter  digitos  ab 
operculo. 

Aqua  quz  ex  rivulo  C decurrit  in  ciflam  AB  , fimulac  alti- 
tudinem emrflarii  D contigit,  in  fitulam  I fc  exonerat,  qu*  cum 
femiplena  eft  defcendit,  & duo  epiftomia  G , H (quorum  quod- 
libct  circa  duos  cardines  ferreos  rotatur,  ut  friftio  hic  tanto  in- 
fcnfibilior  evadat  ) quarta  circuitus  fui  parte  circumagit  . Tunc 
epiftomio  G fe  aperiente,  & altero  H fe  claudente,  aqua  ex  ci- 
fta AB  labitur  in  tubum  EF,  cundemque  implet . Interimaqua, 

?|uz  aliquo  tempore  defierae  fitulz  illabi , repetendo  priorem  de- 
cenfum  , fitulam  coufquc  implet  , uc  fuperata  altitudine  medii 
diabetes , eadem  fe  per  tubum  R prompte  depleat  ; leviorque 
fa£fa  , facoma  K faciat  epiftomia  quaru  circumvolutionis  lu* 

parte 
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parte  revolvi,  uno  eorum,  nempe G claufo,  altero  aperto.  Tunc  Aft.Erud. 
aqua  intra  tubum  EF  ftatim  effluente,  aer  in  vafe  LM  conten-  An.  ‘700- 
tus,  per  parvum  tubum  ST  defcendit , ut  in  majori  tuboEFfpa-  ^.Martii, 
tium  occupet  ab  aqua  vacuefaftum;  & aqua  inciflaAB  ab  exter- 
ni aeris  pondere  prefla,  afcendit  per  tubum  PQ_  in  vas  LM,  ubi 
effluit  per  cmiflTarium  NO,  ftatim  atque  aer  externus  eo  illabi  po- 
teft  per  tubum  EF. 

Interea  dum  haec  fiunt  , cifta  denuo  repletur  , & aqua  ad  al- 
titudinem tubi  D prove£ta  , decidit  in  fituiam  1 , quae  defcen-  Pag-  U1- 
dcndo  , uti  prius,  bina  epiftomia  ad  quartam  partem  circumvol- 
vi facit,  & iic  porro. 

Notandum  , fituiam  non  defcendere  ultra  quam  fatis  cft  , ad 
quartam  partem  revolutionis  epiftomiorum  . Situla  enim  offen- 
dens in  fulturas  fiftitur  , & continue  recipiens  aquam  illaben- 
tem,  repletur fupra  medium  diabeten,  eaque  propter  feconfeftim 
exonerans,  levis  redditur.  Ob  quam  caufam  facoma  K deicen- 
dens  ad  ufque  fulturam , quarta  parte  fui  ambitus  epiftomia  re- 
volvi facit. 

Ciftam  AB  & quicquid  infra  ipfam  eft  , puteo  occulto  o- 
portet  immitti  , 8c  capacitatem  vafis  LM  proportionatam  ef- 
fe  capacitati  tubi  EF  , ne  ibidem  nimium  acris  fit  ad  rarefa- 
ftionem. 


G.G.L.  RESPONSIO  m.  Maii. 

Pag.  ip8. 

AD  DN.  NIC.  FATU  DUILLIERII  IMPUTATIONES. 

AcceJJit  nova  Artis  Aualyticee  promotio  fpeciminc  indicata  ; 
dum  Deftgnationc  per  Numeros  ajfumptitios  loco  liter  arum, 

Algebra  ex  Combinatoria  Arte  lucem  capit. 

CUM  ad  me  perveniflfet  tra&atio  Domini  Nicolai  FatiiDuil- 
lierii  de  Curva  breviflimi  defcenfus  , Solidoque  minimam 
(in  medio)  refiftentiam  habente  , nuper  Londini  edita;  miratus 
fum  non  mediocriter  , Virum  a me  nunquam  lasfum  animi  tam 
male  erga  me  affe£H  indicia  dare.  Dubitavi  an  quicquatn  repo- 
nerem, cum  femper  fuerim  a litibus  literariis  alienimmus,  pu- 
tarimque  unum  e (Te  honeftum  certamen  inter  eruditos  , imo  in- 
ter probos  , fi  contendant  non  verbis  , fed  rerum  argumentis  , 
uter  melius  poflit  mereri  de  re  publica.  Veritus  tamen  fum,  ne 
filent  i am  meum  in  contemptum  fui  traheret  Vir  certe  minime 
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Aft.  Erud. contemnendus  : deinde  publice  intcrefTe  judicavi  , moderationis 
An.  i7oo.  potius  quam  animi  exarccrbati  fpccimen  dari  . Occafione  etiam 
M.  Maii.  oblata  admonendos  putavi  viros  do&os  , ut  pravus  ille  mos  fefe 
invicem  impetendi  dittis  mordacibus  , qui  literas  literarumque 
cultores  infamat  , paulatim  antiquetur  . ldquc  conftlium  meum 
Inclytae  Societati  Regiae  A nglicanat  , cujus  fe  membrum  in  ipfo 
libri  titulo  profitetur  D.  Du i llierius,  & in  qua  idem  honor  mihi 
tanto  ante  fuit  delatus , placiturum  credidi:  nulla  enim  bene con- 
flituta  Societas  probat  Socium,  prxfertim  inter  feniores  numera- 
tum, necfuoloco  habitum  indignum  , ab  alio  Socio  indigne  habe- 
ri. Itaque  quando  fa&urn  fieri  infe&um  nequit,  fperavi  impoftc- 
rum  auctoritatem  Societatis  laudatiffimat , falcem  inter  fuos,  huic 
malo  obicem  ponere  pofle  , & laudabile  exemplum  deinde  etiam 
apud  alios  pro  efficaci  ad  aequanimitatem  exhortatione  futurum  . 
Neque  eam  fpem  irritam  elle,  ex  literis  Domini  Secretarii  Socie- 
tatis ad  amicum  fcriptis  intellexi. 

FortafTe  erunt  qui  fufpicabuntur  , faflum  a me  aliquid  , quo 
jure  irritaretur  Dominus  Duillierius  . Equidem  fi  quid  tale  per 
Pag.  199.  incogitantiam  excidifTet , tantum  admonitione  opus  erat : coenim 
animo  fum  , ut  fuerim  emendaturus  ultro  . Sed  ipfa  Viri  verba 
offendunt,  nihil  aliud  habere  , quo  fe  lzfum  putet  , quam  quod 
non  fuit  nominatus  inter  eos  , a quibus  folutio  problematis  de 
linea  breviffimi  defccnfus  a D.  Johanne  Bernoullio  propofiti  data 
fuit  ; aut  qui  fimilis  argumenti  fpeciminibus  effecerant  , ut  judi- 
cari poffec,  facile  daturos  fuilTc,  fi  animum  illuc  adjecilTent.  Sed 
qui  potuit  nominari  , cum  ipfe  fcribere  fuflineat  , fe  non  fuifle 
dignatum  edere  aliquid  eorum  , quz  in  hoc  inquifitionis  genere 
habebat.  Ita  enim  loquitur  pag.  5 : Ejusmodi  problemata , quam- 
vis a me  non  femel  foluta  , verbi  gratia  circa  catenariam  , vela- 
ri am  , barumque  linearum  identitatem  , curvam  defccnfus  aequabilis 
&c.  magnopere  femper  averfatus  fum  , neque  folutioaes  meas  publicis 
fcriptis  unquam  dignatus  fum  exponere.  Nobis  ergo  ignofcenda  fuit 
noftra  de  progreffibus  ejus  ignorantia. 

Videtur  deinde  publicam  caufam  agere  velle,  accufatque  (di- 
Eli  pag.  5 ) nos  affe&ati  Principatus  in  Mathematicis,  & tantum 
non  Oftracismum  nobis  minatur.  Sed  hic  profefto  pofle  m Apo- 
logia  fuperfedere,  & judicium  le&oribus  committere,  cum  non 
unus  ex  viris  przclaris  , nuperque  doftiflimus  D.  Johannes  Chri- 
flophorusScurmius,  publice  modefliam  meam  commcndarit:  tan- 
tum intcrefl,  quo  res  animo  fpeftentur,  tranquillo,  an  fluctibus 
quibusdam  agitato.  Sed  argumenta  tamen  videamus,  quibus  reus 
peragor  . Duo  affert  : primum  proponendorum  problematum 
quam  vocat  luxuriem ; deinde  cxiflimationis  atque  ordinis,  velut 

ex 


Digiiized  by  Google 


Eruditorum. 


497- 

*K  folio  Mathematico,  lingulis  Geometris  faftam  diflributionem  . Atf.ErvJ. 
Utrique  latisfaciam  , non  tam  mea  caula,  quam  utilitatis  publica:,  An.  1700. 
bc  mos  problemata  pulchra  vel  utilia  proponendi,  &eos,  quila- 
bores  fuos  przclaros  impertiti  fum  , publice  laudandi , fub  odiofis 
nominibus  traducatur.  . t .; 

Itaque  quod  primum  attinet  , conflat  iis  , quibus  nota  ed  Hi- 
floria  nollri  temporis  literaria,  magnam  incrementorum  fcieniix 
partem  problematum  propofuioni  deberi  : idemque  in  futurum' 
licet  augurari  , fi  (cilicet  problemata  nondum  ftnt  in  poteflate 
receptae  analyleos  . Ita  enim  difeitur , qua  defiderata  ad  perfe- 
ftionem  artis  fuperftnt , fimulque  ingenia  ad  augmenta  /cie mia- 
rum animantur.  Certe  ut  olimCycloidcm  , ita  nuper  Catenariam  Pafr  10°' 
plurimum  profuifle  condat.  Neque  ego  Catenariam  ipfe  delegi  , 
fed  ab  alio  mihi  propofitam  & confedim  folvi , & propofui  aliis 
porro.  NecD.  Johanncs  Bcrnoullius  in  fuo  problemate  linea  brq; 
viffimi  defcenfus  diu  laboravit : nempe  non  cafui , led  methodo 
fuccefltim  debuimus. 

Alterum  accufationis  caput  non  aliud  habet  fundamentum  \ 
quam  quod  folitus  fum  lludiofe  commemorare  merita  inftgnium 
virorum  in  eo  argumento  quod  tra&o.  Hoc  Dominus Duillierius 
vocat  ex  folio  mathematico  exillimationis  atque  ordinis  didribu- 
tionem  : fed  qui  amant  Hidoriam  literariam  , non  afpernabuntur 
meam  diligentiam  Tuum  cuique  tribuentis  .-  & qui  laude  digna 
facere  ftudent , probabunt  meritis  laudes  rependi.  Czterum  cum 
notavi , nonnifi  ab  iis  datam  folutionem  curvz  breviflimi  defcen- 
fus, quinodrum  calculum  aut  ei  ftmilem  cra&are  norunt,  anquic- 
quam  dixi  falfum  ? Intereft  fcilicet  eorum,  qui  ad  fcientiam  non 
vulgarem  afpirant,  ut  fciant,  qua  quidque  via  pateat.  Cumque 
addidi,  quosdam  egregios  viros  idem  przdituros  fuilTe,  fi  huc  ani- 
mum adhibuiffent , nunquam  credidiflem  , mente  mea  in  contra- 
rium veria,  quod  xquitatis  erat,  fuperbiz  adferiptum  iri  . Nec 
tamen  omnes  (fateor)  nominavi,  a quibus  talia  ( przfertim  pod 
nodra  tunc  jam  edita)  exfpe&are  licuilTet.  Poteram  exempli  cau- 
la inflgnis  rerum  difficillimarum  enodatoris  Wallifii  , ut  alias  , 
mentionem  facere , cui  multum  omnes  debemus  . Poteram  & ab 
Hookio  & Halzo  ( pod  vifam  unius  Theoriam  Eladicam , alterius 
Ratiocinationem  de  atmosphzrz  expanfione)  led  dcaDn.Craigio 
in  his  non  parum  progreffo  aliquid  pulchrum  fperare  . Sed  fiquis 
hic  fe  jure  pollet  queri  praeteritum  , profefto  effet  non  Duillie- 
rius , fed  Romerus  , Danicz  in  re  Mathematica  laudis  confer- 
vator,  cujus  pulchra  interioris  Geometriz  fpecimina  tunc,  cum 
ambo  Parifiis  verfaremur  , pene  fupra  illius  temporis  captum  e- 
xant,  & quem  ab  eo  tempore  multa  inveniffe  digniffima,  cre- 
T»m.  III.  R.  r r di 
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AA.Erud.  d;  par  eft.  Hunc  quis  dubitet  egregium  aliauid  fuifle  praltita* 
rum,  fi  ad  problemata  noftra  animum  apptiliflet?  Ut  de  Nobi- 
' liffimo  Domino  de  Tfchirnhaus  nunc  nihil  dicam,  a quo  maxi- 
ma quique  cxpeAanda  fac  pe  fum  profelTus,  nec  de  Domino  la 
Pag.  aoi.  Hire,  qui  utiliter  id  inter  alia  agit,  ut  fua  alienaque  per  vias 
novas  inventa  ad  morem  veterum  deraonflret  , nec  de  Domino 
Varignonio,  qui  & ipfe  in  his  non  vulgaria  pradlitic.  Sed  nec 
omnes  contemnuntur,  a quibus  ifta  non  expcdantur  : cum  fmt 
qui  omnia  alia  agunt , non  minus  ingeniola  & egregia,  alia  ta- 
men . Caeterum  nulpiam  dixi,  folos  potuiflTe  problema  folvere  , 
quorum  mentionem  nominatim  feci  ; fed  tantum  folos  , quibus 
noftri  calculi  myfteria  patuerint  (quibus  fe  computat  Dn.  Duil- 
lierius)  ex  quibus  quosdam  pr*  citeris  honoris caufa  & meritorum 
hujus  generis  extantiarum  nominavi. 

Interea  vel  nunc  apparet,  quam  utile  fit  laudare  bene  meritos, 
ut  alii  quoque  ad  bene  merendum  invitentur:  & Dn. Duillierius 
medias  inter  querelas  , Apologiam  ipfe  meam  non  animadver- 
tens fcnbit,  dum  fcilicct  priteritus  hoc  ipfo  fe  fiimulo  excita- 
tum tandem  fatetur:  cttm  videamus  ( inquit  pag.  4 ) Jtlentium  no- 
Jlrum  ia  ais  veni  (idelt,  fua  publico  impertiri  nolentem  ob  igno- 
ta merita  non  laudari  ) quod  hac  ia  re  prteftisimus  , exponemus  . 
Re£te  atque  ordine.  Si  qua  igitur  in  hoc  genere  praeclara  pro- 
ducet , hanc  ex  aliqua  parte  mihi  ( qui  fliendo  ne  fileret  admo- 
nui ) debebit  ipfe  gloriam,  Respublica  fru&um.  Vellem  tamen 
verfari  jaro  tum  malui/Tec  in  re  non  prioccupata  , & perpen- 
diilet  attentius  edita  circa  problemata  brevi  {fi mi  delcenfus  . 
Ita  enim  non  habuilTet , cur  quereretur  , ex  Mewtoniana  eoo- 
ftruflionc  folidi  minimum  medio  reddentis  nullam  libi  lucem 
affulgere,  fed  viam  vidilfet  eodem  perveniendi,  quemadmodum 
Dominus  MarchioHofpitalius  & Dn.  Joh.  Bernoullius  priclare 
oftenderunt,  qui  etiam  optime  animadverterunt,  quod  ipfe  Do- 
minus Duillierius  credit , proprietatem  Newtonianam  effe  per- 
plexiorem , luam  vero  ex  conlideratione  ofculi  vel  radii  curvi- 
tatis fimpUciorem , id  contra  ede  ; cum  illa  conftru£l/onem  per 
quadraturam  hyperboli  vel  logarithmos  facile  prsbeat , hic  ve- 
ro a diflerentio-differentialibus  pendeat,  quifunt,  ut  nos  loqui- 
mur, tranfeendentia  fecundi  gradus:  quod  perinde  eft , ac  Ii  quis 
problema  planum  ad  fe&iones  Conicas,  immo  altiores  referat. 
Quod  fi  det  impollerum  D.  Duillierius,  qui  novam  lucem  pri- 
beant  , habebit  nos  candidos  laudum  fuarum  deprcdicatores  . 
Interim  mei  mentionem  faciens  aliis  , inquit  , difcipulis  glorie- 
Pag.  tur,  me  certe  non  poteft.  (pag.  18.)  Ex  his  , qui  me  non  aliun- 
de noverit , hominem  valde  glorioium , & valde  quidem  inepte 
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gloriofum  putabit.  Ego  vero  contrario  ambitionis  genere  liben-^^-Erurf. 
ter  ipfius  me  Domini  Duillierii  difcipuluni  gloriarer,  ideft,  val-  j^n’ ‘7°?’ 
de  vellem  aliquid  prasdari  ab  eo  doceri  ; quamvis  ille  fe  nihil  a ' 

me  didiciffe  praedicet  : quod  vereor  ne  in  nonnullis  paulo  fit  ve- 
rius , quam  ipfius  interfuilfct , uti  vel  hic  ipfe  libellus  ejus  often- 
dit  . Nam  nifi  noftra  quaedam  fprcta  praetervidiffet  , animadver- 
fioni  przdidas  non  fuiflet  locus. 

Ait  jam  anno  1687  proprio  fc  Marte  invenifte  fundamenta 
oniverfa  & plerasque  regulas  calculi  quem  nos  differentialem  vo- 
camus. Credamus  ita  effe,  ( (altem  pro  parte,  nam  ne  nunc  qui- 
dem omnia  hujus  calculi  fundamenta  ipfi  fatis  nota  putem  ■,  ctft 
ea  fiducia,  tanquam  eunda  jam  effuderimus,  promptior  ad  pro- 
vocandum fadus  fuifse  videatur  ) jam  manifcftariam  tenemus 
caufam  animi  a me  alienioris,  quam  fortaise  ipfe  non  fatis  ani- 
madvertit : uti  in  verfueft,  non  amo  te,  nec  pofsum  dicere  qua- 
re. Neque  enim  mirum  eft  odifse  pronam,  quam  vocat  (p.  18) 
fedulitatem  meam , qua  mea  ejusdem  calculi  elementa  triennio 
ante,  quam  ipfi  luccurrerent , edens,  quas  fe  meruifse  putavit 
laudes  , innocenter  prseoccupavi  ; quemadmodum  quidam  Vete- 
rum dicebat  : pereant  qui  ante  nos  noftra  dixere . Egonihilma- 
lignum  ipfi  imputo,  fed  ea  tamen  eft  natur*  humanat  infirmi- 
tas, ut  mirandum  potius  cenferem,  fi  juvenis  tunc  quidem , & 
adprarclara  tendens,  glorizque  cupidus,  his  ftimulis  non  cellif- 
fet  . Pauci  ad  tantam  virtutem  perveniunt,  ut  noxiam  fibi  vir- 
tutem alterius  amare  poflint  ; quanto  minus  fi  ( ut  ipfe  de  me  ) 
lufpiciones  libi  fingant  ( uti  certe  iufpicax  eft  averfus  artimus  ) 
non  reda  via  fed  obliquis  artibus  alium  ad  laudem  efse  grafsa- 
tum.  Libenter  enim  afledum , quo  nudo  nobis  ipfi  dtfplrceremus, 
juftitiae  xelo  velamus.  Ego  vero,  quanto  magis  iatelligo  has  ani- 
morum recefsus,  eo  minus  aliquhthumani  paiso  irafeor.  Interim 
minus  (credo)  feftinationem  meam  culpabit,  ubi  inteiliget,  ex 
Horatii  praecepto  nonum  in  annum  & amplius  mc  meditata  prefi- 
fifse,  nec  cum  aliqua  edidi  anno  1684,  vel  gloriam  vel  invidiam 
expe&afse,  id  fere  tunc  agenrem,  ut  amicis  meis  Adorum  Li- 
pfienfium  curatoribus  fatisfaccrem , qui  aliquid  a me  fubinde  po- 
ftalabant  : rei  famam  cafus  deinde  potius  dedit  quam  ratio  auc 
ftudtum  meum,  v-  , . ov 

Hadenus  Dominus  Duillierius  vel  fuam  vel  publicam,  uepu-  Pag.  10;, 
tabat,  remegit:  nunc  vero  cum  eminentisGeomecrreUaaciNcw- 
toni  aliorumque  etiam  caufam  , tanquam  contra  me  fufeipit  ; 
ignofeet  mihi,  fi  non  ad  omnia  refpondeo,  donec  mandatum  pro- 
curatorium tum  a caneris  tum  maxime  a Domino  Newtono 
©flendae,  cum  quo  nulla  mihi  fimultas  fuit.  Certe  Vir  egregius. 
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■Acf.Erud.  aliquoties  locutus  amicis  meis  femper  bene  de  me  fentire  vifu* 

* neque  unquam  , quod  fciam  , querelasijecit : publice  autem 

1 ‘ “‘"  ita  mccum  egit  , ut  iniquus  fim  , fi  querar  . Ego  vero  libenter 

ejus  ingentia  merita  oblatis  occafionibus  prxdicavi  , & ipfe  fcit 
huius  omnium  optime,  fatisque  indicavit  publice,  cum  fua  Ma- 
thematica Naturi  Principia  publicaret  anno  1 6S7 , nova  quidam 
inventa  Geometrica , qux  ipfi  communia  mecumfuere,  neutrum 
luci  ab  altero  accepti,  fed  meditationibus  quemque  fuis  debe- 
re, & a me  jam  decennio  ante  expofita  fuifse.  Certe  cum  Ele- 
menta calculi  mea  edidi  anno  1684,  ne  conflabat  quidem  mihi 
aliud  de  inventis  ejus  in  hoc  genere,  quam  quod  ipfe  olim  fi- 
gnificavcrat  in  literis,  pofce  fc  tangentes  invenire  non  fublatis 
irrationalibus,  quod  Hugcnius  quoque  fe  pofse  mihi  fignificavit 
poflea  , etfi  exterorum  iflius  calculi  adhuc  expers  : fed  majora 
multo  confecutum  Newtonum,  vifo  demum  libro  Principiorum 
ejus  fatis  intellexi  . Calculum  tamen  diflerentiali  tam  limilem 
ab  eo  exerceri  , non  ante  didicimus,  quam  cum  non  ita  pridem 
magni  Geometri  Johannis  WalliGi  operum  volumina  primum 
& fecundum  prodiere  , Hugeniusque  curiofitati  meae  favens  lo-  1 
cum  inde  deferiptum  ad  Newtonum  pertinentem  mihi  mature 
transmifit  . Cxterum  etfl  pofl  tanta  jam  beneficia  in  publicum 
collata,  iniquum  fit  aliquid  a Domino Newtono  exigere,  quod 
novum  quxrendi  laborem  poflulct , non  pofsum  tamen  mihi  tem- 
perare , quin  hac  oblata  occaflone  maximi  ingenii  Mathematicum 
publice  rogem , ut  memor  humanorum  caiuum,  & communis  uti- 
litatis, diutius  ne  premat  prxdaras  reliquas  ac  jam  paratas  me- 
ditationes Aias,  quibus  cum  fcientias  mathematicas,  tumprxfer- 
tim  naturx  arcana  pprro  illuflrare  poteft  . Quod  fi  nulla  movet 
tantarum  gloria  rerum^(quanquam  vixquicquam  ei,  quamna&us 
cft , addi  puflit  ) illud  faltem  cogitet , generofum  animum  nihil 
magis  ad  fe  pertinete  putare,  quam  ut  optime  de  humano  genere 
mercatur. 

Pag-  104.  Unum  tantum  fupereft,  in  quo  video  Apologia  aliqua  mihi  ef- 
fe  opus.  Cum  Dominus  johannes  Bernouilius  programma  , quo 
invitabantur  Geometri  ad  quxrendam  lineam  breviflimi  dcfccn- 
Ais  , fpeciatim  ad  Dominum  Newtonum  mififset  , fparfx  fune 
voces  in  Anglia  , Newtonum  a me  fuifse  provocatum  : caoue 
fententia  etiam-  Domini  Duillierii  e6e  videtur , tanquam  egolua- 
for  mittendi  atque  itnpulfor  fuerim . Sed  inficio  plane  me  faflum, 
ipfe  Dominus  Bernouilius  teflabitur  . Quod  fi  Domino  Duillie- 
rio  credimus  , igre  illud  tulifse  Newtonum  , ( uti  certe  faten- 
dum , immunitatem  ei  ab  hoc  laboris  genere  pleniflGmam  debe- 
ri } uhem  , ut  Jpcra  , me  non  igre  nunc  abfolvet  ..  Itaque  nec 
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ad  me  pertinet  , quod  queri  videtur  Dominus  Duillierius,  invi-  AA.EruA 
lationem  nullam  ad  fe  pervenifse,  cum  ait  pag.  4.  fc  quoque  fi  An.  1700. 
qua  invitatione  ii  dignus  vilus  fuilset  literis,  luas  dudura  iolu-  M.  Mau. 
tiones  fuifsc  exhibiturum  . Sed  habet  nunc  quoque  campum  in 
quo  ie  exerceat  , & vero  fi  propriis  medicationibus  tantum  fe 
profccifse  perfualum  cupit  omnibus  , problemata  aggredi  potcft 
Domini  Johannis  Bernoullii  , de  quibus  poft  editas  jam  folutio- 
nes  curvx  breviifimi  defccnfus  in  A&is  Eruditorum  Diarioque 
Gallico  ( vid .Journal  dts  Scavans , A.i  697,  pag.  5515.  edit.  Parif.) 
fa£la  mentio  eft  , fed  ita  , quemadmodum  nondum  extant  folu- 
tiones  : ut  fcilicet  pro  Parabolis  vel  pro  Ellipfibus  ordinatim  da- 
tis, quarum  mentio  fit  in  DiarioGallico  loco  dicio , intclligan- 
tur  curvx  quxcunque  ordinatim  datx,  etiam  qux  non  fint  fimi- 
les  Inter  fe,  &folutio  detur  faltem  exfuppofitis  quadraturis:  cum 
in  illa  inquifitione  fit  adhuc  aliquid,  quod  nofira  etiam  edita  te- 
nentem morari  poflit.  Quale  etiam  efl  problema  a Domino  Joh. 
Eernouilio  propofitum  in  A£lis  Erud.  Lipf.  Maii  169 7.  pag. 307, 
invenire  curvam  aut  faltem  proprietatem  tangentium  curvx , qux 
curvas  etiam  tranfeendentes  ordinatim  datas  lecet  ad  angulos  re- 
flos  . Nam  fi  ea  tantum  producit  quorum  jam  datx  funt  a nobis 
methodi,  fatis  intelligit  , quantum  proprio  Marte  confequi  po- 
tuerit, hinc  nonprobari.  Si  quid  in  Phyficis  Theorix  Gravitatis 
Newtonianx  adjecit,  uti  quidem  pag.  *8  infinuat,  pariet  hocipfi 
alterius  generis  laudem. 

Quod  alios  quosdam  attinet , de  quibus  mc  pariter  ac  de  fc 
non  benemernum  ait  D.  Duillierius  pag.  19,  nihil  adderem  (cum 
neminem  de  mc  querentem  norim  ) nifi  fpeciatim  de  Theore-  Pag.  roy, 
matibus  quibusdam  Domini  Moyvrxi  circa  feries  infinitas  men- 
tionem injecilsct . Equidem  talia  hunc  edidilse  Theoremata  igno- 
rabam, donec  nuper  amicus  exArtglia  redux  fecum  attulit  vo- 
lumen poftremum  Transa£lorum  Phflofophicorum . Memini  cum 
alios,  tum  Dominum  Newtonum  & me  quoque,  in  illis  feriebus 
ante  multos  annos  verfari,  ut  in  iis  holpes  D.  Duillicrio  videri 
non  debeam.  Interim  D. Moyvrxo  gratias  agendas , quod  hunc 
kborem  perutilem  & valde  ingeniofum  velut  pro  dercliclo  habi- 
tum in  fe  fufeepie,  rogandumque  etiam  cenleo,  ut  in  eo  genere 
pergat,  ubi  multa  adhuc  reftane.  Diu  enim  efl,  quod  complura 
Theoremaia  ampla  fatis  ipfe  , tam  pro  finitis  fed  indefinitis  , 
quam  pro  infinitis  formulis  fabticans  cotifideravi,  fi  profequeren- 
tur  hoc  (ludium,  qui  pofsunt  Sc  inteliigunt , habituros  nosquas- 
dam  Canonum  ntiliflimorum  velut  tat>ulasr  prxftituras  m analy- 
tisis  aliquid  illis  ufibus  fimile,  quos  in  Geometria  praelica  tabu- 
lx  finuuai  aliorumve  numerorum  prxbent  ; iciltcer  ut  calculos. 
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femel  faftos  non  femper  repetere  neeelTe  fit , uti  defeftu  Cano- 
num quotidie  facimus.  Sic  optarem  haberi  generalesCanonespro 
fublatione  irrationalium  , itemque  pro  inventione  maximi  com- 
munis diviforis  ac  fublatione  literarum  , redu&ioncque  aquatio- 
num plurium,  plures  incognitas  habentium  ad  pauciores  incogni- 
tarum pauciorum  , ac  denique  ad  unam  unios. 

Sed  hac  nihil  habent  commune  auc  fimile  cum  illis  Methodis 
noftris , quibus  problemata  catenaria,  aut  linea  breviflimi  defcen- 
fus,  aliaque  id  genus  interioris  Geometria  folvimus}  utadeonon 
poflim  in  animum  inducere  meum  , ipfi  D.  Moyvrao  videri  in- 
mriofum,  quod  nulla  ipftus  mentio  fa£ta  ed  , cum  de  hujusmodi 
problematibus  ageretur,  quod  tamen  D. Duillierius  infmuat ; qui 
cum  me  ignarum  in  illo  folio  Mathematico  collocalfet  , unde  , 
li  Diis  placet,  exidimatiooem  fingulis  Geometris  didribuo,  hzc 
pag.  19.  fubjicit  : fed  ignofcendum  •viro,  fi  minus  de  me  aliis  que  , 
falsem  de  Mathematicis  rebus  optime  merite  i aliis  dico  , qua  enim 
lequitate , ut  ceteras  taceam  , tinea  breviffimi  dcfcenfus  inventio  , 
fubtilis  quidem  illa  (T  egregia  , opponetur  eximiis  illis  Theorematis 
ufus  prorfus  infiniti  , que  Dominus  de  Moyvre  in  T ransaflionibus 
Tbilofophicis  communicavit  ? Equidem  credo  nemini  praeter  Do- 
minum Duillierium  in  mentem  veoiife,  ut  opponat  inter  fe  res 
toto  adeo  ccelo  diverfas  . Interim  confiderandum  relinquo  , qua 
ipfe  aquitate  didimulct,  aut  qua  animi  praventioneoblivifcatur, 
non  hic  de  problemate  aliquo  particulari  linea  breviffimi  defcen- 
fus,  fcd  de  Methodo  fummi  momenti  valdeque  diifufa  circa  ma- 
xima 8 1 minima  fuide  aftum : quam  ante  D.  Newtonutrr  & me 
nullus,  quod  fciam,  Geometra  nabuit;  uti  ante  hunc  maximi  no- 
minis Geometram  nemo  fpecimine  publice  dato  fe  habere  pro- 
bavit; ante  D.  Bernoullios  & me  nullus  communicavit  : cum  ta- 
men conflet , cfTe  Methodi  de  maximis  & minimis  partem  fubli- 
miorem,  & in  applicatione  Geometria  ad  Mechanicen  naturam- 
que fumme  utilem  , cum  ex  omnibus  figuris  pofEbilibus  eligitur 
ad  aliquid  praedandum  aptiffima.  Magnum  fa ne  Geometram  Hud- 
denium  de  his  jam  cogitafle  apparet fed  quid  confecutus  fit , non 
conflac  . Hugenius  certe  ( quamvis  & ipfe  in  Geometria  ante 
detectum  a me  Calculum  recepta  fummus)  tamen  narrante  Domi- 
no Duillicrio  tale  quid  fruftra  centavit  : haud  dubie  quod  non- 
dum tunc  fatis  ufum  nodrarum  artium  perfpexiifec,  quem  ubi  tan- 
dem agnovit,  mire  illis  & Methodis,  & (quae  D.  Duillierius  ad- 
eo averfatur)  problematis,  eft  dete&arus , candidequc  fadus,  pu- 
blice ac  privatim,  jatn  apertura  ad  illa  aditum,  qu*  alia  ratione 
vix  fperari  poffe  videbantur. 

Podrcrao  ne  vacua  fis  hac  Apologia  , oecafione  Theorematis 
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Moyvraani  noftrum  infinities  generalius  fubjicere  placet;  adhi- 
bendo novum  rlejignntionis  genus  , cujus  magnum  in  re  analyti- 
ca  & combinatoria  ufum  reperimus,  de  quo  alias  fufius.  Nem- 
pe modum  damus  extrahendi  radicem  feu  valorem  quantitatis 
cujuscunque  ut  Z,  ex  zquatione  generaliflimc  determinante  ip- 
fam  Z,  per  aliam  quamcunque,  Y.  Nempe  aquatio  data  gene- 
raliffima  relationis  Z ad  Y fic  exprimetur,  o = (01Y+01Y* 
+ 03  Yi  &c.)  + (—  to  + 11  Y + n Y*  + 13  Y»  &c.  ) Z'  + 
( 20  + it  Y + 12  Y*  + 13  Y*  8cc.  ) Z1  -f-  &c.  Ubi  ob Calculi 
commoditatem,  ut  valoresquzfitorum  fiant  affirmativi,  ideoipfi 
10  praefiximus  lignum  — . Quaeritur  jam  valor  ipfiusZ,  feuquz- 
ritur  , in  zquatione  Z s:  ioi  Y + 101  Y*  +■  103  Y*  -4-  104 
Y4  + ioj  Y*  + 8cc. , qui  fint  valores  numerorum  quaefitorum  af- 
/umptitiorum  tot , lot,  103  , &c.  ( quos  mtjufculos  hic  vocabi- 
mus) per  numeros  aflTumpiitiosaKjnationisdatz,  (quos  vocabimus 
minusculos)  nempe  per  ipfosot,oi,o3,dcc.  10, 1 1, 11, 8cc.  10, 1 1, 13 
&c;Scc.  Dico  fore  tot  = 01 : to.  Et  toi  = 01  -f-  11.  101  -f-  10. 
101*,  : to.  Eti 03  = 03  + 11.  toi  + n.  101  + (1)  10.  tot. 
joi  + it.  101*  + 30.  103» , : 10.  Et  104  = 04  + 1 r.  103  + tl. 
102  + 13.  101  + (1)  10.  io*.  103  + (1)  ai.  101.  101  + aa. 
tot*  + ( 3)  30.  101*.  101  + 31.  ioi»  + 40.  tat4,  ; to  . Eo- 
demque  modo  habebuntur  105 , tod,  &c.  huc reguln  genernti , uc 
denominator  cujusque  valoris  fit  10,  numerator  vero  confiet  ex 
omnibus  membris  poflibilibus  in  unum  additis  lege  combinntionit 
fequenti  formatis  & multiplicatis  refpeftive  per  numero/  transpo- 
Jitionum  form*  , in  membro  ex  majufculis  conflat*  convenien- 
tes, qui  numeri  funt  veri,  parenthefibus  incluft . Porro  in  Minus- 
culis ut  ot , 01,  03,  10,  11,  ii,  10,  xi,  ix,  8cc.  nota  prior 
fignificat  ad  quam  potentiam  ipfiusZ,  nota  pofterior  ad  quam 
potentiam  ipfius  Y,  numerus  minusculus  pertineat  in  aequatione 
data.  In  Majufculis  (ut  tot , toi , 103  , Sfcc.)  nota  prima,  (hoc 
loco  1 ) nihil  aliud  efi  quam  nota  raajufculi  ; nota  vero  ultima 
indicat  ad  quam  Majufculus  pertineat  potentiam  ipfius  Y in  ae- 
quatione quaefita  feu  vatore  ipfius  Z.  Jam  Lex  Combinationis  hate 
efi  : notz  ultima:  numerorum  fuppofititiorum  vel  afiumptitiorum 
membri  cujusque  formanto  eandem  fummam , aequalem  notz  ul- 
timz  majufculi  cujus  membra  ingrediuntur  valorem  :&  in  mem- 
bro quolibet  minusculus  non  efio  nifi  unicus  , majufculi  autem 
tot,  quot  nota  prior  in  minufculo  habet  unitates:  ita  fimul  om- 
nia cujusque  valoris  membra  poffibilia  determinantur.  Ex  hoc 
jam  theoremate  habetur  non  tantum  extra&io  radicis  definitz 
ex  zquatione  unius  incognitz  finita  vel  infinita;  fed  etiam  valor 
indefinitus,  qualis  exempli  gratia  defideratur,  cum  quzriturva- 
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lor  generalis  ordinatae  ad  Curvam  aliquam  live  Algebraicara  fi-- 
ve  tranfcendentem.  Theorema  vero  Domini  Moyvrzi  hujus  no- 
ftri  eft  cafus  f pedalis  qui  prodit  , fi  omnes  minufculi  fine  aequa- 
les nihilo,  przter  folos  primi  ordinis,  ot,  oz,  03,  &c.  &10, 
zo  , 30  &c.  ita  ut  folis  curvis  applicari  id  poflit  , in  quarum 
aequatione  duz  coordinatz  in  fe  invicem  non  ducuntur  . Non 
tamen  dubitem , & ad  haec,  & ad  alia  abfirufiora  eum  pervenire 
potuiffe,  aut  pofTe,  fi  ut  jam  rogavimus,  pergere  in  tam  utili 
mquifitione  velit.  Videbunt  autem  intelligentcs  novam  Analyti- 
ca  promotionem  in  hac  noftra  defignatione  per  Numeros  loco  Utera- 
rum  , qui  adeo  fi&itii  feu  fuppofititii  funt  , contineri  . Nam 
cum  mens  nofira  fzpiftime  pro  rebus  cogitandis  notas  adhibere 
debeat,  & cbaraSeriftica  fit  maximum  medicandi  fubfidium,  con- 
fequens  eft  , tanto  utiliores  efte  notas  , quanto  magis  exprimunt 
rerum  relationes.  Unde  porro  fequitur  , literas  Algebraicas  in- 
diferiminatim  adhibitas  non  fatis  efte  utiles,  quia  ob vagam  ge- 
neralitatem  fuam  non  admonent  mentem  relationis  , quam  ex 
prima  fuppofitione  fua  habent  inter  fe  invicem  . Hinc  it  non- 
nihil fuccurramus  defe&ui , folemus  interdum  ( inprimis  cum  mul- 
tse  adhibendae  funt  ) in  ordine  earum  fubfidium  quzrere.  Sed  ubi 
magna  eft  nec  fimplex  varietas  , utiliftimum  reperi  ad  numeros 
recurri  , cum  & iplz  literz  apud  multas  gentes  ordine  fuo  nu- 
meros fignificent . Numeros  autem  intelligo  fi&itios  , pro  lite- 
ris ftantes,  etfi  interdum  tali  arte  adhibere  liceat  , ut  umul  ha- 
beri pro  veris  & examen  calculi  novenarium  vel  aliud  fubire  pof- 
fint.  Hzc  autem  defignatio  quantz  utilitatis  fit  ad  Canones  no- 
vos, utiles,  & late  fufos , cum  ex  przfenti  theoremate  judica- 
ri poteft,  tum  progreftu  temporis,  ubiez,  quas  opto.  Canonum 
Analyticorum  Tabula  condentur,  magis  apparebit.  Atque  itade- 
irium  per  Charafterifticam  ex  Combinatoria  arte  , Algebra  ei 
fubordinata  perficitur.  Combinatoriam  autem  (quam  animo  com- 
plexus fum)  ex  ea,  quam  pene  puer  confcripfi  & anno  1 666  edi- 
di, (me  inconfulto  ante  annos  aliquot  recufam)  nolim  zftimari; 
umetfi  jam  tum  quasdam  meditationes  non  poenitendas  nec  mo- 
menti nullius  afperferim. 
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* 7 An.  1700. 

Dc  SOLIDO  ROTUNDO  MINIMA  RESISTENTIA, M-  Ma“* 

addenda  iis  qux  de  eadem  materia  habentur  in  a&is 
Ann.  fupcrior.  Menf.  Novemb. 

L£tus  intellexi  meam  hujus  problematis  folutionem  non  pa- 
rum placuilTe  Eruditis  , nec  eos  fe  melius  Fatiana  lolutio- 
nis  perplexitatem  agnofcere  potuifle,  quam  perfpefla  demum  meas  p 
brevitate  & fimplicitate.  Quandoquidem  autem  Conftruftionis  a- 
nalyfis  (quam  tamen  in  epiftola  cxprefferam)  in  excerptis  fuerat 
omifTa:  eam  rogatus  lubentiflime  communicabo  , & ne  quid  mini- 
mum ad  plenariam  hujus  curva  cognitionem  deliderctur  , unum 
alterumve  annotabo. 

Perveneram  ad  aquationem  different ialem  primi  gradus  hanc 
Y d Y>dX  = adi*,  quam  dixi  curv*  quafita  naturam  exprimere; 
ut  igitur  ejusdem  conftruflionis  rationem  detegam  , fubftituatur 
valor  ipfius  ds,  qui  eft  ^dX*  + dY*  , ut  habeatur  YdY*dX  =s 
*dX*-\-iadX1  dY*-\-adY*\  jam  vero  cum  indeterminatarum  dif- 
ferentia fint  implicata  ad  feparationem  inftituendam  , transmu- 
tatione quadam  opus  eft,  quam  f«pe  in  intricatiffimis  cafibus  fe- 
liciter adhibeo.  Ponatur  kaque  dX  — mdY  : a (id  eft  mdY  di- 
vifum  per  a , qua  diviflonis  expreffione  exemplo  Celeb.  Leibni- 
tii , ad  facilitandam  Typotheta  operam,  nunc  iterttm  & in  po- 
fterum  utar  ) quo  furrogato  in  aquatione  , eaque  poftea  divifa 
per<#Y4,  prodibit  aquatio  algebraica  hac  aamY — m*+iaamm 
■+■  a*  , adeoque  T s (*l:u) + IM  4-  («;«)&  ifYs 
( jmmdm  : aa  ) + idm  — ( aadm  : mm  ) Hinc  mdy  : a feu  dx  s; 

( 3»»} dm  : *s  ) + ( imdm  : a)  — ( adm  : m ) fumptis  igitur  ho- 
rum integralibus  erit  X — (3 m*:a**)  -f-  (mm:«)  — Im  . Sic 
igitur  inventi  funt  valores  coordinatarum  X & Y exprefC  per 
duas  quantitates  unam  tantum  communem  indeterminatam  m in- 
volventes : Unde  illa  quam  dedi  in  Aflis  refultat  conftru&io  t 
notandum  autem  (quamvis  ad  remipfam  parum  faciat)  curvam 
IK  ( vide  ibid.  fig.  II  ) male  elfe  reprafentatam , ea  enim  cum 
refla  CE  non  concurrit,  fed  eodem  fere  modo  quo  curva  H AD 
poftquam  aliquoufque  ad  CE  appropinquavit,  ab  ea  iterum  re- 
cedit in  infinitum,  & magis  magisque  accedit  refla  CM,  qua 
proinde  communis  eft  afymptotos  curvarum  IK  & DAH  , nu- 
jus  ad  dextram  , illius  ad  liniftram  communis  axis  CE:  anim- 
adverfione  dignum  eft  , duas  illas  curvas  licet  diverfiflima  na- 
Tem.  III.  Sss  tura, 
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Afl.Erud.  turz  , unam  quippe  algebraicam  , alteram  tranfcendentem  , ita 
An.  17*0.  tamen  inter  (e  confpirare  , uc  ad  axem  fuum  communem  CE 
W.  Maii.  accedere  fimul  definant,  vel  ab  eo  recedere  fimul  incipiant,  id 
ut  utriusque  curvas  pun&um  axi  CE  proximum  «qualiter  a 
refta  CM  diftet  •,  fumpta  enim  CE  =r  a erunt &EK&EH 
omnium  fuaruro  refpeftive  applicatarum  minimas  ; & quidem 
minima  EH  erit  “ a \/  3 » A (polito  a pro  unitate,  ita  ut 
Ia  — o)  erit  minima  EK  — ± a — / , a , qu*  quantitas 
eft  affirmans,  quia  logarithmus  numeri  unitate  minoris  /,  a 
eft  quantitas  negativa  , quae  per  confequens  negata  vertitur  in 
affirmantem. 

Hic  fimultaneus  curvarum  acceflus  proximus  , rationem  jam 
tnanifeftat , cur  quae  ex  illis  conftruitur  curva  folidi  rotundi  mi- 
nimas  refiftentiz  BN , duas  habeat  partes  convexitates  Cbi  mutuo 
obvertentes  ( quo  fere  modo  ab  aftronomis  lignum  arietis  vulgo 
pingitur  ) St  defincntes  in  acumen  quod  pun&um  rtverjtonis  ap- 
pellare foleo  ( point  de  reiroufjcment  ) diflans  a CM  intervallo, 
quod  eft  «quale  minimz  applicat*  EH  . Quam  curv*  reverfio- 
nem  eleganter  etiam  obfervatam  video  ab  llluftriffimo  Marchio- 
jac  Hofpitalio  in  A&is  ejusdem  anni  menf.  Aug.  quanquam  ex 
ejus  conftruendi  modo  non  tam  manifefte ea  appareat:  Interim 
ooftr*  folutiones  mirifice  confentiunt : nec  aliud  in  conftruen- 
di modo  difcrimcn  eft  , quam  quod  llluftriffimns  Vir  fynthefl 
magis  ufus  fuerit  quam  analyli , utpote  in  animo  habens  pro- 
prietatem curv*  ab  acutiffimo  Newtono  jam  traditam  , ad  quam 
collineavit,  ut  oftenderet  luam  zquationem  ( vid.  pag. 44  j & 446 } 
mifv  : mm-\~wl=nigt  : wn  + ti, 1 refolvi  pofle  in  proportionem 
Newtonianam  4AB*  x AC : BC* ::  BC : MP ; loco  quod  ego  mere 
analytice  fine  ullius  proprietatis  ab  alio  jam  prxinventz  auxilio  ad 
quzfitum  pervenerim. 

Czterum  coordinatz  ab  Illuftr.  Viro  alllgnatz  (aa:  4Z)  4"»Z 
+ (Z’:4 *a)  & (ZZ:4 a)  4.  (3Z*:\6ai)  — (54:48)  + CN 
funt  fimillim*  meis  inverfo  terminorum  ordine  (m*:aa)  -f- ir» 
4 ~(aa  : m)&  (jm*:  4**)4*(mm  :a)  — lm\  niTI  quod  quantitatem  con- 
ftantem  brevitatis  gratia  neglexerim  , quippe  qu*  in  ipfa  cur- 
va nihil  mutae  prztcr  (itum  : Gc  ut  fecundum  axem  fuum  re- 
trorfum  antrorfumve  magis  promoveatur  , ea  ipfa  quantitate 
Pag.  an.  conft4nte  & arbitraria,  qu*  affirmative  vel  negative  pro  lubitu 
alium  i poteft.  Przterea  quod  mihi  in  exprelfione  coordinatarum 
eft  a & m id  Illuftr.  Marchioni  eft  4 a & i Z : boc  exinde  ve- 
nit, quod  Ncwtoni  proportionem  4AB1  xAC:  BC>::BC  : MP 
fecutus , pofucrit  m>fv  : mm  4-  vv'  =:  f «,  cum  tamen  li  feciffet 
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AB’ x AC:  BC5::BC:MP  ( qua;  proportio  non  minus  convenit  AiS.EruA. 
curvae,  quam  illa  cujus  primus  antecedens,  hujus  primi  quadru- 
plus  eft  , imo  alius  quivis  multiplus  atque  fatisfaceret  ) pocuifiTel  aiw 
ponere  (impliciter  m*fv  : mm  -f-  w*  " <»  ; quod  C fuiflec  fa- 
ctum, ad  meas  omnino  perventum  fuifletexpreffiones,  qua:  quod 
careant  ifla  inutili  fubquadruplicitace,  quodammodo  Gmpliciores 
funt:  profefto  ncfcio  cur  VirIIluftr,  vel  ante  cum  ingeniofiBimus 
Newtonus  fumendo  4AB‘  potius  quamfimplex  AB‘  voluerint  en- 
tia multiplicare  prxter  necellltatem. 

Quod  porro  attinet  ad  figuram  cufvae  , elegantiflime  eam  deli- 
ncatam  dedit  llluftr.  Hofpitalius  (vid-ejus  fig.  I)  fciendum  tamen 
eft,  utramque  curvae  partem  DM  Sc  DO,  ab  utroque  axe  AL  & 

AK  magis  ac  magis  removeri  diftantia  quavis  data  majori,  quod 
notari  velim,  ne  quis  putet  partem  DO  prout  in  fchemate  exhibe- 
tur, in  infinitum  continuatam  non  nifi  ad  certum  intervallum  ab 
AK  difccdere. 

Angulus  quem  curva  DM,  DO  in  pun£to  reverfionis  D facit 
cum  axe  conjugato  AK  , triens  eft  anguli  refli,  adeoque  comple- 
mentum fcu  duo  trientes  re&i  erit  inclinatio  curvae  maxima  & 
minima  ad  axem  AL  , nimirum  maxima  partis  AL  , minima 
vero  partis  DO  : quod  alicujus  ufus  e(Te  potefl  in  re  nautica  ; 
quod  fi  enim  navis  conff  rueretur  fecundum  curvaturam  DM,  pa- 
tet utique  ambo  prorae  latera  cum  axe  navis  non  polfe  majorem 
angulum  capere  quam  ad  fummurri  60  grad.  fi  vel  tantillo  major 
elfcc,  jam  non  facillime  aquam  fulcaret,  inter  omnes  naves  quae 
ejusdem  elfent  amplitudinis  & longitudinis  . Monendum  hic  eft 
non  tantum  convexam  fuperficiem  a curvae  parteDM,  velcon- p 
cavam  a parte  DO,  rotatis  circa  axem  AL  deferiptas,  minimam  lag'  1 

fiati  refiflcntiant  a fluido  fed  etiam  perinde  eft  fi  illius  fumatur 
uperficies  concava  & hujus  convexa . 111*  enim  fuperficies  five  a 
P verfus  A , five  ab  A verfus  P moveantur , fluidum  utrovis  modo 
fimiliter  St  atquali  vi  illis  refiftit. 

Veriffirtium  efle  deprehendo,  quod  Generofus  Marchio  dicit  , 
fpatii  ADMP  quadraturam  citra  ullam  ah  hyperbole  quadratura 
dependentiam  facile  reperiri  : at  quod  idem  etiam  affirmet  de 
fblidi  ab  hoc  ipfofpatio  circa  axem  rotato  deferipti  cubatura  fea 
potius  cylindratum,  nonnihil  feftinantius  pronunciavit ; fi  revide- 
re dignetur,  comperiet  eam  citra  hyperbolae  quadraturam  habe- 
ri no«  pofte.  • . 

In  excerptis  literarum  mearum  in  fine  habentur  fi* c verba  ; 

Et  furva  aquatio  tranfcendtns  exponentialis  erit  &c.  fupple  & cur- 
va IK  Sk.  Modum  perveniendi  ad  hanc  zquationem  exponen- 
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Ail.Erud.  lialcm  feu  ut  mihi  etiam  dicitur  percurrentem  pariter  rogatus  hic 

A-7-  pando : Quoniam  EK(  vid.meamfig.il)  feuCM  feuX=(  jm4:  44») 
au.  — /m;  multiplicata  per  40)  & deinde  redu£la,  habe- 

bitur 4/jJ/m=3ra*-f  qaamm — 4i»3X,  cujus  membrum  prius  ^aUm 
eft  quantitas  logarithmica  , alterum  vero  cum  fit  quantitas  ordi- 
naria, ut  pariter  logarithmicz  formam  induat  , multiplico  to- 
tam zquationem  per  logarithmum  aliquem  conflantem  qui  uni- 
formitatis literarum  gratia  fit  la  (jam  vero  pro  unitate  alia 
quzvis  quam  a fumenda  eft  , alias  foret  la  — o , erit  itaque 

. Jm  — jm*  -f-  4aamm  — 4*3  X.  la ; at  cum  zqualium  lo- 
garithmorum  aequales  fint  numeri,  fumptis  hujus  aequationis  quan- 
titatibus numeralibus  fecundum  genefin  & regulas  logarithmorum, 

proveniet  hsec  aequatio  percurrens  feu  exponentialis  TM*** **  — ft 

im*  e,aamm  — 4aJX.  proUt  in  A£lis  habetur  pag.  463.  Si  jam 
pro  la  quz  eft  quantitas  determinata  ponas  b,  aequatio  libera  erit 
a logarithmis,  & referri  debet  in  cenfum  pure  percurrentium,  de 
quibus  fufius  egi  in  A£l.  an-  «^97-  m. Martio. 

213.  Occafione  id  ferente  , ingratum  non  erit , C heic  oftendero 
quam  latum  ufum  habeat  illa  transmutandi  methodus  , qua  fla- 
tim  ufus  fum  pro  conftru&ione  aquationis  differentialis  Y dY* 
dX  = adi 4 feu  YdY  3 dX  = adX 4 + ladX*  d Y*  -f-  ad Y*}  ne  quis 
itaque  arbitretur,  eam  pro  hoc  fpeciali  exemplo  tantum  f occe- 
dere , neve  temere  me  dixifte  , in  intricantioribus  feliciter  eam 
pofte  adhiberi  : Dico  , omnis  zquatio  differentialis  in  qua  alte- 
rutra indeterminatarum  deficit  , hac  methodo  conftruibiiis  eft  T 
nec  refert  qualicunque  modo  difterentiales  dX } dY  & altera  in- 
determinata X vel  Y earumque  poceftates  quot  & quotaecunque 
inter  fe  fuerint  implicat*  : quo  fane  nefeio  an  unquam  genera- 
lius quid  fuerit  tFaditum  in  hoc  abftrufo  differeutialium  impli- 
catarum feparationis  negotio  , quod  unicum  eft  adhuc  , cujus 
perfeffio  pro  univerfali  hujusmodi  aequationum  conftrufilione  de- 
fideratur  . Methodus  autem  , de  qua  fermo , ita  habet  ; fi  ex. 
gratia  deficiat  X , ponatur  dX  =2  md Y : a , quo  fubftituto  in  z- 
quatione  propofita  loco  dX  , manifeftum  eft  , zquationem  inde 
ortam  divifibilem  fore  per  aliquam  poteftatem  ipfius  dY  , ita  ut 
przter  quantitates  ordinarias  in  aquatione  nihil  habeatur ; unde 
inter  m & Y proveniet  zquatio  pure  algebraica  , exprimens  na- 
turam alicujus  curvz  pariter  algebraic*  , cujus  abfcift»  Y , & 
fpatia  curvz  iftis  relpondensia  ( fmdY ) divifa  per  conflantem  a, 
dabunt  coordinatas  curvz  quzfitz  pro  conftruflione  zquationis 
differentialis  propolitz . Ut  rem  exemplo  illuftrem , eftohstczqua- 
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tio  Yj  YdX*  dY  =a*  dYs , quaeritur  confltu&io  curvae  x-  AfhErud. 

quationi  refpondentis;  FuidX  — mdY  quod  furrogetur  in  aequa-  An.  1700. 
tione,  &habcbitur  (Y  > mi  dY*  :aS)  (Y  m*  dYs : aa)  =aa>d  YSj  M.  Mai:. 
Sc  divifa  per  dYS-.aS  proveniet  aequat io  algebraica  Y*  ms  + »*  Y 
m*  =:  a* : Facla  itaque  huic  aequationi  convenienter  curva  alge- 
braica  IK  ( vid.  fig.  meam  II.  ex  A£lis  citatam ) inquaCM,  Y; 

MK,  m;  fiacMN  aequalis  fpatioCMKl  divifo  per  conflantem», 
vel  fimpliciter  fiatMN  ubique  in  ratione  fpatiiCMKl,  dicopun- 
ftum  N fore  in  curva  optata.  Alias  quae  mihifunt,  regulas  pro  Pag.  214. 
perfe&ionc  methodi  tangentium  inverfz , cum  lint  extra  infli- 
tutum  hic  omitto  , partim  jam  alibi  datas  , partim  forte  adhuc 
dandas. 

DESCRIPTIO  DUARUM  GLANDULARUM 

Una  cum  dudibus  excretoriis  in  corpore  humano  baud  ita  , 
prtdem  a GuiLIELMO  COWPERO,  Societatis  Regite  i>as.  155. 
Socio  , detedarum  , in  Philofopbicis  Adis  Anglicanis 
Menf.  Novemb.  A.  i6?p.  N.  2 58  exhibita  , bicque  La- 
tine reddita. 

ETfi  praefenti  faeculo  Anatome  a multis  egregio  fucceflu  fuit 
exculta,  nullum  tamen  dubium,  quin  plura  poflhac  inve- 
nienda , variaque  etiam  utilia  & oeconomi*  animali  refle  in- 
telligendae  apprime  necefTaria  organa  fuperfint  detegenda,  quo- 
rum cognitionem  nos  dclituifTe  poderi  seque  admirabuntur  , ac 
permirum  nobis  videtur,  quod  obfervationum  noftrarum  noftri 
ancecefTores  nullam  notitiam  habuerint.  Exemplum  ejusmodi  in- 
venti eo  prseflantius  duae  nunc  przbeant  glandula;,  a nemine  ad- 
huc, quantum  novimus,  infubje&o  humano  annotatae,  quo  ma- 
gis in  tali  eaedem  reperiuntur  parte,  quam  non  1'olum  alii  exacle 
defcripferunt  , fcd  & egomet  iplc  fsepe  ac  folicice  examinavi  , 
antequam  perfpicere  iplas  licuerit  . Id  quod  animum  nobis  ad- 
det, ne  vel  defperemus , ubi  cunfta  indagando  ne  quicquam  in- 
venimus, velmmium  etiam  nobis  arrogemus,  fi  in  re  aliqua  eruen-  Pag- 
da  liceat  efse  felicioribus  . Infortunio  quippe  culpa  tribuenda  , 

Juod  Viri  nobis  diligentiores  ac  folettiores  exoptato  interdum  de- 
ituantur  eventu. 

Ad  quartam  circiter  pollicis  partem  fub  Proflatis  ( Fig.I.  E 
glandulis  duas  alias  minores  reperiebam  glandulas  , (GG.)  utrin- 
que  ad  urethram  (F.)  paulo  fupra  fpongtoft  corporis  bulbum  (I. ) 
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Afl  .Erud.  locatas . Glandul*  h*  deprefla  erant  figura  ovali  , neque  magni- 
An.  1700.  tudinem  phafeoli  parvi  excedebant . Separata  videlicet  eaMufcu- 
M.  Junii.  ]j  Acceleratoris  (LL.)  parte,  qua:  diQas  glandulas  tranfcendit  , 
deprehendes  easdem  , indar  duorum  corporum  durorum  , utrin- 
que  ad  urethram  fitas  . Prodatarum  more  ad  flavefcentem  ver- 
gunt colorem  . Excretorii  eorum  duflus  in  fuperficie  interna 
( Fig.i.  Ai)  prope  internam  urethra:  (Fig.  a. C.)  membranam  ap- 
parent, ad  longitudinem  dimidii  pollicis  inde  defcendentes,  prius- 
quam attenuati  membranam  hanc  ofculis  (D. ) intra  uretnram 
hiantibus  ac  fecretum  liquorem  erugantibus,  oblique  perforent. 
Superiori  namque  urethrz  parte  ad  penis  dorfum  incifa  , ejusque 
membrana  expanfa , ubi  glandulas  ejusmodi  comprederis  , humo- 
* rem  carundem  valde  transparentem  ac  tenacem  per  duo  didinfla 

egredi  orificia  notabis,  intra  urethram  , przcife  infra  hujus  fle- 
xuram, fub  odibiis  pubis  in  perinaeo  patentia. 

Stupendum  certe  Natur*  artificium  , dum  talem  memoratis 
glandulis  earumque  canaliculis  excretoriis  aflGgoavic  fitum  , ut 
in  penis  ereflione  , bulbique  fpongipfi  urcthrz  corporis  diften- 
lione  , necedario  fimul  comprimantur  , ficque  liquor  duftibus 
excretoriis  compreheofus , per  duo  ofcula  in  urethrae  cavitatem 
urgeatur  ; coropreflionem  tamen  ea  acceleratoris  mufculi  por- 
tione , quam  glandulas  ipfas  fupergredi  modo  indigitavi , mul- 
tum adjuvante  . Qualis  agentium  in  comprimendo  confpiratio 
requiri  omnino  videtur  , quod  liquor  ab  iisdem  fecretus  tena- 
ciflLmus  & fit  » & neceflano  propter  ufus,  quibus  impenditnr, 
ede  debeat. 

Primario  nempe  , propter  magnum  generationis  opus  , deferi- 
ptas  glandulas  a Natura  fuifle  efformatas  , evidentius  e fimilium 
organorum  in  aliis  animantibus  eluceicet  examine  . In  gliribus 
glandul*  tales  infignes  ac  ita  locat*  habentur , ut  penis  , dum 
Pag.  ijf.  erigitur,  turgefeentia  & ad  oda  pubis  appofitione intermedia  com- 
primantur ; quale  & in  brutis  aliis , fpeciatim  in  erinaceis,  poterit 
obfervari . 

Apris  e*dem  glandul*  perquam  funt  magn*  , ac  materi*  ab 
ipfis  fecreta  multo  tenacior,  non  tamen  ita  transparens,  ac  in  re- 
liquis animalibus  a me  examinatis ; in  conformatione  autem  earum 
aliquid  fingulare  obtinet,  dum  qnzliber  glandula  peculiari  mufeu- 
lo,  ingluviei  nonnullarum  avium  haud  abfimili  , tegitur  i quafis 
mechanismus  videtur  inventus,  ut  tanto  vehementius  compriman- 
tur ad  tenacidima  contenta , non  coitus  tantummodo,  fcd&alio 
tempore  quoennque,  in  urethram  excernenda;  id  quod  fingula- 
rius  in  creaturis  iftis  requiri  videtur,  quoniam  nrin*  canalem  ha- 
bent longiflumum  , ideoque  copiofiori  ejusmodi  materia  glutinofa 

etiam 


etiam  oblinendum , ut  ab  urinae  Talium  defendatur  injuriis.  Quem- 
admodum enim  diverforum  animalium  urina  pungentibus  Talibus 
magis  minusve  impraegnatur,  ita  glandularum  quoque  harum  pro- 
portio non  fecus  ac  ratione  divenas  longitudinis  Urethras  difcre- 
pat.  Notatu  dignum  , tales  in  foeminis  haud  potuilfe  a nobis  de- 
prehendi glandulas,  quae  cum  illis  virorum  convenirent,  quam- 
vis analogis  quodammodo  gaudeant,  in  mulieribus  a Graffio  pro- 
flatarum mulierum  titulo  defcriptis;  nihilominus  cum  has  excre- 
toriorum duStuum  ofculis  ad  egrefTum  urethrse pateant,  nonnifi 
Nymphis  ac  Pudendi  labiis  ab  urinofis  Talibus  tuendis  inferviunt , 
liquoremque  fccretum  in  coitu  emittunt,  prout  alibi  a me  tra- 
ditum ; univerfa  incerim  urethra  ita  brevi  in  mulieribus  exiden- 
te , ut  fphin&cris  velicas  contraflio  quibusvis  urinae  reliquiis  ex 
eadem  expellendis  fufficiat.  Ufus  glandularum  in  praefenti  exhi- 
bitarum duplex  occurrit:  primum,  penis  dum  erigitur,  tantum 
liquoris  in  urethram  ab  iis  deponitur  , quantum  omnibus  urinat 
reliquiis  ejiciendis  harumqne  cum  femine  commixtioni  praecaven- 
dae luffkit  ; deinde  vero,  quae  alio  tempore  liquoris  ab  ipfis  in 
urethram  jugiter  emittitur  portio,  canalem  hunc  ab  urinae  Tali- 
bus defendit.  Similis  namque  exfudatio  continua,  nec  a profla- 
tarum , nec  a veficularum  feminalium  duftibus  excretoriis  va- 
let proficifci,  quia  liquoris  per  priorum  ofcula  exitum  interna 
urethrae  membrana,  a vicino  fphinflere  admodum  coar&ata,  fe- 
minis autem  e poflerioribus  five  feminalibus  veflculis  ernifilonem 
praepofita  caruncula  feu  caput  gallinaginis  arceat , eaque  pro- 
pter diaphragmatis , mufculorum  , abdominis  ac  levatorum  ani 
adjumento  partes  illae  veniant  comprimenda , quo  contenta  fe- 
cernant. 

Probabilitate  haud  caret , glutinofam  eam  materiam  , quas 
fub  finem  curationis  Venerea  luis  exflill»,  a noftris  glandulis, 
non  autem  a prodatis  vel  veficulis  feminalibus,  ex  nypothefi 
ordinaria  , promanare  , adeoque  inje&ionem  in  talibus  cafibus 
egregie  conferre , tametfi  earum  loco  nonnulli  Prafticorum  ae- 
grotos  fuos  catharticis  dradicis  onerare  , magnaque  addringen- 
tium  farragine  infarcire  malint  . Prompte  licebit  concipere  , 
quomodo  ejusmodi  glutinis  excretio  aliquando  pertinaciflima,  fi 
non  penitus  incurabilis,  evadat,  modo  ab  ulcere  tunc  i pfa  ejus- 
modi dufluum  excretoriorum  ofcula  fupponamus  corrofa . 

F I G.  L 

A A.  Portio  veficae  urinariae. 

BB.  Ureterum  portio . 
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CC.  Vaforum  deferentium  portio. 

DD.  VeGculz  feminales  diftenta  quodammodo  aere , per  vafa 
deferentia  intrufo. 

a a.  Vafa  fanguifera  veGcularum  feminalium. 

E.  Glandulas  Proflatas. 

F.  Urethra  expanfa,  poflquam  fuperior  & anterior  ejus  por- 

tio incifa  fuit,  quodufluura  excretoriorum  fequentium 
glandularum  ofcula  patefeerent. 

GG.  Duz  glandula  fuperius  deferiptz , a liquore,  quem fecer- 
nunt,  Glandula  mucofas  appellitande. 

h.  Alterius  glandularum  memoratarum  du&us  excretorius  , 
priusquam  fub  bulbo  cavernofi  corporis  urethrae  per- 
gat- 

J.  Bulbus  fpongioli  urethra  corporis , ex  parte  aere  diflen- 

tus,  ac  a mufculo  acceleratore  denudatus  , ut  externa 
ejus  membrana  tenuifCma  appareat ; qua  ratione  mufeu- 
lusmodo  nominatus  tanto  aequalius  bulbum  comprimit, 
fanguinemque  contentum  vetius  glandem , dum  erigitur 
penis,  propellit. 

K.  Tertium  par  mufculorum. 

LL.  Mufculus  accelerator  quoad  mediam  ejus  commiffuram 
in  bulbo  divifus,  atque  ab  hoc  pofl modum  feparatus  & 
expanfus . 

11.  Superior  hujus  mufculi  portio  , quae  glandulas  mucofas 
immediate  transfeendit . 

MM.  Mufculi  direftores  penis. 

NN.  Spongiofa  corpora  penis. 

O.  Spongiofum  corpus  urethra. 

F.  Vinculum  inje&um,  ne  aer  e fpongiofo  urethrae  corpore, 
ejusque  bulbo  egrediatur . 

Q.  Foramen,  per  quod  flatus  fuit  immiffus. 

F I G.  II. 

Altera  mucofarum  glandularum  , poflquam  in  aqua  macerata  , 

usque  canalis  excretorius  mercurio  vivo  repletus  fuit . 

A.  Glandula  mucofa  quodammodo  diflcnta. 

b.  Du£lus  ejus  excretorius. 

C.  Portio  internae  membranae  urethra  expanfa. 

D.  Ofliolum  dutlus  excretorii  modo  indigitati. 
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Solutio  propria  Problematis  Ifoperimctrici 

Prapeftti  in  Adis  Lipf.  m.  Maja  1 69  J.  p.  310. 
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CUM  genuina  fblutio  hujus  Problematis  nondum  a quoquam 
fuerit  exhibita,  eam  hic,  donec  luo  tempore  fequatur  ana- 
lyfis,  curiofo  Le&ori  in  fequente  Tabella  contemplandam  fido, 
in  qua  literas  a St  b pono  defignare  quantitates  conflantes,  x&ty 
coordinatas  curva;  quaefitae,  t iplam  curvam , p quantitatem  quam* 
cunque  datam  per  * , & q quantitatem  datam  per  t: 

1.  Si  dy  — pdx:  y aa — pp , quantitas  [pdy  erit  Maximum. 

& fdt:p  - - Minimum. 

i.  - dy  — a — p dx  : y lap — pp  - - fpdy  - - Minimum. 

3.  - dy  — apdx  : y /bb — aa,pp — laabp+a*,  fdt-.p  - Maximum. 

4.  - dy  — adx  : y pp  — aa  - * fdy  . p - Mox.  Pag.  ad». 

& fpdt  - - Min. 

5 .  - dy  ~ p — adxi  y zap — aa  - - fdy  : p - Min. 

6.  - dy  ~ adx  : y bb  — ibp-\-pp  — aa  - fpdt  - - Max. 

T.  - dy  — qdt  : y aa-\-qq  - - fqdy  - - Max. 

& fydq  - Mm.  vel  Max. 

8.  - dy  =r  a — qdt  : y bb  — zaq-\-qq  - fqdy  - - Min. 

St  fydq-  Max.  vel  Min. 

9.  - dy  “ adt  : y aa  qq  - - fdy  :q  - - Max. 

& fxdq  - Min.  vel  Max. 

IO  - dy  ZZ.  aq — bbdt-.bybb — zaq-\-qq  - fdy.q  - Min. 

II  - dy  — adt  : yaa-\-bb—ibq-^-qq  - fxdq  - Max.  vel  Min. 

Ut  folutiones  reddantur  genera! iilimae  , obfervandum  , in  om- 
nibus il^is  aequationibus  lit.  p St  q augeri  minuive  poffe  quantitate 
quacunque  conflante  c , eaque  ratione  id  effici,  ut  curva  inventa 
non  tantum  conditioni  prtelcriptae  1’atisfaciat , led  dat*  quoque  fiat 
longitudinis:  ex.gr.  loco  prima;  aequationis  dyzztpdx  : y aa — pp 
iubllitui  poteft  dy  = p-\-cdx  : y aa — pp — icp-.ce,  vel  etiam 
Tam.  III.  T 1 1 illa, 


5T4-  A . c t 4 

An!^rao! lfta  > = P,Z~e/*  : >/ *a—pp+\ep^ec  { quibus  curv*  <feno. 

M.  Junii. Mntur,  qua:  Maximum  jpdy  comprehendunt,  infuperquc  determi* 
natam  lofigitudineiji,  eamque  pro  quantitate  liturat  e maiorem  mi* 
noremve,  obtinent. 

Sciendum  etiam  eft , reperiri  polle  aquatione*  curvarum , qua* 
rum  fpdy,  fqdy , &c.  eft  Maximum  Mn.imumve . cum  quantitates, 
quae  literis  p St  q defignantur,  aon  tantum  (impliciter  datae  funi 
per  * vel  t,  fcj  etiam  promilcue  ex  x St  y,  vel  t St  y compolitae. 
Hoc  fini  fumo  differentiate  ipfiijs  p ( eonfiderando  y inftar  eon» 
“*»tis  ) quod  voco  mdx  , facioque  t as  fmdx  , & denique  dy 

351  rJ*X  ^ **■ — rf  ’ *luo  P®^°  babebo  aequationem  curvae,  cujus 
fpdy  eft  Maximum  . Similiter  fi  differentiate  ipfius  q ( fumpta 
lemper  y conftante)  vocetur  pdt,  fiatque  vtp/Wf,  xcdji— vdt : 
y/ ga^-vv,  prodibit  cupya,  cujus  fqdy  eft  Maximum  : Efto  ex. 

gr.  p.  s J xx+yy  , hoc  eft , fppponerdum  fit  in  fig.  applica* 
tam  PZ  vel  GH  aequari  chnrdx  BF , erit  differentia  ipfius  p , 

xdu  t y/  xx+yy  : Curva  igitur  , cujus  fdy  J xx+yy  eft  Maxi- 

■ • j-&-  gjg 

Jiurn.dt  mum,  fit  dy  sx  (,rdx  : J aa rr  s)  dx  /*< 

89.1698.  ' 

tP-357*  j*  fdy 


Pag.  xtfj. 

V.  fig. 


y/ xx+yy  : y/  aa—Q 
nihilque  ad  omnimodam  Problematis  refolutionem 


S**+yy 

deelt , ' pr*ter  artificium  feparandi  quantitates  indeterminatas  a 
le  invicem,  qued  profequi  inftituti  noftri  non  eft.  Dantur  ve- 
ro etiam  cabis  , ubi  nec  opus  eft  feparatione  , nempe  cum  lit .y 
non  amplius  ingreditur  differentiate  ipfius  p t velut  fi  ponatur 

P ve(  = **+zz  — 8cc-  boc  enim  in  cafu  ae- 

quatio curvae  non  erit  diverfa  ab  ipfa  dy  ~ xxdx  : y/  g*  x*  j 
fic  ut  hinc  concludamus,  eandem  curvam  BTN  Problemati  fa- 
tisfaccre,  five  applicatam  PZ  quadrato  applicatae  PF,  five  qua- 
drato chorda:  BE  , aut  infinitis  aliis  modis  proportionari  fup* 
ponamus;  pariterque  etiam  in  aliis.  Obiter  hic  noto,  quodFra- 
Journ.de mencione  hujus  curv*  fafta  in  Ephem.  Gall.  aflerit , illam 
Sf. 1 (‘97 • eJje  * qMam  refert  linteum  a pondere  liquidi  expgnfum  . quam  ego 
Dec.  Elaflicx  attribuam  . Dicendum  potius  fuinet  , ejjfe 

Elafttcam,  quam  ego  quoque  afferam  figura  lintei ; quandoquidem 
polt  demonnrationem  a me  in  Affis  Lipf.  An.  1695.  m.  Dec. 

**bibiea«n  de  Elaftica  nemo  dubitare  pofflt,  cum  contra 
e hgura  lintei  id  aliter  hucufquc  non  conftiterit  , nifi  quod  illud 
lzpeuumero affirmaverim  iniUlislac.cit.p.t8?,  188,  eo  jam  tem- 


x 

p.461 


Digitized  by  Google 


Eruditorum. 


5*5 


pore,  quo  Frater  adhuc  lcrnge  diverfum  fentiebat . Sed  gaudeo,  An.fyoo* 
Geometris  veritatem  afferri  mei  paularim  agnofci.  M,  Jnnii! 

Quod  Mirum*  concernit,  qua  Tabula  infcrui , hoc  noto  pecu- 
liare; quod  quanquam  eadem  fit  curva,  qua  Maximum  fpdy  & 
Mmimum  fdt:  p fuppeditat  , ifta  tamen  curva  priore  praro- 
gativa  in  genere  duntaxat  figurarum  Ifoperimetrarum  , al- 
tera vero  in  ordine  ad  omnes  omnino  curvas  potitur  . Se- 
cus fe  res  habet  cum  Minimo  fpdy  & Maximo  fdt : p ; praeter- 
quam enim  quod  non  datur  Maximum  fdt:  p , quod  tale  fit  iu 
ordine  ad  omnes  curvas  , hoc  quod  tale  tantum  eft  inter  figuras 
Ubpcrimetras , eidem  curvx  non  competit,  cui  Minimum  quadrat 
fpdy , ut  ex  Tabella  liquet . Quemadmodum  etiam  non  exifti-  Pag-  a 
mandum  eft,  curvam  illam  t qua  uno  in  fitu  Minimum  fpdy  fub- 
miniftrat,  in  alio  exhibere  Maximum  , five,  duas  priores  Tabula 
hujus  aquationes  dfcfignare  pofitiones  tantum  diverfas  unius  e- 
jusdemque  curva;  quanquam  in  cafu  p =s  * utraque  conveniat 
Circulo : Ratio  eft » quod  fi  per  p potentia  quadam  intelligitur 
ipfiusj»,  pro  exponente  habens  fraftionem,  cujus  numerator  cft 
unitas  , denominator  numerus  quilibet  n , curva  aquationis  dy 

s t — pd»  : yfip' — ‘pp  perpetuo  mechanica  eft'  St  a quadratura 
Circuli  dependet  (folo  quem  dixi  cafu  excepto  ubi  »=  i ) cumob- 
Jervante  Fratre  illa,  qua  aquationi  dy^pdx:  y/  i — pp  refponder, 
fit  alternarim  algebraica  : reperio  enim  , linst,  applicatam  y 

alterius  curva  fores/+i  y/ zp — pp  — fdp : v fzp — pp ; fi  n s 3 ,y  fore 
PP+P+3  ip—pp — fi^P  ■ Vip—pp ; fi  »=♦  ,y  ~p' +pp±\p±^. 
f*p  — pp—ffdp:  y/a p — pp  ;■&  generaliter y=,p 


ii— r , 2 

+p 


■f-ap 


drfp  ufque  ad-f*e  y/  zp — pp  — fedp : 


zp  — pp  y fumemto  nempe  a ; 

zn — 3.  zn—  <.  zn — 7.  „ 

e 5:  - — , & e =» 

«—  i " ' 


-3  _ zn^-j.zn—s 

, o — 

- - n— 3 

...3 


n — z 

zn— 3.  zn — 5,  zn— 7 . 


>►—5.  n — 3. 

Inftituta  jam  collatione  inter  aquationem-  dy 


•»#V  •• 


a Fratre  m.  Dec.  i6yi  exhibitam,  & meam  dy 

—pdx : y/ 1 — pp  hic  traditam,  facile  eft  animadvertere,,  utrique 
convenire  non  pofiTe  , nili  cum  p fimplicem  pmeftatem  denotac 
ipfius  x,  qui  quidem  ipfiffimus  ille  calus  eft,  quem  ego  initio  pro* 

Ttt  v poluc- 


I 

« 


Afl.Erud.  pofueram  : adeo  ut  fi  ejus  folutione  Frater  acquieviffet,  neque  nf- 
An.  1700.  tendere  Problema  latius  voluiflet , casteraque  diflimulaflet , quod 
M.  Junii.  concernit  arcum  BF , five  Maximum  fqdy , nunquam  certe  in  pa- 
ralogifrai  lufpicionem  apud  me  incidiflet;  quandoquidem  folo  hoc 
fuperpondio,  quo  fuam  folutionem  generaliorem  efficere  voluit, 
vitium  methodi  fuar  mihi  prodidit,  ficque  etiam  iis , quae  in  fe 
alias  proba  erane,  pretium  ademit. 

p 26j  Dico  difiimulandara  fuilfe  omnino  partem  Problematis  , quas 
’ * fpc&at  arcum  DF , quippe  quas  de  illa  profert,  generaliter  fallunt, 

neque  asquatio  legitima  huc  pertinens  eft  dy=.dx  , 3/ 1 — □ 


rsldx  • 

fi. , uti  per  verba  fuo:  Peit  it  ejl  evident,  &c.  innuere  vef- 

p 1«  videtur;  nec  etiam  dy  ■=.  qdx  : yA  i — qq-,  fed  potius  juxtaTa- 

bulam  aeq.  7.  dy  — qdt  : 1 + qq  , quas  ab  illis  non  modo  plane 

diverfa  eft,  etiam  quando  per  q limplex  denotatur  poteftas  ipfius  t , 
verum  quoque  curvas  repraefentat  , quae  primam  mechanicarum 
cladem  nunquam  excedunt  , qualiscunque  ftatuatur  relatio  alge- 
braica  inter  t & q\  praeterquam  quod  omnes  reftificationcm  ad- 
mittunt,  tangensque  anguli,  quem  ipfie  cum  fuis  applicatis  con- 
dituum, quantitati  q femper  proportionatur  . In  lpecie  obferva- 
re  poftumus,  fi  q potentiam  denorac  ipfius  t,  cujus  index  eft  fra- 
ftio  , pro  numeratore  habens  unitatem  , & pro  denominatorc 
quemvis  numerum  n , conftruflionem  curvse  ope  folius  Loga- 
rithmicae  perfici  pofle  , una  coordinatarum  * & y femper  exi- 
ftente  algebraica  & altera  mechanica  , idque  alternatim  juxta 
ordinem  numerorum  x,  2,  3,  4 &c.  quos  lit.  n fignificare  po* 
tcft  . Reperio  enim,  fi  haec  denotet  numerum  imparem,  fore 

y =f  — aq  +bq  — cq  &c.ulq.ueadp,eyi-t-qqi 


I parem , y=g 


1 a—3  , , n — 5 « — 7 

— aq  3 +eq  1 — c q ' 


— fK'1 

1.  »—3 


, — ; , , , •—  . - . ' n — r n — 1.  n — 3 

✓ 1 + s/  fumptts  a=——^  , ^ -, 

n — t.n— .3.» — 5 n-—  r. «r—  3.»—  5....  z , 

t s. , & e = pro  priore  hy- 

»—2.  »—4.  n — 6 n — 2.  n— 4.  n — . 6 ....  l 

, _ . . *— I.  B--3.  »-a-< ...  . 3 , .. 

potheii  , vel  e = 1 pro  poftenore;  ne  quid 

n — 2.« — 4./1 — <5....  2 

dicam  de  altera  coordinatarum  x , quae  eodem  modo  per  q defi- 
nietur. Sumpta  igitur  re£fa  quadam  indeterminata,  quae  vocetur 
q > perfpicutun  eft  inveniri  per  illam  pode  x Icy , unam  algcbrai- 
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Ce  & per  logarithmos  alteram  , longitudinemque  curvas  t femper  A&.  Eruet, 

t0r'  = f-  „ . M?'jun“: 

Memoratu  porro  digna  lunt  , ut  alia  praeteream , Quod  una  Pag.  i66. 

cademque  curva  cfl  , qua:  ( in  diverfis  politionibus  ) fimul  & 
Maximum  fqdy  & Miximum  f d y : q iuppediut  : Quod  eadem 
quoque  exhibet  Minimum  Maximumve  fydq  vel  fxdq  ( Minimum  , 
li  crefcentibus  x,  y tk  t crefck  q , Maximum , fi  dccrcfcit);  & 

Quod  denique  Catenaria  privilegio  inter  alia  non  contemnendo 
plura  comprehendit  Maxima  Mimma.-ue  ; nempe  Maxima  fdy : x , 
ftdy  , fdy  : t , fydt,  fxdt y Minima  ftd  y , fxdt , [y  dt  , 
prout  ex  aequationibus  4,  7,  8,  9,  11  elucet,  qua:  omnes  in 
cafu  />=  *,  & f = » curvae  huic  conveniunt.  Caeterum  non  pol-  j0Urn.de 
fum  quin  moneam,  fuperfluam  Fratrem  operam  impendiffe  quae-  Sp.  1 <597'. 
rer.dis  radiis  curvatura:  feuofculi  Tuarum  curvarum ; quippe  quod  2 jycc 
jam  dudum  in  Aftis  Lipf.  a mc  factum  fuerat  ; exfcribenda  tan - pag^6x. 
tum  fuilTent  qua:  habentur  menf.  Januar.  p.  4.  & p.  167.  feqq. 
cum  hx  curvx  nil  fmt  nili  totidem  diverfae  fpecies  mearum  Ela- 
Ricarum . 

Haec  ad  priorem  folutionem  fraternam,  qua:  m.  Dec.  16q7rJ0urn.de 
comparuit  , notanda  fuerunt  . Quod  alteram  folutionem  leu  Sf  1698. 
prioris  potius  correftioncm  m.  Apr.  1698.  infertam  concernit  , pag.  17 u 
notum  me  rogalfe  fratrem , ut  illam  iterata:  revifioni  fubjiceret,  jeqq. 
ipfum  vero  in  hunc  ufque  diem  nondum  exorari  fe  partum  •. 
Quapropter  ejus  hic  vices  fuppleo,  Lettorcsque  noflros  moneo, 
conjeituras  has  fecundas  quoad  Maximum  fpdy , refte  quidem  , 
ac  haud  *que  feliciter  quantum  ad  Maximum  fqdy  cefulTe,  lo- 
coque aquationis  dq  ( vocando  q quod  ipft  efl  v ) ^ ddys 
dt * — dy1  lcribendum  fuilfe  dq  =, addy  : dx  , fumpto  ele- 
mento non  iplius  curvae  dt,  fed  ordinatae  dx  pro  conflanti  ; 
quod  ex  aequatione  leptima  Tabulae  mea  facile  oflenditur  : /E- 

quatio  eft  dy  = qdt  : y/  aa  4-  qq  hinc  fie  dx  ( J dt 1 — dy * ) 

= «dt  : J aa  Jrqq  ; adeoque  dy  . dx  : : q . a , hoc  eft  ad/ 

— qdx , & diflerentiando  addy  — dqdx,  five  dq  = addy.dx, 

Qi  E.  D. 


Google 
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uim  IOH.  BERNOULli 

An.  1700.  J ii.  • 

M.  Junii.  ^ Novas  fpatiorum  Cycloidalium  quadraturas  , in  Adis 
i >699  y mestf.  fui.  exhibitas  Augmentum ; & de  ccnrrt 
gravitatis  quadam . 

MOmenti  alicujus,  & nobilis  fatis  inventum  efie , quodin-^flis 
exhibui,  quadraturas  infinitorum  fpatiorum,  prafertimve- 
ro  Tegmentorum  hujus  per  integrum  faculum  decantatilCmae  cur* 
pag,  vas,  rcftatur  fplendidum  judicium  mihi  perfcriptum , quod  de  ea 
tulit  Regia  Scientiarum  Academia  ,,  cui  td  antequam  publicarem 
. fubmiferam.  Interim  plane  non  miror,  quod  glacie  a me  prius 
frafba  inventus  fit  modus,  fpatia  cydoidalia  quadraturas  admit- 
tentia determinandi  : nihil  enim  fa£tum  video,  quod  non  a quo- 
vis mediocri  ingenio,  nedum  a perfnicacioribus , fieri  polle  prae- 
videbam ; tcftibus  verbis  qu*  in  nne  fchediafmatis  mei  AB.fuperio- 
rit  armi  p.439,  non  inconfulto  adjeci  Ejusdem  methodi  ufu  va- 
ria alia  fpatia  cydoidalia  , quadraturarum  capacia  algebraice  de- 
terminantur , que  omnia  buc  afferre  fupervacaneum  duco , prafer- 
tim  eum  per fpic actoribus  arduum  non  Jit  futurum  , illa  ex  jam  di- 
8is  eruere , novisque  augere . Supereft  tamen  circa  hanc  materiam?  - 
fcraciflfimus  novorum  inventorum  campus , fed  qua:  paulo  plus 
artificii  requirunt  quam  jam  exhibita  ; adeo  ut  multum  defit 
quo  minus  totum  penfum  abfolurum  fit  : horumque  nonnulla 
Ipecitnina  hic  dabo  . Videamus  autem  prius  , quid  in  folutione 
Fraterna  Zonarum  quadrabilium , AB,  anni  1699.  p.  454.  animad- 
verterim*. 

In  aequatione,  ad  quam  pervenit,,  terminos  illos,  qui  ex  ar- 
cubus circularibus  confiant , aequales  ponit  nihilo  ( quod  flin- 
damentum  efle  folucionis  me*  refte  quidem  fed  facile  augurari 
poterat)  unde  refidui  zquationis  termini  meras figurasre&Jlineax 
defignant:  Sic  in  asquatione  Zonas  IKDB  s «?  — • — ap 

+ h Px  4*  i **  — — £ as  Aj-xs  ,.  facit  terminos,,  in  quibus  an- 

cus  s & t reperiuntur  aquales  nihilo  , nempe  j a t — . jp  — 

+ xf  ~ 0 , ubi  fi  ponatur  t habere  ad  s rationem  quamcunque  nu- 
meri tamen  ad  numerum  (dequa  cautela,  unde  artificium  haufifse 
Videtur,  praemonui  in  Jcbediafmate  meo  pag. 459,  lin.  216)  habetur 
aequatio  r qua  literis  t 8cr  eliminatis  , relationem  ipfius  ^ ad  * 
patefacit ; nempe  fl  isi/it^sa +-w:  4;  fi  t =s. habetur 

^=2|,  + 1*:  6 fi  *=4 fr  efrrer  3«+a*:8  & fic  perpetuo  ia  ea- 
dem progreffione  Optime  , fed  quidquid  eft  negotii  hujus  , ex 

ipfo 
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ipfo  fchematilmo  meo  generaliter  fic  brevi/fime  explico  . Con-  Afl.EruA 
cipiatur  pun£tum  medium  inter  A & H,  quod  vocetur  P:  dico  An.  j7o<j. 
Ii  querantur  arcus  AM,  AL,  rationem  habentes  reciprocam  di-  M‘ 
flandarum  fuorum  finuum  a punfto  P,  id  eft  , qui  fint  ut  PI  ad 
PK  ; erit,  C P cadit  extra  K & I , differentia  Tegmentorum  cycloi- 
dalium  BAI,  DAK,  id  eft  Zona  IKDB  , quadrabilis*  fio  intra 
cadit,  erit  Cumma  Tegmentorum  eorundem  (qu*  ad  partes  oppo-  Pa*.  ait. 
fuas  fumi  poliunt,  ut  fiat  figura  unico  arcu  cycloidali  & meris  re- 
ftis  comprehenfa,  qualis  reprsfentatur  in  Fig.  /.  per  IBADKI  ) 
iterum  quadrabilis.  Revera  igitur  quzftio  huc  redit,  ut  pervul- 
gata analyfi,  ex  finu  arcus  AM  , queratur  finus  arcus  multipli  , 
iubmultiplive  alicujusi  cujus  quidem  tres  primos  tantum  calus 
fimpliciluraos  exhibet  Frater , fed  in  quibus  nulla  omnino  elucet 
progreflionis  uniformitas  pro  altioribus  arcuum  multiplicibus  , 
redum  pro  eorum  fubmultiplicibus,  determinandis.  Quocircaut 
problemata  Zonarum  quadrabilium  generaliter  foivat  , quxrat  , 
rogo  , linum  arcus  habentis  ad  arcum  expofitum  rationem  , ut 
w ad  i ; ut  ita  habeatur  formula  univerfalis  , quam  ego  adin- 
veni  , pro  quavis  arcus  multiplicatione  vel  divifione  j unde  jam 
intricatiflimum  feflionum  angularium  problema  plenifllme  & 
fimul  univerfaliflime  folutum  nabemus  : namque  per  n intelli- 
go  numerum  quemvis  , five  integrum  five  fracum  , imo  & fur- 
dum  : quod,  an  a quoquam  haflcnus  tentarum  , mihi  nondum 
confiat . 

At  vero  miflis  iflis  , en  quzdam  fpecimina  modo  fupra  pro- 
tnifla  , qu*  dixi  folo  illo  fundamento  a Fratre  indicato  non  ni- 
ti , quique  , li  nulli  alii  fuppeterent  folvendi  fontes  , dcfperata 
forent  : Ut  fi  ex  omnibus  legmentis  cycloidicis  re&is  quzratur 
quodnam  illud  fit,  cujus  centrum  gravitatis  algebraice  , id  eft  ci- 
tra ullam  quadraturam,  determinari  queat.  Efto  radius  AH — * 

(vid.  fig.III,  Tab.ll,  A£l.itfy9)  AKs*,  arcus AL=t:  reperie- 
tur  diftantia  centri  gravitatis  Tegmenti  cycloidici  BADB  a verti- 
CC  A , — 6xxl — ]ajt-)-4xx-}-ax  j aa  J ilax — *#,:  ^ lxt—6at 

•\-6x-\-6a  y/  iax—Kxt  ubi  tam  in  denominatore  quam  in  nu- 
meratore litera  t , feu  arcus  circularis  involvitur  : quem  igitur 
fi  eliminare  vellemus  nudo  illo  fundamento  adhibito,  ponendo 
fcilicct  quantitates,  ubi  t reperitur  , titrobique  zquales  nihilo, 
ita  ut  tam  6xxt — j<*«f:ro,  quam  12*» — 6at  = o,  proveniret  ex 
illa  aequatione  , * — a ex  hac  vero  , * ==  {•  a , qu*  fimul 

flare  non  poliunt  . Talis  igitur  arcuum  circularium  deftru£tio 
in  hac  aliisque  fimilibus  occafionibus  prorfus  inutilis  eft  : inte- 
rim  alia  nobis  funt  adminicula,  quibus quzfiti  dauftra  referamus. 

' Eorum 


510  A C ■ T A 

AQ.Erud.  'Eorum  unum  hoc  eft:  pono  quantitates,  ubi  t reperitur,  in  nui 
An.  1700.  meratore  eandem  habere  rationem  ad  quantitates  , ubi  t repe, 
M.  Junii.  rJtur  in  denominatore , quem  habent  reliqux  numeratoris  quan- 
Pag.  169.  tjtJtes  f acj  rdiquas  denominatoris  quantitates  : id  eft  pono  6xxt 

— 3 aat , ad  nat» — dat  (feu  ixx  — aa,  ad  4*  — za)  ut  4**  -J-a*  4-  3aat 
^ zax — xx  ad  6x-\-6a  J 2 ax — xx  ( feu  4**  -f-  ax  4-  ?aa  ad  6x 

6a)  id  quod  dat  x = ia\  hac  operatione  fit  , ut  6x>t — ^aat 

-J-4* x-f-ax-^-jaa  y/  i ax  — **,:I2>* — 6at 6x -F  6a  y/zjx — xx 
convertatur  in  6 xxt — ^aat:  12«  — 6at  quod  jam  percommunem 
t dividi  poteft , & fit  6xx — jaa:  1 ax — 6a  =s  (ob  *=:  20)  \a  ; un- 
de 1'equitur,  faftar  = 2a,  feu  lumta  AK  ~ AF,  Tegmentum  cy- 
cloidicum , quod  hoc  cafu  degenerat  in  fpatium  cycloidis  totale  , 
habere  fuum  centrum  gravitatis  diftans  a vertice  A , \a , feu  ~ to- 
tius diametri  circuli  generatoris;  & hoc  unicum  efTc  omnium  teg- 
mentorum redlorum,  cujus  centrum  gravitatis  independenter  ab 
ulla  quadratura  fit  affignabile. 

Eadem  methodo  ft  quaeratur  , quaenam  portio  curvx  dycloi- 
dalis  AB,  converfa  circa  axem  AK , deferibat  fuperficiem  conoi- 
deam, habentem  centrum  gravitatis  algebraice determinabile,  re- 
perietur  iterum,  AK  Tumendam  e(Te  aequalem  AF : atque  tunc  cen- 
trum gravitatis  fuperficiei,  aCycloide  tota  ABE  circa  axem  AF 
deferiptae,  diftare a vertice  A,  f AH  feu  ■*  axis  totius  AF ; & fic 
praeter  integram  fuperficiem  cycloidis  circa  axem  converfae , aliam 
partialem  nullam  dariquxfito  refpondentem . 

Quod  ft  vero  idem  polluletur  pro  ipfo  conoide  , id  eft  pro 
folido  Tegmenti  re£Vi  circa  axem  converfi,  refpondco  rem  cfte  o- 
mnino  irapoffibilem  ; lingula  enim  iftorum  folidorum  ( nullo  ex- 
cepto) ut  & totum  conoides,  vel  potius  femisphaeroides  , EAG, 
centri  gravitatis  determinationem  non  admittunt  , nifi  aftiimpta 
quadratura  circuli , vel  dimenfione  arcus  circularis . 

Interim , quod  memorahileeft , inveni fe&orem  folidum  IBAD , 
qui  nempe  oritur  ex  converfione  fe£t oris  plani  I AB  circa  axem 
AI,  qui  unicus  eft  inter  infinitos  alios,  cujus  centrum  gravitatis 
fub  poteftatem  algebraicam  cadit:  quem,  non  obflante,  quodbic 
methodum  meam  maxima  parte  aperuerim  , inveniendum  Fratri 
propono.  Quxro  itaque  ah  ipfo,  quis  ille  fit  fetior  planus  AIB, 
qui  rotatus  circa  AI  faciat  feflorcm  folidum,  in  quo  fit  centrum 
gravitatis  independens  ab  ulla  quadratura  vel  reblificatione;  hoc 
Pag.  27°.  quod  a me  pradlitum  eft,  non  provocationis  caula , mulco  minus 
ad  oftentacionem  ipfi  propofitum  volo;  fed  tantum,  ut  illide  hu- 
jusmodi inventis  benignius  lencire  anfam  luppeditem  , fi  fotte 
in  hoc  plus  negotii  deprehenderit,  quam  initio  putaverat. 

Cx- 
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Cxterum  & hoc  pratermitti  non  debet:  qua  hanc  circa  ma- 
teriam difta  fune  five  dc  particularibus  fpatiorum  quadraturis  , 
five  de  centris  gravitatis  in  uno  alterovc  cafu  algebraice  affigoa- 
bilibus,  deque  aliis  id  genus,  ea  multis  aliis  lineis  curvis  commo- 
de & eleganter  applicari poffe : ex.gr.  illi  curva,  quanj  Robcrval- 
lius  vocat  Trocboidis  id  eft  Cycloidis  Sociam  vel  Comitem , qua  ejus 
temporis  Geometris  non  minus  fere  quam  ipfa  Cyclois  celebra- 
ta fuit  quamque  etiam  bVallifto  fub  nomine  Curve  finuum  ver - 
forum  , aliisque  noftrorum  annorum  Mathematicis  egregiis  confi- 
deratam  reperio.  Generatur  autem  applicando  ubique  ad  K re- 
giam aqualem  arcui  circulari  AL,  vel  etiam  motu  quodam  con- 
tinuo aliisque  modis , quos  vide  apud  Robervallium  , qui  de  ea 
juxta  & de  Cycloide  fufe  fcriplic  , deditque  quidquid  fere  defi- 
derari  poteft:  fit  pro  fpatiorum  iolidorumque  variis  modisfaflo- 
rum  dimenfione  ; fit  pro  eorundem  centrorum  gravitatis  , utut 
per  quadraturas  , determinatione  : nihil  tamen  de  ipfius  curva 
longitudine  habet  , qua  reperitur  aqualis  circumferentia  ellipfia 
alicujus,  in  qua  axis  major  duplus  eft  fua  parametri  . De  alge- 
braicis  vero  cafibus,  de  quibus  hic  fermo  , nec  apud  ipfum  nec 
apud  alios  vel  hilum  extat.  Dico  itaque,  etiam  in  hujus  curva 
frntio  infinita  efTe  fegmenta  abfolute  quadrabilia  . Duflis  enim 
duabus  applicatis  , una  ad  dextram  , altera  ad  finiftram  , & a 
centro  circuli  generatoris  hinc  inde  «qualiter  diftantibus  ; refla 
conneflens  applicatarum  extremitates  abfeindet  fegmentum,  quod 
cft2quale  reflangulo  fub  diametro  & fub  correfpondenti  applicata 
circuli  : reliqua  de  fefloribus,  Zonis  , conoidum  fuperficiebus  & 
folidis,  ut  & de  centris  gravitatis,  quod  unicuique  nunc  pateant, 
lubens  prastereo. 

Deberem  hic  aliquid  dicere  de  Cycloidibus  contradit  & pro . 
tradis , etenim  etiam  hifce  fere  omnia  competunt  qux  de  primaria 
o flendi  i fuffeceric  autem  fi  hic  generalem  regulam  indicavero  , 
pro  determinatione  omnium  fegmentorum  abfolute  quadrabilium , 
five  in  contradit  five  in  protradis  Cycloidibus  : alii  qui  plus  otii 
naflifunt,  reliqua  ex  diflis  facile  indagabunt.  Efto  radius  cir- 
ci li  generatoris  feu  diftantia  punfti  deferibentis  a centro  rota- 
tionis zsa,  radius  vero  circuli  fuper  refla  rotati  =tb\  applicen- 
tur dux  ordinat*  ad  partes  axis  five  easdem  five  oppofitas  , qus 
a vertice  Cycloidis  ita  diflent  , ut  earum  diflantix  fimul  fumpt* 
fint  — ia (aa-.b ) Dico  lineam  reflam  conneftentem extremi- 

tates duarum  harum  applicatarum  refecare  fegmentum  quadra- 
bile  in  iflaCj-cWe,  qux  erit  vel  contrada  vel  protrada , prouCrf 
veU  major  eft.  Hoc  autem  fegmentum  , fi  applicatz  funt  ad  easdem 

partes,  erit ezb — + y/tax  — xx— b + la  — k x — XX» 
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fin  ad  oppofltas  erit  = b — f a-f-jy^i  ax — xx-f -b — }■  <j+  {x^/iay — yy, 
intelligo  per  x Se.  y diftantias  duarum  applicatarum  a vertice  Cy- 
cloidis,  itaut  x-\-y  fit  — la — ( aa:b ) unde  patet  fi  ia  — (44 : b ) 
fit  vel  nihilo  aequalis,  vel  quantitas  negativa,  ideft  fi  za  fu  — vel 
•<  aa-.b\  feu  fi  A fit  =vel  -<  \at  fegmentum  quadrabile  fore  tunc 
imaginarium,  adeoque  impoffibile:  hinc  memorabile  fluit,  omnes 
quidem  Cycloides  protracias  habere  infinita  fegmenta  quadrabilia  , 
fed  non  omnes  contradat:  etenim  illae  tantum , quae  b majus  habent 
quamfo,  pariter  gaudent  infinitis  hujusmodi  fegmentis  , reliquae 
vero  omnes  ne  unico  quidem . 


RESPONSIO  AD  ANIMADVERSIONEM 

Ad  D AVIDIS  GREGORII  Catenariam, 

A6i.  Eruditorum  Lipfiae , Menfc  Februarii  A.  r 6pp. 

Excerpta  ex  A&h  Pbilofopbieis  Anglicanis  Menf.  Dec.  1699. 
pag.419  feqq. 


QXJJE  in  Animadverfione  ad  noflras  de  Catenaria  Demonflratio- 
_nes  objicit  A nonymus,  funthaec.  Quod  rem  ab  aliis  jam  an- 
te feptennium  inventam  & publice  expofitam  demonftrare  ag- 
srefTus  fim,  modo  quodam  meo.  Ita  quidem eft  , & me  hoc  fa- 
cturum in  ipfa  praefatione  fum  profeffus.  Quid  vero  hic  redar- 
guendum fit,  non  capio.  Celeberrimi  Viri  Hugenius,  Leibnitius 
& Bernoullius  plurimas  Catenaria;  proprietates  detexerunt  & e- 
diderunt , at  non  demonflrarunt  . Ego  , quod  fufcepi , demoif- 
flrationes  pertexui.  An  Archimedi  honefle  objiciatur,  illum  pofi 
diutiorem  temporii  moram  eorum  de  Helieibus  Theorematum  demota 
Jlrationes  edidijfe  , que  Conon  reperit  at  non  demon/iravit  * Hoc 
tamen  profitetur , in  prxf.  ad  Librum  de  ijiis  lineis  , Archimedes  . 
Ego  certe  credo  , ita  demum  Geometria;  fuam  finceritatem  , 
dccusque  conflare , fi  nihil  non  demonflratum  in  puhlicum  pro- 
feratur, faltem  per  annos  plures  non  demonflratum  maneat. 

Sed  an  res  hzc  ( nempe  Catenariae  natura  & proprietates  pri- 
maria;) ab  aliis  inventa  & publice  expofita  fuit?  Certe  iflaCa- 
tenariae  proprietas,  Coroll.  6.  Prop.  2.  aliis  indi£la efl penitus  ante 
editas  hafce  demonflrationes.  Cum  tamen  iit  , ni  fallor,  inter 
primarias  illius  proprietates,  & omnium  longe  utiliffima , & ad 
vita:  communis  ufus  facillime  reducenda.  Abomnizvo,  in  aedi- 
ficiis 
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ficus  publici*  fornices  arcusque  tam  ad  firmitatem  quam  pulchri-  A&EruA 
tudinem  adhibuerunt  Architefti:  Qualis  tamen  fit  fornicis  figura  An-  '700, 
legitima,  ad  ufque  editas  noftras  dcmonftrationes  ignoratum  cft . pLJu,o'' 
Ctcato  enim  Corollario  diftum  eft  primo,  Calenam  in  phnover-  5'  ' 

ticaJi,  fed  /itu  inverfo,  figuram  /erva re  „ec  decidere , adeeauear- 
cum  /eu  fornicem  facere  tenuiffimum Hoc  e/l  fpbaras  minimas  ri- 
gidas & lubricas  in  tnverfa  curva  Catenaria  difpofitas  arcum  con- 
Jlituere , cujus  nulla  pars  ab  otiis  extrorfum  vel  introrfum  propel- 
litur ; fed  manentibus  infimis  punflis  immotis  , virtute  fu, e figura 
fuftineri . Verum  quidem  cfi  fornices  firmos  jam  olim  fuifleex- 
truftos  : fed  ad  diftutn  Coroll.  oftenfum  id  exinde  fieri  , quod 
in  craffitie  cujus  libet  eorum  quadam  Catenaria  inc/u/a  J it  : neque 
ft  tenui  (fimus  e/fet,  partesque  haberet  lubricas,  fu/lineretur  alterius 
figura  arcus. 

Agnofcit  tamen  poftea  Animadverfionis  Auflor  opera:  pretium 
fore  , fi  res  licet  cognita  dudum , ex  novo  fed  fcdido  principio 
derivaretur  . Quomodo  Res  Geometrica  non  demonfirata  dici 
pofifit  cognita  , ego  non  capio  , nifi  aflfertum  pro  cognito  ha- 
beatur, axioma  certe  Geometria:  promovendx  parum  idoneum. 

Nullus  dubito,  quin  Celebres  fupra  nominati  Viri  Theorematum 
inventores  illorum  demonftrationes  noverint.  Ac  certe  non  edi- 
derunt, nec  alios  ab  illis  edendis  arcere  voluerunt:  Neque  omnia 
ad  Funiculariam  attinentia  exhaulerunt,  nt  ex  di£lis  de  Fornicis 
figura  confiat . Si  propriorum  pulcherrimorum  Theorematum  de- 
monftrationes  publici  juris  feciffent,  ego  de  aliis  dertionftrationi- 
bus  condendis,  neque  forfan  de  aliis  Theorematibus  inveniendis 
cogitaflfem  nunquam. 

Sufficere  ait  Animadvertor , fi  confideretur,  quomodo  propo- 
fitionem  primam  Sc primariam,  cui  reliqux  fuperfiruuncar,  de- 
monfiraverim  ego  . Neque  illi  fuffecifle  credendum  , nifi  quia 
in  aliis  quod  eommencario  fuo  in  pejus  detorquere  pofiet,  in- 
venire nequibat.  Et  certe  fi,  afiTumpta  primaria Catenarix  pro- 
prietate , ad  alia  exinde  eruenda  me  protinus  contulifTem  , ni- 
hil feciflfem  quod  a principibus  Geometricis  non  fit  faftum  * 

Et  in  ifto  cafu  proprietates  fequentibus  propofitionibus  6 , & 

19  corollariis,  de  aflumpta  Curva  legitime  demonfiratx  (quod 
ante  non  erat  faftum  ) jure  habendx  forent . Malui  tamen  ex 
Catenx  natura  proprietatem  iftam  in  antcceflum  eruere  per  pro- 
pof.  hanc  primam  , quam  attente  confidcrandam  fibi  proponit 
Animadvertor. 

Primum  quod  reprehendat  invenit , quod  quxdam  ex  Mecha-  Pag.  joj- 
nicis  confiare  dixerim  , qux  diftinftius  enunciare  atque  etiam 
applicare  opers?  pretium  fuiJJe  ah . Ego  qui  Geometris  demon* 
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ftranda  Theoremata  quadam  fufeeperam , omnia  minutim  exequen- 
da  non  credebam,  fed  vulgo  nota  & ex  aliis  fcientiispejita  aflTume- 
re  fas  efle  etiamnum arbitror,  prafertim  fi  ipfum Theorema,  ut 
incalu  prxfenti,  aperte  enunciaverini . Verum  ut  Animadverfori 
gratum  faciam.  Lemma  iftud  demonftrabo,  cum  diftinflius  enun- 
ciare  nequeam , quam  eft  haflenus  faflum  in  hac  verba : 

Lemma. 

Poientiit  tres  in  aquilibrio  poftta  tandem  habent  rationem  eum  redis 
tribus  ad  ipfarum  direliiones  parallelis  , vel  in  dato  angulo  in- 
timatis, a mutue  eccurfu  terminatis. 

Puta  fi  potenti*  tres  trahentes,  impellentes  vel  utcunque  agentes, 
fecundum  reflas PA,  PB,  PC  fint  in  aquilibrio  ; & inclinentur 
ad  has  direfliones  tres  refla  EF,  FD,  DE  in  angulo  quovis  dato, 
hoceft,  fi  anguli EAP,  FBP,  DCP  fuerint  aquales:  Dtco  poten- 
tias A , B & C efle  inter fe  ut  refl* FE,  FD&DE.  Producantur 
refla  AP,  BP,  CP  inG,  H&K. 

In  quadrilatero  F APB  , cum  angulus  externus  EAP  fit,  ex 
hypothefi , aqualis  interno  & oppofito  PBF,  erunt  interni  duo 
oppofui  FAP  & FBP  aquales  duobus  reflis;  Cumque  omnes  qua- 
tuor  interni  quatuor  reflis  aquentur,  erunt  reliqui  duoF  & APB 
in  eodem  quadrilatero  oppofiti  , duobus  reflis  etiam  aquales  . 
Sed  APB&BPG  efficiunt  duosreflos,  & igitur  angulus  F eft  *- 
qualis  anguloBPG . Similiter  oftendentur  D & BPK  aquales  , item 
E&APK. 

Quoniam  tres  potentia  funt  in  aquilibrio  , funt  immota,  Sc 
igitur  earum  qualibet  pro  hypomochlio  haberi  poteft  reliquarum 
duarum  refpeftu  qua  in  aquilibrio  manent.  Si  B habeatur  pro 
hypomochlio,  per  Mechanica  notiffimum  theorema , potentia  A 
eft  ad  potentiamC,  ficut  finus  anguli  BPK  ad finum anguli BPG , 
hoceft  finus  anguli  D ad  finum  anguli  F,  hoceft  refla  FE  ad  re- 
flamDE.  Rurfus,  pofitoC  hypomochlio,  potentia  A eft  ad  po- 
tentiam B ut  finus  anguli  CPH  ad  finum  anguli  CPG , five  finus 
anguli  BPK  ad  finum  anguli  APK , hoc  eft  finusanguli  D ad  finum 
auguliE,  hoceft  ut  refla  FE  ad  reflamFD.  Tres  igitur  poteati* 
A , B & C funt  ut  refla  FE,  FD  &DE.  q.e.d. 

Prima  Demonftrationis  mea  verba  vera  cfte  agnofeit  lin.  1 6. 
pag.  88  , in  fenfu  ibi  pofuo  , quem  ego  viciffim  pro  vero  St 
meo  agnofeo  : Sed  hzc  facilius  ex  prxmifio  Lemmate  fequun- 
tur  , li  mecum  concipiatur  totius  lineola  d D gravitas  in  ejus 
medium  punftum  congregari , nempe  grave  in  ejus  centrum  gra- 

vita- 
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vitatis,  ut  Geometris  folernne  efl  ; atque  grave  hoc  , rotatione  AfFErtid. 
circa  d centrum,  in  fitum  perpendicularem,  live  inter  d Si  Ter-  £1n-.,7.oc>* 
rae  centrum  ferri ; hoceft,  primo  momento  , per  reftam  ad  dD  'ul11' 
normalem. 

Demonftrationis  meae  verba  fequentia  aliquot  lin.  24.  pag.  88. 

& feqq-  apponit,  quibus  fuum  in  illa  commentarium  fubncft it  , 
in  cujus  ultimis  verbis  nempe,  utconflans  quadam  redaefl  adillam 
ipfam  partionem , zquivocationi  fundamentum  ponit.  Si  per  con- 
flantem hanc  redam  intelligat  infinite  parvam  , ejusdemque  generis 
cum  dD  vi%.  conftantcm  fluxionem  ordinatae  in  Catenaria,  me- 
cum  facit,  cflque  illud  ipfum  quod  dixi  in  primis  vocibus  ab  illo 
citatis,  &feqq.  Sed  in  hoc  fenfu  non  explicant  verba  mea 

ultimo  citata,  quibus  explicandis  adduci  videntur.  In  illis  enim 
loquor  non  de  gravitate  lineae  d D qua  in  fitum  verticalem  fe 
componere  conatur,  fed  de  gravitatis  hujus caufa,  quam  ad  di- 
flinftionem  voc o Gravitatis  atlioncm  in  Dd  normaliter exertam . 

Atque  caufam  hanc  exponi  jubeo  per  reftam  a,  ejusdem  nempe 
generis  lineam  cum  Catenz  longitudine  quam  ille  afEgnabilem 
vocat . Superius  quidem  line*  Dd  gravitatis  partem  eamqua  in 
fitum  verticalem  le  componere  conatur,  reprasfentari  oftendi  per 
infinite  parvam  fed  conflantem  di:  At  hujus  caufam , quam  gra- 
vitatis aflionem  voco,  peraflignabilem  & conflantem  a expono. 

Verba  enim  mea  funt  , Gravitatis  atho  i»  partes  correfpondentes 
Catena  Dd  normaliter  exerta  etiam  conflans  erit  fivt  ubique  eadem . 
Exponatur  hac  per  redam  a.  Falfo  igitur  poft  verba  h*c  , Expo- 
natur hac  fubjungit  (conflans Gravitattonis  quantitas)  Et  ut  fidem 
falf*  hinc  expofitioni  faciat,  prius  Sc etiam  poftea  ( lineis  19 & 35. 
p<»g.88.)  vocem  gravitaitoris  feribit  chara&ere  Italico,  quali  ubi- 
que mea  verba  a luis  diflinguit , cum  interim  a voce  hac  nimis  am- 
bigua prorfus  abftineo,  & gravitatem  proeffottu,  gravitatis aflio-  p , 
nem  pro  caufa  ufurpo  lemper.  Potuififet Caufa,  live  Gra vitationis  'J°'’ 
Aftio,  per  eandem  id  etiam  exponi:  Et  ita  quidem  feciflem,  fi 
nulla  fuiflTet  occafio  hunc  applicandi  potentias  modum  mutare  . 

Verum  cum  in  decurfu  hoc  fitfa&uni,  ita  ut  ponderis  per  MF 
trahentis  vis  infinite  quam  nunc  major  evadat,  ideo  Caufam  utri- 
que modo  applicationis  communem  , per  lineam  ordinariam  ex- 
ponere volui. 

Poflquam  femel  invenit,  velinvenifle  fingit  me,  gravitation» 
quantitatem  qua  linea  circa  d mobilis  fitum  verticalem  aflfe- 
ftat , per  lineam  a exponere  vel  reprzfentare , multa  undique  illi 
occurrunt  monftra,  quibuscum  pag.  89  &90  fortiter  pugnat.  De 
horum  (quippe  fuorum  ) lalute  videat  ipfe : ad  me  nihil  attinent: 

Ego  fiquidem  de  ponderibus  w & ^ ab  i pfo  in  fcenam  produ&is 

ne 

« 
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AS.Erud.  ne  verbum;  qui  in  vocibus  ab  ipfo  citatis  Cc  aio,  di  repraftma- 
Ab.  1700.  bit  gravitatis  partem  eam  qua  fit  at  Dd  ia  /itum  verticalem  fecempe- 
M.  Julu.  ntn  conetUY  y & re£lam  aflignabiiera  a exponere  jubeo  gravitatis 
przdifl*  aftionem;  quarum  altera  eft  effeftus,  alteracaufa.  Li- 
cetque,  nifallor,  caufam  ab  effe£lu  diftiBguere,  & per  lineas  di- 
vertas exponere,  modo  hx  femper  fint  proportionales,  uc  in  no- 
flra  reprzfentatione  fit : effe&um  fiquidem  per  conftantem  infini- 
te parvam,  caufam  per  conflantem  aflignabilem. 

Pofteriore  parte  pagina  89  , poft  citata  quxdam  ex  meis  ver- 
bis, ait  non  fatis  apparere  Lemmatis  Mechanici  velfenfum  vel  ap- 
plicationem. De  ejus  fenfu  hatlenus  diflum  , quem  nnne  fatis  ap- 
parere nondubito:  De  applicatione  nunc  agendum. 

Si  concipiatur  (ut  fupra diflum)  lineola:  dD  gravitas  abfoln- 
ta  per  d D expofita,  in  ejus  centro  gravitatis  M collefta  , & gra- 
ve hoc  fecundum  direflionem  MF  ad  d D normalem  vi  gravitatis 
fu*  defeendere  : Potentia  fecundum  MD  trahens,  quz  in  aequili- 
brio eft  eum  prxdifto  gravi , per  przmiffum  Lemma , eft  ad  ejus 
Tab.1V. momentum  five  potentiam  trahentem  fecundum  MF,  ficut  ID 
F;g.  2.  ad  td.  Nam  angulus  tDd,  quo  D«r  inclinatur  ad  MD,  aequalis 
eft  angulo  d «F  quo<fl  inclinatur  ad  MF ; vi%.  uterque  comple- 
mentum anguli  d ad  re£\um  . Atque  hoc  etiam  obtinet , agno- 
fcente  Animadverfore  , fi  ut  in  vulgari  Mechanica  , przdictum 
grave  plano  MF  incumbens,  interpofita  trochlea  adM,  trahatur 
Pag.  30 6.  ab  alio  gravi  ipfi  MD  incumbente:  Erit  hoc  ad  illud  ficut  DI 
ad  di. 

Quod  fi,  reliquis  manentibus,  modus  applicationis  harum  po- 
tentiarum mutetur,  ita  ut  ad  flexilis  line*  dD , cujus  extremum 
d immotum,  punflum  medium  M applicetur  pondus  fecundum 
MF  vires  exerens,  quippe  arcum  centro  d,  radio  dM  , in  de- 
fcenfu  deferipturum : Erit  Ponderis  hujus  vis,  ad  flexilem  lineam 
re£lam  ad  M incurvandam,  infinita  , refpeftu  vis  fu*  gravita- 
tis abfolutx;  & vis  fecundum  MD  trahens  , ad  modo  delcriptam 
incurvationem  impediendam  requifita , etiam  infinita  , refpcflu 
ejus  quz  prius  requirebatur  ad  pondus  M in  plano  MF  fuftiiien- 
dum . Adeo  ut  potenti*  , quz  , in  priore  applicationis  modo  , 
exponebantur  perdi,  ID,  nunc  exponendz  veniant  per  infini- 
te majores  prioribus  proportionales:  Nam,  ut  prius , pondus  M 
trahit  fecundum  dire&ionem  MF  , Sc  potentia  illud  fuftinens 
fecundum  MD;  & hzc  duo  elTe  in  zquilibrio,  ex  partium  Ca- 
tenz  quiete  conftat . Eadem  igitur  manebit  harum  ratio  , qu2 
prius  fuerat.  Sed  caufa  quz  lineam  flexilem  dD  (cujus extremum 
d immotum , cujusque  medio  pnnfto  M applicatur  grave  infini- 
te quidem  parvum,  fed  cujus  vires  per  hunc  applicationis  mo- 
dum 
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dum  infinite  majores  rcdduntilr,  & proinde  in  Animadverforis  Aft.Erud. 
phrafi  aflignabiles  fiunt)  in  reftam  extendit,  eft  Caten*  DA 
gravitas  , quas  eft  ipfius  longitudini  proportionalis  . Hxc  ergo 
eft  ad  conflantem  & affignabilem  a ( conflanti  fed  inaflignabili 
t)t  proportionalem)  ut  Df  ad  td.  Atque  fic  Animadverfori 
patere  credo,  veram  conclufionem  absque  aflfumptis  erroneis  fiiif- 
fe  probatam. 

EPISTOLA  D.  WALLISII  ad  D.  SLOAN, 

Concernens  Quadraturam  partium  Lunula:  Hippocratis  Chii, 
a Jo ANNE  PeRKS  exhibitam; 

Cum  ulteroribus  Davidis  G»egorii  & Joan.Caswelli 
ad  eandem  additionibus.  , 

Ahglica  Lingua. 

Translata  e*  Aciis  Pbilofopbicis  Angit  canis,  Mcnf.  Dee. 

1 699.  pag.  411.  feqq. 

QUadratura  certae  Lunula  Hippocratis  Chii , jamdudum  pluri*  P*8-  ia 7* 
_bus  faeculis  (quoad  totam  Lunulam  ) cognita  eft  . Verum 
( quantum  ad  ejus  partes  , & quae  huc  fpeflanc  ) nova  inventa 
nuperrime  dete&a  lunt , quae  neminem  antehac  animadvertif- 
fe  reor. 

Accepi  menfe  Novembri  11599.  a Dn.  Joanne  Ptrks  , prsefc- 
£lo  Nofocomii  in  Old-Swynford  Comitatus  Vigomienfis  , a Dn. 

Tboma  poley  fundati  , brevem  deferiptionem  hujus  Quadratu- 
ra portionum  Lunula  Hippocratis  , quam  Tibi  non  ingratam  fore 
confido. 

Haec  ut  tanto  melius  intelligatur  , tanquam  notum  ( quippe  Tab.IV. 
dudum  demonftratum  ) praefuppono:  fi  fuper  AB,  (chordam  ar-  Fj6.  j. 
cus  ADB  , quadrantis  circuli  majoris  , cujus  centrum  eft  C ) 
tanquam  diametrum  deferibatur  femicirculus  ABE , bunc  fore  a- 
qualem  illi  quadranti ; quoniam  quadrata  diametrorum  , hujus  & 
illius,  fe  habent  ut  2 ad  t ( atque  in  hac  proportione  funt  illo- 
lorum  refpeflivi  circuli  ; adeoque  quadrans  unius  squalis  eft  fe- 
mifli  alterius.) 

Et  confequenter  , fi  ab  utraque  horum  fubtrahatur  commune 
fegmentum  ABD,  reftdua  Lunula  ADBE  ( abuno  latere)  aequalis 

erit 
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An'foo’er‘t  r'f“luo  Tr'angu/o  (ab  altero  latere)  ABC.  Aut  ipfi  ABIT; 
ftt!  ]uW.  ^“PP°fito  arcum  AB  biferum  effe  inK;  hoc  eft,  femifli Quadra- 
ti CK,  minori  circulo  infcripti)  Atque  hsec  communiter  vocatur 
Quadratura  Lunula  Hippocratis  y hoc  eft  , inventio  figura  reciili- 
nearis  ( quae  facile  ad  quadraturam  reduci  poteft,  ) huic  Lunula 
«qualis.  !.  • 

Hoc  prasmifto:  caput  negotii  eft  Quadratura  datar  portionis  ejus- 
modi Lunula:  fuppofito,  ADB  efle  leflam  refla CDE,  duflaex 
centro  C . Quod  Dn.  Perks  ( nefcius  ab  ullo  alio  antehac  fimile 
quid  tentatum)  hoc  modo  praeftat.  Videlicet 
..  Duflis  refiisEA,  & EB  ( arcum DB  in  G fecante)  & ad  AG, 
TAB.IV.PerP'n<^‘cu*ar'  ^F  (que,  quia  ipfam  AG  ad  angulos  refl os  bifecat, 
Fig.  4.  per  centrum  C tranfibit)  Triangulum  rtBUineum  AFE  , aquate  eft 
Triangulo  ADE , propofita  portioni  Lunula . 

Dcmonftratio  ejus  ad  hunc  modum  fe  habet  : ADB  cum  fit 
arcus  quadrantis  Angulus  AGB  erit  fesquireflus  (eique  junflus 
angulus  EGA,  femireflus  ) Et  hic  angulus  (tanquam  externus 
Trianguli  AGE  ) «qualis  eft  duobus  internis  oppofit is  GEA+EAG. 
Pag.  jo8.  Quorum  GEA  (quia  angulus  eft  in  femicirculo  AEB)  eft  rcflus; 

& propterea  EAG  eft  lemireflus  ( quales  pratterea  funt  FEG 
& FEA)  Et  tria  Triangula  AFE,  GFE,  & GEA  fingula  femil- 
fes  quadrati.  Et  AG  ad  AE  uty/iad  1 ( proportionaliter  refpefli- 
vis  radiis  duorum  circulorum  .)  Et  fimilia  Tegmenta  ADG  , AE 
in  eorum  circulis  refpefli  vis  ( ut  Quadrata  fuorum  refpeflivorum 
radiorum  ) ut  2 ad  1 . Ac  proinde  femi-fegmentum  AFD  «quale 
feemento  AE.  Et  confequenter  (uno  eorum  tantum  a Triangulo 
auferente,  quantum  alterum  eidem  addit)  portio  Lunulas  ADE  , 
«qualis Triangulo  AFE . QE.D. 

Liceat  mihi  (tam  hic  quam  in  fequentibus)  a verbis  Auftoris 
paulisper  difcedcre  ( fed  retento  eodem  fenfu  , & ut  nihil  ipfis 
decedat)  ita  ut  defignem  eadem  refpefliva  punfla  (in  omnibus 
figuris)  iisdem  literis.  Id  quod  brevitati  conducit  (absque nova 
repetitione  ejusdem  conftruflionis  pro  unaquaque  figura)  &con- 
fufionem  pratcavet,  qua;  phantafi*  oboriri  poflet;  fi  nempe  eadem 
refpefliva  punfla,  in  di  verfis  figuris,  differentibus  literis  eftent  de- 
fignata;  easdemque  liter*  in  differentibus  figuris  defignarent  dif- 
ferentia punfla. 

Si  contingat  punflum  E poni  inK  (medium  arcus  AEB)  nulla 
erit  interfeflio  in  G (cum  punfla GB  tunc  coincidant , citra  ul- 
lam tamen  demonftrationis  turbationem  ) fi  ultra  verfus  B,  tunc 
G erit  in  altero  latere;  & quod  diflum  hic  eft  de  EGB,  accom- 
modandum eft  ad  EGA : qu«  adeo  obvia  funt,  ut  prolixo  difcurfu 
opus  non  habeant. 

Hoc 
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Hoc  univerfim  procedit  juxta  eandem  generalem  notionem  , A^£.JU^ 
cum  hac  quadratura  totius LttnuU  (&  quarundam  aliarum  figura-  An!i-oo' 
rum  Curvilinearum ) ut  fi  tantum  addatur  uni  lateri,  quantum  M- Julii  - 
demptum  eft alteri,  zqualitas  remaneat. 

Et  momentum  demonftrationis  in  eo  confidit,  ut  probetur, 
fcgmenta  ADG,  & A E e(Te  ftmilia  , atque  adeo  circulis  ref- 
pctlivis  proportionalia  i integrum  fcilicet  unius  , aequale  lemif- 
li  alterius. 

Fundamentum  totius  proceflus  fimpliciter  hoc  eft.  Cum  angu- 
lus ACE  fit  angulus  ad  centrum  majoris  circuli.,  fed  ad  circumfe- 
rentiam minoris;  linea  CDE  (dum  aCA  ad  CB  progreditur)  di- 
vidit in  eadem  proportione  arcum  quadrantis  ADB,  &femicircu-  Pag.  30». 
liAEB;  unde  reliqua  fponte  fuaconfequuntur. 

Atque  hoc  applicari  poteft  aliis  Lunulis  ( przter  Hippocrateam  ) 
fi  ( translato  angulo  in  F , aut  alia  ratione  ) talem  portionem 
communis  fegmenti  ABD  afluraamus  in  uno  latere  (locoipfiusAE 
ab  altero  latere  refeftz  ) qualem  proportio  duorum  circulorum 
requirit. 

Communicavi  hanc  Quadraturam  Dni.  Perkt , Dno.  Davidi 
Grcgorio  ( doftifTimo  noOro  ProfeiTori  Aftronomiz  Oxonicnji  ) 
qui  fententiam  fuam  de  eadem  ( cum  propriis  additionibus  ) in 
literis  ad  me  expofuit,  quam  verbis  ipfius  huc  tranferibam. 

Vir  Veneranae  , Quadratura  partium  LunuU  Hippocratis  Chii , 
perDn .Perkt,  quam  mihi  communicafii,  oppido  eft elegans. 

Memini  fimile  quid  aliquot  ab  hinc  annis  przditum  fuiJTe  a 
Dno.  T [cbimbaujtn  ; qui  zqualem  huic  ipfi  portioni  facit,  non 
idem  triangulum  Dni.  Pcrks,  fed  aliud,  quod  huic  zquivalens 
(quemadmodum  mox  ofiendam . ) Extat  hoc  theorema  in  M is 
Lipjicn/ibus  mcnJeScpt.  anno  1687;  fed  absque  ulla  demondratio- 
ne.  Verum  neuter  ex  his  argumenti  hujus  amplitudinem  videtur 
attendilTc. 

Quod  fi  enim  compleas  duos  circulos,  quorum  arcus  continent 
lunulam  Hippocratis , verum  idem  eft,  non  tantum  de  punflis  in 
altero  femicirculo  ACB  , fed  etiam  in  illis  femicirculi  AEB  , 
propter  easdem  rationes.  Quemadmodum  apparet  cx-Schemate 
annexo,  in  quo  notavi  pun£ta  in  femicirculo  ACB  (correlpon- 
dentia  punftis  Dn. Pcrks  in  AEB)  correfpondcntibus  literis  mi- 
nutis Latini  &Grzci  alphabeti. 

Si  Dn.  Pcrks  condruflionem  fuam  reddididet  univerfalem  , 
efficiendo  ut  utraque  linea  EA  & EB,  occurreret  majori  circulo  Tab.IV. 
(quod  futurum  fuiffet,  protrahendo  has  lineas  St  majorem  cir-  ‘s'  5' 
culum  , ufque  dum  concurrerent  ) potuifTet  forte  invenire  , por- 
tiones fpatiorum  A'CM,  BHCN  ( fupponendo  MCN  paralle- 
Tom.  111,  Xxx  lam 
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Aft.Erud.  lam  ipfiAB)  «fle  quadrabiles , atque  ac  ittas  Lunula  Hippocrate*', 
An.  1700.  & cum  EA  fit  refla,  portionem  AED  Lunula Hippocrate*  effe  ad 
AI.  Julii.  ^(j.  ( correfpondentem  ipfiAiCM)  in  duplicata  proportione  ip- 
fius Ci  ad  Ai.  Nam  ER»  (ad  R centrum  minoris  circuli)  eft  ia 
hoc  cafu  angulus  reflus.  . , . 

Pag.  310.  Porro:  fi  fumatur  punflum  quoddam  1 in  femicirculo  ACB, 
& procedatur  juxta  Dn.  Perks  conftruflionem  , univerfalem  , 
juxta  fupra  difla  , redditam  ; invenietur  ab  uno  latere  trili- 
neum  (contentum  arcubus  A»,  A t , & refla  ,t  ) aequa- 

le triangulo  reflilineo  A,p  . Et  ab  altero  latere , trilineum  con- 
tentum arcu  B«  ( complemento  ipfius  »A  ad  femicircumferen- 
tiam  ) & arcuB</  (complemento  ipfius  AL  adquartam  partem 
circumferenti*)  & refla  , d (hoc  eft,  trilineum  BHC^  dimi- 
nutum fegmento  C«)  *quale  triangulo  reflilineo  B*/.  Et  quod 
duo  illa  fpatiaAif  , & differentia  ipfius  BHO/  a fegmento  C« 
( partes  Lunul*  ACB  gyA  ) junflim  fumpta  aqualia  fmt  tri- 
angulo ACB ; aque  ac  duo  fpatia  AED  & GED  , partes  Lu- 
nula Hippocrate a.  , , 

Ita  ut  fummatim  appareat  , quod  fi  duo  circuli  ( continen- 
tes Lunulam  Hippocratis  ) compleantur  3 hac  Lunula  AEBGA 
& altera  ACB  gy  A,  conficiant  unum  fyftema  , & fmt  conju- 

F Nari?  ( dufla  ut  libet  , refla  CDE  , vel  C«f  , vel  C fJ  , 
per  C centrum  majoris  circuli,  duos  hos  circulos  fecante)  fpa- 
tium  contentum  duobus  arcubus  duorum  horum  circulorum  , 
& parte  difla  refla  ( fcilicet  AED,  aut  A,  i'  , aut  BHCd) 
aquale  eft  refpeflive  triangulo  reflilineo  AEF , aut  Atf, 

aut  B «/.  , . ..  _ , . . 

Et  accidit  quidem  , ut  , fi  hac  linea  ex  C procedens  fit  ad 
idem  latus  Diametri  MN  cum  Lunula  Hippocratis , antea  diftum 
fnatium  ( quod  perfefle  quadrabile  eft  ) folitarium  fit  ( plane  ut 
funt  parces  Lunula  Hippocratis  , & duorum  fpatiorum  AiCM  , 
BHCN ; qua  adeo  funt  partes  Lunula  propiorem  ad  invicem  re- 
lationem habentes. 

Quod  fi  vero  linea  illa  ex  C procedens,  fit  ad  alterum  latus 
ipfius  MN  , tum  fpatium  , quod  aquale  eft  triangulo  reflilineo 
eft  differentia  duarum  mixtilinearum figurarum  (unius,  trilinei ; 
alterius,  fegmenti  minoris  circuli)  utfupradiftum,  quarumneu- 
tra  feparatim  quadrari  poteft . 

Singula  h*c  patent  ex  demonftratione  Dn.  Perks  ; qua  , cum 
exigua  variatione  ( prout  ufu  venit  in  differentibus  cafibus  ejusdem 
Theorematis)  illis  omnibus  applicari  poteft,  quanquamipfeidem 
non  adverterit. 
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In  dimenfione  parrium  Lunula  Hippocratis , przfumi  forte  pof- 
fet  , triangulum  aequale  ftatucum  portioni  Lunula , fore  partem 
trianguli,  cui  tota  illa  Lunula  aequalis  ccnfcri  confuevit  (hoceft, 
triangulum  zquale  ftatutum  portioni  A D E , debere  efle  refpe- 
ftivam  partem  ipfius  ACB  , quae  squalis  eft  toti  Lunula  ) quod 
in  ea  Dni  Pcrks  non  habetur. 

Verum  in  illa  fupra  memorata  Dn.  Tfchirnhaufii  continetur  , 
quod  hic  propofitum  eft. 

Si  ex  punfto  quodam  circumferenti*  minoris  circuli  E,  de- 
mittatur ad  AB  perpendicularis  , fecans  eandem  in  L , duca- 
turque  refla  CL  ; triangulum  CAL  eft  zquale  portioni  Lunula 
A E D (Et  confequenter  triangulum  C B L , aequale  portioni 
BED.) 

Quod  (quoniam  a Dn.  Tfcbirnbaufcn  prorfus  non  eft  fa&um) 
breviter  demonftrabo,  ita  ut  demonftratio  attingere  poflit  portio- 
nes conjugati  fpatii  ACB  jjA. 

Nam  triangula  ACB,  AEF,  funt  fimi  lia,  cum  unumquodque 
fit  femis  quadrati;  atque  adeo  per  10  VI1'  , triangulum  ACB  eft 
ad  triangulum  AEF  in  duplicata  proportione  ipfius  BA , adAE; 
hoceft,  per  8 VI1' , ut  BA  ad  AL.  Verum,  per  i VI"  , triangu- 
lum ACB  eft  ad  triangulum  ACL,  ut  BAad  AL.  Itaque,  per  pV1* , 
triangula  ACL  & AEF  funt  xqualia  . Sed  triangulum  AEF  de- 
monftratum  eft  (aDn.Fer*/)  zquale  portioni  AED.  Atquead- 
eo  difta  portio  AED  zqualis  etiam  eft  triangulo  ACL.  Huc - 
ttfquc  Gregorius. 

Cogitavit  de  hacQuadratura  Dni. Pcrks  Dnus Cafwellns  ( ante- 
quam Dn.  Grtgorius  vel  Ego  , eam  vidiftemus  , ) deditque  eju» 
fpecimen  , quod  porro  proferri  pollet . Verum  , cum  otio  non 
abundaret,  adeoque  laborem  ejus  per  omnia  momenta perfequen- 
di  fufeipere  nollet  r conftiiocbam  ego  ( ejus  cum  venia  ) diftum 
fpecimen  hic  inferere  . Id  quod  i pie  confuito  declinans  , fuperva- 
caneum  rebatur  , cum  D.  Gregorius  interea  temporis  fimile  quid 
plenius  przftitiftet . Res  eo  redit:  ex  centro  B per  A tertium  cir- 
culum ducit , aliam  Lunulam  ab  Hippocratea  formantem  ; & por- 
tiones hujus Lunulz  admodum  accurate  quadrat:  nosque  tnanudn- 
cit  ad  novum  fyfteata , quod  fimili  ratione  traflaripotefl,  ac  Hip- 
pocrateam  verfavit  D.Grcgorius . 

Eruditis  his  de  fubjefto  adeo  trito  difquifitionibus  prarter  rertt 
fuerit  multa  adjicere.  Breviter  tantum  comparabo  duas  Quadra- 
turas Dn.Tfcbirnbaufti  & Dn.  Perks  , in  quantum  inter  fe  con- 
veniant, auc  ab  invicem  differant;  deinde  etiam oftendam , quo- 
modo per  alterutram  harum  dividi  poflit  Lunula , in  quacunque 
data  proportione. 
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An.  1700. 
M.  Juiii . 
Ta-b.1V 
Fig.  6. 


T AB.IV. 
‘ g-  7* 


Dominus  Tfcbirnhaujen  , demittens  ex  E ad  A B perpendi- 
cularem EL  , determinat  triangulum  ALC  zquale  portioni 
ADE  . 

Hoc  conceflo  : dividere  Lanulam  poffumus  quacunque  data 
proportione  . Si  dividamus  AB  ad  L in  tali  data  proportione  ; 
CL  ( propter  communem  altitudinem  ) in  eadem  proportione 
dividet  triangulum  ACB  ( quod  zquale  efi  toti  Lunula)  EtLE, 
ipfi  ALB  ad  reftos  angulos  infiftcns  , determinabit  pun&um  E ; 
a quo  li  ducatur  re&aEC  ad  C,  hzc,  ad  DE,  dividet  Lunulam 
in  eadem  proportione. 

Dn.  Perks  , ad  EDC  ducens  perpendicularem  AF,  femiqua- 
dratum  AFE  zquale  demonftrat  propofitx  portioni  ADE;  quod 
femiquadratum  eft  fimilis  fimiliterque  fica  figura  ad  A E ; ut 
ABC  ad  AB. 


Atque  adeo  ( quia  fimiles  figurx  funt  in  duplicata  ratione  Tuo- 
rum laterum  refpeflivorum)  fi  AE  ita  inferibamus,  ut  quadratum 
abAE  fit  ad  quadratum  AB  , in  tali  data  proportione.  Lunula  ad 
DE  divifaerit,  prout  requiritur. 

Atque  hoc  obtinebit  ( fi  debite  applicetur  , prout  diverfi  ca- 
fus  requirunt)  utut  E (continuato  Semicirculo)  ponatur  ultra  B. 
Nihilominus  enim  fimiles  fignrx  rrunt  in  duplicata  proportione 
refpeftivorum  Tuorum  laterum;  & CE~CDj^DE.  Atqueid 
etiam  multo  amplius  perfici  poceft. 

Omitto  hoc,  netzdio  fim,  applicare  fingulisjiartibus  fyftema- 
tis,  a D. Gregario  aut  D.Cafwell , confiderati. 

Mulco  minus  laborem  Tumpturus  Tum  contemplandi  Solida  , 
quat  converfione  ejus,  aut  partium  Tuarum  fiunt  , circa  datum 
axem  (exempli  caulaMN,  aut  AB,  aut  AC,  aucBC)  cum  ip- 
forum  Tupernciebus  & centris  gravitatis  ; quemadmodum  alibi 
feci  pro  Cydoide  . Cui  otium  ad  id  Tuppetet  (idque  tanti  zfii- 
mabic ) id  prxftare  poteft  methodis  , illi  fimiJibus  , quam  pro 
Cydoide  adhibui. 


JAC.  BERNOULLI 

Nova  Methodus  expedite  determinandi  Radios  ofculi  J eu 
Curvatura  in  Curvis  quibusvis  Algebratcis . 


MEthodus  hzc  nec  in  radicum  zqualitate,  nec  in  Theorema- 
tis noflris  MenT.  Jun.  Aft.i  694.  exhibitis  fundata,  fed  lin- 
gulari quadam  eruta  ratione  , radium  curvatur*  in  omni  Curva 

Alge- 
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Algebraica  citra  ullum  differentialium  adminiculum  generaliter 
exhibet,  idque  tama  facilitate  & promptitudine,  ut  nihil  poffit 
expeditius.  Sufficit  enim  pro  lingulis  aequationis  terminis  , e ve- 
lligio  & nullo  prxvio  calculo,  alios  quosdam  lubftituere,  prout 
e mox  dicendis  patebit  : Efto  Curva:  cujusvis  Algebraicz  (cujus 
utique  tangens  inventa  fupponitur  ) abiciffa  AB  = x , applicata 
BC  =.y  & lubnormalis  BD  = x.  (quae  omnes  datzlunt  ob  datum 
C punitum)  Sciit  inveniendus  Radius  Ofculi  feu  Curvaturae  CE. 

Regula  : .Equatione  tota  , quz  Curva:  naturam  exprimit  , ad 
unam  partem  conftituta,  & deleto  fi  adiit  termino,  quem  neutra 
indeterminatarum  x Scy  ingreditur  ■,  reliquorum  linguli , in  quibus 
repericur  iolax  , rcpraelcnteniur  per  /xM;  inquibuslolay , per^y", 
& in  quibus  reperiuntur  junitim  x 8cy , perAx'y>;  denotantibus 
nempe  literis/,  g>  b terminorum  fuorum  cocTiicientes , & literis 
m, nt  r, s exponentes  poteflatum  ipfarum  x Scy.  Tum  vero  fiat 


Ael.Erucf. 
An.  1700. 
M.  Nov. 
Tab.V. 
Fig.  (. 
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fraftio , 


m cujus 
" /x" 

gy’ 


pro  fin-j  » 

gulis  1 ■ **r/'  j 


fublli 
• tua-  ■{ 
tur 


- numeratore  - 
-f-  mfx  ■*-* 

— ngy*  - - 
■\-rbx  r_1y  ‘ 
s bxT  y‘ 


denominatore , 


-(-  m — mm  ,/x  " — * yy 

+n—nn,gy*-‘m 

-} ~r—rryhx  r— ly»/**- p. 
bxr y »— » XX—  i ftbx r— '* 


s—ss, 

y’  Z.r 


hocel>,  loco  datae  aequationis  /x  ™ +gy  *+bx'y>+  a zzo  (quz 
form;.  cft,  Ai  quam  omnes  referuntur)  fcribatur 

-J- mfx  x_ — ngv”  -\-rbx  r“‘  y ‘ x — sbxr y’ 

4.1» — mm,fxmlyy+n — mt , gy  ^3(4-  r — rryhx  y +-X — •«', 

bxryi-  ^ZX — 2 + sbx  r-ly  ‘ x i quo  fa£fo  , ut  denominator  fra- 
ftionis  ad  ipfius  numeratorem  , lic  erit  CD  ad  radium  ofculi 
quzfitum  CE . 

Excmp.i.  ./Equario  pro  Parabolis  omnis  generis  eftx — y • =o . 
Conf.  x cum  /x»,  & xj"  cum  gy«\  erit/=  i ,m=t,g=-^  i , & 


n—»:  quibus  valoribus  fubftitutis  refultat  fra&io 


31  4-  *y” 

nn—nyyn~1  xX 


X+n* 

=ob  »•'«■•*  ?=:  1 ex  natura  Parab.  1 

1 n—i 

nn — n , y XX. 


31+  ” x : 
n—t  , x. 


unde  n — i , x-  ^+nx::CD.CE,five,^.  +^+»x::CD.  n — t C£j 
quod  propter  fubtangerttem  Parab.  BE  — nx  hanc  facillimam 
conllru&ionem  luppeditat  : Ex  punfto  F , ubi  tangens  CF  fe- 

cat 
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Ad.Erml.  cat  axem , excitetur  axi  perpendicularis  FG  , cui  occurrat  pro- 

An.  1700.  _ . 1 

<M.  Nov.  du£ta  DC  m G , erltDGzzn — 1 , CE  adcoque  C£  m DG. 

l’ag.  jio.  »— 1 

Extmp.z.  Sit  ffiquatio  Curvx  y*-\-x*-\-xxy — xyy -et — *ej 
4 - aax-—axx-\-ayy —q . Negle&oaJ,  & collatis 

4-/»cum£>'",habetur,g=t,&»:=3  — aay  ctrm£/",,habetur£=(«,8e»=« 

-j-*3  - - fx » - - /=  I . »»=3  -f-eex  - - /■«*■  - - j~a a - m=t 

-j-  xxy  --  bx’  y’  - - b=i\  .rzzl.  jzzi  — exx  - - fxm  - - f~z — a - HKZl 

— xyy-- bx' y‘  - b—  — 1.  r=i.  i=a  -\-eyy  - - gy * - - g — a - »=s 

quibus  ubique  furrogatis  exurgic  fira&io 

— jyt  4.  jxxy  + zxyx  — xxy — yvy  + zxyy-f-eey+eey — iexy — zayy 

— 6yxy  — 6xyy  — zyi  — 4 xJx.  4"  ***£+  ieyy  — za?y\ 

Dico , hujus  denominatorem  ad  numeratorem  fe habere,  utCDad 
quxfitam  CE. 

Obferv.  1.  Cum  data  fit  relatio  inter  *,  y,  y.  Ceu  AB,  BC , 
BD  , CD  , poterit  ejus  ope  femper  una  pluresve  harum  quan- 
titatum c fraftione  eliminari,  eoque  quaefitum  in  terminis  ple- 
rumque fimplicioribus  exhiberi  ; ut  liipra  in  primo  exemplo 
contigit. 

2.  Non  opus  eft  , ex  data  aquatione  tollere  prius  fraftiones 
& furditates,  quando  hx  iimplices  duotaxat  poteftates  quantita- 
tum x & y innuunt.  Tantundcm  enim  eft  ex.  gr.  — atq;  aax 

ii»  i > * 

y/  ex  atque  a 1 x 1 , y/ xyy  atque  * ‘y  ‘ . &c. 

3.  Imo  nunquam  illas  tollere  eft  opus,  ctiamG  ligna  radica- 
lia  binomia  Sc  multinomia  involvant  . Non  minus  enim  affi- 
gnari  poteft,  quid  pro  talibus  in  fraftione  fit  fubftituendum  . 

fl 

Sicli  habeatur  in  aequatione  quantitas  furda  ^ " 4- * m > brevi- 

....  , mxm~' 7. 

tatis  caufa  difta  />,ejus  loco  in  numeratore  fVa&ionis  furrogo  — 

»•— * IM-I 

. . m — mmx  yy  n — 1 1mmx  py 

in  denominatore  repono  4-  * 4* 

np  tinp 

pariterque  etiam  in  aliis. 

4.  Haud  abfimili  methodo  tangentibus  inveniendis  regula 
prxfcribi  poteft  , quanquam  eadem,  vulgari  quoque  differentia- 
lium  calculo  haud  difficulter  eliciatur.  Sic  rurfum  data  xquatiu 


f*m+&y”  +bxry  +azzo-t  dico  fare 
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Subnorra.jBI?  r= 


— mfx  *»-'  — rbx  '-'y ' 


Subcang  .BF=^ir-shx,y‘ 

+mjx  -{-rbx  r-‘  y ‘ 


-f-  »gy  n~I  -\-fbx  r y 

— ngy" — shxT  y’ — mfx’"  — rbx'' y’ 

Scgm.  axis  AF  f „fx  +rbx^y’ — i c*“  fi' 

«liletn  jam  regulam  in  primo  Aflorum  anno  exhibuit  Nobil, 
Dom.  Tfchirnhaus  , nifi  quod  ipfe  in  ordinanda  xquatione  ad 
maximam  poteflatem  y relpicere  jubeat , quod  hic  non  eft  ne- 
ccfTe  . Sufficit  , quod  omnes  termini  zquationis  ab  una  parte 


collocentur . 

Atque  bxc  funt,  qux  publico  hac  vice  impertiri  lubuit.  Eo- 
rum veritatem  qui  examinare  velit,  regulam  noftramtentet  in  va- 
riisCurvis,  de  quarum  radiis  curvatur*  per  alias  methodosjain 
conflat  : qui  vero  in  artificium  inventionis  ipfum  curiofius  in- 
quirit, hoc  fibi  adfolvendum  velutxnigma  proponat,  donec  fo. 
lutum  dedero  ipfe. 


JAC.  BERNOULLII 

quadratura  zonarum  cycloidalium 

PROMOTA; 


M.  Dec. 
Pag-  55 '• 


Problema  item  Centri  gravir.  Se&oris  folidi  Cy- 
doidici  folutum. 


Conf.  Atia  Lipf.  pag.  436.  & 454.  Anni  1699. 

QUemadmodum  Problema  Seflionis  Angularis  in  ratione  de- 
terminata numeri  ad  numerum  Algebraicum  eft  , fed  in- 
dehmte  in  data  ratione  quacunque  tranfeendens:  ita  quoque  Zo-  p^  j 
nat  Cydoidales  quadrabiles  , qualis  1KDB  > algebraicc  quidem 
determinantur  , ficubi  ratio  arcuum  AM  & AL  datur  in  nu- 
meris ; indefinite  vero  & generaliter  nulla  xquatione  algebrai- 
ca  finita  exhiberi  poliunt  , quamvis  interim  Problema  facilli- 
me conftruere  liceat  hoc  modo  : Sit  AC  portio  Cydoidis,  A Tab.VI. 
vertex,  AH  axis,  AQ_  quadrans  Circuli  genitoris,  H circuli  FjS-  '• 
centrum  . Fiat  AP  perpendicularis  & xqualisipfi AH,  datoque 
in  ea  ubivis  punflo  G bifecetur  GP  in  R , ac  jun£lx  HG  du- 
catur parallela  refla  RS  . Trajefla  porro  indefinite  refla  CF 
parallela  ipfi  HQ.,  qu*  fecet  Cycloidem  in  C , Circulum  Ge- 
' J * nito- 


4 


Acta 

/fl.Erud.  nitorem  in  E & axem  in  F , abfcindatur  in  HQ_  quarta  pr<v 

'Ai"  Dtc'  Porti°nal's  «*d  AH  , AG  & CE  , quat  fit  HT  : centro  T radio 
Circuli  Genitoris  defcribatur  arcus  circuli  fecans  Cycloidem  in 
duobus  pun&is  , quorum  remotius  ab  axe  fit  U,  per  quod  trans- 
eat refta  UN  ; parallela  ipfi  HQ_,  & produ&a  in  O,  ut  fit  NO 
“ HF  : erit  O ad  curvam  quandam  OSP  , qux  rtftatn  RS  fe- 
cabit  in  punflo  optatoS:  hinc  enim  fi  demittatur  in  axcmSK 
parallela  HQ_,  eique  abfcindatur  aequalis  HI  , ac  per  K & I a- 
gantur  rcftae  KD  & IB  , itidem  parallelae  ipfi  HQ_,  quarque  fe- 
cent  Cycloidem  in  D & B , Circulum  Genitorem  in  M & L , 
erit  & Zona  IKDB  quadrabilis  , hoc  eft  aequalis  triangulis  re- 
ftilineis  HAL  — HAM  -+•  IAL  — KAM;  & arcus  AM  ad  AL 
in  ratione  data  AG  ad  AH  , ut  requirebatur  . Demonftratio- 
nem  , qu*  intelle&a  noftra  analyfi  pag.454.  A.  1699.  neminem 
latere  poteft , addere  fuperfedeo.  Inventio  porro  Seftoris  folidi 
1BAD  (fig. III.  Tab.I1.  A£.  1699)  oriundi  ex  converfioneSe- 
ftoris  plani  1AB  circa  axem  AI  , qui  centrum  gravit.  habeat 
algebraice  determinabile  , calculum  requirit  prolixum  magis  , 
quam  arduum  : Salvo  enim  hujus  errore  rcperio  , quod  pofita 
AH  = 1 , fumptaque  AK  | + y/ i t & K1  » = t 4-  f y/ t » 
diftantia  centri  grav.  Se&oris  a vertice  A Ct  futura  9 z 2 ^ 
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DE  FABA  S.  IGN ATII  a^e^. 

Excerpta  quasdam  ex  epiftoJa  P.  Camelli  ad  J.  Ravum 
« J.  Petiverum, 

cxbibha  in  Adis  Anglicanis  Societatis  Regia, 

An.  l6pp.  pag.87.  feqq . 

FAb*  S.  Ignatii,  quas  Indus  Igafur  , & Mananaog  , id  efl  Vi- 
a oriolas , Hifpanus  nucleos,  feu  pepitasdeB//^,  autCat-  „ 
CMogan  vocat,  legitimas  funt  Serapionis  Nuces  Vomic*,  qu*  re  P*fr  ,5J’ 
centes  ab  argentea  lanugine  fplendent  , & Aquales  , varLue 
form*  deprehenduntur.  Harum  non  raro  viginti  quatuor  i„  ?ru. 

£lu  quodam  Melone  majore,  ( qui  delicatiflima  cuticula  l*vi 
fplendcnte  & viroris  luridi  , fubter  quam  alius  cortex  delitefcit 
fubnanti*  quali  lapidefcentis  , cooperitur  ) coalantur  , carne 
quadam  flava  & molli  inter, ea3.  Sequitur  hic  froftusflorem  fuum, 

& foboles  eft  planta  Catalonga,  Sc  Camara  dift*  ; qUZ  arbores 
quasvis  altiflimas  fefe  involvendo  fcandit,  & truncum  lisnofum 
levem,  porofum,  ad  brachii  quandoque  craffitiem  accecTentem  ! 
corticem  fcabrum,  craflTum  & cinereum,  atque  folia  ampla,  ner- 
vofa,  amara  obt.net.  Fabas  exficcatar  avellana:  nuci  cumputami- 
ne  pares,  nodofas,  dunflimae,  diaphanas,  &quafi corne* fubftan- 
*'*  lunt,  fapor.s  femine  citri  multo  intenfius  amari , coloris  au- 
tem  inter  album  & glaucum  medii  , prout  & ipfe  Serapio  tra- 
didit . In  mlulis  Phjlippims,  quas  natale  ipfis  concedunt  folum 
magnarum  adimantur  vinum.  Potiffimum  pr*fervare  a veneno- 
io  maleficorum,  vana  aconita  ore  recondentium,  infufflato  ha- 
litu  , & ab  omn.  veneno  , pefte  , contagio  , incantation.bus  ma- 
gicis  , philtris  occ.  immunes  praftare  dicuntur  cos  , a quorum 
collo  amuleti  inflar  propendent.  Interne  vel  in  infufo , vel  in 
lubflantia  fub  pulveris  forma,  vel  fruflatim  afliimuntur.  Vomi- 
tum ut  plurimum  concitant,  dejefliones quandoque,  motusfpas- 
raodicos  & convulfivos  fere  femper  in  Hifpanis,  in  Indis  mini- 
me. Ad  expellendum  venenum  vel  compefcendos  nimios  fpiri. 
tuum  motus  fi  exhibeantur,  quocunque  tempore,  in  aliis  mor- 
bis  mane  jejuno  flomacho  , ad  vomitum  ciendum  una  alterave 
horapoft  paftum  ad  $ Semis  cum  aliis  levioribus  emeticis  fumuntur. 
Collaudantur  praeterea  nucum  harum  vires  in  febri  tertiana  & 
quartana-,  ad  urinam  & menfes  provocandos  ; fecundinam  , fce- 
tum  mortuum , lumbricos  pellendos  ; partum  difficilem  promo- 
Tom.  IU.  Yyy  ven- 


5j8  A C T A &C. 

Ail.Erud.  vendum  ; dolorem  colicum  Ccdandum  ; cruditates  vencriculi , diar- 
An.  1700.  fheeam,  tenefmum,  hepatis  atque  lienis  oblTruftiones  tollendas, 
Ah  Dcc.  &C'  jjucjs  fragmentum,  viperae  aliorunj.ve  animalium  mortui  , 

- aut  vulneri  telo  venenato  inflicto  impolitum  , venenum  lapidis 
Colubrini  indar  adhaerendo  extrahit  ; ad  haemorrhagias  cztero- 
quin  fidendas  pulvis  commendatur  . In  Catalepfl  , Apoplexia  , 
Pag.  JJ4-  Paralyli,  .Lethargo,  Epilepfia,  Adhmate,  Catarrho  fuffbcativo 
& Odontalgia  , fruddlum  linguae  iuppoGtum  apophlegmatifmi  vi- 
ces fudinet,  ita  ut  hoc  modo  agonizantes  quali  refufeitati  fuerint, 
ut  res  luas  componere  adhuc  valuerint  . Oleum  tandem  per  m(V' 
fionem , & aliud  «ompoliium  ex  nucibus  pacatur  , iisdem  viribus 
celebre . 

Explicatio  figurarum. 

TAB.VI.Fig.II.  exhibet  florem  cum  foliis  plantae  Catolongay . 

Fig.z.;.*  III.  fruftum  illius  plantz,  melone  majottera. 

IV.  quatuor  nuces  vomica  legitimas  Serapionis  feu  Fabas  S. 

Ignatii . 
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rammendo  piega, imbrachettatura, restauro  carta:carta  e velina  giappo- 
nese,Tylose  MH300p  6^;guardie  C Ingres  Vang  20231  e pelle  uovojcuci- 
tura  su  4 nervi  di  fettuccia  spigata  di  lino  naturale  ripiena  di  ca- 
napa  3 capi, con  filo  lino  Barbours ; indorsatura  nelle  caselle  di  car- 
ta  giapponese  517  e successivamente  a mascherina, escludendo  i nervi 
e prolungandola  suile  sguardie,la  pelle  uovo ; capitelli  naturali  pas- 
santi  sotto  catenella,al  centro  fascicoli  e attraverso  1 ' indorsature 
con  anima, lasciata  lunga,in  fettuccia  spigata  naturale, cuci t i con  un 
filo  di  lino  Barbours; coperta  in  pergamena  semifloscia  di  capra,  con 
ripieno  dei  piatti  in  cartoncino  Fabriano  L.C. jinfilatura  di  nervi  e 
capitelli. 
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